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EU  CLIDI S 

ELEMENTORUM 

L  I  B  R  I    VI.    P  R  I  O  R  E  5 

PLANORU  M, 

K  C 

XI.    E  T    XII. 

SOLIDORUM,  *g; 

Cum    Explicacionibus  ,     &    Demon*        *  /,  -  , 
ftrationibus  S  r  *  -'  -  / 

CHRISTOPHORI  CLAVII, 

In    ufum    Auditorum    fuorum 

adornati     &    editi;  ,, 

A 

JOANNE     HENRICO   Vah   LOM 

Philof.    DoSotc  ,    ejusdemque  F«cultatii , 

ut  &  Matbef.  Profeflbre  Ordinario. 

Qtu  brevem  Narrationem  Hijloricam ,  d»  vUfit 

as    Elemenlis  Ekdidis  ,    oddidit. 

Ad|ta;*    tsbulit    cneii    nitidiotibui    & 

tecuraiiouibui. 


A  M  $  T  E  L   0  D  A  M  i; 

lpudHENRICUM   VIEROOT, 
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ILLUSVRISSIMIS  ,    NOBILIS  SIMIS, 

GENEAOSISSIMIS 

VIRIS, 

AGADE  MIA 

DUCATUS  GELRIjE  ,    ET  COMITATUS 

ZUTPHANux.  , 

CURATORIBUS 

p.  ADRIANO  COMITI  de  LYNDEN, 
Domino  in  Nederhemert  ,  Burg-  gravio 
Neomagenfis  Imperii ;  Satrapae  Regionis 
Cuikenfis ;  &c.  Ad  confefium  potentiffi- 
morum  ordinum  Foederati  Belgii  dele- 
gato.   &c.  &c.  &c. 

\  D.    LEONARDO    ESSENIO, 

¥     Medicinae  Do&ori  ;   Civitatis  Bommelienfis 
+      Confuli ;  ad  reditus    publicos    Tetrarchiae_. 
r1      Neomagenfis   curandos ,    ac    (juondam  ad~ 
j£      Collegium   Ordinum    Generahum  feptem 
~"      unitarura  Regionum  Delegato.  &c.  &c.  &c. 

**  D.   FRANCISCO    JOANNI    BARONI 

DE 

HEKEREN, 
Domino  de  Enghuyfen  ;  Civitatis  Dodeche- 
mi  Confuli  ;  urbis  atque  agri  Doesbur- 
genfis  Judici  ;  Ducatus  Gelriae  qi*aeftori 
„  lupremo  ;  &  ad  concilium  ordinum  foe- 
deratorum  ,  quod  eft  Hagae  comitum  , 
Delegato.  &c.  &c.    &c. 
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J).    EVERH.    JOANNI    BENJAMINI 

BARONI   de    GOLSTEIN. 

Domino    in    Appel  ;     Ordinis    Teutonici 

Magiftro  ;  Civitatis  Zutphanienfis  confuli ; 

camerae  rationum  ,    ducatus   Geiriae  ,    & 

comitatus  Zutphaniae  proefidi.  &c.  &c.  &c. 

D.  ALEXANDftO  BARONI  de  DEDEM ; 

Domino  in  Vosbergen  ,  &  Werfhorft , 
Arnhemiae  ,  &  orae  Velavicae  judici  ; 
Praefe&urae    Dornlpyckenfis    ex    Equeftri 

.  Ordine .  Praefidi  ;  confeffus  Praepotenthim 
PrGcerum*  qui  reditus  publicos  Tetrarchiae 
Velavicae  curant ,  Praefidi ;  Gymnafii  Ve- 
lavici  Curatori.  &c.  &c.  &c. 

D.   ANTONIO   i  WESTERVELT, 

Domino  in  Effenburg  ;  Civitatis  Hardero- 
vicenae  Confuli ;   ad    collegium    Ordinuirt 

-  Generalium  ,  feptem  uoitarum  Regionum , 
&  Cameram  Tributorum  Velaviae  quon- 
dam  Delegato  ;    Gymnafii  Vclavici  Cura- 

.  tori.   &c.  &cl  &c. 

NEC    NON 
VtRO  AMPLISSIMO,  NOBILISSIMO, 

CONSULTISSIMO. 

D.      SAMUELI     E  S  S  E  N  I  O, 

J.    IL    Do&ori  ,    Curiae  Ducatus  Gelriae , 

'  &  Comitatus  Zutphaniae ,  Senatori  extra- 

ordinario  ;    Publicorum  Redituum  Maes- 

landiae ,-  &  Oofterwyck  quaeftori ;  &  Cu* 

ratoribu^  Gelro- Zutphanicae  Academicae  a 

"  fecretis  &c.  &c.  &c. 

S.  P.  D. 
«      JOANNES   HENRICUS  van  LOM. 


DEDICATIO. 


Utfi  novam  Eu- 
clidis     Elemen- 
torum    ,      cum 
CbriftophoriCla- 
vii  >  praeclari  fa- 
ne    Mathematici  ,    Demon- 
ftrationibus   adornatam  Edi- 
tionem  ;   privatis  noftris  In- 
ftitutionibus  deftinatam  ,    in 
lucem    produco    publicam  :. 
Vcftro  illuftri  Nomini,  VI- 
RI    NOBILISSIMI  ET 
AMPLISSIMI!    confecra- 
reeam,   ac  dicare  meum  ef- 
fe   officiuni    cenfui.    Juftiffi- 
-m*    enim    mihi    caufse   fuht 
varia;,  quibus   hoc    opufcu- 
t  J  lum 


DEDICATIO 

lutn  veftris  illuftribus  infcribere 
nominibus  >  me  obftiidum 
efle  fentio.  Etenim  fi  mc- 
cum  reputo  >  Vos  Acade- 
miae  noftrae  curandae  praepo- 
fitos  efle ,  eique  augendx  & 
amplificandae  egregiam  6c 
maxime  laudabilem  operam 
navare  ;  nemini  majori  jure  > 
hunc   libellum    noftra  cura  , 

t 

ea  qua  apparet  forma  >  pri- 
mum  edendum ,  in  Acade- 
mia  veftra  paratum  >  quam 
Vobis ,  quibus  Academije 
noftra?  cura  commifla  eft  . 
bflferre  ac  dicarc  me  potuifle 
judicavi.  Cui  enim  plus 
dcberem  f  quam  Vobis ,  qui 

nobis  ad  h*c  ornanda »  pu- 

blici- 


V 
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DEDICATIO 

blicique  juris  facienda,    otii 
dediftis  ?  Acceffit,  Vps  jure 
optimo  a  ,me  exigb^Jpofle 
fpecimen  aliquod  eoram  i  quse 
cftm    Auditoribuf  J  noftris  , 
fuper     M  athefeos     principiis 
tracto:    ac    mifri  Gcometri- 
corum  exercitiorum  >  quibus 
ftudiofam  juventutem  imbue- 
re  ftudeo  ,  Vobis   rationem 
efle    reddendam.     Et    quod 
incrementa  addit ,   eft  ,  quod 
Vobis   etiam    Temporis    ex 
occupationibus  quotidianis  e- 
reptt    ,     fationern     aliquam 
perfolvere    officii     mei    eflc 
exiftimavi.     Prstcrea     cum 
ao  eo  tempore  ,  ^  quo  ad 
Veftram  Academiamacceffi, 

t  4  rne 


DEDICATIO- 

-rme    maxtmis    beneficffs    cu- 

* 

:mblaftis ,  dz  etiamnum  favo- 
^re  veftro  profcquimini  ;  pri- 
:mam  ,  qua?  fefe  mihi  of- 
ferret ,  occafionem  ampfe- 
<5lendam  eflTe  putavi ,  ut  <le- 
i>ita?  meae  obfervantiae  ,  re- 
vercntiac  ,  6t  grati  animi  r 
pro  acceptis  adeo  multis  be- 
neficiis ,  6c  gratiis  ,  publi- 
cum  exftaret  monumentum. 
Merito  Itaque  gratam  me- 
^moriam  beneflciorum ,  quae 
in  me  contuliftis ,  declaro , 
hacque  infcriptiorie  pic  ag- 
nofco*  qudd  benignitatis  Ve- 
ftr*  ,  erga  me ,  quibus  mul- 
ta  debeo  ,  documenta  mai- 
xima     fint     ac      finguJartf. 

Non 
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DEDICATIO 

Non  dicam  opufculum  Ve-s 
ftris  Uluftribus  Nominibus 
ornacum  >  ac  comptuti ,  ex 
ipfa  infcriptione  firmum  flbi 
conciliare  prafidium.  Acci- 
pitc  ergo  GENEROSISSI- 
MI & ILLUSTRISSIMI, 

Patriae  &  Academiae  PA- 
TRES  !  hoc  qualecunquQ 
munufculum  ,  vobis  luben- 
tiffime  dicatum  <5c  confecra- 
tum.  Quod  animo  humili  , 
obfequiofo  &  devoto  oflfero* 
Acdpite  hoc  Vos  animo 
ferenp  ,  placido  3c  benigno. 
.  Clementer  _,  accipite  ;  creditc 
nihil*  aliud  me  egifle ,  quam 
qood  officii  mci  rationem 
po/iulare      cenfui.       Veftro 

t  5  vero 


DEDICATIO 

vero  AMPLISSIMI  AC 
GENEROSISSIMI    VI- 

RI  !  me,  meaque  ftudia,  fct- 
vori  commendo.  Ego  vero 
roe  intra  mufei  mei  parietes 
recipiam  ,  Deumque  im- 
mortalem  ,  fupplicibus  exo- 
rabo    precibus ,    ut   Vobis , 

Juos  non  tantum  Generis 
rfendor  ,  &  muneris  dig- 
nitas  ,  fed  &  meritorum  in 
Rempublicam ,  magnitudo 
^flhiftres  fecit,-  tribuere  tem- 
pus  quath  longtffime,  Vos- 
qaer  cum.  illuftribus  veftris 
femiliis  falvos ,  3c  omni  fc- 
licitatis  gcnere  curaulatos, 
incolnmes  fervare  velit  ;  ut 
c  gravibus     htfce     temporibus 

pru- 


DEDICATIO 

prudentiffimis  confiliis  veftris 
&L  curis  Decus  Reipublic*  , 
Ecclefiae ,  <3c  Academise  hu-* 
jus  tueri  &  augeri  poflltis  , 
tandemque  laeti  ac  lubentes, 
certa  beatioris  vit«  in  coelis 
fpe  folutas  corporis  viculo 
animas  tradere  Dco.  Valcte 
&  Favetc.  Dabam  Har- 
dervici  A.  D.  n.  Julii. 
MDCCXXXVIIL 
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VKJEV  ATIO 

LECTORI BENEVOLO 
S. 


i  Ifto   tibi   ,      Itnepok 

iLeBor ,  novam  E- 
ditioncm  Elemen- 
torum  Geometrico- 
rum  ,  ab  Eudide 
Geometra  quondam 
adornatam  ;  verum  Chriftophori 
Clavii  Expofltionibus  ,  &  De- 
monilrationibus  munitam.  Ut 
fcias  tamen  velim  ,  me  non  vo- 
luntatie  ,  ac  Iponte  mea  ,  ad 
hxc  Elementa  publici  juris  faci. 
enda  ,  fed  neceffitate  quadam 
coa£tum  ,  pervenifle.  Quare  pau- 
cis    te    in   limine  morari  debeo  , 


PRJEFATIO. 

ut   referam  frimo  rationes  ,     qtue 

me  ad  haec  Elemenra  edehda  im- 

pulerunt,  &    urferunc  :  ddn  quid 

in    hoc   opere  proferendo  prxftiti; 

A   <juo    Tempore  mihi  in  hafc* 

Academia  ,    publice  Phiiofbphiarrt 

ac    Mathefin    docere  ,    dcnunda- 

tum   cft  :   in  id  omni   ope  ,   in- 

duflria    &    alacri    ftudio    inclim- 

here    ofEcium  meum  cfle  pucavi  y 

ut  cjuovis  modo  poflem,   Studio- 

fx    Juvcntuti  ,.    vel  Philofophiam , 

yel  Mathefin  difcere  cupienti ,  fa- 

cilem    fimul   ac  utilem  navare  o* 

peram  ,     cjusque    commodis   pra 

virili    fervke.     Verum   cum  inter; 

Viros    Erudicos  hodie    convenic  •/ 

Studium   Geometricum  ,   bafin  6c 

fundamencum  -  effe  ponendum  Phi- 

lofophia?  ,    vel   faltem  .  partis   ejus7 

principalis  ,     Scientiar  Ticmpe  Re-> 

rum    Naturalium  ,     id    primum 

jnihi    cur«   cordiquc  eue  ccnfui j 

m 


PRiB.FA.XIO. 

ttt  Juventutem  Studiofam  puris  & 
Cqceris  Geometris  principiis,  cjui- 
bo$  dein  ad  altiora  ,  tam  Vete- 
rum,  quam  Reccntiorum  Dogma- 
U  .  intelligcnda  pcrvenire  poflunt  , 
crudirem.  Interim  memor  di6ti 
pratclari  fane  Mathematici  ,  Da- 
vidis  Gregprii  in  Dedicatione,  ubi 
djcit  ,  memmi  vero  quam  fepe  recla- 
ntares  Vhris  in  re  Mathematka ,  no- 
vitatis  ,  compendii  ,  {£»  forte  fui 
nmtum  amantibus  $  cum  interim  ju- 
pentutem  ad  ipfos  fontes  remittendam , 
Vtterumque  libros  ditigetitius  ejfe  ver~ 
Jandos  ,  terendosque ,  vehementer  ur- 
feres.  jcko  ad  hunc  Scopum  af- 
(ccjuerhiiim  ,  Euclidea  Elcmenta, 
probe  intellc&a  imprimis  nos  du« 
cere  rebar  $  utpotc  tam  Scrip- 
tojes  Anticjui  ,  quam  Recentio- 
tes  fupcr  harc  fckmenta ,  fua  con- 
duac  i^dificia,  cum  Geometrica  . 

» 

inoi  iUrum   Naturahum;  propte- 

jca- 


p  R  JSL  F  A  T  I  O 

feaque   ea  intra  privatos  parietes  , 
cutn.  Auditoribus   noftris    tractan- 
da    efle    ncceflarium    duxi.     Sed 
cum    non   perinde    erat  ,    cujus- 
nam.  Corrunentatoris    vel  Editoris. 
(equerer   du&um ,    in   exponcndij 
coram     Auditoribus     noftris    Elc- 
mentis  iftis ,   eum  feljgendum  ef* 
fe   exiftimavi  ,  qui  fe  prae  czteris 
Demonftrationum  perfpicuitate ,  & 
dcmonftrandi    rigore  ac   evidentia. 
endabat.    Inter  carteros  Chri* 
Clavii  Demonftrationes  , 
ac  demonftrandi  Mcthodum,  me- 
cum   penfitans  ,    ambo  mihi  arri- 
fcrc  ,    &    placuere    valde.     Tum 
ob  clegantem,  ac  faiie  perfpicuum 
modum  ,    cum  facilitate  fingulari 
conjun&um  ,    quo   in  adftruendi$ 
&  probandis   utkur    propofitioni- 
bus.    Tum   ob  robur  &  emcad* 
tatem  ,     qus   fiogulis   incft   dc- 
moflflrarionibus  9    ad    pcrfuaden- 

dum 
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* 

dum    de    veritatc    rci'  prbpofita;  , 
ad  quas  nihil  excipi  poteft  ,  cum 
per    omhes   cafus  poflibiles  ,    rerh 
comemplandam     veram     &     fir- 
mam    efle    oftendit ,    6c  ad    cori-' 
Vi&ionem   cvincit.     Quibus  porro: 
acceflit  ,    Eiim     EuchtnV    Scopo- 
prx  multis   aliis  etiarrv  opcimc  (a- 
tisfacere    ,      rcmqUe   :ab  ;  Euelide 
bropofitam  ,   Iccundurn^rejus:  rhcn^ 
cem  ,    acu   tangetc;     Ep'  homine' 
laudatur    a  'Reyhero  itt   Vifert.de- 
Muctide  pag.    40.  41;     Quod:  Clapi- 
us   optime  commentatus    efi 'xih'Eucli • 
dem  3    ac  uti   ait  ,    in  efus  comken- 
iariis  ,      quicquid  fere   ad  penitiorem 
lihmentorum     cognitionem  •  fequhritur  ,' 
invenitur.     Suum  etiam  adjicit  cal- 
culum   Kicciofus    m  Tomp  primo  Al- 
magefii  nopi    de   Clavio    (cribens  , 
fuod  m  Geometria  adeo  exceVmt ,   ut 
iflum  plurmi   Mathematici  vehtt  Gra- 
ctilum  amfuhcrmt  5   propter  tximiani 
"^    ;  m 


PRAIATIO. 

m  fcriftis  fuis  perfpicuitatem  ,  cttm 
foliala  doBrma  conjunSam  ,  dttm  ipja 
Sole  clariora  fmt.  Adftipulatur  lns 
Janus  Nicius  Erytbrtus  m  pmacothec* 
fua  notans  ,  auoi  ex  onmitus  ClarU 
hcuhmtimihus ,  quihus  m  lucem  prola- 
tit  ,  nommis  fm  memoriam  ,  mmium 
feculorum  pofieritati  commendapit ,  ejl 
commcntarius  ,  quo  Euclidem  hUufbra-. 
vit  ,  aui  talis  efl  ,  ut  m  Arce  poni 
pofpt  ,•  aua/i  Mmerra  illa  Phcdi*  j 
m  iim  nihil  efl  nifi  ahfolutum  ejr 
pcrfe&um.  Et  ut  alia  filentio  prai- 
tercam  teftimonia  ,  Voffii  tantura 
adducam  ,  de  Scientiis  Mathem.  pag. 
fij.  Ubi  dc  Clavio  affirmat  , 
auod  Eruditis  ornne  pmUum  ferri  ri- 
/m  ft ,  cum  varhhs  monumentis  no- 
mms  fu  decus  ad  pofieros  propagarit. 
Quare  non  dubitabam ,  ad  ipiius 
commentarii  ductum  in  fuclidis 
EJementa  ,  Geometrica  principia 
Audiroribus  meis  tradere  :  cum 
Tt  p«. 
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perfuafum    mihi     habebam  ,      iti 
demonftxandi    ordine    ,     me   nec 
commodiorem   nec  clariorem  ,   in 
,  ip(a  re  probanda  ,    nec  firmiorem 
nec  evidenciorem    Autorem    fequi 
poue.     Vcrum  brevi  tempore  per- 
cipiebam  Clavianorum    Elemenco- 
rum  Euclidis  penuriam  efle  ,  cum 
Studiofa  juventus  ubique  exempla- 
plaiia   follicite    quaerences  ,   ybc,  ac 
ne    vix    quidem.    unius ,    akerius- 
que    exempli   compoces    fieri  pof- 
fcnc.     Accedebat  eciam  ,    quod  (i 
hic    vel   illic  exemplum  unum  ia 
angulo  lateret ,   illud  nimio  pretio 
folvendum     erat.       Unde    fadunv 
cft  ,    ut  quidam   me   audientes  % 
aut  attdituri ,   quotidie  cjuericaren- 
tur  ,   qupd    Autoris ,   cujus  vefti» 
gia  legebam  ,    parqcipes  fieri  non 
poiTcnt     Porro    Editipnes   Clftviar- 
n«  ,    fexcentis    &    pluribus    crro- 
ribus  icatent  ,    ieu    vidis  Typo- 
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graphicis  innumeris  laboranc  ,   cjui 
Tyronibus    in     Demonftratiombus 
pcrlegcndis  ,    ac    imitandis  omni- 
no    moram    injicete    debent  j    fi 
non    aliquando    ad     propofitionis 
intelJigenriam  infecjuendam  ,  prot- 
fiis    impedimenro     fint.      Ulcerius. 
Figurae  ,     cjuar   ad    propofitiones 
illuftrandas    adje&se    (unt   ,     quac 
omnino   clarac   &  ^diftindtse  ,    ad 
faciliorem     incelligentiam      defide* 
rantur  ,    func   confufae   &  vitiofac 
admodum   ,      immo     quandoque 
exigux    nimis  ;    uti  funt  cx  fali- 
dorum  ,    qux    fanc    ob   linearum 
rnulcicudinem ,     &   varias   fuperfi- 
cies   in   quibus    jacent  ,     prarpri- 
mis  accuratar  &  juftx  nugnitudi* 
nis  exiftere   dcbcnt.    .  Oefunt    all- 
cjuando   hncae  ,    quac  ad  conftrur 
<3ionem  reqiiiruncur  ,   dcfnm .  per#. 
fcrpe  littwsf  >  qus   tn   vetbis  dev 
raonftratiojmm  ciiantur ,    &  non 

1 1  *  raro 
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raro    pcrverfb   loco    funt    pofita?  ; 
quare  nccefle  eft  uc  Tyiones  (xpe 
confiindant  ,    ac  meunces  conftru- 
c-tionem     moram     iis     injiciant  , 
cjuod    profe&o    moleftum  ,     &  in 
nonnullis    faftidium    movet ,    prar- 
cipue   iis   qui   prima  vice  Autoris 
demonftrationes    imitantur.      Pra> 
terea   citationes ,    qux    in   margi* 
ne  ,    juxta   demonftrationum   ver- 
-ba ,    pofua*  repenuntur  ,    fuis  eti- 
am-  non  carent   vitiis  ,   in  iis  au- 
tem  indicantur  ea  ,    cjuae  in  pra> 
-cedentibus  concefla  vel  demonftra- 
xa,    jam     Elementa     exiftunt    ac 
•principia  ,   eorum  cjux  in  ifta  de- 
•monftratione     adftruuncur  ,    quo* 
rum   noilra    fcirc     intereft  ;    qua- 
•propter  eos  ,    qui  non  fatis  fami- 
liares  habent  Euclideas  propofitio- 
nes ,    ixpe    ob    prarpofteram    cita- 
<ionenv,    privant  fundamento  ve- 
ro  ,    (uper   quod  tamen  condita 

eft 
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eft   probatio.     Denique  licet  Cla- 
vii    Commentarius     in     Elementa 
Euclidis    fic    omni    laude   dignus , 
tamen    Tyronibus    prolixus    nimi- 
um  eft  ,    fi  nempe  oculos  noftros 
convertamus  vel    in  Definitionum 
expofitiones  ,    vel  in  ea  ,   qua?  fin- 
gulis   fere    adjunxit    demonilratio- 
nibus    propofitionum.     Ea    quam- 
vis  in  le  bona  &  laudanda  funt  , 
Incipientes   tamcn  ,    qui  Euclidea 
Elementa    fcire  cupiunt  ,    iis  care- 
re  poflunt  $    cum  haud  raro  tales , 
multiplici    materia  ,    quam  in  iis 
adducit  ,   obruuntur  ,    non  diftin- 
guentes  ea  quae    Euclidis  ,   ab    iis 
quas    Clavius    de    fe  addidit  ,    vel 
ex     aiiis     mutuo    defumfit  •,    hinc 
mira  in  Tyronibus  confufio,  qux 
cane  pejor   &    angue   detcrjor  in 
Alathefi    evitanda  ,    ac   omni  co- 
natu.   cavenda.     Quse    omnia   etfi 
cum    animo    meo    fxpiufcule  vol- 

t  t  3  ve- 
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vebam  ac  revolvcbam  ,  camen 
refugiebam  initio  nov.im  adorna- 
ie  bditionem  Clavianam  ;  verum 
cum  quotidie  de  penuria  Exem- 
plarium  Auditotum  meorum  qua> 
reia;  ad  meas  pervenicbant  Au- 
res  ,  in  anguftiam  redigebar,  vel 
Clavium  ducem  in  Geometria 
exponenda  relinqucre  ,  ejusquc 
.loco  alium  feligere  ,  quod  repug- 
nanter  facerem  ;  vel  efHcere  uc 
recuderencur  Elementa  Euclidca 
a  Clavio  confccta.  Verum  cum 
utrumquc  ponderarem  ,  magis  e 
re  audicorum  meorum  fore  judi- 
cabam ,  Clavium  porro  ducem  pra?- 
euntem  ,  in  contcmplationibus 
noftris  Geometricis  ,  fcqui. .  Id- 
circo  in  ufum  tantum  Audicorum 
meorum  ,  ac  eorum  gratia  no- 
vam  hanc  Editionem  ,  in  qua 
vitiis  firpra  memoratis  obviam  ire, 
&  auantum  in  me  eft ,  evicare 
ftu- 
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ftudui  5    ez    Clavii   commentariis 
colle&am  ,     parare    decrevi.      £n 
rationes   benevole   Le&or ,    cjuae  me 
impuJere   ad   hanc  Editionem  pu- 
blici  juris     faciendam.     Super    eft 
uc  nunc   etiam  brevibus  enarrem, 
cjuid    in    hac    Editione    prxftiti  , 
vel     faltem    przftare    conatus    fui. 
Ec  quidem  primo  e  Iibris  tredecim 
ab    Euclide    confcriptis  ,    in    quos 
omoes     etiam     commentatus     eft 
Clavius  ,  fex  priores  ,  ac  mdecimum 
&    duodecimum    Ubrum    (olummodo 
edi    curavi  5    quia  cum  Flanorum 
Elementis ,    Solidorum  conjungen- 
da  efle  ,   tanquam  cognitu  fumme 
neceflaria ,    fic    flrma   mihi    ftabac 
,  fententia.    In  qua  tantum  prxclaros 
in  Geometria  Viros  prseuntes  fe- 
cutus    fui  ,    nempe   Tacquetos  , 
Dechalcfios  ,    Moreos  ,     Ozana- 
mos  ,    Keilios  ,     aliosque.     Non 
tamen   prztermid    reliquos  ,   cjuia 

t  t  4  eos 
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eos  inutiles  judicabam.  Verum 
cum  Tyronibus ,  qui  infHtucioni- 
bus  nollrii  privatis  fe  commit- 
tiint-,  hxc  Elementa  lolummodo 
paravi  ,  illi  inrellcctis  Nanorum 
&  Solidorum  Elementis  ,  reliquis 
in  ltbtis  ,  fi  ipfis  ita  vifum  (it , 
dein  cum  frudu  fe  exercere  pof- 
futlt.  Illorum  pcrmagni  incerelt  , 
fcire  Elementa  Planorum  ,  ac  So- 
lidorum  ,  quae  (ex  prioribus  ,  & 
duobus  rcliquis  ,  undccimo  ac 
duodecimo  libto  conti.iencur;  ut- 
pote  ea  fundamenea  lunt  ,  quibus 
noftra  Rcrum  naturalium  Do&ri- 
na  niticur.  Secunio  explicationcs  , 
quas  Clavius  fuper  Definitionibus, 
Axiomatibusqus  Euclideis  dedit  , 
quales  dcfinicionibus  ac  axiomatis 
itddidit ,  quasque  prolixas  nimiuna 
judicavi  ,    ac   qux    vel   praxin  ali- 

3uam ,    vel   aliui   quid  ad  Eucli- 
is   vcrba ,    4c    verborum    (enfum 
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intelligendum  non  directe  ducens., 

continebant,  pro  captu  mco  coiv 

traxi.     Ita    tamen  ,     uc  fecundum 

Clavii  fententiam  ,    fenfum  verbo- 

rum   Euclidis  ,    latis   clare  decla- 

rentj  nimiam  interim  cvitavi  brc- 

vitatem  ,    ne  dum  brevis  efle  vo 

lo  ,   obfcurus   flo.     Tertio  Scholia, 

Praxes  ,    aliaque  ,     qu«    Clavius 

Propofitionibus    JEuclidcis ,    fuisque 

demonftrationibus    (ubjunxic  ,    o- 

mifi    pleraque    omnia    ;  .  exceptis 

tamen  iis  bcholiis  ,    Lemmatibus- 

que ,    quibus    in    fuis    demonitra- 

tionibus    utitur  Clavius  :    dum  iis 

carere    non    poflumus  ,    quia    ad 

ea,    canquam  ad  principia  &/un- 

damenta     probationum  ,     in     iis 

provocac.     Ob  eandem  racionem, 

quia  e  multis  Corollariis  petic  ar- 

gumeota      dernonftrationis     (uae  ,, 

p/urima  fervavi  Coroilaria  ,     qus 

Ciavius   e    probationibus    iuis  eli- 

t  t  ■  f  cuic. 
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coit.  Q&artd  Dcfjniciones  ,  Poftu- 
lata  ,  Axiomaca  ,  &  Propofi- 
tiones  ,  qnar  in  Clavii  Commen- 
tario  in  Euclidem  occurrunc,  bm- 
ncs  typis  mandavi.  Verum  cas 
omnes  contulimus  cum  definitio- 
nibus  ,  axiomatibus  ,  poftulacis 
&  Propofitionibus  ,  qux  in  Gre- 
gorii  Editione  Grxco-latina  exprcC- 
Ix  exftant  j  quas  vero  in  Grego- 
riana  repcrire  mihi  non  licuic  , 
quasque  Clavius  vel  de  fuo  adje- 
cit  ,  vel  ex  aliis  mutuo  de- 
fumiic ,  eas  omncs  duabus  ejus- 
modi  []  uncinulis  includi  curavi- 
mus.  Ut  fcilicec  illi  ,  qui  Eu- 
clidem  purum  defiderant  ,  unico 
obtutu  videre  potfinc ,  ea  ,  quae 
Euchdis  iunt ,  eaque  diftinguere 
ab  iis  ,  qux  a  Clavio  funt  ad- 
dita.  Qgmto  quantum  in  me  fuit , 
errores  quos  detexi  in  Editione 
Clavii ,    tum  in  ipfo  textu  ,   tum 

in 
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in    litteris  ,     aua?  reipondcnt   iis, 

quae   in  fchematibus  lunc  expreflae, 

quae     lineas    necefiarias    figurarum 

annexarum    declarant  ,     corrigerc 

fedulo    ftudui  :     uti    &    citationes 

omnes  in    margine  pofitas  ,   male 

aliatas  ,    rcitituere    omni   ope  ni- 

fus  fui  ;    fortc  hic  vcl  illic  men- 

dum     aliquod   remanfit  j     verum 

quis  omnes  poteft  cavere  errores? 

cum    ne    Argus  quidcm  lufficeret. 

Id  faitem  erteci ,     ut    nunc  mul- 

to      corredtior  ,      quam      priorcs 

omnes    Clavii    Editiones ,     luccm 

adfpiciat.     Sexto  Figuras ,    ad  pro- 

poiitionum   inteliigentiam    facilcm 

reddendam  ,     accommodatas ,    (e- 

paratim  reri  incidi  curavi  $     in  iis 

«laborandis  ,     id     prceprimis     ftu- 

dui  ,     ut   clare    &   diftincte  ante 

octrlos  poncrenc  ,     omnes    lineas 

ad   conllradionem  ,     ac   ad   ejus 

compofitionem  neceuarias  ;   ne  ve- 

ro 


V 


PRAFATIO 

ro    linea:   inter  (c  confunderentur 

majusculas    depinxi  j    ac  quar  ad 

fblidorum  ducunt  nocitiam  ,   qus 

in   prioribus    Editionibus ,    praxi- 

puc   qu*  in  rorma  o&ava,  uc  a- 

junt ,    funt  ,     confufe  ac  vitiofe 

admodum     crant   ;      diftin&iores 

multo  elaboravi  ,    ut  Tyrones  fi- 

,bi   magis    vivide     conftrudtionem 

figurarum       reprcfenjtare     poflinr. 

Intcrea   fedulo  cavi  ,    ut  litters  in 

figuris   cxprellx    refponderent    iis  , 

quae    in  JDemonftrationibus  occur- 

runt.     Septimo   his    Elementis  prae- 

mifimus  ,   Hiftoricam  narrationem 

brevem    de    Euclidis  vita,  ac    E- 

lementis  ,     de    qua    tamen    non 

multum  polliceri  audemus  ,   quo* 

niam    extra    forum    meum   eft  , 

accuratam     ac    omnibus    numeris 

abfoiutam   tradere  mftoriam,  qua- 

rc   a  Ledore  comiter  expetimus  , 

ut   (i  fortc .  ea  non  arrideat ,   vel 

errores 
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crrorcs    quosdam    in   ca  detegat^ 
iu     meliorem    partem   interpretari 
velit  ,    cum   nimis   fcro  in  ea  in- 
cidi  cogitata  ,    ut  de  vita  Euclidis 
cjuacdam    narrare   in    animum   in- 
duxerim.      In      reliquis     Clavium 
fumus    (ecuti  ,    cum  cuilibet  pro» 
pofitioni  duos  numeros  affiximus, 
quorum   alter   in     margine   depi- 
£tus   fignificat    ordinem    ,     queni 
Campanus  ex    traditione  Arabuni 
eft   tecutus  in  f  uclidis  Fropofitio*. 
nibus.     Alter    vero    in    ipu    Pro^ 
pofitionum    feric'  defcriptus    rerert 
difpofitionem      propofitionum     ei 
traditionc     Theonis  ,     fcu   potius 
ipfius    Euclidis ,    qui  etiam  oblcN 
vatur    in     codicibus    Crstis.     l& 
vero  eo  confiHo  factum  cft,  quou 
niam   cum    a  quibusdam  Geome» 
tris  propofitiones  Bucltdis  juxta  oi- 
dinem  Campani  ,    ab    aliis  verb 
juxta    Theonis    fcricm    Qtentur  \ 

idco 
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ideo  neccflarium  cfle  duximus,  ut 
utriusquc  interpretis  numetus  appo- 
pcrctur.  Denique  ne  curfus  demon- 
ftrationurn  interrumperetur  ,  cita- 
vimus  principia  tc  propoGtiones  Eu- 
clidis  in  margine,  pnefixa  cuilibet 
ptationi  fempcr  literula  aliqua  al- 
phabeti ,  cui  fimilis  litetula  refpon-- 
dct  in  demonftratione,  ut  facilius 
cbgnolcatur,  ad  quem  locum  qua> 
libet  citatio  fit  refcrenda.  Citatio- 
pes  vero  ip{z  hoc  modo  intclligcn- 
dx  funt  j  I.  Def.  fignificat  prima 
tjcfinitip;  I.  Fet.  prima  petitio,  vel 
pnrruim  pollulatum ,  I.  Prim.  prima 
propofitio  primi  libri  ,  15.  Undcc. 
Jigni/icat  propofitio  vigefima  tenij 
vndecimi  libri :  &  fic  de  leliquii  ; 
jex  quibus  reliquas  citatipnes  racile 
iqfelliguutui.  Vaie,  Leftor  hener 
vc/le,.  -&  conatjbus  noftris  &ve::  fir 
,#nul  fWip,  »it  (iqnjcdam  fuperfiac 
WjcaUi.^ntgnp  excufts.  Scribcbam 
Jdjard.  menfe  julio  ciaiaccxxxvin. 


Erraia  typographica  qu»  inter  relegeadum 
mihi  occurrere ,  hoc  modo  corrigat  Be- 
nevolus  Ledtor. 
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B  R  E  V  I   S     N  A  RI.JTIO" 

HISTORIC  A 

DE 

EUCLIDIS 

V  I  T  A  , 

A   C 

ELEMENTIS. 

$.1.  jjUm    novam  hanc  Elemen- 

K    torum    EucliMs ,     ex    Chri- 

E   fitpberi  Clavii    Bambergtnfis , 

£  inlignis   fane    Geometrae  , 

5  in      Euclidis      Elementa  , 

»  commentariij  ,    collectam, 

Editionem  ,    auditoribus  ,    qui  privatis  noftrii 

inftitudonibus  in  Geometriae  fcientia  erudiri 

cupiunt ,    pararem  ;   haud  ab  inftituto   alie- 

niun  efle    putavi ,     breviter  de  .Autore  no* 

ilro  ,  ac  FJemeiuii ,    quae  de  rebus  Geome- 

tricis  compofuit.;,  <jnaeiam  recenfere.'   Scili- 

cet   ui  aliquam   faltera  habere   cqgnitionem 

Aucoris ,   ac  Operis  ,   quem  tractemus  ,    illi 

poflinc ,   qui  aos  ea  Elementa    exponentei 


«.  BREVIS  NARRATIO   HrSTORICA     * 

i  audicnt.    Tum  ut  eorum ,    quae  de  Euclide 

liarrant&r  /-  ac  quae  de  his  Elementis  a  ,Vi-.  • 
ris  Do&iffimis  foventur  fententiae  ,  non  fint 
penitus*  rude*.  •  Tum  ut  aliquantura  intelli- 
gant ,  quafr  de  iis  tenenda  ,  vel  rejicidnda 
videntur.  Antequam  vero  ad  ipfam  de  £«• 
clide  narrationem  me  accingam  ,  cum  in 
(equeniibus  npbis  ufui  futura  fint  ,  &  verbo 
Beferrd  d&  Gf  ometriae  aatafibus  ,  fecundiyij 
qubrurfdanffcntentiam  ;  &- perbrevker  ao* 
rum  clarorum  Mathematicorum  ,  qui  ante 
Euclidem  fuis  inventis  prae  •  caeteris  excellue- 
re ,  mentidhem  facere  ;  haud  incongruum 
fore  duximus. 

In  Geometriae  Originem ,  unde  Mortales 

primojde   ejufmodi  ftudii  genere  cogitandi 

aijfi^njcepdre ;   &  Autorem  a  quo  primum 

inventa  eflTnobihs  haec  fcientia  ;  Sc  quo  de- 

mumtempore    elucere  iochoavit  praeclaruin 

hoc  ftiidium",  fi  inquiramus.:  Multa  nobis  in 

iis  occurrgnt,  quae  ut  certo  ;affirmentur  *  non 

'fatis  mahifefta  &  evidentia  videntur.    Non 

'enim  "latet  ,    quosdam  aiferere ,    eant  Do- 

'ttrinam  '  ab   «^ypriis  ,  ■  neceifitate   qukdani 

coaftis  ,  ab  initio  fuifTe  inventam.    "Opinan- 

tur  fcilic^t  eosob  annuas  Nili  inundationes , 

l  quibu$  agrorum  limites  operirentur  Iimo ,  ac 

*uc'  confuriderentur  ;   arte  quadam  ac  ioen- 

tia f" .^ua. rurfus  agri  cfividerentur ,  opug  ha- 

"fcuiffe.  ^Verum    hanc  Tite:  penfitahtea  opi- 

]  nioheni^ '  ^feciem1  magis  yerr  habere ,  quaih 

\t£  certum  .alrquid  de  Originjs  cauft  prober, 

cuiJibet '  attenaenti  appaf  ebk.    Defunt  enim 

^ixobis  Veterum  teftimonia  flifficientia,  qui- 

bus 
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bos    de   ortus  ratione  £rmo   fco  ftat    talo 

haec    fententia*     Si    JOSEPHO    amUpimum 

likm  i.  of.  9.    fidem  habeamus  ,   fludium  Jioc 

Geometricum  a   Chaldais  ,     jijfjriisque  fuiflc 

excultum,    ac  ab  jikrahamo  ,  juffu  Dei  in 

Palaeftinam  ,  ac  inde  in  JEgyptupi  profefto , 

in   illud  Regnum   tqm  primum   fuiffe  tfan- 

flatum  ;   ibidem  teftatur.    JEgyjjtii  vero.ip- 

fi,  certi  cuiusdam  autpris  forte.infcii ,   Deo 

fiio ,    Thmh  di&o ,   inventionis  gloriam  tri- 

buunt r ,  uti  referij  PL  ATO  in  Phddro  operum 

jwj/  m.-,  268.  col.  1.  in  princ.    ubi   ita  jcribit 

de  Theuth  loquens  ;    Hmc  primum  omriium  nti- 

wurum  ,     Cr    nstvt&t.   contputattonem.  tnvewjje  , 

Geomttrumque  ,     C^  \Aflronemiam  ,  %  Crc.     Ve- 

rum  dubia  ]icet  ea  fint ,  quae  de  Origine  a- 

pud  /Egyptics  quaerenda  ,  narranjt  Autor^s  ; 

id  tamen  fatis  certo  cohftat ,  ^lgyptio*  hoc 

Do&inaB    genus    coluiffe.     Etenim.  Thaletem 

Mlefium  ,    qui   fere    fexcenti?    ante  natum 

Chriftum  annis ,    fecundo  ab  Urbe  condita 

feculo  f  in  Gracia  floruit ;  in  jEgypturii  i- 

tcr  facientem  ,   inde:jije.  in  Grapcum  SqIuiu 

reverfum  ,  traduxiffe  Geometriae  Sciehtiam  f 

ex.  LAERTIO  .difcimus.     Qui   ftrriul  nobis 

4Utor  eft ,  Eupnorbum  Pbrjfgcm  prsgpedenti  fe- 

culo  .Contemplaciobes  Geometricas.  de  Hneis 

jam  compofuifle  i   monente  DEC.HAX.ES  ih 

TraBatu   Prooetmali   de  fregrejfu  Mathefc .  cap.  I. 

Tbaletem,  proxirae   iecutus   eft ,  Mameriinus  , 

.qui   pracianis  V  cefebratur  .  Geo^netra.     Qub 

eodem  >tempoxe  ^..jAmeibifLum  hujiis  fcientiae 

pr»pnnu^,mv«m,^vl.^xiffe  ftai-uunt.    ,Hos 

codcm  ri^ulp,^£^ 
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triae  Stator  Pythagoras  Samius ;  qui  a  mulris  > 
Gebmetriae  in  Grasciam  adveibe  autor  habe- 
tur :  quocum  fecundum  efluxit  feculum/  ■ 

Terpum,  quod  fequitur  ab  Urbe  conditaf 
feculum  ,  plures  produxit  in  hoc  ftudiofam 
genere  pfaeftantes  viros  ;  inter  quos  primd 
numerantur  Anaxagoras  Clazomenius ,  qui  Py- 
thagora  fucceffit;  dein  Oempides  Chius\  hujus- 
que  difcipulus  Zenodorus  ;  &  qui  Zenodorum 
proxime  fecutus  eft ,  e  mercatore  Geome- 
tra  ,  Hippocrates  Chrus  :  Hic  imprimis  cele- 
bratur,  quod  primus  Elementorum  Geome- 
tricorum  ,  quae  temporis  injuria  periere  , 
Scriptor  exfhterit.  Hos  excepere  Theodorus 
Cjreneus,  Timxus  Locrus,  Mathematum  Scrip- 
tof. 

Quartum  ,  quod  poft  hos  Autores  ,  illu- 
xit  feculum ,  Geometriae  ftudioforum  &  in- 
ventorum  valde  fuit  fertile.  In  eo  claruere 
Vemocritus  Aiilefius  ,  hujusque  aequalis  Prota- 
goras  ; J  Hos  fecutus  Plato  Athenienfis  ,  divinus 
cognominatus  ,  ftrenuus  Mathefeos  cultor  ; 
de  qdo  refetunt  ,  Eum  fingulis  diebus  Geo- 
lrietricum  Problema  ,  difcipulis  fuis  expofii- 
ifTe..  Quem  deinceps  infecuti ,  Amiclas  He- 
racleotes,  Leodamas  Thafius9  &  Neoclides;  Pla- 
nnis  3jxt  auditores,  aut  famiKares;  Leon  por- 
Yo  illis  fucceflit,  qui  fecundus  dicitur,  a  quo 
Elementa"  Geometrica  ,  auftiora  ,  quam  ea 
€Hippocratis  ,  quac  fimul  ac  priora  ,  temporis 
injuriam  pafla ,  non  exftant ;  fcriptis  expo- 
iita  fuere.  Poftea  exftitere  Eudoxus  Gnidius , 
Vel  ut.  alii  fcribunt,  Cnidms,  Platonis  in  jEgyp- 
tum  come?,  qui  quiritqjn  Elementum  Eucfi* 
c  dis 
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dis  de  Proportionibus  invenifle  dicklv  5  at 
Theatetuc  Athenienfis  ,  cui  de  quinqiie  folidis 
corporibus  fcriptum  tribuitur  ,  verum  ejus 
jion  exftat   lucubratio  ;    infecuti  funt  dein 

Brjfo  ,   &  Aniifhon.  •■!-..• 

In  euinto  ab  Urbe  condita  feculo  flotUc- 
re  ,  Theudius  Magnts ,  tertius  qui  nucnera* 
tur   Elementorum  Geometricorum  fcriptor  : 

Hermotimus  Colophonius  &  CjzJcinus  Atbenienfis .; 
Arifidus  Senier  ;  Philiffus  Metdus ;  Fla^ms 
magifbi  difiripukis  :  Menpchmus  ;  Eudotxi  difci- 
pulus  ;  Geminus,  ;  Perfeus  Citticus  ;  Ariflmito  £ 
ac  tandem  Geometriae  illud  fydus  eluxic.  EU- 
CLIDES  ;  qui  licet  his  Geometris  pofterior 
fuerit;  ac  ex  iisdem  nonnuUi  Elemenca  Geo* 
metrica  Scriptis  reliquerint ,  tamen  onrnhjgi 
antiouiifimus  habetur  a  VOS6IO  de  Scientiis 
Mathematicis  cap.  154  §.  1.  quorum  labores  in 
Geometria  habemus  ;  ac  omnium  Grseco- 
rum  primus,  qui  omnia  collegit,  coHe&aque 
digemt.  Hunc  Autorum  catalogum  partim 
me  texera  docuere  ,  CLAUDIUS  FRAN- 
CISCUS  MILLIET  DECHALES  in  traSlatu 
Preeem.  de  froorefu  Mathefeos  ,  frdmiffo  tem. 
I.  Mundi  Mathematici  ;  qui  eum  ie  e  PRO- 
CLI  libre  2.  Cornmentariorum  in  Euclidem  hau- 
fifle  dicit :  partim  TACQUET  m  Hifiorica 
narratione  de  ertu  Cr  frogreffu  Mathefeos. 

$•  II.  Ex  his  vero  omnibua  Geometris  , 
licet  ctinfti  clari  celet>rpatur ,  propter  Do- 
£trin&  Geometricae  peritiam;  quam  tum  fuis 
inventis  ditarunt ,  tum  fua  notitia  &  cultu 
audiqrera  ,  ac  :  firmiorem  reddid&tunt ;  EU- 

•  3  CLI- 
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CLIDCM  tainen  folum  elegimus  ,  de  quo 
pauca  -hifce  paginis  referremus.  Iri  vitam 
tfiujus  Geometrae  itaque  iriquirentes  ,  Solum 
ajus  Mtsiley  quod  tiilit  hunc  Atlantem  Ged- 
metrjcum  ,  fefe  inveftiganJum  fponte*  fiobis 
-fiftfct l  Sed  ftipef  hoc  Autornm  fenteiitias  ro- 
gantes  ,  <juod  capita,  tot  fere  fcntenti»  re- 
:pfcrifn&s  ;  adeo  diflenthmt  inter  fe  Autores 
dA  ftatuenda  Patria  Euclidis  noftrL  •  Quidam 
*ejwPatriam  ,  GELAM,-  civitatem  SicHi*  , 
4mfk  jnttant ;  ac  ea  de  re  EucUdes  Gtometra> 
;0fcW  apud;  illos  audit :  inter  quos  eft  Scrip- 
•tor*  Bibliothecae  Veteris  Siculae  ,  -  anno  1 700. 
4  Meffanenfi  quodam  editae  ,  referente  FA- 
BRICIO  Btblioth.  Grac,  Lib.  ni.  Cap.  xiv.  J. 
'I. '  Eam  opinionem  ,  qua  Euclidem  e \  Gela 
ibrkmdum  cenfent ,  forte  e  Ldirtio  college- 
*e;  qiM  LAERTIUS.  Lib.  n.fegm.  106.  de 
Euclide  Megarenfi  *  fcribit  ,  quod  fecundum 
■  quosdam  Getotu  fit  habitus.  Verum  haec  fen- 
tentia  fuo  videtur  privari  furidamento  ,  0  in 
fequentibus  J.  9.  palam  conftkerit  ,  eum , 
de  quo  fcribit  Laertius ,  Enclidem ,  diverfum 
effe  a  noftro  Geometra ;  quare  ex  eo  princi- 
pio  Geometr*  Estcltdis  T  erram  parentem  ,•  GV- 
lam  fuiffe  ,  affgrere  non  auderem.  HAR- 
DUINUS  ad  Plinium  Autbrem  noftrum-PER- 
XJA  ,  civitate  PamMli*  eriundum  cenftft ; 
at  monet  FABRICIUS  loco  cttata ,  Apolloni- 
um  Conicdrufh  Scriptoreni,  in  animo#ium 
habuiffe  fHrduimtm  ,  cum  id  de  Euctidis  Geo- 
ntetr*  patriis  fcripfk  fedibus.  -Nam  inter 
Scriptores  taift  Veteres  quam  Recentiorgs  id 
fiitis  mflftifefto  conftat ;  Apollonitm ,  Pergam 

fedem 
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fedem  natalem  habuifle  ;    Verum  defiint  tio- 
bis  teftimonia ,   in  quibus  Euclidem  Pergd  na- 
tum  ,    educatumque   fuifle  ,    afleritur.    Alia 
porro  ,  fed  inccrti  Autoris ,   de  EndUis  Ceo- 
metr*  patriag  Solo  eft  cogitatio-;   vid^tur  ta- 
men  ea  efle  Hiflorici  cujusdam  Arabis  ,  ex 
quo  fllam  deprompJit  GREGORIUS  ABUL- 
PHARAJUS  in  hiflor.  compend.   Vjnafiarum  1- 
rabice  edita  ,    &  latine  verfa  a  Pecokie.    Jjp 
qua  Autor  illc  hanc  fovet  opinionem ,  quod 
Estclides   Ceometra  '  e   civitate    TYRO  ortuta 
duxerit  ,    ac    propterea    eum    Tyrium  facit. 
Monente  KONIGIO  in  Bihliotheca  Vetm  Cp 
Nova.     Sed  praeterquam  quod  hujus  fenten- 
ti?e   Autor  fit  incognitus  ,    praterea    etiasi 
Veterum  defimt  judicia ,    quibus  hsec  corro- 
boranda  foret.    Longe  vero  vulgarior  ,  oubb 
etiam  plurimos  nafta  eft ,    inter   Vir6s  Dd- 
clos  ,   Patronos  ,    eft  exiftimatio ;    Euclidem 
Ceometram ,    MEGAR^ ,    quae   Gracia    oppi- 
dum  effc ,  \juxta  Ifthmum  Corinthiacum  ,  ni- 
tum   fuiflb  :    ideo    Megarenfem  Eum  vocare 
folent.     Hanc  opinionem  CAMPANUS  ha- 
buifle  videtur  ,    uti  ex  infcriptione  Elemen- 
torum  a  fe  editorum  haud  obfcure  colligere 
eft  ;     cum    ea    infcribit   Ettclidis   Megarenfis 
Mothematici  clarijpmi   Elementorum    Getmetriei- 
rum  libri   xv.      Cui  calculum   iaum    adjecit 
FRANCISCUS    FLUSSAS    CANDALLA  , 
infcribens  commentarium  fuum  in  Euciidem  ; 
Estclidis  Megarenfis  Mathemntici  clarijftmi  Ele- 
tstema  Geometrica.    Idem  fen&re  GESNERUS 
in  BiHiatheea.  •  Uti  &  ARDIAS  TREW  ei-' 
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dera  huic  fententiae  favet  ,    quod  fequentia 

•  verficuJa  Iktis  declarant. 

Fundamenta  ,   quibus  confurgit  tota  Mathefis  , 
Cfclum  cum  numero  ,    tu  Megarae  ,   doces. 

In  eandem  accipiunt  partem ,  RICCIO- 
LUS  in  Chronki  parte  fecunda  ,  prtmiffi  Tomo 
primo  Almagefti  novi ,  ad  vocabulum  Euclides; 
ac  multi  afii.  Fortaffe  horum  mukum  labe- 
fa&abitur  cogitatio  ,  fi  in  pofterum  §.  t.  & 
9.  conftiterit  ,  Euclidem  Megarenfem>  qui  fae- 
*pe  confundiair  cum  Geometra  noltro  ,  om- 
nino  diftinguendum  efle  ab  Euclide  Elemen- 
torum  Scriptore.  Diflentiunt  ab  his  pariter 
multi.Viri  Eruditi,  exiftimantes  Ettclidem  no- 
ftrnm  Alexandrmum  fuiflc  ;  cum  ALEXAN- 
DRLE  ,  *y£g}pti  praenobilis  urbis  ;  quae  ho- 
die  Turcis  Scanderia  ,   Italis  vero   Alejfandria 

•  appellatur  ,  in  illa  planitie  ,  quac  *Mareotem 

•  Lacum  ,  &  mare  mediterraneum  interjacet : 
ab  Alexandro  Magno,  per  Dinocratem  Archi- 
teftum  Macedonem  ,  coadkae  ;  praeclarum 
hunc  Geometram  vel  lucem  adlpexifle  pri- 
mo ;  vel  ,  quse  magis  manifefta ,  monumen- 
tis  Veterum  fulcita  ,  in  ea  ipfum  floruifle 
civitate  aflerunt.  Nam  AlexandrU  Eum  fu- 
iflk  genitum  difficulter  aflerere  auderem  > 
cum  difertum  nullum  de  natalitio  ifto  Eucli- 
dis  oppido  ,  Veteris  alicujus  Scriptoris  tefti- 
monium   habemus  ;   obfervante  FABRICIO 

*in   Bibliotb.    Grtc.    lib.  III.   cap.   xiv.   §.   I.    ac 

GREGORIO  in  prafat.  in   Euclidem.    Potius 

>fubfcriberem  fententiae  >  afErmanti ,  minime 

certo 
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certo  conftare ,  quo  Genere  aut  Patria  ori- 
uadus  fit  Euclides  Gemetra  :  i  cujus  partibui 
ftant  GREGORIUS  /«.  *it.  &  CLAVIUS 
in  proleg.  in  Euclidem.  Quippe  penes  Auto- 
res  Veteres,  expreflis  nihil  reperkur  verbis, 
ubi  locorum  ortu$  eft  Eualtdes  Geojnetra.  $f 
vero  conje&uris  t.  &  quidejn .  plauftbilibus  , 
hic  uiJus  fit  locus  ,  fprte  Alcxandrusy  Euclidis 
nollri  inamabula  haberi  pbflunt  $  fi  faltera.  , 
ubi  imprimis  floruerit  ,  lbidem  etiam  primo 
lucem  adfpexifle  ftatuatur.  Nam  quamvis 
Scriptores  Veteres  taceant ,  de  natali  urbe 
noftri  Geometrae  ,  tamen  manifefto  fatis  *, 
ubi  inclaruit  noftrum  Geometriae  fidus  ,  m 
fuis  monumentis  declarant.  Etenim  PRO- 
CLUS  m  fecundo  comment.  in  Euclid.  nobis 
tcftis  eft,  Euclidem  Geometram  in  iEgypto  vi- 
xifle  i  referente  VOSSIO  de  fcientiis  Mathe- 
mm.  cap.  15.  ti,  Ac  praeterea  PAPPUS 
ALEXANDRINUS  ,  qui  circa  annum  Do- 
mini  390.  vel  400.  floruit,  tefte  RICCIOLO 
Ckren.  pars.  2*  ad  vocabulum  Pappus;  autor  eft, 
Euclidem  Geemetram  AlexandrU  Scholam  cele- 
brem  habuifle,,  ac  difcipujis  ibidem  operam 
dedifle.  vid.  ejus  colleft.  Mathem.  lib.  7.  pag. 
m.  240.  idem  referunt  VOSSIUS  loc.  tit. 
quod  AlexandrU  nempe  Mathefin  docuerit 
EucluUs  Geometra.  Confentientc  GRONO- 
VIO  in  notis  ad  Gellii  lih.  1.  cap.  20.  Imma 
GREGORIUS  loc.  ck.  fcribit.  Prtmum  Eum 
fmjft  fd  ijta  m  urbe  Aiathejin  felicibus  aufpiciis 
docuit.  Quin  &  haec  Schola  Mathematica 
AlcxandrU  primo  ,  Euclidis  du&u  ,  crondita  , 
optime  de>  re  Geometrica  merita,  quam  plu- 
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rimos  produxit  dfifcipulos.    De  qua  fequen- 

tia  notat  VOSSIUS  loc.  eit.   Vatde  antem  illud 

'eommendat  Scholam  *k  Ewlide  ereSam  Alexan-  \ 

dria  ,    quod  non  filum  multos  reliquerit  difoipu- 

Jos ;  ftd  <&  eJHs  tempore  ufque  di  tempora  Sarra- 

'eenica  ,    vix  ullum '  invenire  fit  '  nobilem  Mathe- 

'maticum;    quin  vel  Patria  fuerit  Alexandrinus  \ 

W  faltem   Alexandria  dederit    eperam  Mathefi. 

Ex  quibus  haud  colle&u  difficife  eft ,   Eucli- 

\dem    Geometram    multum    ac   diu    Alexartdri* 

Verfatum  fuiffe  ,*  iftoque  in  oppido  fixam  te- 

nuifle  fedem  j    ac  forte   ibidem  prognatum 

'efle.     Quapropter  eo    nomine  Alextndrimm 

^Eum  merito  dici  pofle  conjicio. 

.    $.  III.  ^Etatem  ejus  quod.attinet ,  de  ea 

iterum  varias  in  partes    abeunt  Viri  Do&i. 

Xtenim  GEORG.  REISKIUS    in    Margarha 

fua  Philofiphica  lib.  vi.  cap.  i.     de    tempore 

quando  floruit  Euclides  nofter  miram  alit  o- 

pinionem  ;   dum  afferit ,  Euclidem  Geometram 

Hippocrate  efle  antiquiorem  ;     cum*  ejus  pa- 

trem  fuiffd  fcribit.    At'  veTo  exigui  momen- 

:ti  haec   videtur  fententia  ,    quae,    au&oritate 

nulla  Veteris1  alicujus  Scriptoris  mtitur.  •  VA-  , 

LERIUS   MAXIMUS  vzro.W.  &  cap,.  12. 

longe  ah  eo  diflbnfit ,   qui  Euttidis  Geemetra 

~aetatem  incidjfle  in  Platonls  tempdra '  ftatuit; ; 

[  eumque  Piatoni  coaevum  facit  *  '  ftribit  enifea 

Joc.  %cit.  coridu&ores  araS  facte:  4  Platme  *d 

^Euclidem   Geothetram    fuiffe    niiflbs.      Quibus 

verbis   mariifefto  declarit  , l  t\uod  exulimi- 

"verit ,  cum  Plato  inter  vftos  fupereflet ,  -£*- 

clidem  Geometram  vudfle.,  Hujus  Autoris  ve- 

ftigi* 
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ftigia  fequuittqr  illi,  qpflbfftdem  ad  PlattnU 
tempora «  referunt.  Sed  notant  Viri  Doftt 
ad  huric  ldcura  Vderii  Maximi  , . Eum  ibi-* 
dem  commififfe.  errorem  ;<  uti  $.  8.*  adchce* 
mus.  Quaprbpter ,  ciun  priter  Vderiiqm  f 
alium  nqffum  habemus '-  Scriptorem  pr&eun- 
teni ,  dubia  onmino ,  iac  pertjtus  rejiciendk 
eft  fententia  ea  ,  qua  EuctuUs  Geometra  aetarit 
ejusdem  cran  Ptatorie  cenfetur.  In  diverfeoi 
iterum  abit  partem  GREG.  ABULPHAilA- 
JUS  in  Hift.  comp.  Dynajt.  Euclidem  Gconk* 
tram,  Platone  miilto  juniorem  ftatueni  ,  cttti 
natu  minorem  ApoUonio  ;  quiJ  -fonge  poft 
Tempora  Platonis  claruit  *,  eum  fuifle  fa£- 
bit.  Verum  neque  hapc  de  vitae  temporb 
Euclidis  omnibus  numeris  perfefta  eft  oplhidrf 
Contradictint  enim  unanimi  confenfu  Vefe- 
rum  monumenta,  in  quibys  ApoUonius  Archi* 
mede  Syracufano  ,  qui  Euclide  .Geometra  nattl 
tninor  eft  ,  pofterior  octate  ponitur.  Quibus 
addi  meretitf  Apollonium  fua  fcripta ,  fhper 
EucHdea  Elanenta  tanquam  firma  princi^ia, 
&  fundanienta  aedificafle  ;  quaeque  idcircb 
tempore  priora  cffe  debuerint.  Sed  miflfe 
iis  omrnbus',  quae  k  Recentioribus  Scripto^ 
ribus  ,  de  tempore  ,  quo  floruifle  piitant 
Euclidem  ^eemetram  ,  narrantur  ;  ad  Vetu* 
ftiores  cdnfcr^iendum  efle  cenfemus  ,  illos- 
que  aucKenflos  efle ,  .  qtrid  de '  aetate  Euvlidb 
loqurattur  ^»  ut  'Verum  ,  vel  fakem  yeritaf* 
proximuni  '}  yftse  tempus  Auforis.  noftri  efc 
lliis  ifttdlkaiims.  Quare  irieo  jiidicio  haud 
contemnenda  Jfunt  Proctt  ;\  ~&,  Antigudrutfc 
tjracorunf  *  &  quibus  ProahtsXva  haitut ,  ta- 

ftimo* 
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gimoaia.    Illi  autcpi  fcribunt ,  Euclidam  Geo- 

metram,  ffippocratc^  Leonte  ,  ThemUa , .  Hcrmo-  « 
timo ,  Socratc ,  Platone  ,  Eudaxo  ,  Pfatonis  difci- 
pulo  ,  Menachmo  ,  Eudoxi  difcipula  ,  nacu 
riiinorem  •  cfle ;  verum  Eratofthene,  &  utfnrAi- 
fcofe,  quia  is  EucUdis  mencionem  facfc  ,  nacu 
majorem.  Ecenim  fcROCLUS  .«i  /tf. .  2.  $•«- 
9P/r&  in  Euclid.  commemoracis  aliquot ,  ?/a- 
tone  antiquioribus  ,  aequalibus  ,  ac  difcipulis , 
jfubjicit  Euclidem , ;  .qui  Elemen  ta  co&lcnpfic , 
jgn  mulco  aecate  pofieriorem  illis  fLiifle;  im- 

fo  addic  dein  ,  Eufiidem  natu  minorem  efle 
atone  ,    minimum  nonaginta  annis;    Porro 
fpL  eodem  autore  Prodo  lpecialius  (Jifcimus  , 
JiHclidem  noflxum  In  iEgypco  ,    fub   Ptolemao 
%agi  ,    pofl  Alexandri  Majni  mortem ,   pri- 
ino  Jfegypci  Rege ,  floruifle*    Quam  fencen- 
riam  ample&uhcur   GREGORIUS   in  prafat. 
w  Euclil  ac  CLAVIUS  in  Proleg.  Euclidem. 
iic  &  COMMANDINUS  in  prafat.  m  Euclid. 
HAMUS  in  Schola  Mathematica  &,  mulci   alii. 
Immo  fi  RAMO  loc.  cit.  Itb.  1,  pag.  2%.  cr 
23.  &    FABRICIO    in    Bibl.  Grac.    lib.   HL 
cap.  xiv.  §.  1.    credimus ,   nofter   Geometra 
huic  Ptolemao  fuic   nocus  :  addunc   praeterea 
e  Proclo  eum  a  Ptolemao  Rege  interrogatum 
fuiffe ;   num  quid  effet  via   ad  Geometriam 
magis  compendiaria ,    quam  fit  ifta  *••%•/•- 
€K  V  (Ita  a  Proclo  fere  femper  vocatur)  a4 
quam  quaeflionem  ipfi  a  Rege  propofitam, 
eum  refpondifTe  refert  froclm  :  /**r  %Um  j&w 

Aucijr  *T{cnrat  rxi  yimfMTfiae  :  id  eft  9  non  ejfa 
jRegiam  viam  ad  Geometriam.  Conferacur  SA? 
MUEL  TENULIUS  in  notis  fuis  ad  jambltcfr 

com* 
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emment.  in  Nicomachi  jitithmcticam.  Ubi  et> 
am  fiib  Ttoleimto  Lagi  filio  in  JEgypto  £w/J- 
im»  fuiffe  ptofeffum  affirmat.  Hanc  autem 
de  actate  Euclidss  e  Procli  fcriptis  fententiatfi 
colle&am  perpendentes ,  ei  plus  ponderis  6c 
firmitatis  inefle ,  quam  caeteris  antea  receri- 
fitis  ,  qui  ad  fequentia  attendit ,  facile  coft- 
cedet.    Nam   nobifcum  recolentes  tempusJf 

3uo  vixit  Proclus  Ljcius,  cognominatus  DO* 
ocku,  id  eft  fucceflbr,  quod  circa  annum 
Chrifti  qaingentefimum  incidit ;  tefte  VOS- 
SIO  de  fciem.  Math.  cap.  33.  b.  $.  26.  & 
BLANCANO  ar  ChronoL  Mathem.  optime  hac 
de  re  ex  fcriptis  Graecorum  antiquis  ,  qua& 
fucceflii  temporis  periere  ,  erudiri  potuft. 
Accedit  quoa  ea ,  quae  de  aetate  Euclidis  xb- 
fert  Prkhuy  ex  Tkeopkrafti  &  Eudemi  fcripos 
Hiftoriarum  Geometricarum  ,  quae  dein  de- 
perdita  funt ,  mutuo  defumfit :  teftante  COIVt- 
MANDINO  toc.  ch.  RAMO  Uc.  cit.  &  TAC- 

QUET  de  ortu  O*  Progreffu   Mathef.  pag.  2t. 

Quod  vero  hi  Autores  Hiftoriarum  Geom6- 
tncarum  compofiierint  libros  ,  LAERTIUfe 
in  vita  Tkeophrafti  Eriffti  narrat ;  Eum  qua- 
mor  fibros  Hiftoriarum  Geometricarum 
fcripto  reliquifle  ;  pariter  Eudemi  Hiftorias 
Geometric»  laudantur  a  SIMPLICIO  ad  tib. 
1.  Phjf  AriftoteHs.  Conferatur  JONSIUS  de 
Scnptorihts  Hiftot.  'Philof.  lib.  1.  cap.  xv.  E* 
horum  fcripris  'de  vtro  vitae  tempore  Euclidig 
certo  infofmari  potuit  PROCLUS  ;  cum  M 
Viri  eodem  temporc  ac '  Euclides %  floruerint  ; 
Euclidis  coataneos  fcos  fuiffe  MENAGIUS 
ad  Diog.  ham.  /#.  5.  fegm.  42.  obfertrat;  ot- 

pote 
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potc>  Tkeopbraflnm  '&  Eudennm  Arifljftelfs  difcl- 
pulos  fuifle  aflerit,    GRONOyitfS  yero  i* 

«0*.   0/   -#**/#   GcUii    lib.  13.  capy  $.' ^Arifiotetis 

fcdales   ffiifle  notat.     Porro^.  VOSSjttJS   /*j. 

|iyr*   «V.  c^.    15.  §.   I.     fcriblt  Theopbraftum 

codcm  ac  Euclides  tempore  vixifle.     Qiiibus 

jufte  ad  lancem  aequiffimam  pondcraris ,   in 

crrores   nos  non  incidere  :exiftimamus  .    fi 

\Alexaridrinum    Matbcmaticuv?    noftnjm  ,    fub 

tftolemto  tagi  filio  celebrem  fiiifle,  ,cum  Pro- 

*U>  ftatuamus.     Ptilemaus  autem  >    mortno 

lAlexandro  Magno ,  primus  iEgypti  Rqx  ,  f  ran- 

.'jflato  in  Philadelpbum  fUiunv  jregqo  y  obiit  an- 

»6  primo  Olympiadis  cxxiy.  ..  anta  Chriftum 

aatum  anno  282.  notaitfe  tETAYTO  Ration. 

'Tetpp.  part.  1 1.  lib.  uu  capf:  xvr.  Vel  fecuhdum 

Wabricii  computum-/w.  6*."-poft  .qufciragihia 

anhorum  imperiuih ;  ^nimain  egk  apno  277. 

zntQ  natum  Salvatorem  ,  Olympiade  cxxmf. 

[Ouocirca   plus-  quam   trecentip.  aate;  .ejraih 

Chriftianam  anhis  ,  ^gypjip  impeifcre:  coepit 

Ttolemtus  primus ,  uti  recte  cenfet  GjiEGQ- 

.RIUS.i*  prafat.  laud.   feu  uti  CLAVlUS  m 

'Jfroleg.  fcribit,  ante  nativitatem  Chrifti  anho 

^Jip.  imperare  ihcepit    Ptolemaus  Lagi.  .  Ita- 

'qiie   Euclides   Geometra  inter  annum  319.  & 

*2#2.  ante  narivkatem  Chrifti  inckruiiT?  hsj- 

bendus  eftVeoque  temporis  Inteiyrallo  v  A- 

lexandri&  famotaip    fuam  Sqfrpjam  Mathe- 

^jn^icam   erexifle,    acpublic^  Geometriam 

difcipylQs  doaiiflf  j  .cum  .suftwe  TACQpEJ 

Joc.  fuprk/^vvii?m  bo&k  E^d^ief  nsoftpr  aj&- 

;«*,  $4-  .me  Chriftum  i  %o  .j^.im* 

ej,>wutiJ|m  natum * nppnjni*  A<?r,a#- 

$,  IV. 
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S*  IV.  Cum  verb  iis  temporibu*  imprimi^ 

qelebris   erat  flmms   Schola  ;    PJatonicorum 

ufus  efl  inftitutiQnibus  ,  in   quorumdoftriii? 

ita  verfatus  eft,  uf  fummam  facile  fibi  com* 

paravcrit  laudem.    Teftatur  eriim  CLAVI- 

tlS  in  fr$k^.  in  Euclid.    Ipfum  fiimma  lauder 

m  Academicqrum  difciplina  fuifle  verfatum. 

Ac  cum  in  Academia  Platonis ,    praeceptorisf 

inftituto^  Matliefeos  ftudium  tunc  maximrf 

vigebac ;    J&ctides ,    poftqiiam   Platonicorum 

dogmatibus  .lktis   inftru&us    fuerat  ,    totufij 

animum  ad  difciplinas  Math&naticas  tranfhj- 

lit ;   in  quibus  ^  fic, ,  eruditus  '.  eft .,    qnotidiaflk 

fere.  Platonif  difcipulorum  confiieCudine ,  Hxt 

progreuu?   admirabiles  ,    ac  fempirerna  mvi 

memoria  digniflanos  >    in  iis  fecerit.    Vidl 

CX>MMANDINyS   in   ImcIU.  EUm.    froleg 

Nitiilominus  ea  »  jqui{>us  imbutus  erat ,  prin* 

cipia  ,    .Academicorum    inftitutionibus    fibl 

comparata ;    poftea  fe^vavit.    Etenim  Platb^- 

nicorum  Doftrinam  feftatus  eft.     Quoniatj* 

enim  Se6te  Plato^icae  Patroni }  cuncla  cor* 

pora  mundana  ^  praecipue  ad  quinque  corpofc- 

ia  regularia,  Pyramidem ,  five  Tetrafidron^ 

Cubum  five  -  He^aedroa.,  O&aedron  ,    D& 

deeaedron  ,,    &    Icofeedfon  :f    reducebant  * 

quaeque  proj>t^j;ea   cbrpora    Pfatonica   faepfe 

audiunt. '  Cina,  omnia  ex  quatuor  ElemenA 

cpnftare  credeba^;,,  Tetraedrtin  Igni,  prop- 

ter  ejus  cum  aoimine  igius  fim^tucfinenA 

OaaB^m  ^i  feot  ;^jpa^  oQtf 

dron  Fyi?mi(^  levitate  fonna&utJ  tyQxynb^ 

eft;  Ico^edfqn  Aquae  ob  mobtodri,  qt6 


«.% 
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luec  figura  huic  Elemento  fimilis .  eft  ;  He- 
xaedron  Terrae  , .  ob  ftabilitatem  ejus  affig- 
xiarunt ;  &  Dodecaedron  Uenique  Coelo  com- 
pararunt ,  quod ,  ficut  coelum  duodecim  fig- 
flis  Zodiaci  cingitur ,  ita  Dodecaedron  duo- 
decim  habet  bafes  ;  item  ficut  Coelum  fuo 
ambitu  reliqua  m  fe  comprehendit  Eleraen- 
ta  ,  ita  Dodecaedron  inter  quinque  ifta 
corpora  regularia  ,  quae  in  eandem  inclutli 
paffunt  Sphaeram  omnium  eft  maximum  ,  & 
cuod  reliqua  omnium  aptiflime  circumfcribit. 
Videatur  SAMUEL  REYHERUS  in  Diffhrt. 
de  Euclide  cap.  3.  §.  4.  &  MARSILIUS  FI- 
CINUS  in  Compendio  in  Platonis  Tmdum  cap. 
40.  Hinc  etiam  Euclides  nofter  Geometra  , 
totam  fuam  Elementarem  inftitutionem  ,  acl 
haec  quinque  corpora  regularia  reduxit.  E- 
jtenim  in  fuis  Elementis  ,  quinque  haec  cor- 
pora  Platonica  ,  fub  Geometrici  examinis 
incudem  ,  vocare  ftuduit :  &  hunc  fibi  pro- 
pofuiffe ,  primarium  Scopum  ,  in  Elementis 
Jiiis  condendis  videtur.  Scilicet  ut  omni  ni- 
fa  examinaret  quinque  ifta  corpora  Platoni- 
ca ,  ac  ut  eorum  rigidam  daret  apodeixin  ; 
jpropterea  duodecim  priores  adoYnavit  libros. 
<Jua  de  re  ita  loquitur  KEPLERUS,  omnes 
i>mnino  Propofitiones  ,  omtdum  librorum  ; 
.cxceptis  iis  , .  quae  ad  numerum  perfe&utn 
^ducunt ;  ad  mundariarum  figurarum  conftf- 
«tjutionem  referuntur  :l  ctfm  Elementorum  in- 
jftitutionis  finem  ftatuerit,.  f  'mniiiy  ctyfuRmi 
Jiabitudihem  &  compofitionem.  confer.  GRE- 
JCORIUS   in    Prfat.  in  Etilid.     Ex    qtiibus 

Jbaad  obfcurc  qiiilibet  facUe  derivare  poteft , 
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Euclidcm  Geemetram  Se6te;  Platonic»  addi- 
6kum  fuifle  ;  ejusdemque  Inflitutionis  &  Do» 
ftrinae  ,  quod  ad  Rerum  Naturalium  Scien- 
tiam,  feSlatorcm  haud  contemnendum  fuifle. 
Quapropter  PROCLUS  in  comm.  in  Euclid. 
Eum  Platpnicum  fuifle  difercis  teftatur  ver- 
bis.  Non  igitur  conje&ura  quadam  hic  -  no- 
bis  opus  efl ,  ut  fciamus  ,  qualisnam  fue- 
rit  Euclides  Geemetra.  Eum  enim  fuifle 
Philofbphum  Platonicum  ,  qui  rerum  natu- 
ralium  Scientise  ,  iecundum  Praeceptoris  fui 
praecepta  ,  inprimis  operam  navavit  ,  ac 
Geometricae  fcientiae  ftudiofiffimum  ;  in  qua 
fumma  laude  excelluit ,  omnibus  ,  ex  ante 
di&is  ,  clarum  efle  exiftimo.  Ad  hanc  au- 
tem  in  Scientiis  Naturalibus ,  &  Geometricis 
peritiam  ,  porro  ei  acceflerant  plura  animi 
bona ;  quibus  Natura  Eum  bearat.  Erat  e- 
nim  Vir  fuaviflimi  ingenii  ,  &  contentionis 
minime  amans.  Nam  de  eo  fcribit  PAP- 
PUS  coUeB.  Math?m.  lib.  7.  pag.  m.  240. 
Qued  Euclides  ,  qui  Elementa  tradidit ,  ac  qui 
jilcxandrU  difcipulis  eferam  dedit ,  ftterit  vir 
muijftmus  ,  cr  benigniffimus  erga  emnes ,  nuJU 
medo  infenfus ,  fed  accuratus  ,   non  arrogans. 

•$.  V.  ^raeter  hunc  k  nobis  defcriptum 
Euctidem,  in  Schola  Platonica,  Rerum  Natu- 
ralium  do&rinis  ,  fecundum  Praeceptoris 
mentem  ,  cum  inftitutum  optime  ,  tum 
••etiam  perfe&e  planeque  eruditum ;  ac  prae- 
terea  rerom  mathematicarum  fcientia  iiulru- 
8xtm  ,  &  do&rina  excultum  :  Scriptores 
tam.  Veteres  ,    quam  Recentiores  ,     etiam 

*  *  mejfc 
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menaonem  feciupt  Euclidis :  qui  eo  notnine 

cetebratur  ,    quod  Philofophus  fuerit  Socrati- 

cu$  ;   &  Auaitor   ipftus  Socratis  defcribitur. 

Eum  ajunt  ,    Megaris,  Grseciae  oppido ,  or- 

tum  fuifle ;   ibidemque  habitafle  ,    &  Scho- 

lara  habuiffc  publicam ,  ac  idcirco,  Eticlidem 

Magarenfem  appellari.    Etenim  de  eo  ,    reci- 

tato  prius  Athenienfium  decreto ,   ita  fcrihit 

GELLI US    nott.  attic.   lib.   6.  cap.  10.     Tum 

Eaclides  y    qui  indidem  megaris  erat ,   quique  ante 

id  decretum,  mO*  ejfe  Athenis ,  <r  Audire  Socra* 

tem  canfueverat ;    pofiquam   id  decretum  fanxe* 

mnt  ,  fub  no&em ,  quum  advefperafceret ,   tunica 

l*nga  muliebri  indutus  ,    O*  paUio  verjicolore  ami- 

ftus ,    O*  caput  rica  velatus  ,    c  domo  fua  Mega- 

tis  ad  Socratem  commeabat  ;    ut  vel  noSis  aliquo 

tpmpore  conftliorum  ,  fermonumque  ejus  Jieret  par- 

ticeps.    Praeterea  D£OG.  LAERT.    qui  ejus 

Yitamdefcribit ,    lib.  n.  fegm.  106.    umiliter 

aflerit  Euclidem  hunc  Socraticum  Megarenfem 

effe ,  eo  quod  Megaris  natus  ac  veriatus  fit ; 

Seftamque  condidk ,  ab  ipfo  Autore ,    Me- 

garicam    diftam.     Porro    STRABO    Geogr. 

Ub.  9.  pag.  602.    Eundem  Megaris  oriundum 

flatuit ,  quum  de  eo  fcribit,  habuit  aliquanda , 

urbs  fcilicet  Megarenfium  ,  Scholam  Philofo- 

phorwn  ,     qui   Megarici  dicebantur  ,   fucceffores 

Emlidis  Socratici  ,    Patria  Megarenfis.     Deni- 

que ,  ut  alios  omittam ,    CICERO  Academ. 

Quafi.  lib.   2.  cap.  42.    teftatur  illum  Eucli» 

dem  ,    qui  Socratis  difcipulus  fuit  ,    Megaram 

Fatriam  habuifle ,   ait  enim  ;  Pofi  Euclidts , 

'  difcipulns,  Megareus  &c    Quae  itacruc 

lftorum  Scriptorum  coiuhn*  ,  ra- 

triam 
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triara  Fjtelidij  Socrmiti  Megaras  fuifle  abun- 
de  fads  comprobant.  Licet  alii  fcdem  ejus 
natalem  in  jSaTm  ouaerant ;  ac  ejus  origine* 
ex  urbe  Gela  repetant ,  qunm  Eum  Geloum 
feciunt,  vid.  DIOG.  LAERT.  /«.  cit. 

$.  VI.  In  hujus  vero  EucJidh  Socratiti  M- 

tatem ,"  quando  inclaruit ,  inquirendum  jam 

nobis  venit;   ad  quam  dccerminandara  mut- 

tum  nos  juvaht  GELLII  verba ,  paragrapho 

praecedenti   5ta.    addufita  :    in    quibus   incer 

caetera  ait ,  £um   Athvm  ire  ,  &  Seerttem 

aumre  ftiiffc  folitum.     Quibus  addi  merentur 

"  "  "     DIOG.    LAERT.    m  Fii* 

\m.   106.     Nam  ,    inquit  , 

t ,    venijje  Plmontm  ,   «c  re* 

metu   Atrecitatit  Tyrarmtrum 

:  Euciidem    Megarenfem  ;   a 

niflime  fiiere  excepri  ;  no- 

)  in  Htfior.   Pkilof.  m  Vit& 

is  allatis  verbis  attendenti 

re    pofle    puto ;     JBuclidem 

lortem  Seeratit  Pneceptoris 

Platonit   tempore    Stcrath 

:elejratum  fuiue;  cum  ve- 

:ore  Socrate  ufi  funt ;  Pla~ 

Unde    Secraticut   nofter 

oaetaneus  ponitur.    Setrtm 

'j.  LAERT.  lik.  u.  fy.  44- 

3    primo   Olympiadis  xcv. 

inra    annos   exegiflet.    Ac 

duo  de  triginta  adiit  £»* 

,   autore   FABRiaO    Bt* 

ni.  cap.  i,  g.   i.    Verum 
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Euclides  Megarenfis  ,  ante  decretum  ,  de 
,  quo  loquitur  GELLIUS  loco  g.  5.  cit.  quo 
caverant  Athenienfes  ,.  qui  Megaris  civis  ef- 
fet ,  fi  intulifle  Athenas  pedem  deprehenfus 
eflet ,  ut  ea  res  ei  homini  capitalis  eflet  ; 
ante  hoc  decretum  Euclides  Megarenfis  Athc- 
nis  effe  ,  &  Socratem  audire  confueverat. 
"Quapropter  fufpicor  clarum  ac  celebrem  tum 
prae  caeteris  fuifle  Socraticum  Euclidem  ;  cum 
Plato  ad  Eum  Megaras  venit  ;  ac  ni  failor 
Scholam  fuam  jam  Megarae  erexifle  ,  cum 
una  cum  Platone  reliqui  Philofophi  ad  Eum 
confugiunt.  Hinc  videtur  fequi  Euclidem 
Megarenftm  quidem  dicendum  efle  Platonis 
coaetaneum  ,  quod  Platonis  tempore  adhuc 
in  vivis  eflet ;  Verum  eum  Platone  feniorem 
fuifle ;  Quocirca  imprimis  circa  annum  400. 
ante  Chriftum  n.itum  ,  Euclidem  Socratictm 
floruifle  ponendum  eft. 

S.  VII.  Cognitis  jam  Patria  ,  &  ^Etate 
hujus  Euclidis  Aiegarenfis ;  porro  ejus  Doftri- 
nas ,  quibus  excclluic  ,  &  mores  ,  quibus 
a  natura  donatus  fuit ,  inveftigare  utile  no- 
bis  futurum  eflb  exiftimamus.  Super  his  re- 
bus  DIOG.  LAERTIUM  rogantibus,  in  fuis 
fcriptis  reipondet ,  hb.  11.  Jegm.  106.  Euni 
litigiofis  difputationibus  cum  primis  addifturn 
fuiffe ;  ac  ea  propter  in  Sacratis  reprehenfio- 
nem  incurrifle :  qui  LAERTIO  tefte  lib.  u. 

Jegm.  30.  O,  inquit ,   Euclide ,  fophiftis  quidem 

uti  poteris  ,     hominibus    n$n   poteris.     Ideo    ab 

'  ejus  contentiofa  indole  Sefta  ejus  Erifika  di- 

cebatur  ;    quapropter  LAERT.  lib.  n.  fig*. 
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24.  in  ejus  SchoJam  ita  invehit ,  quod  ait , 
non  <ryo\b  Schofam  ,  fed  j^oAijv  Merum  fil 
eam  effe.  Quo  videntur  refpicere  ea ,  qui- 
bus  Timon  illum  una  cum  caeteris  Socraticis 
mordet  ,  quae  LAERT.  Ub.  ii.  fegm.  107. 
refert. 

Non  ego  horum  nugatorum  curam  gero  ,   nec 

alterius 
Cujusqtum  ;   ncm   Phddonis ,    quisquis   ille  fit , 

nec  litigiofi 
Enclidis  ,   qui  ^Megarenfbus  contentionis  rcbiem 

irrvexit. 

In  argumentationibus  non  affumtionibus , 
fed  conclufionibus  utebatur.  Difputationes 
ex  fimilibus  inflitutas  penitus  tolJebat.  U- 
num  efle  bonum  ajebat,  cujus  diverfa  funt 
tantum  nomina  ,  prudentU  fcilicet  ,  Dei  , 
mentis  ,  &  caetera.  Conferatur  STANLE- 
JUS.  in  Hifior.  Philof.  in  vita  Euclidis.  Quae 
e  Laertio  allata ,  hujus  Euclidis  difciplinas , 
quibus  maxime  fe  exercuit ;  ac  quas  publice 
tradidit  ,  fatis  mantfefto  declarant  ;  quum 
ex  iis  tantum  mihi  colligere  poflc  videor ; 
Eum  imprimis  Dtaietticam  profefllim  fuifle  ; 
ac  difcipulos  fuos  in  difputandi  arte  exer- 
cuifle  ;  totumque  fuurh  ftudium  DialedHcae 
peritiae  impendifle  ;  ac  ejus  rei  inprimis 
gnarum  fuifle.  Quapropter  ,  ni  fallor ,  a- 
pud  SUIDAM,  in  Lexico  ad  vocabulum  Eucli- 
des  3  titulo  Philofophi  Aiegarenfis  tantum  no- 
tatur;  nequo  apud  ullum  Autorem  reperio 
eum    Geometriae   ftudium   vel  primis  labiis 

*  *  3  guftafle 
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guftaffe  t  vel  ejus  fcientia  imbutum  fuiJIe. 
Lnmo  SUIDAM  Eum  fohimmodo  Philofophi 
nomine  appellafle ,  non  absque  ratione  fa- 
ftum  effe  conjicio  ;  quia  nempe  apud  Ve- 
teres  Scriptores  Graecos  ,  e  quibus  Suidas 
foa  collegit ,  tantummodo  Philofophi  nomine 
occurrit.  Abfit  itaque  ut  Eum  Geometra  no- 
mine  ornaremus,  quum  plus  arti  fbphifticae, 
quae  a  quolibet  Geometra  quam  longiflime 
remota  effe  debet,  quam  fevero  rerum  exa- 
mini  tribuifle  vifus  fit.  Porro  Laertii  verba 
hujus  Euclidis  Philofophi  indolem  &  morei 
h^ud  obfcure  cognofcere  faciunt  ;  vehe- 
mentem  fcilicet  Eum  ac  litigiofum  fuiffe; 
infuper  difputandi  eum  per  cupidum  adeo 
fuifle ,  ut  Megareniibus  contentionis  rabiem 
invexerit. 

$•  VIII.  Quod  fi  ea  ,  quae  de  utroque 
Euclide  repcrire  potui  ,  hucusque  enarrata , 
incrofpiciamus  ,  illi  ,  qui  Enclidem  Gevme- 
tram  ,  Meqaris  ortum  fuiffe  fentiunt  ;  ac 
propterea  Megarenfem  vocant  ;  Geometram 
noftfum ,  cum  Phtlofopho  ilJo  Megartio  ,  feu 
Socratico  qonfundere  mihi  videntur.  In  his 
vero  me  parum ,  aut  omnino  nihil  a  refta 
via  aberrare ,  fi  fontem  ac  originem ,  unde 
iftam  fuam  fententiam  deduxere  ,  fcifcite- 
mur  ;  illa  me  perfiiadere  videntur.  Nam 
cum  Enclidem  Geometram  Platonis  tempore 
floruiffe  ftatuunt  ,  &  Euclides  ille  qui  ad 
Platoms  tempora  refertur  ;  ac  propterea  ab 
illis  Platonis  aequalis  habetur ,  fuit  PhiUfophHs 
SecraticHs ,    Megaris    natus  ,    ac   educatus  , 

difci- 
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difcipulosque  ibidem  inftituens ;   ficuti  $.  5. 
d  Veterum  monumentis  apparuk  ;   acproin 
cujus  Patria  erat  urbs  i]la  Megara ,   vel  JMk* 
gara  difta j  inde  ni  fallor ,  quia  haiid  rite  k 
ie  rnvicem  ambos  diftinguunt   Euclides ,    in 
*  eam  opinionem  ,  aifirmandi  EuclicUm  Geomc* 
tram  Megmtum  efle ,  addufcti    fiint.    Funda- 
mentura  kaque  hujus  conje&urae  in  eo  prae- 
cipue  iltum  efl  ;   quod    Enclidis   Geomeira  M- 
tatem  in  Ptatonis  tempora  incidifle  opinah- 
tur.      Verum     obfervantibus     VOSSIO     de 
Scient.   Math.   cap.    15.    $.    1.     CLAVIO    in 
Troleg.    in   Btclid.  &  DECHALES  in   traB. 
Prooem.  de    ortu  Cr  progrefu  Mathef.  pag.    8. 
ad  hunc  errorem  circa  iEtatem  Euclidis  no- 
ftri  committendum  ,    omnibus  praivit   VA- 
LERIUS   MAXIMUS    lik   8.  cap.  i*.  fcri- 

bens.     Platoms   quoque   eruditijfmum  peftus  hac 

cogitatio   attigit  ;    cjui  conduftores    Sacrd  ara  de 

modo    C7*  forma    ejus   fecum   fermonem    confer- 

re  conatos,  ad  EUCLIDEM  GEOMETRAM 

ire  jujfit.     Ex  quibus  itaque  collegere,  Eucli- 

dem     Geometram     iisdem     Temporibus     cum 

Platone  inclaruifle.     Sed    notant    Viri    dofti 

ad  hunc  Locum,   mendutn  efle  in  iis  Valerii 

verbis:  quippe  obfervat  PERIZONIUS  quod 

MndlerhtSy  emendavit  EUDOXUM  :    quo- 

niam  a   PLUTARCHO    appellatur  Eudoxus 

Gnidius  ad  quem  Plato  eos  oblegavit.     Idem 

laudatnr  in  nobis  ad  GELLII  l£.  6.  cap.  10. 

cficitur  enim  ibidem ;    Meminit  quidem  Vale- 

rhts    Maximus    loc.  cit.     Platonem    quosdam    ad 

Euciidem  Geometram  mifife  ,  fed  mendum  ibidem 

Utet;   C7*  reBe  Mitallerius  *in  Edkione  fua  r#- 

*  *  4  fiitnit 
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ffituit  EUDDXUM   Geometram.     Ita  legendum 

ofiendit  Plutarchus  de  Deo  Socratis ,    qui  in  Geo— 

metrica  tftufiione  Eudoxi   Cnidii  Platonis  difcipuli 

meminit.       Idem     fentit     MENAGIUS     ad 

DIOG.  LAERT.  lib.  n.  figm.  106.  fcribens  , 

illa  le&io   Mitalleri   temporum  rationi  opri-. 

me  congruit.     Vixit    emm    Eudoxus    Cniditts 

nobilis    llle    Geometra    iisdem   temporibus  , 

quibus   Plato ,  cujus  etiam  auditor  fuit ;  fi- 

cuti  ex  catalogo  Mathematicorum ,  a  Proclo 

ornato  §.   i.    colligere   eft.     Quare   Valeritos 

de  vero  nomine  Geometrd  parum  follicitus  fuerit ,' 

O*   Celeberrimi   Geometr*  nomen  haud  fatis  cir- 

cumfveBe  mripuerit.     Monente    TORRENIO 

ad  Iiunc  locum.     Obfervat  porro  VOSSIUS 

loe.  cit.     Delios   ad    Euclidem  Geometram  mif- 

fos ,  nequidem  de  Socratico  verum  efle  ;   fed 

quod  Plato  rejecerit  illud  Problema  ad  difci- 

pulos    fuos.      Denique    PETRUS   RAMUS 

%n    Schola    Mathem.    lib.    I.  pag.  m.    22.    23. 

exiftimat ,   quod  hac  in  re  major  fides  fit 

habenda  Eratofiheni  ,    qui  Euclidem  Geometram 

?roxime  fecutus  eft ;  quam  Valerio :  ERA- 
'OSTHENES  autem  in  Epiftola  quadam 
ad  Regem  Ptolemtum  ,  inter  caetcra  haec 
fcribit  verba.  Altquando  vero  pofl  ajunt  DelU 
os  graffame  morbo  ,  fecundum  Oraculum  ,  dupli- 
carok  quandam  Aram  juffos ,  incidtjfe  in  eandem 
mxietatem  ,  tumque  implorando  Platonicos  in 
Acaiemia  Geometras  oravijfe  ,  ut  qtuflionem 
dijfolvercnt.  crc.  Quap.ropter  hinc  etiam  li- 
quido  attendenti  cuilibet  conftare  poteft  9 
omnino  errafle  in  nominis  defcriptione  Vale- 
tium.   Nam  nec  cjuidquam  duplicati  Cubi  ad 

Eu- 
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Euclidem  Gaemetram  ab  Autoribus  refertur  ; 

nec  Euclides  in  Elementis  quidquam  nomina- 

tim    de    duplicando   Cubo  propofuk.     Cum 

itaque   haec  omnia  aequa  lance  ponderentur, 

nullas   inficias  ire    poteft  ;   quin    ille    locus 

Valerii  vitio  laboret ;  nomenque  Euclidis  Ge+* 

metra  ibidem  delendum  fit.     Verum  deftru- 

£io  VALERII  citato  Ioco ,  corruere  eorum 

iententiam  f    qui   Euclidis    Geometr*  iEtatem 

ad  Platonis  tempora  referunt,  meo  judicio 

videtur  :   cum  praeter  Palerium  e  Veteribug 

teftem  nullum    alium  pro  hac  opinione  ha- 

bent.     Sed  quia  ex  eadem  corije&ura   ma- 

nifefto  fatis  orta  eft ;  ea    cogitatio  de  Pa- 

tria  Euclidss   Geometra  ,    qua  Megaram   fuifflb 

ftatuiiur ;  cum  binos  hos  inter  fe  confun- 

dunt    Euclides  ;    idcirco  Euclidem  Geometram9 

Megareufem  dicere  non  auderem. 

$.  IX.  Non  autem  inter  fe  confundendos 
efle  binos  hos  Euclides ,  fed  a  fe  invicem 
omnino  diftinguendos  eile,  multa  funt  quae 
id  fuadent.  In  utroque  enim  Euclide  tot 
charafteres  difFerentes  licet  rcperire  ,  qui 
abunde  alterum  ab  altero  diverfum  fuiiTe ,  fi- 
ne  ullo  dubio  palam  oftendunt.  Etenim 
tam  Geometra  Euclidis ,  quam  PhUofophi  So- 
cratici  Patriam  ,  in  qua  quilibet  noruft  , 
Domicilium  habuit  ,  ac  Publice  Scientias 
docuit ;  fi  nobis  ob  oculos  ponamus ;  ea  quas 
J.  2.  5.  &  8.  adduximus  ,  ut  utriusque 
eandem  fuifle  putaremus  ,  non  permittunt, 
Quum  Euclidejy  qui  Geometriam  exercuit, 
ac .  publice  eam  profeflus  fuit  ,   jtlexandrU 

**  S  Scho- 
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Scholam  fuam  habuit  ,  ibidemque  vitam  de- 
git.    Alter  vero  Euelides  ,  qui  Socratis  Audi- 
tor  fuit,  ac  Philofophiam  pubJiqe  docuit  , 
Megara  difdpulos  inftituit,  &  erudivit ,   pa- 
triosque  eo  in  oppido  habuit  Lares.    Prae- 
terea   magis   eos  a    fe  invicem  diflinguere 
fatit  utriusque  iEtas  diverfa.    Quippe  Socra- 
tiem  ille  Pbilofopbus  ,    Tempore  Socratis  jam 
erat  notus*  §.  <*•    ejusque  Audftor  fuit,   ac 
Megara  eo    tempore  ,    Philofophiae    partem 
eam  ,    qu®    Dialeftica    vocatur  ,    inftituit. 
Ceemetra  autem  Euclides   fub    Ptolemao    Lagi 
filio  demum  clarus  fuit,  §.   3.  eoque  tem- 
"pore    Geometriam   docuit.    A   morte   vero 
Socratis   usque    ad  Ptolemaum  primum  elapfl 
fimt  anni  xcv.  monente  STANLEJO  in  vi- 
ta  Euclidis.     Quare    ad    minimum    xc.  anni 
effluxere ,  inter  Euclidem  Socraticum  %   &  £»- 
elidem   Geometram  ;   uti  cenfet   VOSSIUS  de 
Scient.  Mathem.  loc.  cit.    Multo  itaque  funior 
fuit    Euclides  Geometra  ,    qttam   Megarenfis  Eu- 
tlides.     Confer.  CLAVIUS   in  Proleg.  in  Eu- 
clid.  GREGORIUS    in  prafat.    COMMAN- 
DINUS  in  Euclid.    Elem.     Proleg.    &    multi 
alii.    Porro  inter  illos    difcrimen  licet    ob* 
fervare ,  fi  Scholas  ,   in  quibus  quilibet  eru- 
ditus   fuit  ,    contemplemur.      Prodiit   enim 
Megarenfis  Euclides  e  Socratis  Schola ,   Mathe- 
rmaticus  vero  Euclides  e  Platonica.    Augetur 
iHud  difcrimen  inter  ambos  illos  Euctides ,  fi 
diverfa  ftudioram  genera  ,  in  quibus  fe  pri* 
tno  exercuere  ;  fi  diverfas  do&rinarum  fpe- 
cies ,  quas  dein  publice  profeffi  funt ,  cogi- 
temus.    Fuk  enim  Euclides  Socraticus  Parme- 

nidis 
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nidis  librorum  valefe  ftodiofUs ,  Autore  LA- 
ERTIO  in  ejus  vita  ,  ac  in  difputandi  arte 
imprimus  vfcrfatus  eft  ;  AUxandrinus  autem 
Euclides ,  Platcnis  ac  Platonicorum  de  Rerum 
Naturalium  fcientia,  fententias  &  rationes 
inveftigavit ,  easque  omni  nifu  ftuduit ,  iis- 
que  percipiendis  &  exaniinandis  totus  m 
cubuk  ;  dein  Geometriam  adiit- ,  eamque 
jnaxima  cum  laude  excoluit.  Docuit  Mcga- 
renfis  Euclides  artem  Diale&icatn  ,  in  eaque 
fcientia  fuos  pracipue  erudivit  difcipulos  ; 
Informavit  AUxandrinus  Euclides  Quantorum 
contemplationes  ,  &  in  iis  fpeculandis  & 
rimandis  Audicores  fuos  occupatos  tenuit. 
Nec  parum  exaggerabunt  difFerentiam  intcr 
ambos  hos  homines  ftatuendam  ,  monumen» 
ta  ,  quibus  famam  fuam  longam  effeccre. 
Celebracur  Euclidcs  Megarenfis ,  quod  Dialo- 
gos  fex  compofiierit ,  ac  fcriptis  reliquerit , 
qui  recenfentur  a  DIOG.  LAERT.  in  ejns 
vka ,  ac  fiint  fequentes  ,  Lantprias  ,  Aefcbi- 
nes^  Pboenix ,  vei  Ut  apud  Suidam>  Phoeni- 
ces  y  Crit*  ,  Alcibiades  ,  Eroticus.  Laudatur 
Alexandrtnus  Euclides  ,  quod  fcripta  ad  rem 
Mathematicam  omnia  fpe&antia  compofue- 
rk ,  litterisque  mandaverit-  Diftinguuntur 
ulterius  a  fe  inVicem  bini  hi  Autores ,  quate* 
nus  Megcrenfts  Philofophi  tantum  nomine 
occurrit ,  AUxandrinus  autem  ,  Geometra 
ubique  audit.  Tandem  mores  quibus  utef- 
que  donatus  erat ,  facile  inter  ambos  nota- 
bilem  efficient  diftin6Honem.  Sicuti  enim 
natu  major  Euclides  vehemens  ac  litigiofttt 
fiiit ,  fic  minor  natu  ,    Geometrs  nempe  no- 

fter 
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fter  fuaviffimi  ingenii  Vir  ftiit  ,  ab  omni 
contentione  abhorrens.  Quod  fi  itaque  ea, 
quae  in  utroque  obfervavimus  EucUde ,  inter 
fe  comparemus  ,  afTerere  neminem  audere 
fufpicor ,  ambos  illos  ,  qui  Euclidis  nomine 
.  apud  praediftos  Autores  veniunt ,  pro  uno 
eodemque  habendos  efle  ;  contra  diftin&as 
omnino  fuifle  perfbnas ,  neutiquam  inter  fe 
confundendas ;  affirmare  omnes  optimo  jure 
teneri.  Confentiunt  GREGORIUS  m  prsfat. 
SAVILIUS.  in  prateS.  in  Euclid.  CLAVIUS 
inProleg.  COMMANDINUS  in  proleg.  & 
VOSSIUS  loc.  cit.  multique  alii. 

$.  X.  Praeter  jam  diftos  binos  Euclidesy 
^PhiUfophum  nempe ,  &  Geometram ,  alii  apud 
Scriptores  leguntur  ,  qui  nomine  Euclidis 
celebrantur:  quos  ob  nominis  convenientiam 
hic  brevibus  recenfere  a  propofito  noftro 
non  alienum  foret.  Quorum  primus  eft 
Euclidet  Archon  qui  Athenis  fuit  anno  ado 
Olympiadis  lxxxvii.  Secundus  fiiit  itidem 
Euclides  Archon  ,  fub  quo  triginta  Tyranni 
expulfi  ,  ille  vixit  anno  2do  Olvmpiadis 
xciv.  Tentius  Euclides  Athenienfis^  fed  forte 
non  diverfus  a  prioribus.  Quartus  fuit  Eu- 
clides  Vates  ,  Xenophonti  atnicus.  Quintus 
Eucltdes  Laptctda ,  cujus  mentio  in  Platonss  Te- 
ftamento  exftat.  Sextus  fuit  Euclides  Fra- 
ter  Cleomedisy  Lacedfcmoniorum  Regis.  Sep- 
timus  vocatur  Eualides  Pacatianus  ,  cujus  an- 
tidotum  refertur  a  Galeno  in  antidotis.  O&a- 
vus  eft  Euclides  Platonicus.  Nonus  fuit  Eu- 
clides  Maximi  Bjz..  filius.    Decimus  appella- 

tur 
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tur  Euclides  Parafitus ,.  Smicrini  filius,  cogno* 
mento  wtXm.  Undecimus  fuit  EucUdes  La- 
co.  Duodccimus  fuit  Euclides  Rheter ,  cujus 
meminit  STRABO  Geegr.  lib.  14.  pa^.  969. 
Confer.  FABRICIUS  in  Eibliotheca  Grac.  lib. 
3.  cap.  14.  j.  1.  in  notis.  &  STANLEJUS 
m  Fita  Eucisdis  Megarenfis 

$.  XII.  Sed  miffis  reliquis  omnibus  ,   de 
Euclide  Geometra  tatitum  fcribere  nobis  ani* 
mus  eft  :  cujus    fcripta  ,    quibus  fui  nobis 
commendaverit  memoriam  ,    recenfere    or- 
dinis  &  inftituti  ratio  poftulare  videtur.     Ea 
vero  GREGORIUS  in  prafat.  m  Euclid.  par- 
tim   e    Pappe    Alexandrina  ,     lib.    7.    coUe&. 
Mathem.    rartim  e  Proclo  lib.  1.  Cemment.  in 
Euclid.  collegit :  eaqne  porro  recenfentur  a 
DECHALES   in  tratlatu  de  Ortu  Cr  progreffk 
Mathef.   CLAVIO  in  Proleg.  in  Euclid.   FA- 
BRICIO   m    Biblioth.    Grac.    lib.    3.   cap.    14. 
VOSSIO     de  ScientUs   Mathem.    multis  aliis  : 
ac  fequentia    enumerantur.      Inter    Euclidis 
Gtometra  fcripta ,  quae  partim  periere ,  par- 
tim  fuperfunt  ;  prme  numerantur  Ubri  tru 
Perismatum;  Verum   hi  magno  rei  Geome- 
tricae,  prafcrtim  Joci  refoluti,    damno  pe- 
riere.     Quaedam  tamen  eorum  apud  Papjntm 
in  lib.  7.  Collctt.  Mathem.  fuperfunt ;   reliqua 
autem  hodie  non  exftant.    Secunde  recenfen- 
tur  libri  duo  Locerum  ad  fuperficiem ,  ad  Anar 
lyfim  Geometricam   perrinentes  ;    hi  etiam 
libri  temporum  injuria  periere ,  praeterquam 
quod    Pappus    AUxandrinus    horum    quatuor 

ksuoaca  aotavic    Tertio  confcripfic  JJkrtem 
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fdUaciarum,  neoue  hic  hodie  refteritur;  in  eo 
vero  rationes  falfa  deprehendendi ,  &  pa- 
ralogismos  arguendi  oflendit  ;  quod  fcrip- 
tom  r  non  fme  notabili  rei  Logicae  ac 
Mathematicae  ja&ura  ,  perditum  eft.  Quar- 
to  compofuit  quatuor  libros  Conicerum  ,"  quos 
jifollonius  Pergdus  explevit  ,  eisaue  alios 
quatuor  libros  adjecit ,  qui  hodie  iub  jifol- 
hnti  nomine  leguntur.  Quime  refert  DECHA- 
LES  Uhrum  de  ffhara  ab  Euclide  ornatum  , 
qui  cum  ceteris  periit.  Praeter  hos  libros 
perditos  alii  funt ,  qui  feliciori  fato  ab  in- 
teritu  fervati  funt  :  inter  eos  tamen  varii 
reperiuntu* ,  de  quibus  vilde  dubitatuf  an 
^uidem  fint  Euelidis.  Sexto  Euclidi  tribuitur 
liber  unkus  Dator$tm9  quae  ad  analyfin  Geo- 
atnetricam  funt  comparata  ,  &  ejus  quafi 
Elementa  Veteribus  Geometris  familiaria. 
Inter  alios  hunc  Dmorum  librum  fhccin&e 
demonftratum  in  lucem  emifit  Ifaacus  Bar- 
row ;  Ac  olim  a  Claudio  Hardj  cum  Marini 
Thilefoohi  Commentario  Graece  emiffus  ,  ac 
Latine  verfus  eft,  additis  obfcurioribus  focis 
SchoHis.  neceffariis.  vid.  VOSSIUS  de 
Scient.  Afath.  in  addendis  fag.  m.  433. .  Idque 
ieficius  praeftitit  Hardy  ,  quam  antea  Zmt~ 
bertus  ,  qui  itidem  hunc  Datorum  librum  La- 
tin£  vertit.  Seftimo  Ei  adfcribuntur  Trafta- 
tus  duo  Mufici ,  nempe  /ntroduffio  Harmoni- 
«f  &  SeOia  Canonis  :  dubitat  autem  GREGO- 
iUUS  an  uterque  ab  Euclide  fit  fcriptus ;'  qui 
hudie  eo  nomine  Euclidi  ab  aiiis  adjudicair- 
tur;  oam  MEIBOMIUS  eos  tra&atus  muficos 
JtoMfr  uibm>  cui  affcntitur  FABRICIUS  Uc. 

€it. 
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«.  MEIBOMIUS  omBium  ojptirae  in  eot 
Commentatui  eft  1,  eosque  Vduinini  fuo  fV 
«nw  Mmfittmm  mTeruit.  Off«cw  inter  ejmt 
Scripta  occurrit  Eber  unicua  Plummmmm ; 
in  quo  folo  Caeleftia  ,  five  AftronomiaB" 
principia  .auwgit.  Hunc  VOSSIUS  Ue.  riu 
reliquis  quibot* 
n  fuifle,  referc 
nftrarionibu*  ith 
ahmx*mtxa  edldfc 
fcripto  reliquii 
vriemn  j  veruso 
S  multa  ie  fua- 
m  opus  illud  , 
ca  Eualidu  voca? 
oris  iapfu  pror* 
eft  Qftieam  & 
.  Hetrufco  idio* 
\nmn  Dauis  Iu- 
lutore  Rlmcan»i 
k  manca.  D«* 
t  ediris  liber  W# 
Ti  exftat.:  MuJ- 
Drvifi$mbtu  eunr 
-ingua  fcxiptuni 
is  ,  Mashtmni 
i  qui  cura  & 
fis  ,  &  Fredrm 
m  Tidit.  &mi> 
1  libellum  no» 
£t  tamen  £«/*. 
pfuTe.  Vndecum 
mentum,  quod 
tclidi  addifitur; 
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in  quo  agitur  de  Levi  &  Penderefe;  fed  pro 
fpurio  id  habet  SAVILIUS:  in  frdeS.  in 
Muflsd.  Duodecimb  Scripfit  Euciides  abfclutum 
opus  Eltmemorum ,  cum  Sole  &»Luna  dura- 
turum  ;  quod  plusquam  2000.  annos  mag- 
nam  aeftimationem  obtinuit.  De  hujus  eX 
tionibus  &  commentariis  in  fequentibus  in 
ipecie  5-  32*  agere  conftituimus,  Super  his 
iuclidij  Scriptis  omnino  legi  merentur  quae 
de  iis  notarunt  GREGORIUS  in  pr*fat.  & 
FABRICIUS  in  Biblioth.  Gr*c.  M.  m.  cap. 
14.  §.  xi-xvi.  fgg.  377-381. 

.  $•  XII.  Ex  his  vero  omnibus  Scriptis 
enumeratis ,  quae  Euclidis  nomine  vcniunc , 
Mlememorum  librum  elegimus ;  de  quo  pauca 
differemu*  ,  caetera  lilentio  praetereuntes. 
Quippe  funt  Elementa  Euclidis,  quae  prae  re- 
reliquis  praecipue  in  omnium  verfantur  ma- 
nibus ;  quzeque  a  cun&is  Geometriae  ftudio- 
fis  no&e  dieque  tra&entur.  Sunt  Elementa 
tantum  Planorum ,  &  Solidorum  ,  quae  in 
hac  editione  occurrunt  ;  de  iis  itaque  per- 
magni  noftra  intereft  fcire  ,  quid  Autores 
fentiunt.  Euclidem  Geometram  Elememorum 
opus  conftruxifle ,  inter  omnes  ,  tam  Anti- 
quiores ,  quam  Recentiores  convenit  Autores. 
Et  quamvis  ante  Eum  a  diverfis  Elementa 
fint  compofita  Geometrica  ,  ac  fcriptis  con- 
(ignata  j  ficuti  ex  Procli  &  aliorum  teftimo- 
nus  conftat  ;  cum  multi  ante  Eum  incla- 
ruere  Viri  ,  de  rebus  Geometricis  oprime 
ineriti ,  non  folum  in  -/Egypto ,  fed  eriam 
|n    Graecia  ,    qui    ^a    fuper  Mathematica, 
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dilciplina  cogitaca  &  inventa  litteris  nota- 
runt :  tamen  VOSSIO  tefte  de  Scient.  Math. 
cap.  14.  Enclidis  Elementa  funt  opus  vetufti£ 
fimum  quod  in  Geometria  habemus  ;  cum 
reliquorum  praeclarorum  Geometrarum  opera, 
temporis  injuria  periere.  Praeterea  opus , 
quod  Elementa  infcripfit,  omnium  Graecorum 
abfblutiflimum  eft  corpus  principiorum  Geo- 
metriae  ;  non  obftantibus  aliis  Geometrias 
Elementis  ,  a  diveriis  compbfitis.  Quippe 
in  Gracis  primus  illc  fuit,  qui  omnia  fun- 
damenta  ,  ad  Geometriae  Scientiam  ducen- 
tia ,  in  Elementari  fuo  corpore  collegit ;  ac 
colle&a  digeffit*  Hac  de  caufa  depingeba- 
tur  Ekdides  digitis  demetiens ;  unde  SIDO- 
NIUS  APOLLINARIS  IA.  9.  Epift.  9.  ait, 
fer  Gjmnafia  pingi  Euctidem  ,  prepter  menfwa* 
rum  fpatia>  dtgttts  laxatts.  In  nis  autem  Eie~ 
mentaribus  inftitutionibus  ,  adornandis  ,  non 
omnium  Problemarum  ,  &  Theorematum 
unicus  Inventor  &  Autor  ftatuendus  eft  £*• 
ctides  ;  verum  aliorum  Autorum  tum  inven- 
tis ,  tum  fcriptis  ,  h  fuis  Elementis  compo- 
nendis ,  ufus  eft ;  quorum  ea  ,  quae  inve- 
nere ,  vel  in  ordinem  redegit ;  vel  quae  non 
fatis  valide  demonftrata  erant,  firmiflimis 
munivit  demonftrationibus.  Ouapropter  Ele- 
mema  Estclidea  ,  quo  ad  maximam  partem, 
originem  fiiam  traxera  ,  ex  Scripas  Geo- 
metrarum,  vel  ante  Euclidis  tempora,  vel 
iisdem  temporibus  indarefcentium  ;  qu» 
eon/uiuit.  Ita  ut  hoc  carpus  Elementorum  fit 
compofitum  ,  partim  ex  Problematibus ,  & 
Theorematibus  ab  aliis  excogitatis ;  quae  ex 
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iis  felegit  ,  utpote  ad  propofitum  fuum  af- 
fequendum  ducentia  ;  ac  qute  in  convenien- 
tem    ordinem  redegit  ;   vel  fi  firmae  deef- 
fent  probationes ,  evidentibus  Demonftratio- 
nibus  confirmavit  ;   partim  ex  Propofitioni- 
bus  a  fe  inventis,  probationibus  invifitis ,  iis 
additis.    Quae  tamen  omnia  in   concinnum 
iftum  ordinem  adduxit,   quo  hodie  EUmenta 
Euclidea    funt    ornata.     Etenim    PROCLUS 
lib.    2.   Comment.  in  Euclid.   nobis  autor  eft , 
Euclidem    multa    in    fuis  Elementis   ab  aliis 
inventa  collegifle ,   multa  Eudoxi  ordinafle , 
xnulta  Thetteth  perfecifle  ;  ea  praeterea  quae 
laxius    a  prioribus  demonftrata  erant  ,    fir- 
miffimis  Apodeixibus ,  qune  nec  coargui ,  nec 
convinci   poflimt  ,    munivifle.    Ea    propter 
&  Procb  aliisque  Veteribus  Scriptoribus    %$ 
t%W    diftus    eft  wyjuJw  ,     Elementorum 
Conftruftor ,   &  Demonftracor    fcilicet ,    ac 
Geometra:  conferantur  RfCCIOLUS  Chron. 
pars.  2.  GREGORIUS  in  pntfit.  COMMAN- 
DINUS.  proleg.  in  Euclid.  CLAViUS  Proleg. 
in   Estclid.  DECHALES ,   loc  cit.  VOSSIUS 
loc.  cit. 

$.  XIII.  Quod  vero  Euclidis  Eiementa  mul- 
*  tum  debeant  aliorum  cogitatis ,  ac  inventa 
priftinorum  Geometrarum  contineant  ,  e 
quibus  fimt  conflata;  extra  omnem  dubita- 
tionis  aleam  ponunt  Propofitiones  &  De- 
monftrationes  ,  quae  in  ipfis  Elementis  oc- 
currunt  :  quarum  Inventores  paffim  apud 
Veteres  nominantur,  quibus  etiam  Inventio- 
nis    gloria     tribuitur.     Etcnim    cetebratur 

THA- 
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THALES  MILESIUS ,  qui   primus  nomine 

Sapientis  eft  appellatus ,   Eum  invenifle  Ifo 

fcelium  Triangulorum  angulos  ad  bafin  efle 

«quales  :  quae  eft  PROPOSITIO  5.  ELE- 

MENTL  I.    Eandem  propofitionem  univer- 

faliorem    reddidic     GEMINUS     Geometra. 

Laudatur    itidem    OENOPIDES    CHIUS  , 

ob  inventum  illud   praeclare  ,   perpendicula- 

rem  nempe  ad  datam  lineam  ex  punfto  ex- 

tra  eam  dato  ducere ;   illaque  eft  PROPO- 

SITIO.  i!i.  ELEMENTI.  I.     Memoratur  , 

aequalitatem  angulorum  ad  verticem  oppofi- 

torum  THALETEM  MILESIUM  detexifle; 

quam  PROPOSITIONEM  Euclides  15.  ELE- 

MENTI.  I.  fecit.    Laus  debetur  EUPHOR- 

BO    PHRYGI  ,    quod   modum  ,   cujuslibet 

Trianguli  ex   tribus   lineis  componendi ,  in- 

venerit  ;   eaque  eft  in  ordine  Euclideo  22. 

PROPOSITIO  ELEMENTL  I.     Quae  hanc 

proxime    fequitur    27.   PROPOSITIO  citati 

Elementi    ,     inventis     OENOPIDIS    CHII 

debetur  ;     cum  Geometra  ille  demonftravit 

ad  datum  punftum  lineae  propofitae,  angulo 

dato ,   aequalem  angulum  refitiJineum  confti- 

tuere.     Dechales  autem  exiftimat ,  Eum  non 

invenifle  ipfam  Propofitionem  ,  fed  Demon- 

ftrationem    aliquam    reperifle.    Inter  THA- 

LETIS  MILESII  inventa  Geometrica ,  nu- 

meratur   porro  aequalitas   omnimoda  Trian- 

gulorum,  unum  latus,   &  duos  angulos  ad 

invicem  aequales  habentium ;  quae  eft  apud 

Buclidem   PROPOSITIO.   26.   ELEMENTL 

•J.    Pfteterea ,  nullus  eft ,  qui  vel  primis ,  ut 

ajunt ,  labiis ,  Geometricum  guftavit.  ftudium , 
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vel  parum  fe  in  eoexercuit,  quin  PYTHA- 
GOR^  in  Geometria  merita  ,  propter  in- 
venta  ejus  utiliflima ,  quas  inter  EucUdu  Ete- 
menta  reperiuncur  ,  extolli  admodum  ani- 
madverterit.  Ille  enim  Autor  eft  ,  Trian- 
guli  cujuscunque  re&ilinei  tres  angulos  fimul 
luratos  duobus  re£lis  aequales  effe ;  quE  eft 
32.  PROPOSITIO.  ELEMENTI.  I.  Eidem 
huic  praeclaro  Geometras  acceptas  referimus 
PROPOSITIONES.  44,  47.  ejusque  con- 
verikm  48.  ELEMENH.  I.  Quarum  47. 
PROPOStTIO  fpeciali  notatur  denomiha- 
tione,  fatis  indicante  ,  PYTHAGORAM 
primum  Autorem  habere  ;  cum  Hecmmbes 
fythogtrici  nomen  gerit  ,  fub  eoque  titulo 
paflim  apud  Scriptores  celebratur.  Hujus 
vero  denominationis  originem  petunt  ab 
oblatione  Boum ,  a  Pjthagtra  Mufis  facta  , 
in  gratiarum  aitionem  ,  pro  ejus  Demon- 
ftraaonis  invenrione  HfflC  efh  iila  adeo  ce- 
lebris  Propofitio  ,  qu«  ob  ingentem  fuara 
utilitatem,  Inventoris  fui  famam  immortalem 
reddidit.  Pra?ter  has  reckitas  Propofitiones 
in  Elemento  prinio  Endidis  occurrentes  , 
alias  etiam  funt ,  quse  in  fequcmibus  Eucli- 
deis  Elementis  reDeriuntur.  Nam  THALE- 
TEM  MILESIUM ,  angulum  in  fernicircu- 
lo  effe  rectum  ,  invenifle  referunt  ;  eaquet 
eft  apud  EueluUm  PROPOSITIO  31.  ELE- 
MENTI.  III.  Porro  inter  ejusdem  THA- 
LETIS  invenra  varix  Fropofitiones  Elemen- 
ti  Quarri  enumerantur.  Etenim  triboi  Ei 
folent  a  multis  Scriptoribus  PROPQSITIO- 
NES.  s,   3,    4.  &  j.  ELEMENTI.    IVV 
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Quibus    addunc  ,    Enm    reperifle    modum  , 
Iriangulum  -Squilaterum   in  Circulo  infcrl- 
bendi  ;    cujus  inventi  Jaetitia  elatus ,  fiovem 
Mufis    immolafle    dicitur.     Porro    fimt   qui 
ftatuunt  ,     QUINTUM  EUCLIDIS   ELEr 
MENTUM    ab    EUDOXO    CNIDIO   efle 
compofitum  :   quia  EUDOXO  a  veteribus , 
de  Proportionibus   a  fe  inventis ,  multa  ad- 
(cribuntur.     Certum  enim  eft  e  teftimoniis 
antiquorum  ,    EUDOXUM   de  Proportioni- 
bus  fcripfifle.    Si    itaque    omnia  ,    quae    in 
ELEMENTO   V.    EUCLIDIS    occurrunt  , 
non  funt  EUDOXI,  faltem  pleraque  ab  ipfb 
profe&a    efle ,  Proclus   clare   fatis    teftatur. 
Quare  Euclides  ea  ,  quae  de  Proportionibus 
habet  ,    ex   EUDOXI    fcriptis   haufifle  ,  fi 
non   omnia  ,    faltem    plunma  ,    cenfendus 
efl;  cum  Proclm  ait  ,    Enclidem  multa  £*- 
doxt  in  fuis  EJementis  in  ordinem  redegifle. 
Memoratur  etiam  THEiETETUS ,   ob  De- 
monftrationem    PROPOSITIONIS.    io.    E- 
LEMENTI.  X.    a  fe  primo  datam.     Deni- 
que  quae  de  SOLIDIS ,  tribus  ultimis  ELE- 
MENTIS ,   nempe  XI,  XU,   XIII.    demon- 
ftravit  Euclides,  in  iis  THEjETETUM,  A- 
RISTfiUM  ,    aliosque   fecutum   efle   Encli- 
dem  %  Autores  referunt.    Verum  inde  non  de- 
Togatur ,  ejus  laudi  ,    quod  aliorum  placita 
comuluerit  ;    cum   inconcuffis    fundamentis 
Autorum  inventa  ,    ordine   nunquam    corri- 
gendo,  fuperftruxerit,    Videantur  PROCLI 
C&mmeem.  tn  Euclid.  DECHALES  in  Trafl.  de 
wrtu  CT  ProirefTH  Mathef.  par.  7.  8*   &  TAC- 
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QJJET  in  Hiftorica  narrat  de  artu    <r  progrefu 
Mathef  aliique  plures. 

$•  XIV.  Hoc  vero  Elementorum  corpus, 

fecundum  mukorum  Doftorum    fententiam, 

Euclides    divifit    in     Tredecim    libros  ;     licet 

vulgo    a    nonnullis    guindecsm   enumerentur 

Elementorum   libri  :    immo    in    quibusdam 

exemplaribus  Sedecim  Euclidis  nomen  ferunt. 

Veruin  obfervat  VOSSIUS  de  Scient.  Math. 

cap.  xv.  J.  3.    etiamfi  multi  putent  Elemen- 

ta  haec  conftare  libris  xv.  rem  tamen  non 

ita  apertam   efTe  de  diiobus  poftremis.    An- 

fam  dubitandi  de  XIV.  &  XV.    Elementis, 

an  quidem  Euclidis  fint,  praebet  Theonis  in 

Euclidem      Commentarius.       Etenim     Theon 

jilexanllrinHs  ,     Euclidis   Elementorum    valde 

ftudiofus,  qui  ea  fuis  expofuit    Difcipulis, 

claruit    Theodofio    Magno    imperante  ,    anno 

Chrifti  395.  moftuo,   uti  refert  VOSSIUS 

loc.  cit.   cap.    16.  §.  9.     Ille  vero  Theon  in 

tredecim    Euclidis    priores    libros  ,     tantum 

commentatus    eft  ;     uti    Campani    fecundum 

Theonis  expofitionem  ,    Editio  Elementorum 

Euclidis  teftatur.     Qua  itaque  expofitione  in 

haec  Elementa  manifefto  indicafle  videtur  , 

Eum  tredecim   tantum  agnoviffe  libros  Ele- 

mentorum  ab  Euclide  confcriptos.    Praeterea 

Marinus    Philofophus ,   Procli  Diadochi   difcipu- 

lus ,  circa  annum  Chrifti  500.  florens ,  in 
Protheoria  ad  Data  Euclidis ,  Tredecim  Ele- 
mentorum  libros  Euclidi  fblummodo  tribuit> 
Tot  etiam  libri  reperiuntur,  in  Elemento-: 

rum  Euclidis  verfione  Arabica  Nafiridini  7W- 

fini 
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ftm  Perfe ,  quae  luculentis  typis  Arabicis  lu« 
cem  vidit  Romae  anno  1594.  ex  Typogra- 
phia  Medicea.  Sicuti  multa  alia  fiint  exem- 
plaria  ,.  uti  Rhodii ,  Riehardi  >  aliorumque  ,  in 
quibus  ultimi  duo  nempe  XIV.  &  XV.  non 
reperiuntur  libri.  Accedit  quod  ultima  pro- 
pofitio  EJementi  XIII.  veluti  colophonem 
operi  imponit.  Conferatur  FABRlCiUS  in 
Biblioth.  Grac.  lib.  ui.  cap.  14.  Sed  porro 
obfervandum  venit ,  Librum  decimum  quar- 
tum  propriam  habere  praefationem  ,  quam 
nec  primum  Euclidis  Elementum  habet;  non 
vano  argumento  inquit  GREGORIUS  in 
prafat.  in  Elem.  Eucltd.  dttos  nltimos  libros  alte- 
rtus  ejfe  tptam  Ettclidis.  Confentiente  VOS- 
SIO  de  Scient.  Math.  cap  XV.  §.  3.  & 
DECHALES  in  Trafl.  de  ortu  Cr  progref. 
Math.  pag.  8.  9.  Ex  quibus  abunde  videtur 
conflare  ,  Tredecim  Elementorum  libros^ 
ab  Euclide  tantum  fuifle  compofitos ;  binos 
reliquos  fcilicet  XIV.  &  XV.  alium  agno- 
fcere  Autorem.  Hi  vero  pofteriores  bini  li- 
bri  ,  a  quamplurimis  ,  Commentarii  HYP- 
SICLIS  ALEXANDRINI  *  habentur.  Vixit 
Hjpficles  circa  Tempora  Ptolenui  Lathjri 
(nempe  toto  feculo  ,  vel  paulo  ulterius  , 
ante  natum  Chriftum. )  Ifidori  fummi  Mathe- 
matici  dilcipulus.  VOSSIUS  loc  ctt.  cap.  54. 
J.  7.  Ipla  praefatio  quae  Elemento  XIV. 
pramittitur  ,  eft  prooemium  Hjpficlis  A- 
lexandrini  ad  Protarchnm :  ex  quo  haud  diffi- 
culter  colligere  eft ,  illud  neutiquam  conve- 
jnre  Euclidi ,  at  bene  Hjpficli  Alexandrino , 
de  quo  in  ifto  loquitnr  Prooemio.     Ut  cac- 
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tera  taceatn  ,  quot  verba  ,  tot  argumen- 
ta,  Euclidem  non  efle  ejus  Autorem  ar- 
guentia  ,  reperiuntur.  Etenim  mentionem 
injicit  fcriptorum  ApalUnii ;  de  comparatio- 
ne  DodecaSdri  r  &  tcofaedri ,  eidem  Iphae- 
rae  infcriptorum :   id  neutiquam  de  Enclide , 

3ui  ante  Avollonium  fcriptis  inclaruit ,  prae- 
icari  poteft  ;  fed  quidem  de  HwficU  qui 
multo  poft  vixit.  Conferatur  FAbRICIUS 
hc.  ck.  Sicut  etiant  GEORGIUS  VALLA , 
&  BARTHOLOMiEUS  ZAMBERTUS 
VENETUS  ,  qui  fub  Hypficlis  AUxandrim 
nomine ,  poftenores  duos  Elementorum  li- 
bros,  latine  verteront.  Eosdem  ob  HypficU 
AUxandrim  compofitos  efle  cenfent ,  SA- 
VILIUS,  GREGORIUS,  CLAVIUS  ,  DE- 
CHALES ;  locis  jam  jam  citatis  ;  &  innu- 
meri  alii.  Decimus  Sextijs  Liber  ,  qui  in 
nonnullis  codicibus  ,  non  tamen  in  omni- 
bus ,  prioribus  anne&itur  ,  nunquam  Enctidi 
fuit  aafcriptus;  licet  in  ordine  Elementorum 
in  Clavii  Editione  Euclidis  Elementis  annu- 
meretur  ;  fed  ille  eft  adjeftus  a  FRAN- 
CISCO  FLUSSATE  CANDALLA  ;  uti  in 
fronte  hujus  libri  a  quolibet  legere  eft.  Ac 
ob  matenae  convenientiam  Elementis  adjun- 
gitur ,  ficuti  duo  praecedentes  libri  ,  de  fi- 
mili  argumento ,  cum  Elemento  decimo  ter- 
tio  Euclidis  tra&antes  ,  proptcrea  a  non- 
nullis  cum  Euclidis  Elementis  XIII.  con« 
nettuntur ,  iisque  adjunguntur. 

$.  XV.  Tredecim  hi  Elementorum  lihri, 
relpe&u     Do&rinarum  ,    quas    Enctidis  de 

Quan* 
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Quancitatibus  io  iis  pertraftavit ,  cum  CLA- 
VIO  &  GREGORIO  commode  in  quatuor 
difpefci  poffunt  vartes :  licet  bipartita  divifio, 
in  SuperficUrum  &  Solidorum  contemplationern , 
fufficiens  effet;  quia  PROCLUS  nobis  Au- 
cor  eft ,  nullam  peculiarem  fuis  in  Elemen- 
tis ,  de  Pun&is  &  Lineis  tra&ationem  in- 
flituifle  Eucltdem.  Verum  Solidorum  Eucli- 
dis  fpeculationes ,  de  corporibus  regularibus 
Sphaere  includendis  v  rice  intelligi  nequeunt , 
niii  praeceflerit  notitia  Linearum  Commcn- 
furabilium  ,  &  Incommenfurabilium  ;  cum 
diametri  ad  latus  proportio  non  femper  ra- 
tionalis  efL  Harum  vero  Linearum  intelli* 
gentia ,  Numerorum  fcientiam  praeviam  ui- 
tro  efflagitat ;  ac  cum  corpora  •  illa  folida , 
baiibus  planis ,  lateribus ,  &  angulis  planis 
continentur  ;  cumque  omne  Soudum  prae- 
fupponit  Planum ,  ex  quo  Originem  ducit  t 
oportebat  Do&rinam  Planorum  primo  loco 
tradere :  inde  nata  efl  Diviflo  norum  Ele- 
mentorum  in  partes  quatuor.  In  prima  parte, 
Plana  contemplatur ;  ^uorum  Doctrinam  Sex 
prioribus  abfolvit  libris :  &  quidem  ita ,  ut 
Quatuor  primis  Elementis  Plana  abfolute 
fpeculetur;  fequente  vero  Elemento  Quinto 
Magnitudinum  Proportiones  in  genere  tra- 
&at  ;  easque  Figuris  nonnullis  Planis  ia 
Sexto  Elemento  applicat.  Seeunda  pars,  N** 
merorum  affe&iones  exponit  ,  quorum  noti- 
riam  tribus  fequentibus  libris ,  Scilicet  Sep- 
timo  ,  O&avo  ,  &  Nono  comprehendit. 
Tertia  in  parte  ,  Summetriam ,  five  de  Lineis 
commenfurabilibus ,    &  incommenfurabilibus 
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Spientiam  docet  ,  hancque  unico ,  Decimo 
nempe  libro  complexus  eft.  Quarts  denique 
in  parte ,  Stereometriam ,  feu  folidorum  do£tri- 
nam  examini  fubjicit  ,  eorumque  contem- 
plarionem  tribus  ultimis  libris  ,  Undecimo , 
Duodecimo  ,  &  Decimo  tertio ,  proponit 
ac  demonftrat.  Quibus  peraftis  cum  ultima 
propofitione  Libri  Decimi  tertii  Elementa 
fha  claudit. 

$•  XVI.  Continent  hi  libri  in  fe  princi- 
pia  &  fundamenta  ad  Geometriae  intelligen- 
tiam  fcitu  neceflkria;  llcuti  Gngulorum  Ji- 
brorum  contenta  quemlibet  attentum  ,facile 
docere  poflunt. 

*  Etenim  frim*  m  lihro^  Triangulorum ;  om- 
nium  figurarum  planarum  fimplidlTimarum 
"&  primarum  ortus  ,  affe&ionesque  primum 
Euclides  confiderat  ;  tum  juxta  angulos  , 
tum  juxta  latera  ipfa  inter  fe  comparans  ; 
quibus  fubjungit  anguli  &  line»  bifeftionem; 
addens  perpendicularis  conftruftionem ;  an- 
gulos  reftos  ,  obtufos  ,  acutos  ,  deinceps- 
politos  ,  adverticem  ,  externos  ,  internos. 
Dein  linearum  aequidiftantium  proprietates 
inveftigans,  ad  ipfa  defcendit  paralielogram- 
ma  ex  iis  nata ;  eorum  ortus  ,  &  fympto- 
mata  ,  quae  ilOs  infunt  ,  declarat.  Porro 
Triangula  cum  parallelogrammis  comparat , 
*ac  quonam  pa&o  parallelogrammum  aequale 
'fiat  Triangulo  affignat.  Tandem  in  Trian- 
gulo  Reftangulo  ouadrari  ,  quod  a  Jatere 
redhim  angtuum  (ubtendente  ,  defcribitur  , 
cuxn  quadratis,  quae  a  refiquis  lateribus  fi~ 
tint ,  proportionem  inveftigat.  In 
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In  fecundo  libro ,  parallelogrammi  re&angu« 
li ,  gnomonisque  definitionem  tradit ;  lineae- 
que  divifae ,  quanta  fint  quadrata  oftendit ; 
iilaque  cum  parallelogrammis  fegmentorum 
confert ;  dein  quadratorum  ,  quae  a  lateri- 
bus  trianguJorum  obtufangulorum  ,  &  acu- 
tangulorum  defcribuntur ,  proportiones  cam 
quadratis ,  quae  fiunt  a  fubtendentibus  angu- 
lum  obtufum  &  acutum  ,  expendit.  Deni* 
que  oilendit  qua  ratione  conftruatur  qua- 
dratum  reftilineo  dato  aequale.  Hujus  libri 
propofitiones  ,  praeter  linearem ,  qualem  irt 
plerisque  codicibus  habent  ,  demonftratio- 
nem  ,  etiam  decem  priores  in  numeris  de* 
monftrari  poflunt ;  quod  jam  olim  praeftitit 
Barleamns  Monachus  ,  ac  poft  linearum  de- 
monftrationem  in  commentario  fuo  numera- 
lem  fiibjungit  Clavius.  JJJonnulli  per  Alge* 
hrzm  ipeciofam  easdem  refolvunt ,  uti  Stur* 
mms  in  jirchimede  Germanico ,  aliique. 

Tertius  liber,  agit  de  iis,  quae  circulis  ac« 
*  cidunt  ,  ac  de  re&is  lineis  in  /  circulo  vel 
ad  drculum  duftis  ;  itemque  angulos  tam 
ad  circuiprum  centra ,  quam  ad  peripherias 
confticutos  rimatur ;  ultimo  aequahtatem  an- 
gulonim  aequalibus  arcubus  chordisque  in- 
lulentium  demonftrat. 

Qumus   qui   fubjungitur    liber   quafi    tertii 

praiis  eft  ,  figurarum  planarum ,  Trianguli , 

Quadrati,    Pentagoni,   Hexagoni,  Quinde* 

cagoni  infcriptiones   in  circulo,  &  circum- 

fcripdones  docens. 

Qumtus  qui  fequitur  liber  Magnitudinum 
Proportiones     generales   tradit  j    modosqu* 

argu- 


i 
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argumentandi  quosdam  ,  in  proponionibus 
apud  Geometras  frequentiffime  ufitatos :  al- 
ternam  feu  pexmucatam  rationem,  inverram, 
compofitionem ,  divifionem ,  converfionem , 
ei  asqualitate  ordinatam  ac  perturbatam  ; 
firmos  ac  validos  efle  ofteudit. 

In  fexta  libr» ,  proportiones  figurarum  plana- 
nim  commonftrat,  oflendensPhEenomena.Tri- 
angolorum  proportionalium,  xqualium,  fimi- 
liumque;  feclionem  linese  in  tot,  quot,  vo- 
lueris ,  partes ;  invendonem  tertise ,  quartae  , 
ac  raediae  proportioualis ;  rationes  figurarum 
.  reciprocarum  ,  &  parallelogrammonim  ad 
fe  invicem ,  nec  non  polygonorum ,  paral- 
lelogrammorum  applicationes  ad  recJtas  linc- 
as ,  quse  vel  deficiunt  parailelogrammis  fi- 
milibus  ,  vet  excedunt  :  porro  quomodo 
recla  linea  terminata  extreraa  ac  media  ra- 
tione  fecetur  ;  ultimo  proportiones  circum- 
ferentiarum  ,  angulorum  ,  ac  feftorum  in 
circulis  tequalibus  inquirit. 

Seftimui  libtrt  numerorum  indicat  proprie- 
tates  ,  in  eo  agitur  de  numeris  pnmis  & 
compofitis  ;  &  quo  pa&o  numerorum  non 
primorum  maxima  communis  menJura  inve- 
nitur ;  de  numerorum  parte  ,  &  partibus  ; 
de  numeris  multiplicibus ,  de  proportionali- 
bus ,  &  quaecunque  in  libro  qumto  de  mag- 
nitudinibus  generarim  ,  eadem  fere  &  de 
numeris  paruculatim  hic  demonflrantur. 

Ofoiw  l&tr,  numeros  deinceps  proportio- 
nales ,  numeros  planos,  quadratos,  cubos, 
&  folidos  ;  fimilef  planos ,  atque  fimiles 
folidos  indicar, 

Nma 


r 


i 


deEUCLIDIS  VITA,  acELEMEOTIS.  xit 

Nerms  ,  numeros  fimiles  planos  ,  cubos , 
iblidos  ,  numeros  deinceps  proportionales  , 
five  ab  unitate,  five  fimpliciter ;  numeros 
primos  ,  numeros  pares ,  impares  ,  pariter 
pares  ,  pariter  impares ,  numeros  perfe&os 
declarat. 

De  hifce  tribus  numerorum  libris ,  qui 
Arittmeticorum  vocantur  ,  diflentiunt  inter 
fe  Viri  Do&i*  Quidam  putant  Euclidem  in 
iis  plus  praftitifle,  quam  ejus  praeftare  fiiit 
intentio ;  ac  ex  iis  profluxiffe  quidquid  ha- 
ftenus  de  numeris  fcitur ,  aut  deinceps  fciri 
poteft;  quam  fententiam  ample&itur  TAC- 
QUET  m  prsfat.  Arithmcttc*  fua.  Quidam 
vero  contendunt,  Euclidem  tantum  de  Arith- 
metica  iis  in  libris  tra&afle  ,  quantum  rei 
Geometricae  infervit;  ut  planius  ac  plenius 
commenfurabilium  &  incommenfurabilium 
demonftrationes  fieri  poflent  :  inter  quos 
CLAVIUS  ,  RHODIUS  ,  FRANCISOJS 
FLUSSAS    CANDALLA  ;     fcribit    enim 

CLAVIUS  ad  Def.  i.  Elem.  10.  Abfolvk 
Euclides  in  antecedentibus  tribus  libris  ea  ,  qus 
mi  numeros  ffe&am  ,  tjuantum  fatit  vifum  ejt  ai 
res  Geometricas  intelligendas  ;  idem  fentit 
FLUSSAS  in  prafat.  in  lib.  7. 

Decimus  Itber ,  magnitudines  commenfurabi- 
les  &  incommenfurabiles ,  itemque  rationa» 
ks  &  irrationales  explorat. 

In  Undecime,  tandem  ad  Stereometriam 
cfevofvimus  ,  in  qua  pertraftanda  t  eodem 
quo  in  planis  proceflerat,  ufiis  eft  modo; 
a  fimpliciflimis  ,  Geometrarum  ipore  inci- 
piens,  lineis  fcilicet,  quatcnus  ad  corpora 

foli- 
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fblida  referuntur ;  quando  in  uno  plano  po- 
fitis ,  iisque  ad  planum  vel  rettis ,  feu  per- 
pcndicularibus  ,  vel  parallelis  ;  item  de*  pla- 
xtis  fefe  mutuo  fecantibus  ;  quomodo  a  pun- 
,£to  in  fublimi  dato  ad  planum  perpendicu- 
lares  ducuntur ;  denique  difleruntur  tum  de 
plahis  ,  tum  de  fblidis  angulis  9  de  paralle- 
lepipedis  ,  &  prifmatibus  aequalibus  nonnul- 
la. 

Duodecimusy  ac  folidorum  fecundus  liber  , 
.  dc&rinam  de  corporibus  fufius  perfequitur  f 
in  eo  prifmata  &  pyramides ,  cyhndri  &  co- 
ni  invicem  comparantur  ,  fimulque  edocet 
infcriptionem  polygoni  in  circulo  ,  &  Po- 
fyedri  in  fphaera  ;  fphaerasque  triplicatam 
fuarum  diametrorum  habere  rationem. 

Dccimus  Tertius ,  corpomm  regularium  quin- 
que ,  feu  Platonicorum  diiiorum ,  conftitu- 
tioncm  ,  contemplatur  ,  ea  corpora  quidem 
PJatonica  appellantur  ,  a  Pythagora  vero 
jam  defe&a  funt ,  uti  patet  ex  veteri  Epe- 
grammate  i*  Synepfi  Geemetrics  MICH. 
PSELLI  allegato , 

X^fMfr*  irirn  IIAotwoc1  ,  d  Tht&ctyof*?  co$o< 
tvje. 

Ifrdwyof  *?  coQqs  euge ,    UKcitmt  /  dftivfX  ifi- 

J*£fy. 
EJxAe/JV  «r*  rtffi  jtftio?  mfmsKMe  ?tsu£«k.  . 

r  hOc  eft ,  % 

Fignrd  qmnqne  (fitnt)  Plstonis ,  quos  Sapiens 

Ppbsgaras  invemt. 

Pytbsgeras  fifims   m  invemt  >    Plate  vere 
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Conferatur    GREGORIUS   loc.    €U.     Ad 

horum  corporum  evidentiorem  intelligentiam 

praemittuntur  quaedam  de  lineis  extrema  ac 

media  ratione  fe&is ,  fubiequuntur  relationes 

Pentagonorum  ,  Hexagonorum ,  Decagono- 

rura  ,    triangulorum  regularium  circulis  in- 

fcriptorum  :    tandem   Pyramidem  ,    Oftae- 

drum  ,   Hexaedrum  ,   Icofaedrum ,    ac  Do- 

decaedrum   conftruere   affignet ,    horumque 

corporum  latera  proponit  ,   eaque  inter  fc 

componit. 

Decimus  Quartus,  &  decimus  quintus  libri  , 
qui  licet  in  nonnullis  exemplaribus  Euclidis 
nomine  veniiint,  HYPSICLIS  ALEXAN- 
DRINI  effe  videntur  ;  fimile  tamen  fere 
tra&ant  argumentum.  In  quarto  decimo  enim 
comparantur  Dodecaedrum,  &  Icofaedrum 
in  eadem  fphaera  defcripta.  In  quinto  decimo 
quinque  corpora  indicata  infcribuntur  ,  ac 
eorum  latera  &  anguli  inveniuntur. 

Decimus  fextus,  liber  a  CANDALLA  ad- 
ornatus  ,  quique  aliquando  praecedentibus 
anne&itur  ,  varias  folidorum  regularium  , 
fibi  mutuo  infcriptorum ,  &  laterum  eorum- 
dem  comparationes  explicat.  Conferantur 
COMMANDINI  in  EUmenta  Euclidis  ProU- 
gomena,  circa  finem;  &  GEORGE  MATHI- 
AS  BOSE  in  Scediajmate  literario  de  contentis 
EUmentarum  Euclidis. 

$•  XVII.  Hanc  per  Elementa  diflributam; 
materiam    coaveniente    Ordine  ac  Methoda 

diJpo- 


s 
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difpofuit  Euctides ;  in  quo  indagando ,  eum  , 
quo  Euclides  ipfe  ufus  eft  ,  cum  primum, 
ad  hanc  do&rinam  fpeculandam  (efe  accin* 
gcret  ,  puto  deftinguendum  efle  ab  illo, 
quem  jam  in  illis  Elementis  tenemus.  Quan- 
do  ,  enim  mecum  reputo  Euclidem  fibioco- 
pum  &  Finem  conftituifle ,  corporum  mun- 
canorum  conftitutionem  fpeculationi  fuae 
fubjicere ;  inde  haud  obfcure  colligere  mi- 
hi  videor  ,  primo  intendifle  eum ,  ac  fibi 
ad  contemplandum  propofuifle  Elememwn  de- 
€ttmm  tertium ;  nempe  quinque  corpora  re- 
gularia  Platonica  in  eandeqi  includere  fphae- 
ram ,  quaeque  eorum  invicem  fit  proportio  , 
demonftrare.  Ad  quod  autem  .prxftandum  , 
necefle  ei  fuit  extremas  illas  de  corporibus 
regularibus  propofitiones  in  fimpliciores  , 
caufas  &  principia  earum  propofitionum 
continentes  ,  femper  refolvere  ;  atque  hac 
xnethodo  pedetentim  ad  prima  tandem  de- 
volvere  principia.  Cum  vero  Methodus 
Analytica  eft  ,  au»  rem  in  faa  principia 
live  Elementa ,  oc  conclufionem  quamcun- 
que  in  propofitiones ,  quae  continent  cauias 
&  principia  conclufionis  reducit ;  inde  ma- 
nifefto  cuilibet  apparere  fufpicor,  Euclidem 
cmnium  primo  Methodo  Analjtica  proccflifle 
in  fuis  Elementis  adornandis.  Nos  autem 
qui  iis  utimur  Elementis  ,  quando  eorum 
auxilioducimur,  ad  Propofitiones  in  iis  pro- 
pofitas  demonftrandas  &  intelligendas ,  a 
principiis  ejus  incipientes ,  &  gradatim  ad 
ultimas  usque  adfcendentes ;  cumque  fic  ex 
princiis,  ad  id,  quod  ex  iis  fit,  progredi- 

mur; 
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mur;  Methodum  fequimur  Syntheticam.     Quod 

vero    ipfam   fpe&at    difpofitionem    eortun  5 

quae  per    haec    diilribuit  Elementa  ,     fcien- 

dum   omnino  eft  ;    fanas     omnes   Scientias 

certa  quaedam  &  definita  habere  principia , 

ex  quibus  ea ,   quae  fequuntur  demonftrant. 

Quare  rite  dilHnguendum  eft  ibter  id ,  quod 

principiorum  fungitur  officio  ,   &  id ,  quod 

a  principiis  iis  fluit ;  &  quidem  eo  magis , 

quod  prujcipia  Scientiarum  debent  effe  per 

fe  clara,  &  evidentia  magis  ouam  quae  ex 

iis    derivantur.     Cum    per   feie    fibi    fidem 

faciu&t ,    nuila    principiorum  reddenda    eft 

ratid:     Qnae     vero    Principia    confequuntur 

omnino  rationibus  confirmanda ;  quippe  iila 

deinceps  per  principia  prius  intellecta  cog- 

nofcimus.    Htc  enim  qui  inter  fe  confun- 

dit  ,     &  principia   cum   iis  ,    quae    ab  hia 

iluunt ,  commifcet ,  is  totam  perturbat  cog- 

nitionem ;    ea  conjungens  quae  nullo  modo 

inter    fe    conveniunt.     Hac    de    re   probe 

edo&us    Euclides  in    fuis   Elementis  compo- 

nendis ,    feorfum   &  principia  ,    &  quae  ea 

fcquuntur  pertrafctavit  ;    talia  ftatuens  prin- 

cipia ,  quae  ob  evidentiam  fuam  per  fefe  fi- 

dem  mcreant  ,    nulla   eorum    adnibita    de- 

monftratione.    Eaque  praemifit  vel  generalia 

ad   omnia  Elementa  fpe&antia ,  vef  fingulis 

libris  propria ;  quae  in  fronte  fiiorum  lipro- 

ram   coliocavic     E  quibus  praeviis  dein  ra- 

tioncs  petit  eorum  quae  principia  confequun- 

tur  ;     cum    Propofitionum    demonftrationes 

mx  Us  hauriens  ,    probatam    praecedentem  , 

fequentis  demonftrandae  principium  flatuic  ; 

*  *  *  *  tali. 
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(atiquc  ordine    Elemcntarem   fuam  difpofuit 
Jnftitutipnem. 

.$.  XVIII.  Ipfa  autem  principia  quod  atti- 

net ,  quae  Evclutes  pofuit   fundamenca ,   qui- 

pus  Georaetriae  Do&rinam  fuperflrueret ,  in 

tria  divifit   genera  ;    Definitiones  ,     Petitiones 

feu  poffulata ,   &  jixiomata  feu  commsmes  notto- 

pes.     In  Definitionibus  vocabula  artis  exponit, 

feu  quem  fenfum  fundet  hoc  vel  illud  voca- 

bulum  ,  in  iis   declarat  ;    ac  Geometrarum 

,raore  vocis  explicatione  femel  indicata,  ea- 

.<Jem  femper  agnificatione  per   totum   Ele- 

mentare  corpus  utitur :  ne  dein  eorum  am- 

jbiguitate  aut  obfcuritate  circumventi,  in  fal- 

-fas    incidamus    conclufiones.     Tales  vocum 

-ExpQfitiones  fingulis  Elementorum  libris,  ad 

ejus  iptelligentiam  perneceflariarum ,  ac  ad  u- 

numqijemque    librum  proprie  relpicientium , 

praemifiL     Poftulata  ,    quae  &  alias    Petitiones 

dicuntur ,  funt ,  quibus  aliquid  admitti  peti- 

jnus  ,    quod  sperfacile    fieri    poteft  :    eaque 

.fiint  adeo  clara  &  perfpicua  m  his  Elemen- 

tis  ,   ut  nulla  indigeant  confirmatione  ,  fed 

auditoris  duntaxat  affenfum  expofcunt ;    ne 

.ulla  fit  in  Demonftratione  haefitatio ,  aut  dif- 

ficultas.    Tria  fuis  in  Elementis  pofuit  Po- 

jlulata   Euclides,  quibus  id  tantum  intendiffe 

videtur?  ut  ipfi  concederetur  ufus  Kegul^ 

&  £ii;cini,  ne  dein  de  fchemate  eorum  qpe 

&&0  ,   quafi  non   fit   Mathematicum  ,    us 

jnoveretur.    Inde  fa&um  efl ,    quod   nul^a 

Iperatio  Matbematsca    creditur ,  •  niu  quae  per 

haec  inflrumenta ,  nullo  afto  adhitjito  admi- 

nicu- 
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niculo  mechanico  ,  inftituatur  ;  qu«  vero 
figurarum  delineatio  aliis  indiget  inftrun&en- 
tis,  eperatio  Wechamca  dicitur.  jtxienma  ve- 
ro  quae  &  cemmmtes  notiones  faepe  audiunt, 
funt  propofitiones  ieu  enunciationes  potius 
per  fe  manifeflae  ,  cognituque  perfaciles  , 
quae  fine  ulla  demonltratione  a  quolibec 
concedi ,  &  communi  confenfii  affumi  de- 
bint.  Verum  poftulata  int^r  &  axiomata 
hoc  intercedit  difcrimen  ,  quale  intcr  Pro- 
blema  &  Theorema  :  ac  ficuti  in  Proble- 
mate  operatio  fit,  ita  in  Poftulato ;  ficut  in 
Theoremate  aliquid  contemplationi  fubjici- 
tur .,  ita  in  axiomate.  Haec  bina  ultima 
pxincipiorum  gcnera  univerialiter  toti  prae- 
-mittit  Elementorum  Syflhemati ,  non  autem 
peculiariter  cuilibet  eorum  libro  ;  confer. 
CLAVil  Prelegnmena  in  Enclidis  Elementa. 

$.  XIX.  Hifce  Principiis  pr»miflis  ad  ip- 

fem  rem  fefe  accingit,  ac    aliquid.  tum  ad 

faciendum  ,    tum   ad  contemplandum  addu- 

cit ;  idque   Propofiiiones  vocat :   quas  in  duas 

difbnguit  fpecies,,    alteram  Prebkma,  Theo- 

-rema     alteram     nominat.       Probkma      apud 

Mathematicos  eft  Propofitio ,  qua  aliquid  fa- 

cere  -&  operari  jubemur  ;  vel  ad  fimilitudi- 

nem   Problematis   Diale&ici  ,    in  qua  utra- 

4jae  contradi&ionis    pars  vera  aut  falfa  effe 

poteft.     Sic  quaefitum  iilud  apud  Mathema- 

ticos  , .  qoo  aliquid  jubent    conftruere  ,   & 

'Cujns  contrarium  etiam  effici  poteft  ,   Pro- 

biema  appellator.    Vel  fecundum  Commwde- 

,  Problema  illud  eft ,  in  quo  quippiam, 

«  #  *  *  2  cum 
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cum  primum  non  fit,  proponitur  invenien- 
dum ,  ac  conftruendum.  Uti  fupra  re&am 
lineam  finitam  Triangulum  aequilaterum  con- 
ftituere,  Problemaeft.  In  omni  Problemate 
duo  notanda  veninnt ;  Datum  ,  &  Quafitum  : 
fic  in  affignato  Problemate  ,  datum  eft  , 
re&a  linea  finita  ;   quaefitum  ,    trianguli  ae- 

Juilateri  fuper  datam  lineam  conftiturio. 
froblematum  tres  fpecies  Veteres  ponunt 
Mathematici ,  Planum ,  SelUum  ,  &  ZJneare. 
Flanum  dicitur  ,  quod  per  re&as  lineas  & 
circuli  circumferentiam  lolvi  poteft.  Selidum 
eft  ,  ad  cujus  reiblutionem  Se&iones  Co- 
nicas  requiruntur.  Lineare  denique ,  auod 
praeter  jam  di&as  lineas  alias  etiam  ad  (ui 
conftru&ionem  defiderat.  Ex  his  vero  tri- 
bus  Probiematum  fpecicbus ,  prima  tantum 
in  Elementis  Euclideis  repentur  ,  omiflis 
duabus  reliquis.  Problemata  Euclidis  dupli- 
cia  funt  ,  vel  determinata  vei  indetermwata. 
Determinata  funt ,  propofitiones  quae  cum  re- 
ftridtione  fieri  poffant ,  uti  eft  22.  Elementi 
I.  Ex  tribus  re&is  lineis ,  quae  funt  tribus 
datis  re&is  lineis  a&quales  ,  triangulum  con- 
ftituere ;  ubi  additur  haec  reftri&io ;  opor- 
tet  autem  duas  reliqua  efle  majores  omni- 
fariam  iiimtas.  Indeterminata  funt  propofitio- 
nes ,  quae  univerfaliter  fieri  poflunt.  Tbe*« 
tema  eft  Propofirio  ad  contemplandum  pro- 
pofita ,  quae  paffionem  aliquam ,  propneta- 
temve  unius  ,  vel  plurium  fimul  quanrita- 
tum  edit ;  ficuti  Propofitio  haec  ,  quod  rn 
omni  Triangulo  reftilineo  tres  anguii  fimul 
fumti  funt  aequales  duobus  tcSds  t  non  jubec 

auc 
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aat  docet  triangulam  vel  aliquid  conftruere; 

ied   folummodo  Trianguli    cujuslibet  confti- 

tuti  ,    paflionem   hanc    comtemplari  propo- 

nit ;    quod  anguli  ilJi  iint  duabus   recfcis  ae- 

quales  :    unde  a  contemplando  talis  Propo- 

fitio    Theorema    dicitur.    Ideo  Theorema  , 

definicnte  Commandino ,  eft  in  quo  quippiam 

in  confticuta  jam  figura  ita  efle  ,  vel  non 

effe  deraonftratur.    In  Theoremate  duo  eti- 

am  notanda  veniunt,  antecedem  &  confeepien$\ 

jimecedens  dicitur  id  ,  quod  conditiones  pro- 

ponit ;   &  iis  admifils ,  id ,  quod  inde  eve- 

nit,  Confeefuem  dicitur.    Uti  in  5.  frop.  Elem. 

I.     Antecedens  eft  ,    anguli  ad  bafin  trian- 

gulorum  Ifolceliorum  conftituti ;  Confequens  f 

lunt    inter    le    aequales.    Haec  Theorematis 

bina   membra    faepiflime  nomine  datorum  & 

qvtfitorum  occurrunt  ;    quod   prius    dari   feu 

concedi  antecedens  debeat,  quam  in  fequen- 

tis    veritatem   inquiri     poilit.     Inferunt    ali- 

quando   Geometrae  Theoremata  vel  Froble- 

mata  minus  principalia ,   ut  alia  brevius  de- 

monftrari  polint ,    eaque  Lemmata  vocant ; 

Suae  dici  poflunt  demonftrationes    feu  con- 
truftiones  illius,  quod  ad  demonftrationem , 
alicujus   Theorematis  vel  Problematis  princi- 
palis  afllimitur ,   ut   demonftratio  expeditior 
fiat  ac  brevior.     Jnterdum  fubjungunt  Corol- 
laria  vel  confeilaria ,  quae  fimt  propofitiones  , 
immediate     ex    praecedenti    demonftratione 
Jucem  accipientes ,  quaeque  peculiari  demon- 
ftratione  non  egent.  vid.  CLAVIUS  Prole- 
gomena  in  Euclidem,  &  REYKERUS  in  differt. 
de  Emclide.  cap.  4. 

****3  $.  XX. 
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$•  XX,  Propofitis  Quantbrum  proprietati- 
bus  ,  earum  Demonfhationes ,  quibus  certo 
conftat  ,  rem  in  Propofitione  indicatam 
principiis  pofitis  convenientem  efle,  fubjun- 
gunt  cum  Euelide  Mathematici.  Verum  ut 
Demonfbrationum  adornatio  facilior  eva- 
dat ,  quaedam  demonftrationi  ipfi ,  ex  qui- 
bus  plurimum  Jucis  faspe  foenerantur  ea  , 
quae  demonftrationi  inierviunt  ,  Geometr» 
praemittunt.  Etenim  in  Theorematibus  ,  re- 
citatis  iis  in  propofitione  propofitis  ,  enu- 
meratisque  datis  ac  quaefitis  rerum  indicata- 
rum  ,  priusquam  propofita  demonftranda 
fufcipiunt ,  prdfwrationem  quandam  inftituunt, 
qua  propofitionis  propofitae  Schema  illuftra- 
tur.  In  Problematibus  vero ,  iisdem ,  ac  in 
Theorematibus  ,  prius  recenfitb  ,  eorum 
conftntftionem  efficiunt  j  ac  ,  ut  demonftratio 
legitime  fieri  poflit  ,  quandoque  etiam  fr*- 
parationem  addunt.  Quibus  omnibus  rite  per- 
afitis  ,  eorum  ,  qu?e  proponuntur  ,  ipfam 
demonftrationem  incipiunt  Geometrae.  In 
Demonftrationibus  fuis  inftituendis  duplici 
Methodo  procedunt  Geometrae  ,  vel  di- 
refte  demonftrant  ea  ,  quorum  in  propofi* 
tionibus  fit  mentio  ,  vel  indireSe.  Direfta 
Demonflratio  quae  &  Ojtenfiva  appeliatur  ,  ea 
eft  ,  in  qua  aliquid  probatur  &  fcientifice 
cognofeitur,  a  principiis ,  tanquam  caufa  ad 
effe&um  procedendo  ;  eaque  in  fcholis  vo- 
catur  demanftratio  a  priori ,  quia  caufa  effe&u 
prior  eft.  Ejusmodi  probatio  vera  eft,  & 
proprie  difta  demonftratio ,  quae  -  per  fe  di- 

refte 
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refte  ad   fcientiam  ducit.    IndhreSa ,  five  ad 
incommadum  ,     vel   imppffibile   ducens  ,    e/l  , 
quando  contrarium  propofitionis  demonftran- 
dae  aflumimus ,    idque  cum  ipfa  propofitionS 
conjungimus  ;  ut    fiat  fylloglfinifs  conclufio- 
Hem   inferens  ,    quae  cum  principio  quodam 
pugnat  ,    adeoque   contranum    propofitioni* 
fallum  efle  evincit  ;    eaque  eft   4  fofierieri , 
quia  effeftum ,  id  eft  Hypothefin  adverfarii 
primo  loco  ponit ,   eamque   examinat.    Hse 
binae    demonftrationum    fpecies  fi  juxta  ae- 
quam  lancem  ponderentur ,   plus  roboris  di- 
recte  demonftrationi  inefle  quemlibet  facile 
concedere  fufpicor ,  modo  penfitet  ex  prin- 
cipiis  evidentibus  apta  idearum  conne&ionfc , 
oftenfivam  petitam   efle  probationem.     Vfc-. 
rum  ubique  talis    demonftratio  ofteiifiva  ha- 
beri  nequit  ,    in  quo   cafu  ad  incommodum 
ducentibus    argumentis    utendum    eft  ;    ubr 
vero  dir^ftae  mftitui    pofllint  Demonftratio- 
nes ,  illae   multum  praeferendae  fiint ;  ac  in- 
dire&is    abftinendum   eft.     Ambo    ha^c  De 
monftrarionum  Genera  fuis  in  Elementis  ad-' 
hibuit    Euclides ;  cum   hoc  tamen   difcrimine* 
quod   Jonge    pluribus   ufus   flierit  oftenfivis  ; 
ubi    autem   commode    dire&as    habere    non 
potuit  apodeixes  ,    indireftas   feu  ad  abfur-  * 
dum  ducentes  dedit  demonftrationes.     Quod 
nullo   modo    Euclidi   viticf  vertendum   eft , 
cum  eo  loco   tantum  ad  impoflibile  duceh- 
tes  in/eruerit';    ubi  commode  direftam   de- 
mofl/frationem  tradere  noii  potuit ;  videatur 
REYHERUS  m  dijfert.  de  Euelsd.  cap.  4. 

*  *  *  *  4  .$.  XXL 
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J.  XXI.  Laudaticr  valde  a  Virii  Doclis 
ordo  ,  ac  veritatum ,  ad  Geometria;  intelli- 
eentiam  inde  hauriendara  ,  ftltSta  ,  quem 
m  Propofionibus  fuis  difponendis  tenuit  En- 
clides.  Etenim  PROCLU3  in  commemario  fuo 
irt  Euctidem  tib.  2.  cap.  5.  ordinem  ac  dcle- 
ftum  eorum  ,  qua;  Euclides  per  Elementa 
diflxibuit  Theorematum  atqie  problematum, 
extollit ,  cum  illum  quempiara  admirari  de- 
bere  ait  ;  non  enim  (addit)  ea  afumfit  om- 
nia  ,  auu  pottrat  dicert  ,  fed  ea  duntaxat,  qus 
Etementari  tradere  potuit  ordine  :  adhuc  auttm 
emnis  Generis  fjilogifmorum  modos  ,  aiios  quidem 
k  caujis  fidem  fufcspientes ,  altos  vero  i  certis  no- 
tis  profeaos ,  omnes  autem  invincibiies  ,  ty  cer- 
tos  ai  fcientiamqut  accommodatos  ,  adduxit. 
Quod  fi  COMMANDINUM  «  proleg.  i» 
Euclidit  EUm.  audiamus  :  Nonne  ,  dicit 
infignis  ille  Mathematicus ,  quilibet  fummopere 
admiretw  Euclidem  propter  ordinem  in  hac  Ele- 
memari  aiftitutiene  ;  cum  admwabitk  omnium 
difpofitione ,  antecendentium  Cr  confeqneniium  or- 
dint ,  ac  coharentia  ,  ut  nihil  prorfus  addi ,  aut 
detrahi  pojfe  videatur ,  ea  inter  fe  vinculo  in- 
duTolubili  connexuit,  Piriter  ceiebris  ille 
Aflronomus  TYCHO  in  Oratione  de  difciplinit 
Mathematicis  ,  de  Euclidis  Elementis  difTe- 
rens  ,    Difpofitionr      ™  »--«« 

debita  fua  laude 
ait  ,   Elementa  eonti 
tertia  ita  tradidit ,    u 
acumint    pradito     nc 
Qjiibus  addi    merc 
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in  fpbdra  nmndi  &  quidem  in  apparatu  ad 
Mathematicas  fcientias  pag.  m.  207.  fcribit. 
'  Inter  Mathenuuica  monumenta  primnm  efi  Eu~ 
clidis  opus  Elementorum  ,  non  tantuni  amiquitate 
Cr  dignitate,  verum  etiam  Doftrin*  ordtne:  efi 
enim  totius  Mathefeos  bafis  Cr  fundamentum. 
Laudabilis  porro  ifte  eft  ordo  a  do&rinse 
compendio ,  quod  neque  propofitionum  mul- 
titudine  Juxunat  ,  neque  earum  paucitate 
fui  ftudiofis  obfcuritatem  creat.  Cum  ex  iis 
Elementis  Geometricam  fcientiam  liquido 
nobis  comparare  pofTumus:  qua  de  re  GRE- 
GORfUS  Uc.  citato  Quaerit  ;  Nullane  igitur 
eft  Methodus  compendiofior  ad  Geometriam  addif- 
cendam  ,  quam  hacce  per  Euclidis  Elementa  quam 
adeo  rtfermidant  plertque  ?  Huic  certe  quaflioni 
refpondeat  ipfe  Euclidet.  Ille  k  Ptolemao  *AE- 
gypti  Refye  interrogatus  ,  an  via  ejfet  alicjua  ad 
Geometriam  ,  magis  compendiaria  fua  soixnveu  , 
refpondiffe  fertur  autore  PROCLO  in  lib.  2. 
Mif  tliau  jSwiAiJtuv  dr^Airov  we)  ytvptTftAv.     Ve- 

rum   quantumvis  elegans    &  praeclarus  ifte 

eft  ordo  ,    attamen    taxatur   a   nonnullis  ; 

fcribit  cnim  de  eo  CLAUDIUS  VERDER. 

in  AuSorum  Cenfione  ;  Euclidem  ejfe  indigeflum 

&*  incompofitum  ,  cum  enim  ab  univerfalioribus 

proceffus  neri  debebat  ,     ne   vitiofa  fit  repetitio  , 

pcjftme  4   Geometria  aufpicatus  efi  initium  ;  quam 

pojt  Arhhmeticam  traftare  oportuit.    Eandem  de 

Euclidis  Elementis  fovet  fententiam  famofus 

Euclidis   oppugnator  PETRUS  RAMUS ,  in 

Schola  fua    Mathematica  ,    &    cum   RAMO  9 

LAZARUS    SCHONERUS  ,    qui  Eudidis 

ordinem   &   fele&um    valde    carpunt  ,   fed 

*  *  •  *  *  mo- 
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monente  VOSSIO  de  Scientiis  Matbemat.  cap. 
16.  J.  24.  Hi  modum  non  tenuere  in  Eucltde 
culpando.  His  vero  reponimus  quae  '  GRE- 
GORIUS  in  Prdfat.  fua  Euclidi  pramifa  hac 
de  re  icribit;  Hanc  ejfe  optimam  vera  Methodi 
Legem  exifiimavit  vir  accuratiffimus  ,  ut  nUnt 
fumatur  pro  vero  nifi  demonftratum  ;  nihil  de- 
monftretur  md  ex  antecedentibus.  Quo  fit  (#/r- 
quit  SAVILIUS)  ut  ordo,  quem  ifii  Metho- 
difid  requirunt  ah  Euclide  ,  quo  nunquam  vidit 
bic  fol  /*e9-o  Jflcomf  ov  ,  fervari  non  potuerit ,  nifi 
fi  qms  efi  adeo  ineptus  ,  ut  nefciq  cujus  imagi-  • 
narid  venu/tatis  rationem  habendam  ptttet  ,  ne- 
gtefta  fmitate.  Quivis  eorum  ,  qui  GeometrU 
Elementa  dia  Methodo  tradenda  fufcepit  ,  inter 
EuelideUm  opus  alteriusque  cujusvis  prater  propri- 
um  judex  confiituatur ;   illico  patebit  difcrimen. 

S-    XXII.    Verum  quantumvis  apta  veri- 
tatum  difpofitiorie  illa   cohaerent  Elementa, 
quae  vulgo   Euclidis  nomine  veniunt  ;   dubi- 
tant  nonnulli   an  quidem  ea   Euclidi  fit  ad 
fcribenda  Gloria ,   cum  illa  Elementa ,  quae 
hodie  in  omnium  verfantur  manibus  ,    Eu- 
clidem  Autorem   habere  negant.     Sed  ea  a 
THEONE  ALEXANDRINO  ,  qui  Senioris 
THEODOSII  temporibus  floruit  ,   profefta' 
efle  affirmant.    Saltem   PETRUS  RAMUS  * 
in  diverfam-  a  longe  pkrimis  Viris  Do£lisv 
hac  in  parte  abit  fentpntiam;  Propolkioges 
in   Elementis    Euclideis   occurrentes  ,    non 
Euctidr  fed   Theoni   adfcribens  :    qvafi  nulla^ 
forent  partes  Euclidis  in  iis  Elementis,  qua 
tameri  vulgo  Euclidi  tribuuntur.    Verum  naec 

Xami 
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Rami  opinio  Veteram  Mathematicortim  Te- 
ftimonio  repugnat  ;    cum  omnis  Antiquitas 
cas   Euclidis ,  oc  non    cujusdam    Theonis    A+ 
lexandrini,  efle  propofitiones  agnovit.     Qiur 
de  re  HENRICUS  SAVILIUS  in  ptateHioni* 
bus   in   Euclidem  Scribit ,    tfuod  eadem  hkc  qua ' 
ttunc   habemus  ,    eodem  eirdine  ,    iisdem  verbis  % 
agnofcum  fmb   Euclidis  nomine  Proclus  €9*  Boe<+' 
tms    Theom  pofieriores  ,    CT    jintemr   Thevn*' 
AUxander    Jfphrodifeus  ,     O*   omnis   antiquitas* 
Quare    nullum    fuperefle    dubium    poteft  9 
quin  Euclides  Propofitionum  quae  in  Elemen- 
tis  obviae  funt  ,   Autor  fit  habendus  ,    licec 
Proclus  nullum  referat  Eucltdis  inventum;  uti 
RAMUS  fcribit. 

$.  XXIII.  Alii  vero,  qui  parum  liberalio-- 

res   funt  ,     Propofitiones    ab  Euclide   faftaa 

compofitasque  efle  aflerunt ,  fed  Demonftra- 

tiones    Euclidi     abjudicant  ;    hac    forfan  de 

caufa  in  errorem  abdudli ,  quod  in  nonniil- 

Iis  codicibus   grscis,  foli  traduntur  propofi- 

tionum  tituli  cum  figuris  ,  fine  ulla  dcmon- 

ftratione ,  referente  DECH  ALES  de  Progref* 

fu  Mmhefeos.  pag.  9.  col.   1.     His  refpondet 

HENRICUS  SAVILIUS  ,    dicens  ;  hommes 

finlti  O*  perridiculi ;   fuafi  ullus   unquam  artifex 

fuas  edt  voluerit  conclufiones ,  nulhs  adjeftis  pro~- 

bmiombus.     Hoc  neque   Philofophorum  quisquam  f 

nec  A4edkomm9  m  dum  Mathematicorum ,  /r-» 

ck  umptam.    Quanto  minns  de  Mathemarico-* 

rnm  Principe  id  fufpicaftdimt.    Immb  teftiir 

eft  JOANNES  DE  BUTEON  in  fuis  anm^ 

tmionibns  in  Euclidem%    quod    apud    andqoor' 

nun- 
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nunquam   fine    demonftratione  Theoremata 
proferebantur ;  ut  quae  nullam ,  il  nudae  fue- 
rint,  habeant  utilitatem  ac  dignitatem.  vid* 
COMMANDINUS  m  froleg.  conferatur  GRE- 
GORIUS  in  prstfat.  &  VOSSIUS  de  Scientiis 
Mathematicis.  cap.   15.  $.  9.     Cum  his  etiam 
fe  conjungit  PETRUS  RAMUS  ,  qui  non 
contentui    Propoiitiones  omnes  Euclidi  fub- . 
trahere ,  &  Theoni  vindicare  ,  verum  etiam 
Eum  Demonftrationibus  omnibus  defraudare, 
easque  in  Theenem  conferre  omni  ftudio  ni- 
titur.    Ita  ut  fecundum  RAMUM ,  Euclides 
in  Elementis   nihil    praeftiterit  ,  fed  omnia 
Theon.     Quam  fuam  fententiam ,  variis  ratio- 
nibus    probabilem  reddere   ftuduit ,    in   fuo 
Mathefeos  prooemio.     Et  quidem  primo,   quod 
Proclus  commemorat ,    Demonftrationes     ab 
Euclide  efle  inventas ,  verum  non  rcfert  in- 
ter    Esichdis  laudes  ullam  propofitionem  vel 
demonftrationem  ab  Euclide   efle  inventam. 
Secundo ,  THEON  ipfe  fuas  editiones  in  Ele- 
menta  nominatim  Iaudavit,  in  primo  commen- 
tario.    in  Ptolemai  magnam  conftrufttenem  ,   quo 
fibi  vindicare  videtur  Theon  ipfa  Elementa. 
Tertio,  quia  Euclidis  demonftrationes ,  quaein 
Procli  commentariis    leguntur   minime   cum 
iis  conveniant ,   quas  in  Elementis  habemus. 
Quarto,  quia  EucUdis  Elementorum  codicibus 
quibusdam,  haec  adduntur  verba  in  infcrip- 
tionibus ,  €x  tm  Bfwvos  evvovcim  ,  id  eft  ex 
Theonis  colloquiis  five  congreffdms  ;  ficuti  codex 
grecus  Euclidis  Elememorum  ,  qui  prodiit  Ba- 
flu  apud  Joan.  Heruagium  Anno.  *m.  d.  xxxiii. 
infcribitUT   Ev*A4<J*    J,ru%tun  $i$K    rc.  ex  ronr 

GtcntQc 
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QwfK  *wouritfv.  Quae  fene  verba  multis  oc« 
cafionem  de  Euclideis  demonflrationibas 
difpatandi  dedere  ;  multisicjue  anfam  prae- 
buere  credendi,  Demonftrationes  Propofitio- 
nibus  Enclidis  annexas  ad  Theonem  pertinere. 
Licet  vero  Proclus  non  difertis  verbis  expret 
ferit ,  quasnam  Euclides  invenerit  Propoiitio- 
nes  ,  &  Demonftrationes ,  tamen  manifefte 
fatis  mentem  fuam  ddclarat ,  multum  invenifle 
Euclidem,  quando  de  eo  fcribit,  quod  multa 
ab  Eudoxo  colle&a  in  ordinem  redegerit ,  ac  k 
Tbedtei*  inchoata  perfecerit ,  quae  mollius  ab 
aliis  demonftrata  erant  ,  ad  firmiffimas  & 
certiflimas  apodeixes  revocaverit.  Quae  om- 
nia  profefto  iine  multarum  propofitionum  & 
demonftrationum  inyentis  praftari  nequeunt. 
Secundam  quod  attinet  rationem;  verum  eft 
Theonem  in  Commemario  in  jilmagefium ,  pro- 
vocare  ad  Elementa  k  fe  edita ;  quod  vero 
ftftertSy  inquit  ,  in  cireulis  aqualibus  fint  pro- 
portionales  angulis  ad  centrum  eonfiitutis  ,  efien* 
fum  eft  4  nobis  in  editione  EJementorum ,  exJo- 
e%% ,  ad  finem  fexti  libri.  Ex  quibus  verbis  , 
&  novam  Elementorum  editionem  adornafle 
Theonem  conftat  ,  &  nonnulla  ab  ipfo  ad- 
jefta  ;  non  autem  quod  ille  autor  fuerit , 
demonftrationum  omnium  in  Elementis  ob- 
viarum.  vid.  GREGORIUS  m  Prafat.  Eucli- 
dis  Element.  pramiffa.  Tertiam  perpendentea 
rationem ,  cnfcrimen  demonftrationum  indi- 
cantem,  non  tanti  ponderis  ea  efle  videtur, 
ut  propter  eam  Euclidem  ex  Elementis  ex- 
terminaremus.  Etenim  idem  difcrimen  in 
aliis   Euclidis  fcriptis  reperitur  ,   de  quibus 

non 
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non  eontravertitur  ,   an  finc  Euclidis  7  cum 

omnium  confenfu  communi  Euclidis  fcripta 

efle  judicantur.    Sic  Data   Euelidis  non  eo- 

*!em   prorfus    habentur    modo  ,    quo   apud 

PAPPUM  in  ftptimo  Adathematicarmn  collefli*- 

fium  likroi  Nec  Optica,  Catoptrica*,  quaeRo- 

n;ae  in  Vaticana  Bibliotheca  fervantur ,  tefte 

CQMMANDJNO  in  froleg.  in  EuclU.     Ouid 

itaque  foret  caufae ,  cur  Elementorum  De- 

.monflrationes  Euclidi   abjudicaremus  ,    cum 

..Cfctera  Scripta  eodem  diierimine  laborantia, 

ci  adjudicaremus  ?  Sane  fi  dicendum,  quod 

,res  eft ;  eft  nodum  in  fcirpo  quareve.  Nec 

jnajoris  momenti  eft  quarca  denique  &  ulti- 

/ina  ratio  ,  cum  haec  verbtfi  •*  rm  &**m  wv 

vww  in    multis    codicibus  ,gracis  -  non  §x- 

jftant ;   immo   Autor   eft   SAVILIUS  fiuod 

Jiujus  tituli  in  neutro  codicum  MSS.  ullum 

jeperit  veftigium.    Ouare  qu«  Jwwes  Boh- 

on   de  his  verbis  .obfervat,  ventati  raaaime 

confentanea  efle  videntur,;   cum  verofimile 

effe  puw  verha  illa.s*  w»  9-€«iw?,<rwa<*«v   ita 

imelligenda  efle ,  ut  dicamus ,  ZTImnm  con- 

jfcripfifle  quidem  commentarios  in  Eiementa , 

fcd  illos  temporum  calamitate  periifle.;  que- 

madmodum  quae  in  Eundem  Pappns  jllexm- 

drinus  fcripferat  ,   confervato  tamen  titulo, 

qui  poftea  EuclUi  ipfi   tiegligenter  ftdje&us 

.eft.  confer.  COMMANDINJJS  m  ProUg,  tn 

£lem.  Mnclid. 

$♦  XXIV.  Deaique  multi  alii,  <&  Propofi- 
.tiones ,  &  Demonftrationes  Elemeatorum,  pro 
M  nwc  ab  ofiuubus  .teruntyr ,   £*clidi  attri- 

buunt , 


► 
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buunc  ,   q^aeque  aut  vera  eft  ,    aut  faltem 

veritati  proxima .  fententia.    Graves  enim  & 

ponderoiae  funt  rationes ,  quae  pro  hac  fenten- 

tia   pugnant.    Etenim  PAPPUS  ALEXAN- 

DRI^US,  qui  fere  eodem  ac  Theon  Alcxan- 

drinus  tempore   floruit  ,    nobis  autor  eil  in 

feptimo    libro    Co&eft.    Mathem.   pag.  m.   240. 

Euclidem    Elementa    tradidifle.     Ipfe    porro 

PAPPUS    fepe    comparat   demonftrationem 

ab  Euclide  traditam ,  cum  aliorum  demonftra- 

donibus :  quod  fane  fieri  non  potuiflet  ,  nifi 

Euclides  &  propofitiones  &  Demonftrationes 

fcriptis    rehquiflet.    Accedunt  ,    quae  PRO- 

CLUS ,  qui  longe  poft  Theonem  Alexandri- 

rmm  vixit ,   in   comrn.  in  Euclid.    de  Demon- 

ftrationibus  Euclideis  fcripfit ;  cum  enim  in 

commentariis  in  propofitionem  decimam  re- 

tuliiTet    Apollqnti    Pergai  demonftrationem  , 

hsc  fubjungit  verba ,  longe  melior  eft  w/*it+> 

tou,  (ita  enim  Euclidem  appellat)  Demonflra- 

tio  9  €7*  fimplicior  ,   magisque  ex  prindpiis.     Ex 

2uibus  verbis  manifelto  colligimus ,  Euclidis 
Jementa  poft  obitum  Theonis  Alexandrini 
fcriptis  divulgata  fuifle.  Porro  DECHALES 
in  TraB.  dc  propeffu  Mathef.  pag.  n.  expref- 
fis  verbis  fcribit  ,  quod  Preclus  &  Boetius , 
Theone  pofteriores  nonnullas  Demonftratio- 
nes  reierunt  ,  prout  in  ipfo  guelide  ia- 
cent  ;  ac  VOSSttJS  de  ScientHs  Mathe- 
maticis  7  cap.  xv.  J.  9.  cum  retujiflet ,  quos- 
dam  cenfere  Theonem  fy  conclufionum ,  & 
demonftrationum  Autorem  efle  ,  tec  *ddit 
verba :  Qn*  fententia  eo  refeilkur ,  guad  Pre* 
clusy    p*  JtQctius  j    immp  p*   AU*wd*r  A* 

r"*l 
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pbrodifeus  ,  qui  Theone  anti^uiar  fuit  ;  multa 
Euclidi  trihuta  iitdem  verbis ,  ataue  eodem  erdi- 
ne ,  fuh  Euclidit  mmtne  cium.  Ultfrius  SA- 
VILIUS ,  uri  narrat  GREGORIUS  in  fr*~ 
fat.  nobis  teftis  eft  ,  quod  eadem  quae 
nunc  habemus  Elemcnta  ,  fub  Euclidit  nomi- 
ne ,  eodem  ordine  iisdem  verbis  ab  univer- 
fa  Antiquitate ,  non  folum  Theene  pofteriori- 
bus ,  verum  etiam  anterioribus  ,  fuere  ag- 
nita.  Sic  enim  Alexander  Aphredifeut  qui 
circa  initium  Terai  feculi  claruit  ,  eadera, 
qua;  nunc  habemus  Elementa  Euclidea ,  iis- 
dem  verbis  Euclidi  tribuk :  uri  &  Preclut  & 
Meetiut  aliique  qui  pofl  Theenem  inclaruere. 
Quapropter  ventari  magis  convenire  videtur 
ea  fentenua  ,  quae  ftatuit ,  quod  Elementa 
Euclidis  quse  poflidemus  ,  ac  qtue  hodie  in 
manibus  verfantur ,  ab  Euctide  funt  adoma- 
ta  ,  quam  ea  ,  quae  a  Theone  Atexandrine  ca 
petenda  effe  cenfet.    ' 

$.  XXV.  Sed  cum  vulgaris  fit  opinio  , 
quse  etiam  multos ,  in  viris  eruditis ,  nacta 
eft  Patronos  ;  non  uri  Xammt  ineptc  cenfuit ; 
Euclidem  nec  Propofitiones  hec  Demonftra- 
tiones  fcriptas  tradiduTe  :  verum  Enctideta 
fuorum  Elementorum  tam  conclufiones  , 
quam  vahduTimas  apodeixes  fcripto  reliquif- 
fe ;  inque  Enelidem  ,  Theenem  Alexandrinum 
cpmincntaria  five  demonftrariones  fcripfifle  ; 
qusftio  eft ,  qmd  Tbten  in  fuis  commenta- 
rus ,  qu?e  vulgo  ipfius  nomine  circumferun- 
.tur  prsfliterit,  ac  quasnam  ejus  fint  partes 
*""  **■  -*  "  u  vcro  difficiUs  determi- 
natu 


»bEUCLIDISVITA,acELEMENTIS.  vxt 

i 

natu  illa  eft ,  quaenam  funt  in  his  Elemen- 

tis  Theonis  partes  ;    cum  toc  diverfae  ,  hac 

fiiper  re ,  Virorum  Eruditorum  funt  fenten- 

ti#.     Si  DECHALES  audiamus  in  Tra8.dc 

fregrejpt  Mathef  pag.  12.   ille   multum  tribuit 

Theoni ,    cum  inquit  ,   liber  Elementorum  Eucli- 

dis   multum  debet  Theoni,    *  «fuo  eft   in  ardwem. 

digefius ,   Cr  etiam  au&us.     Quocum  fere  con- 

fencit  incertus  quidam  Scholiaftes  ,  qui  uti 

narrat  HENRICUS  SAVILIUS  in  uno  co- 

dice  MSS.  ad  oram  marginis  ,  ad  decimum 

terrium  librum  ,    fcripfit ;  collettionem  Ele- 

mentorum  Euclidis  ,  ordinationem  &  difpo- 

fitionem  Theonis  efle.   vid.  GREGORIUS  m 

in  Pr*fot.  cuata     Cui  etiam  fententiae  fuum 

adjicere  calculum  videtur  VOSSIUS  de  Scien~ 

tiis  Afathem.  pag.  59.  ita  fcribens  ;    vera  au~ 

tem  de  hoc  opinio  efi ,   ouod  Theon  novam  Eu~ 

clidis   editionem   adornarit  ;    in  tjua  Euclidea  CF 

melius   digeffertt ,   cr  ahcjuot  locis  auxerit.     Ne- 

que  etiam  ab  eadem  abludere  videtur  COM- 

MANDINUS  in  Proleg.  in  Eucltd.  Elem.  cum 

ait  ,    Nos  autem  medium  fecuti^  credimus  libro* 

de  Elementis  fuis    ornatos  ,  Demonftrationibus    ab 

Euclide  nobis  fuijfe  reltSos.     Ac  poftquam   id 

paucis  probaifet ,    heec  adjungit  verba  ;  Ut 

mttem  hoc  vere  ajferimus ,    ita  tllud  merito  conce~  < 

demus ,   Theonem  excellemis  ingenii  virum ,    £«- 

clidis    Demonfirationes  fufius ,  planiusque  expltca* 

tas  ,      in    lucem  protuhjje.     landem   inferius 

paululum  haec  fubfequuntur  verba ,  Sunt  igi* 

tur  UU  ijuidem    Demonftrationes  Eucltdis ,  fed  eo 

modo   confcript* ,   quo    olim  Theon  Euclidem  fe- 

cutus  fuis  tHfcipulis  explscavtt.    Sed  ifti  opinio- 

•  ••  ••  ui^ 
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ni ,  qua  afleritur  Thetnem  Elementa  Euclidea 
adornafle  &  difpofuifle ,   imrao  fufius  expii- 
cafle ,  videtur  obftare  Prwcli  &  Antiquorum 
omnium     autoritas.      Quia    iisdem    verbis , 
ac  eodem  ordine,  pro  ut  in  Euclide  exftant, 
tara  qui   ante  Theonem ,  quam  qui  poft  eun- 
dem  claruere  ,  Euclidea  citant.     Obftat  ed- 
am  mirabilis  &  concinna  propofltionum  fe- 
ries ,  ex  quibus  unam  Ioco  fi  eximas ,  tota 
corruac  compages ,  &  flruftura  necefle  eft. 
Forior  videtur  fentenria,  quodEIementa  grae- 
ca  Euclidea,  quse  vulgo  commentaria  Thetnis 
nuncupantur ,  quaeque  nunc  ab  omnibus  te- 
runtur ,  nihil  aliud  fint ,  quam  nova  Editio 
£tictidis,  a  Thttne  adornata ,  nonnullis  in  lo- 
cis  ab  ipfo  au&a.    Nam   THEON  in  com-  . 
mentariu  in  Atmage^um ,  de  Editione  quadam 
a  fe  edita  loquitur  ;  ubi    flmul  mentionem 
injicit  demonftrationis,  de  fectoribus  in  cir- 
culis    jequalibus  ,    quod   flnt   proporrionalea 
angulis   ad  centrum  conftitutis,  a  le  faclae. 
Quae  etiam  in  omnibus  Grsecis  Exemplaribus 
anne&itur    ulrimae    propofltioni    libh    fexti. 
Idem  judicium  ferendum  putat  de  multis  in 
libro   decimo  lemmatiis   Savilm ,  &  fortafle 
propofirionibus  nohnullis.  vid.  GREGORIUS 
in  prafat.    Forte  inttm  hic  infignis  Geometra, 
C    Definitionei   qnitdtim    O4   Axiomasa  ,      libra 
Primo  prtpvfua ,  Theonem ,  vel  alium  prater  Eh- 
clidem  atmofcmt  autorem ,   ex.  gr.   Axioma  XI. 
JSiam   iicet   Euclides  hoc  pronwtciatum   adktbeat  , 
in   Demonfiraitone  prop.    29.   EUm.    I.    iiiud  ta- 
mm  .pro   Axiomate  non.  babuit  ,  fed  pro  corrverfd 
ptp~  17*   ttpott   qua   ex  itis  manife^t  ttnfee/na- 
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tur.  Fortaffe  CT  altera  Demonprationes  ,  qua 
faffim  otcurrunt  ,  funt  etiam  1  heonis  :  &c.  Ex 
qmbus  omnibus  concludit  Savilius ,  Iheonis  finjfa 
fwrtes ,  «ff  Euclide  paucis  cjuidem  in  locis  inter- 
foUndo  ,  exflieando  ,  augende  j    *//r#  iw  jmtA 

$•  XXVI.  Ffec  vero  Euclidis  Elementa  & 
multis  retro  fcculis  magni  femper  aeftimata 
fiiere ,  cum  propter  ciaritatem  probatio- 
num,  qus  in  iis  valde  eiucet,  tum  prop- 
ter  demonftrationum  robur  per  tota  Elemen- 
ta  difperfum  ;  quibus  accedit  quod  fit  abfo- 
lutum  Elementorum  opus.  Etenim  de  iis 
teftatur  GREGORIUS  in  frafat.  faepe  cita- 
ta ;  corpus  illud  Elementorum  ea  elantate ,  O* 
evidentia  j  eo  judicio  ,  ac  firmitudtne  ;  effe  com* 
fsBum  ;  ut  finguU  in  iis  propofitiones  jam  i  bis<* 
mille  annis,  ab  emnibus  habenntur  fro  evtdentikus, 
Cr  fre  tatibns  fajfim  ab  emnibus  citentur.  Quam 
Probationum  cvidentiam  nonnulli  fufpicien- 
tes ,  firmiflimis  demonftrationibus ,  quae  au- 
tore  Proclo  ,  nec  coargui  nec  convinci  pot 
funt ,  omnia  iftis  in  TEIementii  occurrentia , 
munita  effe ,  apud  animum  penfitantes  Ve- 
teres  quidam ;  anfam  inde  affirmandi  ,  £*- 
clidem  errare  non  foffe ,  na6H  funt.  Qufc  li- 
oet  de  mortali  nimis  fuperbe  difta ,  suiquan- 
tum  conniveri  poffunt,  fi  de  Mathematici* 
Eetclidis  demonftrationibus  tantum  inteiligan- 
tiir.  Praeclarum  eft  enim  Teftimoninm  PE* 
T-RI  RAMI ,  aeteroquin  feveri  Eucltdis  ca- 
fttgatoris  ,  de  Euclideis  Probationibus  :  di- 
Cens,    nnttns  fafdoeifnm  ,    nuita  fy»hyo*$m 
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in  totis  Etementis  ,  nobU  quanefuam  fevere  inqui- 
rentibus ,  animadverti  potuit  :  quam  laadem  effe 
JtnguUtrem  profiteor  ;  quamquam  nulli  adbuc ,  neque 
Crammatico  ,  neque  Rhetori  ,  netfvt  Legico  con* 
cedere  potui  ,  ut  in  Grammatka  ,  Rmorka  , 
Logka  nihil  falfi  docuiffet.  H<ec  itidem  De- 
monftrationum  ,  invi&a  firmitas  ,  &  con- 
clufionum  abfbiuta  perfe&io  ,  forte  etiam 
in  caufa  fuit;  cur  nonnulli  in  Euclidis  voca- 
bulo  Myilerium  quafi  aliquod  latitare  opina- 
ti  funt  ;  cum  vocabuli   Euclidis  Etymon  ex 

Saeca  lingua  derivandum  cenfent ;  putantes 
ud  ex  Graeco  tv,  quod  bene  denotat,  & 
%m)(*  claudo ,  effe  compofitum  ;  idemcjue  de- 
notaret  Euclidis  vocabulum ,  quafi  quis  dice- 
ret  bene  claudens ,  feu  bene  concludens.  Licet 
vero  Euclidis  Demonflrationes  firmiffimas  eP 
fe  agnofcamus;  non  tamen  exiftimarem  eam 
ob  rationem  Antiquitatem  eum  nomine  eo 
infigaiviife  ,  cum  \  multi  ante  &  poft  eum 
extiterint  Euclides ,  in  quas  i)Ja  Etymologica 
derivatio  non  quadrat.  Efl  fane  eligans  EIo- 
gium,  ^quod  de  his  Elementis  verba  faciens, 
recitat  .  CARDANUS  de  mira  fubtilitate  lib. 
13.  dum  fcribit ,  Quorum  inconcuffa  dogmatum 
firmitas  ,  perfeflioque  abfoluta  ad.ee  ,  ut  nullum 
opus  jure  huic  aliud  comparare  audeas.  Quibus 
Jit  ut  adeo  veritatis  lux  in  eo  refulgeat ,  ut  foli 
hi  in  arduis  qudftiontbus  videantur  poffe  «  vero 
falfum  dtfcernere  ,  qut  Euclidem  habent  famiiia- 
jrcm.  Audiri  etiam  meretur  CLAVIUS ,  in 
frolegemenis ,  aflerens  ;  Euclidis  Elementa  fem- 
pcr  maj>ni  afiimata ,  net/ue  ullus  ante  eum  par 
ei  extkerit ,   licet  npn  pattci  ante  fym  Elfmenta 
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confcripfere  tefie  Proclo.  Qum  &  tefte  VE- 
RULAMIO  de  Jtugmento  fitentiarum  lib.  3. 
Euclidis  abfotutum  adeo  ejt  opus  Elementorum  ,  ut 
Euclideis  laboribus  in  Geometricis  mhtl  additum 
fit  k  fecfuentibus  y  quod  intervallo  tot  feculorum 
dignum  fit.  Quare  RAMUS  in  libro  tertt0 
SchoU  Mathematic*  hotat,  Dno  fere  mitlis 
Annorum  exifiimatur  toto  terrarum  orbe  ab  omni 
reprehenfione  liber  <7"  facrd  fanftus  fuife  Eucli- 
des ,  <T  fi  qutd  poft  homhtes  natos  folidd  fcien- 
tU  comprehenfum  Cr  animadverfum  efi  ,  id 
Eucli  acceptum  refertur.     Ut  autem  aliorum  de 

Euclidis  Eiementis  Teftimonia  filentio  prsfe- 
teream  ,  unicum  adhuc  adducere  haua  in 
congruum  effe  opinor  ;  illudque  fumam  k 
GREGOKIO    ABULPHARAIO  ,    qued  in 

fliflaria  compend,   Djnafiarum.     fliper  Elemen- 

tis  Euclidii  dicit.  Sic  enhn  ibidem  loquitur 
Scriptor  ille  Arabs ;  Quod  Euclidis  liber  qui 
vocatur  wyjn&  celebris  admodum  efi ,  &*  uttlis ; 
ac  qued  non  efi  Gracis  hoc  in  genere  liber  alius 
generalis ,  neque  fecutus  eft  eum  aliquis ,  qui  non 
vefiigia  ejus  feiiatus  eft ;  idemque  quod  ille  dixe- 
rit ;  nec  inter  homines  ,  qui  prtfiantiam  ipfius 
confeffus  fit ,  vel  multiplicis  ejus  Dotlrin*  tefii- 
monium  perhibuerit. 

S*  XXVIL  Opus  hocce  Eudideum  flia  in- 
fcriptione  etiam  videtur  ornatum  fuifle :  ex  Com- 
mandmi  mente  Proclus  in  fronte  ejus  Legifle 
cenietur ,  wxAnfc  totxuucK ;  feu  Euclidis  Ele- 
mvntaris  infiitutia*  VOSSIUS  vero  de  Scientus 
Mathematicis  cap.  15.  §.  1.  infcriptum  illum 
librum  fuifle  putat ,  s-o^**»?  |3i#a##  ,  Elemen- 

*****  3  torum 
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terum  libros  ^  vel  mxp**n  , "  Elementftrum  D*- 
fhinam ;  omifTo  Geometriae  vocabulo  ,  cum 
tamen  Geometrica  fignificare  vellet  wx**** 
Alii  vero  codices  infcribuntur.    *vx\ui*  *o*- 

JjW»    @|0A.  #t  ,    e*  T<*y    Seuvo;    rvyouriw.     Qu» 

tamen  verba  ex  Theonis  Cottotjuiis  ,  deinde 
funt  adje&a ,  non  a  Theone  ipfo  uti  exifti- 
mat  COMM  ANDINUS  #*  frafat.  fepe  ^ 
fci ,  verttm  k  quodam  Theoms  familutri  ,  Vbro 
plane  erudito  ,  qid  nobn  Euclidem ,  eo  epto  mme 
habetur  modo  legendum  concejfit.  Neque  etiam 
Jwec  verba  in  Vetuftiilimis  reperiuntur  Ma- 
nufcriptis  ;  uti  ante  ex  SAVILIO  notavi- 
mus.  Mirabuntur  forfan  multi  Eucltdis  In- 
fcriptionem  Legentes  ,  Eiim  tantum  opus 
iuum  appellalTe  wx%\m ,  Elemema :  non  vero 
Geometns  Eiementa  ,  quemadmodum  hoc 
Elementare  corpus  poftea  a  Latinis  ita  eft 
infcriptum ;  cum  illud  vocabulum  de  multis 
dici  pofllt ,  uti  de  litterarum  principiis ,  de 
rebus  naturalibus ,  ac  de  multis  aliis.  Qua- 
re  primo  infpicientcm ,  ac  wyu*  in  titulo 
legentem,  penitus  dubium  relinqueret  ,  de 
quanam  materia  iftis  in  Elementis  tra&etur. 
verum  non  absque  ratione,  Euclides  tantum 
wx**  librum  fuum  infcripfiffe  cenfendus  eft, 
omiffo  Geometriae  vocabulo.  Nam  praeter- 
qoam  quod  ex  primis  verbis  hujus  operis, 
in  quibus  a  pun&o  initium  fecit ;  quanam 
de  xe  ifto  in  libro  tra&etur ,  cuilibet  legen- 
ti  ftatim  innotefcit ;  eo  praterea  tempore , 

auo   Euclidis   haec    confcripfit  ,    Geometriae 
:udium,  erat  maxime    Elementale  &  fun- 
damentale;  cum  fere  juventus  omnis  Graeca 

pri- 
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primos    fuos   conatus   in  Geometris  ftudio 

exercendo  inflituerit  ;   ac  una  cum  primit 

cognitionis  principiis   hanc  Do&rinam  con* 

junxeric ;   nemini  Elementa  Legenti  incog- 

hitum  efle  pocuit  ;  cum  ftequens  &  perce- 

lebre  tunc  temporis  erat  Geometriae  exerci* 

tium  ;  quonam   de  fubjefto  in  fuis  Elemen- 

tis  ageret  Euclides ;   ac  quodnam   Thema  in 

iis  proponeret.    $  non  aliae  acceflerint  ra- 

tiones,  quae  Ewlidem  Virum  acutiffimi  inee* 

nii  permoverint  ,     fiium  opus  tantum  Ele- 

mentum  nuncupare.     Si  ante  difta  penfite- 

mus ;  haec  f  oi^«  funt  mukorum  de  re  Geo* 

metrica  optime  meritomm  Scriptorum  prin- 

cipia   &    fundamenta.     Ea   funt  fontes    & 

fcaturigines  ex  quibus  tot  effluxere  Geome- 

triae  rivuli.    Ea  funt  fimdamenta  firma  ,  qui- 

bus  tot  Geometne  Veteres  fuum  Mathema- 

ticum   sdificium   fiiperftruxere  ;     ac  adhuc 

hodie   Receqfiores   fiiper  iis   condunt.     Ea 

fiint  tot  Elementa  quotquot  praeclara  habe^ 

mus  opera  Geometrica.     Forte  etiam  in  ge- 

nere  dixit  fuum  opus  roixt»*,  non  ad  Geo^ 

metriam   tantum  ,  fed   ad  alias   quaicunquc 

intelle&um  pcrficientes  &  ornantes  Scienuas 

fefe  extendenria.    Forte   plura  fub  iilo  Ele- 

mentorum   vocabulo  intellexit.    Cemrnandimu 

vero    per   exceUentiam    quandam   hanc   in- 

fcriptionem  de  Geometria  intelligendam  efle 

putat :   idemque  eflet  ac  -Oratorem  dicentes 

Demefhenem;  PoStam  Homerum  vel  Firgiliwm 

intelligimus ;  fic  etiam  Elementa  dicentes, 

Geometxica  intelligenda  efle ,  exiftimat. 

•••••4      '         $.  XXVUL 
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$•   XXVIfl.    Sunt   interim  quidam  ;    qui 
Geomecriae  nomen  Eiiclideis  Elementis  con- 
cedere"  nimis    religiofi    funt  ,    exiftimantes 
Geometriae    fcientiam     efle     univerfaliorem 
quam  his  docetur  Elementis  ;    ac  propterea 
inepte  haec   Elementa  dici  Geometriae  Ele- 
menta ,   potius    fervandum   efle    vocabulum 
Elementum  ,  cjuam   ea  Geometriae  Elementa 
infcribere.     Alii  vero   pucant ,   jure  optimo 
haec  Elementa ,  Geometri^  Elementa  appel- 
lari.     Cum  Elementa  ProcU  autore  dicuntur 
ea,  quprum  contemplatio  ad  aliorum  pertinec 
icientiam,  &  ex  quibus  apparet  folutio  eo- 
rum ,   quae  in  ipfis  dubitare  contingit  :  vel 
uti  ait  Mtnechmm:  Elementum  dicitur  ,    in 

Jiuod  cum  fit  magis  fimplex  compofitum  re- 
olvitur;  conferantur  COMMANDINI  Pro- 
hgpmcna.  Jam  vero  haec  noftra  Euclidea 
talia.  funt  Gebmetriae  Elementa  ,  in  eorum 
enim  contemplatione  foiutionem  acquirimus 
illorum  ,  quae  in  aliis  dubitare  contingit  ; 
ex  iis  namque  profluxit  ,  quodcunque  ex- 
cellens  Geometriae  inventum ,  quod  Autoris 
famam  quam  maxime  Iong&m  effetit,  iisque 
tanquam  certis  innititur  principiis.  Ex  iis 
hauritur ,  &  intelligitur  ,  quidcjuid  ad  fbli- 
dam  Geometriae  notitiam  requiritur  :  fine 
horum  fcientia ,  fruftra  tentant  Mathemati- 
corum  tam  Veterum  quam  Recentiorum  ftu- 
J>enda  aggredi  opera ;  quae  ex  his  Elemen- 
tis  lucem  foeneratuur.  Utuntur  itidem 
Mathefeos  Scriptores  Veteres  in  fuis  De- 
monftrationibus  his  Euclideis  Elementis   tan- 

quam 
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quam  principi^s ,  ita  ut  eorum  de  rebus  Geo- 
metricis  Theoremata  &  Problemata  in  haec 
nollra  refolvantur  Elementa;  ac  ex  his  re- 
liquae  Mathefeos  partes  fluant.  Videantur 
CLAVII  ProUgomena.  Verum  quidem  eft, 
Eucltdem  fuo  in  opere  Geometnco  non  di- 
fertis  verbis  pertrafitefle  omnia  ad  rem  Geo* 
metricam  pertinentia,  fed  uti  ait  CLAVIUS 
loc.  cit.  quae  vifa  lunt  neceffaria,  atque  utilia 
ad  communem  ufilitatem  ;  vel  uti  loqui  a- 
mat  COMMANDINUS  ,  quae  Elementali 
tradere  potuit  ordine.  Id  autem  non  tollit, 
quo  minus  tamen  haec  Elementa  ,  Geome- 
trix  nomen  gerant;  cum  quidquid  in  Geq- 
metria  docetur  ,  ex  his  facile  derivari  pofc 
fit  Elementis.  ^  NuIIum  ectim  hucusque  eit 
in  Geometria  inventum  ;  quin  natales  fucp 
Euclideis  debet  Elementis,  in  iis  fiia  hahet 
principia  &  fundamenta  ,  fine  quibus  nec 
mtelligi  nec  demonflrari  poflurit. 

§.  XXIX*  Ejusmodi  Elementorum  EucHdig 
confpettus  ,  protinus  nobis  neceflitatera 
quandam  ,  ad  ea  Elementa  cognofcenda  , 
infinuat.  Si  enim  perpendamus  Elementa 
haec  ad  univerfam  Geometriam  eiTe  neceila- 
ria ;  quis  iis ,  qui  Geometrica  imbui  fcienti* 
fludet ,  carere  poffit  ?  Si  tefte  COMMAN- 
DINO  principsuiflima ,  fimpliciflimaque ,  ac 
primis  principiis  maxime  amnia  Theoremata 
Geometriae  iis  in  ElemeQtis  contineantur  : 
Quis  cognitionis  Geometricae  avidus ,  non 
omnium  primo  haec  Elementa  confulere 
teneatur  ?  £a  ante  omnia  eum  tra&are  o- 
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^>ortct ,  qui  in  Geometricis  Sdsntiis  fe  eru- 
diri  velit  ;  in  iis  fe  exercere  ,  is  debet , 
qui  altiora  cupit ;  ac  Veterum  &  recentio- 
irum  Mathematicorum  fcripta  intelligere  per- 
cupit.  Vel  uti  ait  CLAVIUS  $n  proleg.  ci$a- 
tis ,  ficuti  is  epd  legere  vult ,  Ekmenta  literarum 
elifck  prius  t  <T  Ulis  affidue  repetitis  utitur  in 
vocotmlis  emnilms  exfrimendis  ;  fic  tfui  alias 
difctplinas  Mathematicas  fibi  reddere  defiderat  fa* 
puitares ,  Elementa  hac  Geometrica  plent  ac  perfe- 
tk  prisu  catteat  neceffe  e(t.  Fruftra  enim  ten- 
<tant  Mathemaricorum  opera  aggredi  ,  cjui 
hifce  principiis  non  faris  fiintmuniti.  Scnp- 
^ores  enim  illi  Eucltdss  demonftrarionibus  9 
tanauam  fundamentis  utuntur  ;  ac  teflatur 
CLAVIUS  fibi  longa  diuturnaque  Experiea- 
tia  compertum  efle ,  eam  effe  neceffuatem  Ete- 
weenterum  Eucltdis ,  ut  frufira  qutsquam  (e  fperet 
fhte  illorum  praftdio ,  Ariftarchi  ,  Arctnmedis , 
Apollonii ,  Theedofii  f  Autolyci ,  Menelai  ,  Pte~ 
lemai  ,  Pappi  ,  Sereni  ,  Aliorum  Celebrium 
Mathematicorum  Demonfhationes  imeUigere  vid. 
COMMANDINUS  in  Prolegom.  Immo  cum 
iiaec  Elementa  Univerfae  Geometriae  tradunt 
-principia  ,  fine  quibus  nec  fciri  nec  percipi 
rite  pofTunt  abftrufiora  iftius  fcientiae  Theo- 
Temata  ac  Problemata  ;  quis  non  mecum 
fateri  tenetur  Elementa  haec  Geometri»  ftu- 
tfiofis  fcitu  perquam  neceflaria  efTe  ? 

:  $.  XXX.  Quand  olim  neceffitatis  &  uti- 
fitads  EncUdis  Hementa  $  ut  rite  ftudiofk 
juventus  iis  imbueretur ,  habita  funt ,  fatis 
dedarant  Profcffiones  Euclides  s  qus  antea 
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in  Academiis  &  Gymnafiis  fuere.  Etenim 
creati  fuere  Profefiores  ,  quibus  Euclidea 
exponere  Elementa,  demandatum  erat.  ~Sic 
enim  refert  DECHALES  in  trafl  de  Progrcf. 
Matbef  cap.  2.  fag.  14-  quod  Joannes  Scbeu- 
belius  in  Academia  Tubingenfi  Euclidis  Pro- 
feflbr  fuerit  ordinarius  ;  ac  teftatur  CON- 
RADUS  DASYPODIUS  in  prtfat.  in  Itb.  r. 
EucUdis  ;  primum  illum  librum  in  omnibus 
fere  Gymnafiis  praeledtum  fuifle  ;  inque 
Schola  Argentinenfi ,  iis  ,  qui  funt  in  priraa 
curia   propofitum.     Porro  etiam  notat  SA- 

MUEL   REYHERUS  in  difert.   de  Btclide  , 

cap.  2.  Lipfiae  olim  moris  fiiifle ,  ut  fum- 
mos  in  Philofophica  facultate  honores  am- 
bientes ,  fpeciminis  Mathematici  loco  propo- 
fitionem  47.  Elem.  1.  demonftrent,  &  propte- 
rea  hanc  propofitionem  di&am  magiftralem 
fuifle  ,  illosque  qui  rite  di&um  Theorema 
demonftrare  potuerunt  ,  Magifterii  tkulo 
dignos  fuifle  habitos.  Ac  ni  fallor  in  Aca* 
demiis  Patriae  noftrae  ,  fi  non  in  omnibus  , 
faltem  in  quam  plurimis ,  conftitutum  eft , 
ut ,  qui  ad  lauream  Do&oralem  Philofophiae 
adfpirant ,  Propofitionem  unam  ,  vel  duas , 
eic  Elementis  Euclidis  ,  quibus  fuorum  in 
Mathefi  profeftuum  lpecimina  dant  ,  de- 
fumtas  demonftrent. 

$.  XXXI.  Maximis  laudibus  Euclidis  in 
Geometria  peritiam  ornant  tam  Antiaui  quam 
Neocerici  Mathefeos  Scriptores.  Ne  autem 
tminia  commemorem  ,  pauca  quaedam  hic 
tantum  adducam;  &  quidem  e    Vcteribus 
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PAPPI  ALEXANDRINI  teftimonium ,  tan- 
quam  fufficiens ,  referam.  Scribit  enim  cla- 
rus  hic  Geometra  in  lib.  7.  Colteftionum 
Mathem.  Quod  Euclides  operam  dans  difcipulis 
jilexandria  ,  longo  tempore  adeo  excellentem  in 
Mathematicis  habitttm  fit  afficutus  ,  ut  nunquam 
fuerit  deceptus.  Ex  Recencioribus  CLAViUS 
tn  Prokg.  in  EuclU.  audiendus  eft  ;  qui 
inquit  ,  nofter  Geometra  acutijfimus  ,  cum  in 
Doftrina  ^icademicorum  ,  ejfet  fUmma  cum  laude 
verfatus ,  animum  totum  ad  Mathematicas  difci- 
plinas  tranfiulit  ,  in  qnibus  ita  excelluit ,  ut  cen- 
cerdi  emnium  judtcio  principem  inter  Mathemati- 
cos  fibi  locum  jure  optimo  vindicarit.  Vocatur 
idcirco  a  SAVILIO  infignis  Geometra  ,  ac  a 
DECHALES  fummus  Gcometra.  COMMAN- 
DINUS  vero  in  Euclidem  %  in  proleg.  dicit , 
quod  Mathefin  ita  praclaro  animi  impetu  efi  ag- 
greffus  ,  ut  progrefus  admirabiles  %  ac  fempi- 
terna  dvi  memoria  digniffimos  in  ea  fecerit ;  con- 
jtantique  omnium  DoSorum  tefttmonio  Geometra- 
rum  princeps  habitus  fit  ;  immo  majorem  femper 
confecutus  eft  laudem ,  quam  omnes  tlli  qui  ante 
eu/n  vixere. 

$•  XXXII. -Quanti  etiam  fempcr,  per  to- 
tum  terrarum  orbem  ,  aeftimata  fuere  ,  & 
hodie  ubique  aeftimentur  Euclidis  noftri  Ele~ 
menta;  quae  fuper  Geometrica  Do&rina  con- 
fcripfit;  abunde  teftantur  ,  tum  Commentaria 
a  multis  Viris  eruditis  in  Elementa  Euclidea 
adornata  ;    tum    Editienes   illae   multiplices, 

2uibus  innumeris  in  locis  eadem  lucem  ad- 
^>exere.    Ea  vero  quae  colligere  potui ,  hic 

com* 
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commemorare   non   inutile  fore   duxr.    Ad 
id  autem  efficiendum  iitiprimis  ufus  fui   la-    . 
boribus  FABRICH  jm   BMmh.  Gr*c.  Uh.  m. 
caf.  xiv  &  M.  GEORGII  MATHLE  BO- 

S£  in  Schedsafmate  literario  ,  de  variis  Elemen-  ~ 
torum  Euclidis  EditionUms  ,  in  quo  partim  de 
fe ,  partim  £  WOLFIO  recenfet  Editiones 
k  FABRICIO  omiffas.  In  hoc  catalogo  & 
Commentariorum,  &  Editionum  adornando, 
hunc  tenui  ordinem,  ut  pro  annorum  nu* 
mero  ,  quo  prodirere ,  fe  mutuo  fequan- 
tur. 

Inter  omnes  ,  qui  Euclidis  •  Elementa 
commentariis  fuis  illuftrare  conati  ftiere  , 
Antiquiflimus  effe  videtur  THEON  A- 
LEXANDRINtJS. 

(Secundo  loco  commemorandus  eft  PRO- 
CLUS  DIAPOCHUS ,  cujus  commentarium 
latinkate  donavic  FRANCISCUS  BARO- 
CIUS.) 

BOETHIUS  Biclidtm  tranflatum  in  Ro- 
manam  Linguam  dedit,  cjuae  inter  Boethii 
opera  hodie  exftant ,  ac  mfcribitur  EuclidU 
J4egarenjis  GeometrU  ab  Anit.  Manl.  Severin. 
Boethio  tranflatus.  Operum  fag.  m.  1179.  ubi 

tantum  propofitiones  iine  demonftrarionibus 
exftant. 

Verum  Euclidem  Latini  prius  ex  Atabico 
tranflatum  habuere,  quam  ex  Graeco  fonte. 
Nam  JOANNES  CAMPANUS  qui  vixk 
circa  lalutis  annum  MI.  uti  Autor  eft  Ra- 
phael  rolaterranus;  vel  anno  Domini  CIDXXX. 
uti  cenfet  Tritkemms,  ex  Arabico  in  Lari- 
num  verrit.    IUa  autem  verlio  reprehenditur 
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a  CLAVIO  in  pr*f*.  in  EmlU.  Quod  G»*- 
fanus  in  omnibus  fecutus  fit  ,  traditionem 
/rabum  ,  qui  magna  e?  patfe  Euclidis  or- 
dinem ,  &  Methodum  perverterunt  ,  ver- 
baque  Propofitionum  ejusdem  locis  non  pau- 
cis  immutarunt  ;  ut  verus  ,  germanusque 
Authoris  fenfus ,  perdifficile  poffit  intelligL 
Vid.  VOSSIUS  de  Sciem.  Mathem.  pag.  61. 
62. 

Pariter  ATHELARDUS ,  five  ADELAR- 
DUS  , .  Anglus ,  Monachus  Bathonienfis  Eu- 
chdis  Geometriam  ex  Arabico  tranftulit  La- 
tine  Anno  CIOCXXX» 

Vetuftiflimum  Elementorum  Typis  ex- 
fcriptorum  exemplum  efle  #videtur  ,  quod 
pndiit  graece  &  latine  fub  titulo.  Euclidis 
epus  Elememorum  itt  XV.  libres  dsvifum  ,  cum 
Commentarns  Campam  9  tr  Pnefatione  Erhardi 
Radhok  ,  Aufuftani ,  ad  Jobaunem  Mocenicum , 
Vrbis  Veneta  Princtpem  ;  editum  Venetiis  , 
per  didlum  RADHOLTUM  anno  1482. 
Cujus  Editionis  meminit  CORNELIUS  a  % 
BEUGHEM  m  incunahdu  Typographi*. 

Prodiere  libri  XIII.  latine,  ex  verfione  , 
&  cum  Commentario  LUCffi  PACIOLJE 
DE  BURGO.  Venet.  1489.  foL 

Euclidis  Elementa  Ladne  ,  cum  commen- 
tariis  Camfam ;  per  LEONARDUM  de  Ba- 
filea ,  &  GULIELMUM  de  Papia ,  focios ; 
20.  Cal.  Jun.  edita  funt  Vicent.  1491.  fol. 

ZAMBERTUS    vertit   libros.    XIII.    fub 

titulo    Elementorum   Enelidis    ex  traditione 

foppi  Philoibphi ,  quae  vcrfio  prodierat.  Ve- 

aec  1505.  foL 

<AM- 
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AMBROSIUS  LACHER  DE  MERS* 
FURGK  Conflanci  diocefis  Arcium  libera? 
lium  Magifter  ,  facreque  Mathematice  ftu* 
dii  noflri  Ordinarius  in  Achademia  Franck- 
fordiana.  Ettclidem  edidit  anno  1506.  4« 
plagulis  novem  ;  Campanum  fequitur.  Non 
tamen  nifi  quatuor  priores  libros  comparare 
in  hoc  volumine  voluit  Autor. 

Textus  de  fphaera  Johannis  de  Sacrobofcot 
&  Geometria  Ettclidis  Megarenfts.  Praemitti» 
tur  jfacoti  Fabri  fiapulen.  Praefatio  ad  iplen* 
didum  virum  Carofttm  Borram  Thefaurarium 
Reghim;  tribus  ultimis  paginis  habes  libroi 
quatuor  Geometria?  Encltdis  i  Bottio  in  Lati» 
num  translatos.  In  fine  exftat.  lmpreflura 
Parifii  in  officina  Henrici  Stephani  e  region$ 
fchole  decretorum  fita.  Anno  Chrifti  Syde- 
rum  conditoris  1507.  fol. 

LUCAS  PACIOLUS  ,  Elementorum  & 
brot  XV.  interprete  Camfano  ,  edidit ,  Ve- 
net.  1509.  in  fol.  imprefli  fiint  apud  Fagamf 
ttm  Paganinum ,  ac  dedicati  Cardinali  Volatorm 
rano. 

Latine  prodiere  Euclidis  Elementorum  Iibtf 
XV.  interprete  CAMPANO ;  &  libri  XIII. 
interprete  BARTHOLOMJEO  ZAMBER- 
TO  Veneto,  Parifiis  1516.  apud  H.  Stepbf. 
nttm  avum ,  foL  una  cum  aliis  Euctidis  fcrig* 
tis  Bafiliae.   1537.  &  J54&  fol 

ORONTIUS  FIN^EUS  latine  commcnaU 
tas  eft  in  VI.  priores  Euclidis  libros  ,  qgi 
prodiit  Parifiis.  1530. 

Euclidis  Elementa  vulgata  funt  Gra&ce  hoc 

titulo  ,  ivgAl/Ac  ftfivttfy  (kfal*  *  i*  ***  &»~ 
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ttt  dvvtfviriwv.  Bafiliae  1533.  aPu<^  ^annem 
Heruagum  ,  fol.  edente  SIMONE  GRY- 
NALO  ,  e  duobus  cod  cibus  MSS.  Quorum 
alterum  Venetiis  Lazarus  Bajfius  ,  alterum 
Parifris  Johannis  Rnellius  fuppeditaverat.  Ad- 
diti  etiam  in  illa  editione ,  itidem  Graece , 
£  codice  Oxonienfi  Job.  Clajmnndi  funt ,  fed 
admodum  inemendate ,  Commentariorum  li- 
bri  quatuor ,   Autore  Proclo  Philofopho. 

Euclidis  Elementorum  libri  Graece  tum 
Florentiae ,  *tum  Romae ,  excufi  funt.    1545. 

8. 

JOHAN   SCHEUBEL.    Profeflbr    Eucli- 

dis  Tubingae  ,    Jatine  edidit  VI.  priores  li- 

*  bros  in  quorum   figuris  nullae  literae.    Bafi- 

leae  1550.  fol. 

'  Libri  VI.  priores  latine  prodiere  cum 
Demonftrationibus  ORONTII  FINjEI  Pari- 

*  (Hs  apad  Simon.  Colineum.  155 1.  4. 

Libri  XV.  Graece  &  Latine  excufi  funt 
cum  praefatione  Stephani  Graclis.  Parifiis  1557. 

1573-  &  1598.  8. 

JACOBUS  PELETARIUS  libros  Vt 
Priores  latine  edidit  cum  fuis  demonflratio* 
aibus  fol.  Anno  1557. 

FRANCISCUS   BAROCCIUS  ,    Proeli  li- 
\  bros  quatuor  commeatariorum  in  Euclidem , 

cum  icholiis  &  figuris  latine  tantum  edidit. 
*  Patavii.  1560. 

WILHELM  HOLTZMAM  (Guil.  Xjlan- 
hndri)  libri  fex  priores  Germanice  edidit 
Bafel  apud.  J.  Operintm  i$6t.  fol. 

Hanc  fex  priorum  librorum  ,  verfionem 
Xylandri,  JOHAN  PETERSZ.  DOU  in 

Bel- 
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Belgicam  Linguam  transtuJit.  1606.  quae 
verfio  iterum  in  Germanicam  Linguam  trans- 
lata  eft  a  SEBASTiANO  CURTIO. 

Libri  XIII.  Graece  &  Latine  ex  Editione 
CONRADI  DASYPQDII  Argent.  1564.  8. 
additis,  ad  librum  primum  &  fecundum  tan- 
cum  ,  Theonis  commentariis  ,  &  ad  fecun* 
dum  Barlaami  Monachi  Demonftrationibus , 
quibus  ad  numeros  applicat ,  qujae  de  Lineis 
ac  figuris  planis  Euclides  docuerat. 

Libri.  XV.  Italice  verfi  &  Explicati  a 
NICOLAO  TARTAGLIA.  Venet.  1565.  4. 
&  cum  Commentario  Campani  itidem  in  lin- 
gua  Italica  Venet.  1569.  fcl.  Cum  fcholiis 
antiquis  incerti  Autoris  corfe&i  &  illuftrati 
a  FREDRICO  COMMANDINO  1575.  foL 
&  Pifauri.  1619.  iticfem  Italice  primi  fez 
libri  Mediolani.  8. 

ARNOLDUS  LENSjEUS  Ifagogen  in 
Elementa  Euclidn  compofuit.  Antw.  1565.  8. 

CHRISTIANUS  HERLINUS ,  &  CON- 
RADUS  DASYPODIUS  ,  publicarunt  Ar- 
gentinae  1566.  fol.  Analyfes  Geometricas 
VL  librorum  Euclidis  ;  ubi  propofitiones  f 
Graece  ,  Demonftrationes ,  mere  latine 

Libri  XV.  latine  demonftrati  a  FRAN- 
aSCO  FLUSSATE  CANDALLA  ,  &  li- 
bro  XVI.  per  ipfum  addito  aufti ;  de  foli- 
dorum  regnlarium  inter  fe  invicem  collatio- 
ne,  itemtjue  XVII.  de  compofitis  regulari- 
bus.     Parifiis  1566.  fol.  &  1578.  fol. 

Evclidis  Eiementa  cum  notis  H.  BIL- 
LINGSLEY  &  praefat.  Joh.  Dee  Londinen- 
fis  1570.  Lond  fol.  idiomate  anglicano  ap- 
paruere.  ••••••  CON- 
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CONRADUS  DASYPODIUS  inter  alia 
puclidii  opera  libros  XV.  Elementorum 
edidit  Argent,  1571.  8.  in  ea  edirione  nudae 
propofitiones  gr<ece  &  latine  reperinntur. 
Edidit  &  eodem  annq  Iibrum  primum  Theo~ 
riis  commentariis  illuftratum  graxe ,  cum  la- 
tina  perfpicua  interpretatione  ,  &  Hermis 
vocabulis  Geometricis. 

FREDRICUS  COMMANDINUS  libros 
XV.  Euclidis  latine  vertit  ,  &  cum  fuis 
commentariis  edidit,  Pifauri  1572.  ik  1619. 
fol. 

FRANCISCUS  MAUROLYCUS  Opufcu- 
la  Mathemarica  Veneriis  1575.  4.  edidit , 
in  quibus  Theoremata  Xllltii  FJemenri. 

Per  CONRADUM  DASYPODIUM  libri 
VI.  latine  in  Iucein  editi  ,  cum  Scholiis 
Jfaaei  Monachi  Argentorati.  1579.  8; 

CHRISTOPHORUS  CLAVIUS  libros 
XV.  latine  cum  fcholiis  &  commentariis  in- 
fignibus  edidit  Cotonia;  1591.  fol.  Romae 
J603.  2  Tom.  in  8.  Francofurri  1607.  8. 
ac  inter  opera  ejus  Mathematica  Moguntiae. 
1612.  fol.  iterum  Colonia?  1627.  8.  prodiit, 
in  quorum  decimo  quarto  &  quinto ,  Cam- 
fanum  imitatur  ,  Flnjf-tu  decimum  fextum 
addit,  ubi  31.  Theoromatibus  ,  ac  5.  pro- 
blematibus  quinque  corpora  ,  varie  libi  in- 
fcripta  &  circumfcripta  confiderantur  ;  ad 
modum  tamen  Dafypokii  propofitiones  folas , 
absque  Demonftrationibus  oftendit.  Aiia 
iterum  Clevii  editio  prodiit  Francorurri  1654. 
.3.  Tom.  in  g. 

.     NASIRIDINUS  TUSINUS  Perfa  Eucli- 
dis 
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dis  libros  XIII.  Arabice  vertit ;  guae  verfio 
luculentis  typis  Arabicis  lucem  vidit  Romae 
1594.  fol.  ex  Typographia  Medicea* 

Excufus  eft  Typis  &*clide$  Coloniae  1600. 
8.  In  hac  lolafe  Euclideae  Propofitiones  abs-  , 
que   Demonftratione  reperiuntur  ;    praefixa 
eft  praefatio  Gracilis. 

CHRISTOPHORUS  DIBAUDIUS  latine 
Demonftrationem  dedit  linealem  VL  prio- 
rum  librorum.  Arnhemiae  1603,  4.  eorum- 
demque  demonftrarionem  numeralem.  Lugd. 
Bat.  1603.  Lib.  VI L  VIII.  IX.  Demon- 
ftrarionem  Arnhemi»  1605.  libri  X.  feu 
Arithmericae  irrationalium  ,  demonftrationem 
Linealem  &  numeralem.  ibid.  eod. 

AMBROSIUS  RHODIUS  XIII.  libros 
ktine  demonftravit  Witeb.  1609.  8«  1634. 
1661. 

SIMON  MARIUS  ,  Germanice  VI.  prio- 
res  Euclidis  libros  demonftratos  dedit  ,  O- 
noldi.  1610.  fol. 

FLORIMUNDUS  PUTEANUS  librum 
Euclidis  decimum  cum  commentariis  edidit 
Pariiiis.  KJ12.  fol. 

JOH.  CHRIST.  KNOPFF.  libros  duos 
pnores  ,  cum  explicatione  JOH.  PAULI 
RESENI  edidit  Witteb.  161*.  8. 

DOUNOT  DE  BAR-LE  DUC.  Gallice 
EucluUs  Elementa  vertit,  Paris.  161 3.  4.  m. 
In  libro  decimo  ordo  turbatus ,  ut  in  He- 
ruagiana  latina  editione  in  libris  5.  14.  & 
15.     Euclidem  ftri&e  fequitur. 

D*  HENRION  libros.  XV.  in  Linguam 
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Gallicam  verfus  eft  ,    Paris.   161$.   8.   (& 
1632.  in  4ta)  ac  1631.  g. 

Libri  VI.  priores  cura  commentario  JOH. 
LANZ.  S.  J.  prodiere  Ingolft.  1617.  8. 

SEBASTIANUS  CURTIUS  Gertnanicam 
paravic  Editionem  Amil.  i6r8.  4.  item 
1634.  8.  m. 

Libri  XIII.  Lond.  1620.  fol.  graece  & 
latine  prodiere  ,  nitida  editio  ,  cum  Cm~ 
mandini  verfione ,  adjeftis  figuris  accuratis. 

CAROLUS  MALAPELiTIUS.  libros.  VI. 
priores  latine  demonftravit.  Duaci  1625. 
12. 

M.  LUCAS  BRUNN.  Germanice  EacliMs 
Elementa  pra&ica ,  oder  auszug  aller  Pro- 
blematum ,  und  handarbeiten ,  aus  den  XV. 
.buchern  Enclidis.  Norimb.  1625.  4.  Defini- 
tiones  nullae ,  Theoremata  nulla ,  fed  nudae 
Problematum  folutiones. 

PETRUS  HERIGONIUS  Gallice  Iibros 
Vl.  priores  vertit  ,  ac  edidit  Paris.  1644. 
8.  &  Iibros.  XV.  latine,  &  Gallice:  in  Tom. 
1.  Curfus  Mathematici  Paris.  1644.  8.  m. 
MARIUS  MERSENNUS  libroj.  VI 11. 
latine  in  Synopfi  fua  Matliematica  demon- 
ftratos  dedit  Paris.  1644.  4. 

CLAUDIUS  RICHARDUS  latine  in  li- 
bros.  XIII.  commentatus  eft  ,  Antwerp. 
1645.  fol. 

MARIUS  BETTINUS  in  iErario  Mathe- 

matido  ,   Prolixos  commentarios  in  VL  pri- 

ores   libros  Euciidis  dedit ;    Bononiae.  1 648. 

3.  Tom.  4. 

GEORGIUS    FORNIER    latine    demon- 

ftra- 
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ftravit  VI.  libros  priores.  Lond.  1654.  **• 
&  fecunda  editio  Paris.  1654.  24. 

ANDREAS  TACQUET  Elementa  Geo- 
metrica  Euclidea  edidit  Antwerp.  1654.  8. 
ac  Amftel.  1701.  8.  &  cura  WHISTONI 
recenfita  &  locupletata  eft  ,  Cantabrigfefe 
1703:  8.  (eadem  recufa  Amftel.  1725.)  in 
quibus.  VI.  priores  &  XI.  XII.  continentur 
libri. 

ISAACUS  BARROUW  librorum  XV. 
editionem  latinam  paravit  Cantabr.  1655.  $• 
Lond.  1659.  1678.  Marburg.  1675.  8. 

JOH.  ALPHONSUS  BORELLUS  Eucli- 
dem  reftitutum  ,  five  prilcae  Geometri» 
Elementa  brevius  &  facillius  contexta  ela- 
boravit.  Pifis.  1658.  4.    Romae  1679.  1*. 

CASPARUS  SCHOTTUS  libros  VI.  pri- 
ores  edidit  in  curfu  Mathematico  Herbip. 
1662.  Franc.  1674.  &  Bamb.  1677.  fol. 

CHRISTIANUS  MELDER  VI.  prioret 
Euclidis  Iibros  edi  curavit  Lugd.  Bat.  & 
Amftel.  1673.  12.  Fumicrio  fe  multa  debere 
ipfe  agnofcit. 

CLAUDIUS  FRANCISCUS  MILLIET 
DECHALES  XIV.  libros  Elementorum  edi- 
dit  in  mundo  Mathematico ,  ejusque  Tom. 
I.  qui  prodiit.  1674.  nec  non  poft  Autoris 
obitum,  editore  Amato  Vttrcino.  Lugd.  1690. 
fol.  (Gallice  vero  Jibros.  VI;  priores  cum. 
XI.  <X  XII.  Paris.  1683.  in  ra.) 

(Liber  5.  Elementorum  Euclidis  explica- 
tus  fecundum  Doftrinam  Gallilaei,  k  VIN- 
CENTIO  VIVIANI  Florentfce  1674.  4.) 

Eutlidis  Eiementa   Geomeirica ,    novo  or- 
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dine  ac  Methodo  fere  demonftrata  ,  una 
cum  Nic$lai  Mercatoru  in  Geometriam  Intro- 
du&ione  brevi.  Lond.  1678.  12.  Autor 
miffo  ordine  Geometrae,  in  margine  ex- 
preffit  librum,  &  numerum  propofitionis  ex 
ordine   Euclidis. 

JONAS  MOORE  anglice  Ubros  Vr.  prio- 
res  cum  XI.  &  XII.  edidit  ,  in  the  new 
fyfleme  of  the  Mathematicks.  Lond.  168 1. 4., 

HEfrRICUS  COETS  latine  VI,  priore$ 
libros  demonflravit  Lugd.  Bat.  1691.  8.  & 
Amftel.  1705.  8. 

A.  E.  B.  V.  P.  Teutfch  Redender  Eucli- 
des,  oder  acht  Biicker  (i-6.  ac  n.  &  12.) 
von  denen  anfangen  des  MeflkunfL  Wien. 
1694.  4. 

OZANAM  in  curfu  Mathematico  Iibros. 
VI.  priores ,  una  cum  XI.  &  XII.  Gallice 
interpretatus  eft  ,  Paris.  1697.  qui  recufua 
Paris.  1699. 

SAMUEL  REYHERUS ,  germanice  VI. 
priores  libros  edidit ,    Kiel.  1697.  4. 

HENRICUS  MEISNERUS  Hamburgi 
Elementa  Euclidis  edere  coepit  Graec6  & 
Germanice  ,  cum  uberrimis  Commentariis  , 
itidem  Germanicis  A.  1699.  foL  fed  non 
editis  ultra  librum  fecundum. 

DAVID  GREGORIUS  Gnece  &  Latine 
libros  XV.  Euclidis  receniuit  ,  ac  edidit 
Oxoniae  1703.  fol.  6  Theatro  Sheldoniano. 
nitidiffima  Editio. 

JACOBUS  GOODEN  ex  Bulid*  prseci- 
pua  coliegfc  Theorcmata,   ac  edidiu  Leod. 

J7°4*  t- 

Vtcha- 
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Dechsles  par  OZANAM  Paris.  1709,  12.  nu 

The   Elements  of  Euclid  ,    With   feleft. 

Theorems  out  of  Archimedes  by  the  Lear* 

ned     Audrew    Taquet   ,     by    WILLIAJVt 

WHISTON.  the  third  edition  Lond.  17 14. 

8.  m. 

JOANNES  KEIL ,  ex  verfione  CommaiU 
dim  libros  VI.  priores  cum.  XI.  &  XIL 
imprimi  cufavit.  Oxon.  1715.  8. 

P.  JACOB  KRESA  Euclidem  in  lingtiam 
Hifpanicam  traduxifle  fertur  ,  in  literarii* 
novis  Germanice  1721. 

SAMUEL  CUNN  Keilianam  editfcment 
anglice  traduxit  Lond.  1723.  8. 

Demonftration  univerfelle  des  converfef 
d'Euclide  par  Mr.  SELLIER  1723. 

Prodiit  apud  Woodward  tomus*  fecundu* 
Elementorum  Euclidis  ,  ex  editione  GregerH 
in  linguam  Anglicam  verforum  ,  per  ED+ 
MUNDUM  ROVAN  1732. 

Eudids  Elements  of  Geometry  ,  from 
the  Latin  tranflation  of  Comnumdine ,  by 
Dr.  Jobn.  Keill ,  tranflated  by  Samuel  Cum$9 
carefully  revifed  an  correfted  by  JOHN. 
HOM.  the  third.  edition.  1733. 

Praeter  has  Eueltdis  Editiones  etiam  recen- 
fentur  Elmenta  Euelidis  Arabice  verfa  k 
THEBETO. 

Perficam  verfionem  Bodlejana  ;  Sjriacmm 
Cantabrigienfis  Bibliotheca  fervat. 

Libri  VJI  ex  Arabico  EbraicA  verfl  k 
JOH.  JACOBO  MFCHIR. 

AHa  Hebraica  verfio  R.  MOSIS  ABEN 

TIBBON.    Quam  verfionem  Bnxtorfi*s  Moj* 
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fpeffuli.   A.    C.    1210.   fo&am  efle  teftatur 
vid.   WOLFII.   BtbUotb.   Hekrt*  part.  i.  pag. 

*33- 
Denique    Sinice  ,    ac   Tartarice   Eudidis 

Elementa  verfa  funt. 

•  Plantavitius    Romae    in    Bibliotheca   Me- 

clicea     praeclariflimum     Euclidis     Exemplar 

Hebraeum  vidifle  fe  ait  ,    magnis  in  folio 

fnembranis  ,     iisque    terfiflimis  ,    nobilique 

charaftere  ,  &  audtario  duorum  librorum  , 

qui  non  exftent  in  Gracis  &  Latinis  exem- 

plaribus   uti  refert    WOLFIUS    m  Btblioth. 

H*brd*  part.  i.  pag.  133.   funt  &  alia  exem- 

plaria  Hebraica  quae  a  Wolfio  loco  citato 

eaumerantur. 
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E  U  C  L  I  DIS 

ELEMENTUM 

P    R    I    M    O    M. 

» 

Ottis  hic  primus  liher  in  eo  pofttus  ejt%  «f 
nobis  tradat  ortus  proprietateffu  trianfV- 
lorum%  tum  <juod  ad^eorum  angulosfpeitat  ^ 
tum  quod  ad  latera :  aud  cmidem  inter  fe 
c„»?lat  imerd*m-%  mterdlm  vn,  hh*L 
quodque  per  fe  infpicit  ,  Cr  contcmplatur.     Nam 
aliquando  ex  Intenbus  trianguli  angulos  conftderat% 
aliquando  vero  ex  an*ultslatera>  fecundum  dfualita* 
tem  atcjne  inaquahtasem  ,  rimatur.     Idemjue  variis 
ratiombus  inquirit*  induobusquandoquetriangulis  in~ 
ter  fe  collatis.     Dtinde  aperit  nobis  parattelantm  pro- 
prietates ,  phrallelogrammorumque  comtcmplationem 
ttggreditur ,  tuminterfe%  tumetiam,  utcumtrian* 
gulis  inter  eafdem  parailelas  conftitutis  conferuntur. 
Ut  autem  hac  omnta  re£tius%  Cr  cemmodius  exequa- 
tnr  Ettclides,  docet  divijienem  anguli  reBilinei ,  W 
line*  reflx  in  partes  aquales ,   confiitutionem  liue* 
perpendicularis ,  quo  pa&o  angulusangulo  fiat  aqualis, 
cr  alia  hujufmodL .    Itaque  ut  uno  verbo  rem  tetam 
compleftar  ,  in  prim)  libro  traduntur  ,   ex  Procii 
jententia ,  reliilinearum  figurarum  maxime  prima  , 
ac  prdcipua  ,  triangula  ituptam %  atque  parallelo* 
gramma.  v 

A  D£. 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.   I. 

Pun&umefl,  cujus  pars  nulla  eft. 

/L  Nte  omnia  vero  Euclides  more  Mathemeticorum 

rempropofitamexorditur  kprincipiis9  initiofafto  i 

<definitionibus ,  quarum  frima  punElum  explicaty  do- 

cens  iUud  dici  punBum  in  quantitate  continuay  quod 

Ttullas  habet  partes.     Qtu  quidem  definitio  planius  ac 

facilius  percipietury  fi  prius  intelligamusy  quantita- 

tem  continuam  triplices  habere  partes ,  unas  fecundum 

longitudinem  ,    altetas  fecundum   latitudinem ,   CT 

fecmdum  profunditatem  altitudinemve  alteras.     Ita» 

que  quod  in  quantitate  cominua ,  Jive  magnitudine 

exiftity  inteliigiturque  fine  omm  parte,  ita  ut  neque 

Iongum9  nequelatumy  nequeprofundum  ejfecogitetury 

id  appellatur  ab  Eucltde ,  c^  k  Geometris  punftum. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    II. 

Linea  vero,  longitudo  latitudinis  expers. 

TT\Efimt  hic  lineam ,  primam  fpeciem  magnitudi- 

nisy  quam  dicit  ejfe  quantitatem^longam  dun- 

taxaty  non  autem  latam,  intellige  neque  profundam. 

Aiathematici  ,   ut  nobis  inculcent   veram  linca 

intelligentiam ,  imaginantur  punflum  jam  defcriptum 

fupertore  definitione,  e  loco  in  locum  moveri.      Cum 

enim  pun&um  fit  prorfus  individuum ,  relinquetur  ex 

ifto  motu  imaginarie  veftigium  quoddarh  longum  em- 

TJB.  h  nis  expers  latitudinis,     Ut  fi  punBum  A  ,  fluere 

ft-  *•     :  intelligatur  ex  A  ,  in  Bf  veffigium  effe&um  A  B  y 

linea  appellabttur  9  eum  vere  intervallum  inter  duo 

funfta  A9  CrB%  cemprehenfum  fit  longitudo  qu*- 
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dam  carens  omni  latitudine-  prcpterea  quodpunElum 
A ,  omni  privatum  dimenfione  ,  eam  effcere  nulU 
ratione  potuerit. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.     III. 

Lineae  autem  tcrmini ,  funt  pun&a. 

TT\Om  quod  linea    qutlilct    habens  extrema ,  in    TJB.  ^ 

fuis  extremhatibus   fuvcla   recipiaU     Ut  linea  fa  *[ 
ABj  extrema  habetpunRa  A>  Cr*  B. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    IV. 

Re£ta  linea  eft ,  quae  ex  aequo  fiufr , 
interjacet  pun&a. 

XJOr  eft ,   in  qua   nuflum  punfium  intermeditm 
ab  extremis  furfum ,  aut    deorfum  ,   vel  huc, 
atque  illuc  defleiiendo  fubfultat ;  in  qua  denique  nihil 
flexuofum  reperitur. 

Quemadmodum  autem  Mathematici  per  fluxum 
punBi  imaginarium  concipiunt  defcribi  lineam,  ita 
perqualitatemfluxuspunfti ,  qualitatemlineddefcript* 
intelligunt.  Si  namque  punclum  reftafluere  conci* 
piatur  per  vrevifftmum  fpatium,  ita  ut  nequein  hanc 
pgrtem  ,  neq ue  in  illam  defleilat ,  fed  tquabilem 
quendam  motum  ,  atque  incejfum  teneat ,  dicetur 
linea  illa  defcripta,  Retla. 

DEFINITIO.    V* 

Superficies  eft ,  quae  longitudinem ,  latitudi* 
nemque  tantum  habet. 

T>Oft  lineam ,    qua  eft  prima  quantitatis  corttinuk 
fpecies ,  nmcamque  habet   dimenfionem  9  definit 

Ai  fiferd 


4?1 


-*L1 


4     EUCLIDIS    GEO  METRIJE. 

fuperficiem ,  qudfecurtdam  magnitudinisfpeciem  con* 
ftttuit,  additque  prim*  dimenfioni  fecwtdum  longit 
tudinem^  alteram  fecundum  latitudinem.  Nam  in 
fuperficiereperitur ,  nen folum  longitudo ,  utinlinea9 
verumetiamlatitudo ,  finetamenomniprofunditate.  Ut 

TAB  l  quwtttot-dBCD*  interlineasAB,  BC,CDtDAf 

fa  s#"  *  comprebenfay  confiderataque  fecundum  longnudinem 

l      AB>  velCD,  CT  fecundum  iatitudinem  AD ,  vel 

*  BC$  omnisexpersprofundttatisyappellaturfuperficies. 

Atathematici  verot  ut  nobiseam  ob  oculos  ponant , 

monenty  ut  intelligamus  lineam  altquam  in  tranfver- 

fum  moveri :  Veftigium  enim  reUBum  ex  ipfo  motu 

erit  quidem  longum,  propter  longitudinem  line*y 

latum  quoque  propter  motum,  qui  in  tranfverfum  efl 

falius  ;  nulla  vero  ratione  profundum  ejje  poterit , 

cum  linea  ipfum  defcribens  omni  careat  profunditate ; 

quare  fuperficies   dicetur.     Vt  fi  linea  AB  ,  fiuat 

verfus  DC9  efficietur  fuperficies  ABCD. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    VL 

Superficici  autem  extrema ,  funt  lineae. 

^[O»    diffmtlis  eft  hac  definitio  fuperiori  ,    qua 

termmi  lined  fuere  explicati.     Vult  enim  ex- 

tremitates  fuperficiei  ejfe  lineas ,  quemadmodum  iinea 

TAB   l  fines  txwer*  puntta.     Vt  Juperficiei  A  BCD  ,   ex- 

fg.  ^   *  tremafunt  linea  AB%  BC9  CD>  DA. 

DEFINITIO.     VIL 

Plana  fuperficies  efl ,  cjuae  ex  aequo 
fuas  interjacet  lineas. 

XX<AZc  quoque  definitio ,  Jimilitudinem  quandam 

defcriptionis    linea    retta    gerit.     Superficies 

f  *mm  ,  qu4  tx  dquo  lincas  fuat  interjacet ,  ita  ut 

medU 
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medid  partes  ab  extremisfurfum9  deorfumve  fitbful* 
tando ,  non  recedant ,  appellabitur  plana  :  qualis  efk 
fuptrficies  perpolki  alicujus  marmorisy  in  quapartes 
omnes  in  reftum  funt  collocatd%  ita  ut  nihU  habeai 
incifum  angulis  ,  nihil  anfrattibus ,  nihil  eminens9 
nihil  lacunofum :  In  hac  enim  vartes  intermedid  cum 
extremis  aqualem  adepu  funt  fitum  9  nec  ulla  efi  alia 
fublimior  9  humiliorve ,  fed  omnes  dquabiliter  pro- 
tenduntur. 

Hdc  autem  fuperficies  fola  erit  ea,  quam  imagi* 
nariy  <T  intelltgere  pojfumus  defcribi  ex  motu  linea 
re&d  in  tranfverjum ,  quifuper  duas  aliaslineas  reftas 
conjicitur.     Vt  fi  linea  reaa  AB  ,  per  duas  reftas    TAB.I} 
AD9  BC>feratur>efficietur[uperficUsperfe&eflana<fc%* 

Solent  Aiathematici  fuperficiem  planam  frequenter 
appellareplanum9  ita  u$  quando  loquuntur  deplano9 
intelligenda  femper  (it  fuperficies  plana. 

DEFINITIO:   VIII. 

Planus  vcro  angulus ,  eft  fjuarum  linearum 
in  plano  fe  mutuo  tangentium ,  &  non  in  di- 
re&um  jacentium,  akerius  ad  alteraminclinatio. 

T\Eclarat  t    quidnam  fit  angulus  planus  %  dicens; 
quandocunque   dua    linea   in    plana    aliqua 
/uperficieinvicemconcurrunt)  Cr  nonindireftumcon- 
fiitumtur  9   ejficietur  ex  bujufmodiconcurfu,  feuin- 
clinatione  unius  ad  alteram ,   anvuius ,   qui  dicitur 
planusy  propterea  quvd  inplanacwflituatur  fuperficie. 
Firbi  eratia.  auia  dudlintd*  AB9  AC9  concur-   _-B-  ,, 
runt  tnA9  O*nonjacent  tn  dtrectum ,  tdeo  effictunt  sum  • 
gmgulum  A9  planum  in  eadem  exifientem  fuperficie, 
in  qua  dua  illd  lined  conflituuntur.     Dicentur  autem  • 
dud  lined  non  in  direftum  jacere ,  quando  altera  ea- 
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rum  verfus  concurfum  frotenfa  non  coincidU  cum 

altera ,  fed  vel  eam  fecat ,    vel  certe  ftatim  pofi 

punftum  concurfus  ab  ea  recedit.     Quodfi  dua  linex 

fe  mutuo  tangant  jacentes  in  direftum ,  ita  ut  alterutra 

produfla  congruat  toti  alteri,  non  fiet  uttus  angulus 

ex  illo  concnrfuy  cum  nulla  Jit  inclinatio ,  fed  ambt 

wtam  integram   lineam  conftUuent.     Ut   cjuia  refta 

Tif*.  7.  j4b„  produBa  convenitcum  reSa  BC,  non  efficietur 

•»"  *-      angulus  in  B.     Quare  in  direSlum  dicentur  jacere. 

Itaque  ut  lined  reft*  efficiant  angulum,  necejfe  efty 

utpofi  concurfum  produft*  fe  mutuo  fecent. 

Con/iftit  autem  anguli  cujufvis  quantitas  in  fola 
inclinatione ,  non  in  longUudine  linearum  ;  linea 
ttenim  longius  excurrentes  non  augentfuam  inclina- 
tionem%  igitur  neque  anguli  magnitudinem. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.     IX. 

Cum  autem,  quae  angulum  continent  lineac , 
redte fuerint ,  re&ilineus  ille  angulus  appc!!atur. 

"ANgulus   omnis  planus  qui  conficitnr '  ex  UneU- 
auabus  reSiu  ,  reftilineus  dicitur. 

DEFINITIO.    X. 

Cum  vero  refta  lineafuperre&am  confiftens 
lineam  eos ,  qui  funt  deinceps ,  angulos  aequa- 
les  inter  fe  fecerit ,  reftus  eft  uterque  aequa- 
lium  angulorum,  Et  quac  infiftit  recta  linea, 
perpendicularis  vocatur  ejus,  cui  infiftit. 

T\Ocet  boc  loco  Euclides,  quifnam  angulus  retti- 

.   lineus  apud  Ceometras  appellatur  reftus ,    cr 

£^g  »  qtunam  linea  perpen^licularis :  fi  reila  linea  uiB9 

jfofi    '  re8dCD%  infifiensefficiaiduosangulosprppepunBum 
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B}  (qui  quidem  ideo  dicuntur  a  Mathematicis  effe 
deinceps  ,  quod  eos  eadem  linea  CD  ,  protraSa , 
frofe  tdem  punftum  B  ,  efficiat)  inter  fe  aquales9 
quod  tum  demum  fiet,  quando  rcita  ABy  nen  ma- 
gis  in  C,  quam  in  D ,  incltnabity  fed  stquabiliter 
rettdy  CDy  infijlet,  vocabitur  uterque  angulus  B9 
reftuSy  Cr  reSta  AB  ,  perpendicularis  re$tds  CD, 
cui  infifiit.  Eadem  ratione  nominabitur  refta  CB9 
perpendicularis  reftd  A  B ;  quamvis  enim  Cff,  tan- 
tum  faciat  cum  A  B  9  unumangulum9  tamenfiAB9 
extenderetur  in  reilum  Cr  continuum  verfus  pun&um 
B>  efficeretur  alter  angulus  dqualis  priori. 

Itaque  ut  in  Geometria  concludamus  angulum 
dicptem  effe  reflum,  aut  lineamy  qu*  ipfum  efficit  9 
oi  aliam  ejfe  perpendscularem ,  requiritur9  Cr  fuffi- 
cit,  utprobemusangulum,  qui  eft  ei  deinceps ,  dqua- 
lem  ilti  effe.  Pari  ratione ,  fi  dicatur  aliquis  angulm 
reSus,  aut  linea,  quaipfum  confiitsdt%  perpendicu- 
laris  ad  aliam,  colligere  licebit9  angulum  illidein- 
ctfs  aqualem  quoque  effe. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XI. 

Obtuius  angulus  eft ,  qui  refto  major  eft. 

QVando  refta   AB  ,    reitd   CD  ,    infifiens  non    TAB.  fj 
fecerit  angulos  ad  punflum  B  ,  dquales,  &  ob  Jfc  It 
tm  caufam  neutrum  reftum ,  fed  unum  qutdem  rette 
loejorem  ,    alterum  vero  minorem ,   dicitur  major 
ngulm  obtufus ,  qualis  efi  angulus  B ,  adpunaum 
C,  vcrgens^  qtd  continetur  rettis  lineis ,  AB ,  BC. 
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I 

DEFINITIO.    XR. 

Acutasvero,  quimhnr  cft  vtt  . 

TJB  I  Ad/**r  an&ulut   B  >    **  p*»*"»*  D  ,    ver^ns% 
fy.  6*.    #  qui  continetur  reftis  lineis  ABy  BD,  voca- 

tur  acutus. 

Qupniam  vero  ad  quemvis  angulum  planum  con- 
ftituendum  concurrunt  dua  linea  ,  Cr  aliquando  in 
uno  punSo  nlures  exiftunt  anguli^  folent  Mathema- 
tici,  uttollatur  conjvfio,  angulum  quemtibet  expri- 
mere  tribus  titeris,  quarum  media  ofiendit  punftum, 
in  quo  linea  conficiunt  angulum ,  extrema  vero  fig- 
nificant  initia  linearum ,  qua  angulum  continsnu 
Exempli  gratia ,  angulum  obtufum  intelligunt  per 
angulum  ABC,  aciitum  vero  ,  per  angulumABD, 
quod  diligenter  efi  notandum ,  ut  facile  dignofcamus 
anguleSy  quorum  mentiofit  in  demonfhrationikus. 

.        '  DEFINITIO.    XIII. 

Terminus  eft ,  quod  alicuju^  extremum  eft. 

Tpfo*  funt  termini  juxta  hanc  depnitionem. 
PunSum  enim  termiqus  efi  ,  feu  extremum 
linea  :  Linea  fuperficiei  :  cr  fuperficies  corporis. 
Omne  fiquidem  teriHinatum  fuperat  terminum  fuum 
unadimenfione$  utperfptcuumefiex  addutlis exemplis. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.     XIV. 

Figura  eft ,  quse  fub  aliquo ,  vel  aliquibus 
terminis  comprehenditur. 

*bJO#  omnis  quantitas  terminos  poffidens  Figura 

dici  poteft,  tu  lineamftnitam  ftguram  appeU 

*  iara 


u 


LIBERPRIMVS.  9 

Jare  cogamur:  Sed  ea  folum  magnitudines%  qua  iati- 
tudinem  habent  ,  nempe  fuperficies  terminata  ,  cr 
4fUd  profunditatem  adepta  quoque  funt  ,  ut  foitda 
finita  ,  Figur*  nomine  appellabuntur.  Ha  entm 
proprie  terminis  comprehendi  dicumur,  Nam  tinea 
finitm  non  proprie  dicitur  punHis  extremis  compre- 
hendi%  cum  punfla  lineam  nen  ambiant,  fed  potius 
pun&is  terminari  dicitur.  Jtaque  termini  debent 
quantitatem ,  epsa  figura  dicitur  ,  ambire  ,  Cr  nom 
tantum  temmare. 

DEFINITIO.    XV. 

Circulus,  efl  figura  plana  fub  una  linea 
comprehenfa,  qusc  peripneria  appellatur;  ad 
quam  ab  uno  punfto  eorum ,  quae  intra  figuram 
lunt  pofita,  cadentes  omnes  reftae  lineae  inter 
fe  funt  aequales. 

T\Efinit  hic  circulum  ,  figuram  inter  planas  per- 

fefhjfimam  ,    docens  fyuram  illam  planam  , 

tjua  unica  linea  circumfcrimetar ,   ad  quam  lineam 

omnes  reSa  linea  dutta  ab  ema  punfto ,  qnod  intra 

figuram  exifiit,  fint  aquatae,  vocari  circnlum.     Ut 

fi  fupcrficies ,  feu  fpatium  conclad&tur  unica  linea 

ABC,  habuerkque  banc  conditionem,  ut  ah  aliquo 

pun&o  intus  fufcepto ,  utpote  a  D,  omnes  refta  linea  #■  * 

cadentes  adterminum ABC ',  qualesfuntDAy  DB  % 

DC>  inter  fe  fint  mptales,  appelldbitur  talis  figwra 

plana  drculus9  alias  non. 

AdjungH  quoque  Euclides ,  lineam  extremam 
circuls  $  quaJis  e(t  ABC ,  appellari  Peripheriam  , 
fcuy  ut  Latini  exponunt ,  circumferentiam. 

Poteftcirculus  etiam  hac  ratione  defcribi.  CWcu- 
lus  efl  figura  plana  ,  epu  defcribitur  a  linea  reSs 

*  A  5  f** 
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Jimta  circa*  alterum  punBum  extremum  qmefcens  cir- 
cumduSa.  cum  in  eundem  rurfus  locum  refiituta  fue- 
rit ,    unde  meveri  cetperat.     Ut  fi  intelligatur  reBa 
TAB.  I.  AD9  circa  punBum  D  ,  eptiefcens  moveri ,  donec 
H-  7«      ad  eundem  redeat  Ucum.  a  quo  dimoveri  cetpit,  de- 
fcribet  ipfa  reSa  totum  fpatium  circulare ;  punftum 
vero  alterum  extremum  A  ,  delineabit  peripheriam 
ABC:  Erit  quoque  punftum  quiefcens  D ,  ittud,  k 
quo  emnes  linea  cadentes  inperipheriam  funt  inter  fe 
dqualest  propterea  quod  reila  AD  ,   circumdu&a, 
amnes  lineas,  qua  ex  D,  pofunt  educi  ad  periphe- 
riam%  aque  metiatur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.     XVI. 

Hoc  vero  pun&um  ,   centrum  circuli 

appellatur. 

l^Ocet ,    punSum  ittud  intra  circulum ,    a  quo 

omnes  linea  reEla  ad  cvtcumfereniiam    duffa 

TAB.  I  fHnt  *<P*&les  ,   appettari  centrum  circuli  j  q uale  efi 

\  fg.  7.     punSum  D. 

1 

DEFINITIO.    XVII. 

1 

[  Diameter  autem  circuli ,  eft  re£ta  quaedam 

linea  per  centrum  dufta ,  &  ex  utraque  parte 

\  in  circuli  peripheriam  terminata,  quae  circu- 

lum  bifariam  fecat. 

_  _   w  C/  in  circulo   ducatur  refta  linea  AB  f  per  cen- 

!  15r.  8.  t™1*  **  >  tta  ut  *x*rewa  *JUS  A9  O*  B  ,    ter- 

!  minentur  in  peripheria,  appellabitur  ea  circuli  dia- 

meter.     Non  igitur   omnis  in  circulo   refla  linea 

dufta  diameter  aicetur*  fed  ea  folummodo  >  qua  per 

centrum  ufjue  ad  peripheriam  'utrincpa  extenditur. 

Unde 
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Vnde  plures  affignari  poterunt  in  circulo  diametri , 
unum  vero  centrum  duntaxat. 

Quod  autem  Euclides  addit ,  circulum  bifariam 
fecari  k  diametro ,  perfpicuum  ex  eo  efepotefl,  quod 
diameter  per  medium  circulum ,  utpote  per  centrum , 
ducitur*  Hinc  enim  fit ,  k*  propter  direHum  dia- 
metri  per  centrum  tranfitum,  utrinque  aquales  cir- 
cumferentut  akfci/tdantur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.     XVIII. 

Semicircalus  vero  eft  figura,  quae  contine- 
tur  fiib  diametro  ,   &  /ub  ea  Jinea  y  qUaB  fe 

circuli  peripheria  aufertur. 

^QXempli  gratia  f  in  drculo  figura  ADBy  con-    Tab.  n 

tenta  fub  diametro  AB,  Cr  peripheria  ADB,fa-  8- 
dicitur  femkirculus  ;    eadem    ratione    erit  figura 
AEB ,  femicirculus. 

DEFINITIO.    XIX. 

Redtilineae  figurae  funt ,  quae  fub  refHs 
lineis  continentur. 

,C\Mrtes   igitur  figura  plana  ,  qua  undique  reftis 
clauduntur  lineis ,   reftMne*  rmncupantur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XX. 

Trilaterae  quidem ,  quae  fub  tribus* 

» 
JkFfirmans  Euclides  ,  eas  reZHlineas  fifftras  dici 

trilaterat ,  fta  tribus  reSis  lineis  crrcumfcrim 

tuntur, 

DE- 
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DEFINITIO.    XXL 
Quadrilatere  quidem,  quae  fiib  quatuor. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XXU. 

Multilaterae  autem ,  quae  fiib  pluribus ,  quam 
x     quatuor,  re&is  Iineis  comprehenduntur. 

fXUoniam  fpeiies  reHilinearum  figurarum  funt  innu< 
^^meratiles ,  propter  infinitum  numerorum  pro- 
greffnm.  Idco  EucluUs,  ne  infinitatem  hanc  figura- 
rum  cofatnr  perfetfui ,  vocat  emnesalias  figuras  re&i~ 
lineas,  qua  plurtbus  ,  quam  quatuar ,  reSis  lineis 
eircumfcribuntnr ,  generali  vecabulo  Afultilateras. 

DEFINITIO.    XXm. 

Trilateraram  autem  figurarum ,  ^quilaterum 
eft  Triangulum ,  quod  trialaterahabetaequalia. 

TA8.  I.  CyUatuU    amnia  tria  latera  inter  fe  atptalia  funt , 
fgm  j.    "  ^C  ut   AB  ,    BC ,    CA  f    dicitttr   triangulum 
%/EftHaterum. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XXIV. 

Ifofceles  autem  eft ,  quod  duo  tantum  - 
aequalia  habet  latera. 

TJBl  h  TJ7' »  fi  *"  latera  ^B  ^^c*  tantum  inter  fe 
$  jfe.  10.  fint  aqutdia  ,  vel  DE&  5DFf  diceturutrum- 

A-  I1-    ftta  triangulum  Ifefceles. 
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DEFINIJIO.    XXV- 

Scalenum  vero  eft ,  quod  tria  inaqualia 

habet  latera. 

QTJando  omrtia  tria  latera  inter  fefunt  indftalia,    TAB.  1 
*.  uti  AB9  BCy  Cr  CA  ,  dicitur  triangulum  ft\  *** 
fcalenum. 

DEFINITIO,    XXVI. 

Ad  haec  etiam  ,  trilaterarum  figurarum , 
Reftangulum  quidem  triangulum  efl ,  quod 
re&um  angulum  habet. 


i 
unum  1 


QUanda  trimgulum  aliquod  habetmgulum 
relium ,  voeatur  ab  Enclide  f  CT  aliis  Geo- 
metris  Reftangulum.     Vt  >   fi  trimgulum  ABC9  ^  IJ%* 
unum  angulum  habeat  ad  B  refium,  dicetur  Ulud 
trimgulum  reftmgulum. 

DEFINITIO.    XXVII. 

Amblygonium  autem ,  quod  obtufum 
angulum  habet. 

HF  Ruwgulum  Amblygonium  »  five  ebtufmgulum 
efty  tjuod  unum  habet  mgulum  reSo  majorem. 
Vt  fi  in  trianguloABC^  angulus  ad  B  reHo  majer    TJM.  1} 
exifiat >  vocetur  triangulum  amblygonbum*  $&•  **- 
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DEFINITIO.'  XXVfll. 

Oxygonium  vero ,  quod  tres  habet 
acuto«  angulos. 

JN  omni  porro  triangulo ,  cujus  duo  quacunque 
*  latera  exprefe  nominantur ,  folet  reliquum  latus 
tertium  4  Matbematicis  appellari  Bafisy  five  illud 
infitu  infimum  occupet  locum%  five  fupremum. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XXIX. 

Quadrilaterarum  autem  figurarum ,  Quadra- 
tum  quidem  efl ,  quod  &  aequilaterum ,  & 
re&angulum  eft. 

'    T?^*™  quadrilatera  dicitur  Quadratum  ,    cujus 

quidem  omnia  quatuor  latera  inter  fe  aqualia 

exifiunt ,    omnefque  anguli  reSi.    Uti  fi  infigura 

7AB.  n.  quadrilatera  ABCD ,  omnia,  quatuor  latera,  AB9 

fg>  ■•      BC9  CD%  CrDA>  fintinter  fe aqualia,  Cr  om- 

nes  angulirefti,  erit  illa  Quadratum. 

DEFINITIO.    XXX. 

t.  Altera  vero  parte  longior  figura  eft,  qiue 

Ve&angula  quidem ,  at  aequilatera  non  eft. 

« 

'"  :        Tp^P^  q^tdrilatera  appellatur  Altera  partelon- 

gior  ,  in  qua  quiaem  anguli  funt  refti^  at 
latera  non  funt  interfe  aqualia,  quamvis  bina  oppo- 
fita  inter  fe  aqualia  exifiant.     Ut ,  fi  in  figftra 

7M.B.  ABCDf  latera  AB ,  DC ,  interfe,  crAD9 

f&\  *s      BC>  inter  fe  quoque  aqudiafint. 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XXXI. 

Rhombus  autem  ,    quae  aequilatera  ,  fed 

re&angula  non  eft. 

TC  Igura  inter  quadrilateras ,  qud  Rhombus  dictiur  , 
oppofitas  prorfus  habet  conditiones  y  Cr  diverfas 
k  conditionibus  figurd  altcra  parte  longioris.  Habet 
tnim  omnia  latera  AB  ,  BC ,  CD  ?  O*  DA9'  TAB.  JKj 
aqualia  ,  angulos  vero  non  re&os  ,  Cr  indqualesyM*  iz 
quamvis  bim  oppofiti  ji  O*  C9  B  O*  D  interfe 
tqualcs  exifiant. 

D  E  F  I  N  I  T  1  0.    XXXI 

Rhomboides  vero  ,  quae  adverfa  &  latera, 
&  angulos  habens  inter  fe  aequales ,  neque 
aequilatera  eft ,  neque  re&angula. 

TJ  St  hdc  figura  ,  qud  Rhomboides  vocatur ,  qua- 
drato  omni  ex  parte  oppofita.  Nam  neque 
ejus  latera  omnia  aqualia  funt,  neque  ullus  angulus 
rcftur,  fed  tamen  latera  bina  oppofita ,  qualia  funt 
AB9  DC%  CrAD,  BCy  in  Khomboide  ABCD ,  Z4l.il} 
dqualia  inter  fe ,  item  anguli  bini  oppofiti ,  qnalesfg.+^, 
funt  A9  C,  CT  }},  D,  inter  fe  exifiunt  dquales. 

D  E  F  1  N  1  T  1  O.    XXXIH. 

Prater  has  autem ,  reliquae  quadrilaterafe 
figurae ,  Trapezia  appellentur. 

T)  Eliquat     omnes  figuras  quadrilateras  ,  qud  i 

prddiftis    quatuor    diferunt  9    ita  ut   neqm 

latera  onmia  aqualio.  >  nequa  omnes  angulos  dquaUs9 

f» 
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feu  retttt,  ntque  latera  isna  opsofua;  neque  angulos 
Irinos  efffites  habeant  inter  fefe  aquales,  qualu  eft 
tab.  n.  figura  ABCD ,  gtnerali  vocabule  Trapexja  notmnat: 
fg-  f  •       oum  quidem  infinitis  modis  variari  queant. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XXXIV. 

Parallelae  re£tae  Iineae  funt ,  quas  cum  in 
eodem  finc  plano ,  &  ex  utraque  parte  in  infi- 
riitum  producantur  ,  in  neutram  fibi  mutuo 
incidunt. 

TJT  dua  t  vel  pluret  reHa  linea  dicantur  pa- 
ralleU,  five  dqmdiffames ,  non  fatis  eji,  wf  in 
quamcunque  partem,  etiam  fpatio  infinita,  produBn. 
nunquam  ad  unumjnmBumcoeant ;  fedneceft  quoque 
tfi  ,  ut  in  unaplana  fuperficie  exiffant,  M«lu 
fiquidem  linea  rtcta  non  exiffcmes  in  eadem  fuperficie 
ptana  frodu&a  ad  ffatium  mfinitum  ,  nunquam  in 
wtum  conveniwa  ,  Cr  tamen  non  funt  paralleU 
dicendd  ;  qualet  fitnt ,  exemfti  gratia  ,  dua  refl-e 
Jirna  in  transverfum  pofit*  in  media  aere ,  ty  non 
fe  tangtmts  ;  k*  etenim  mmquam  coire  pojfunt. 
,   .  Vicuntur  amem  dua  linea  in  eadem  exi$ere  flana 

fuperficit,  quando  fuptrficits  aJiquaplana  uni  earum 
actommodata ,    ita  m  ernnia  punlta  iiiius  tangat  , 
CT  circ»  illam  immieilem  tircumveluta ,  alteri  1<** ' 
que  accontmodari piteft  fecundsm  omnia  cjns  pun^a  ». 
quamvisretpfamdmumfiqierficuomdivtrfisrewrian' 

7JB.U.1**  ^Pr9P»fiMdnabmroaislineuAB>  CD,  fif"~^ 
fy.  6.      ferficietaliptaplanare9dAB,applicettcr,  «n*»*9 
tangenspunSa,  ita  m  circa iUam  cweumdufia  t&L 
tmtque  emniapunUa  alterius  reiid  CD  ;  alicant  «r  b*jj    g 
■madirefta  dua  Lma  meademfuptrjieieflema>tf*?**JM 
tUas  ntn.     Si  igitur  ha  dua  rt&d  /«W  fi*M* 
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coeamy  etiamfi  infinite froducmtm tam  ad fsrtas.Ai 
<?*  epuem  ady  B,  D,  appellahmtur  paralleU%  fiva 

*l**diftantes.  ' 

Qgod  Ji  dud  re&a  linea  per  immmfum  aliqued 
Jp*e*Hm  extenfa  non  cernantur  coire ,  confiet tamen% 
*as  tandem  ex  una  farte  longius  protraBas  in  unum   :  . 
f**n&Hm  conventuras  >  quamvis  ex  altera  femper  ma+      t.     ^ 
Z*s  *c  magis  inur  fe  diflent,  ac  disjungantur>  ne« 
eptacjuam  nppelland*  erunt  paralleU.  ^    ^ 

+*ic  finem  imponit  Eucltdes  definitionibus  primo 
libri.       Queniam  vero  hoc  eodem  libro  mentiapH 
figurjt  y   qud  parallelogrammum  ,   nec  non  earum , 
<l*t4  complementa  parallelogrammi  dicuntur9  necefa- 
rium  ejfe  duximus  ,   dnabus  definitionibus  adjunttii 
cxplicare ,  quid  fit  Parallelogrammum ,  O*  qu*  fa* 
p**rallelQgrammi  complementa,  ut  facilius  dmanfira* 
tiones  percipiantur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XXXV. 

C  Paralldogrammum  eft  figura  quadrilatera ,' 
c*«jus  binu  oppofita  latera  funt  parallela,  fea 

XjT '  figura  juairdatera  jiBCD  ,  'fUjfaiem  lst(U   TJS.m, 
.         ?*&  t   dauidifiet  lateri  DC  ,   <T  latns  AD  >fi>  4-. 
*"«r*  Bct  nuwpatur  ParalleiegrMmmum.  \ 

DEFINlTIO.    XXXVL 

#  I 

■ 

duJif'rrn  vero  in  parallelogrammo  diameter 
fecani-     &it>  duaeque  lineae  lateribus  parallete 
ita  ui-        ^ametrum  in  uno  eodemque  punfiko, 
»  ouL  ^ar«ltelogrammum  a£>  hifce  parallelis      '  ' v 
^«ttor  diftrabuatur  parallelogramma ;  ap- 
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pellantur  duo  illa  ,  per  quae  diameter  non 
traniit,  complementa;  duo  vero  reliqua,  per 
guae  diameter  incedit ,  circa  diametrum  con- 
uftere  dicuntur.  ] 

r/  S^  P&dUlframmum  ABCD  »  in  cjuo  diameter 
jk.  7l  "  AC%  Cr  Unea  EF  ,  fecans  diametrum  in  G ,  cr 
farallela  exiflens  lateribus  AD  ,  BC.  Item  Itnea 
HIy  fecans  diametrum  in  eodem  punflo  (?,  paralle* 
'laquelateribusAB>  DC9  exiftens.  Quacumitafint^ 
fetfficuum  eft ,  farallelogrammumtotum  divifumefe 
in  fuatuor  faralielogramma ,  quorum  quidem  duo 
EBIG  f  GFDH9  per  cjua  dtameter  AC  %  non  trnn- 
fit ,  vocantur  a  Geometris  complementa ,  five  fupple- 
menta  roliquorum  duorum  AEGH ,  GICF ,  qua 
4icuntur  ctrca  diametrum  confiflere ,  quippe  cum  per 
'ea  dtameter  tranfeat,  ut  videre  eft  in  prtfenti  fgura. 


PETITIO  vel  POSTULATUM.    I. 

*     Poftuletur  ,  ut  a  quovis  puncto  in  quodvis 
pun&um,  re6tam-Iincam  duccrc  concedatur. 

TiRimum  hoc  poftulatum  planum  admodum  efl,  fi 

reile  confideremur  ea  ,  qn*  paulo  ante  de  linea 

fcripfimus.     Nam  cum  linea  fit  fiuxus  cjuidam  funfli 

imaginarius ,   atque  adeo   linea  refla  fiuxus  direffo 

omnmo  itinere  progrediens ,  fit,  ut  fi  punElum  qued- 

f:am  ad  aliud  duehlo  moveri  intellexerimus ,  duBa 

fane  ftt  i  punBo  ad  punftum  refta  linea :  Id  quod 

prima  hac  petttione  poftulat  Euclidest  quemadmodum 


JjtB 


&'  *•  funftum  B  ;  ab  eodemquo  aliam  ad  punftum  C ; 
Jtem  aliam  adfun&um  D\  <T  fic  innumera  alia  ah 
sedem  fun&o  educifopmt  ad  alia  atque  atia  fun&a. 

PE- 
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PETITIO  vel  POSTULATUM    H. 

Et  re&am  lineam  terminatam  in  conti- 
nuum  refta  producere. 

QXJod  fi  funflum  illud  ferri  adhuc  cogitaverimus 
^motu  itreflo  ,  Cr  qui  omnis  inclinationis  fit 
expers ,  frodufla  erit  ipfa  refla  linea  terminqta%  CP 
numtuam  erit  finis  hujus  produfiionis^  cum  funfhtm 
illud  imelligere  foffimus  moveri  ad  infinitam  difian- 
tiam.  Sic  linea  refla  AB  %  produfta  efi  frimo  in 
continuum  ad  funflum  C.  Deinde  ad  funflum  * /* 
D,  cre.  n%  *' 

PETITKTvel  POSTULATUM.    IIL 

Item  quovis  centro  ,  &  intervallo 
circulum  delcribere. 

JAmvero%  fiterminatamreflamlmeam  cufufcunque 
quantitatis,  mente  conceferimus  afflicatam  ejfe 
fecundum  alterum  extremum  ad  quodvis  funflum  , 
ipfamque  circa  hoc  vunftum  fixumcircumduci%  donee 
ad  eum  revertatuf  locum  »  k  quo  dimoveri  coepit; 
defcriftus  erk  circulus  %  effefhcmque  ,  tptod  tertta 
fetitio  jubet.  Exemftum  habes  in  his  csumque  lineis 
AB ,  AC9  AD%  AE%  AF%  aua  finouU  cwca  '.  .. 
cemrum  A,  circumveluta,  fwguloscMos  defcrif.  f™"' 
ferunt  juxta  efuwtkatem ,  feu  intervallum  iffaritm. 

Prater  hac  tria  foftulafa%  tptibus  Euciid&s  conten- 
tus  fuit ,  funt  multa  alia  aque  facilia ,  i  qusbus 
duntaxat  in  medium  preferre  decrevi  illud ,  eptod 
frequentius  refetendum  erit  in  fregreffu  totius  Ceome^ 


trut. 
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PETITIO  vel  POSTULATUM.    IV. 

Sltem  quacunque  magnitudine  data ,  fumi 
A  !e  aliam  magnitudinem  vel  majorem ,  vel 
minorein.  ] 

Q\Nnis  enim  quantitas  continua  per  additionem 
augeriy  per  divifionem  vero  diminui  poteft  infi- 
ftite:  Vnde  nunquam  dabitur  quantitas  continua  adeo 
magna,  quineamajor  daripojfit:  neque  tam  pmrva , 
quin  minor  ea  pojfu  exhiberu 


AXIOMA  vel  PRONUNCIATUM.    I. 

Quae  eidem  aequalia ,  &  inter  fe  fimt  aequa- 
lia. 

[Et  quod  uno  sequalium  majus  eft  ,  aut 
minus  ,  majus  quoque  eft ,  aut  minus  altero 
aequalium.  Et  fi  unum  asqualium  majus  eft, 
aut  minus  magnitudine  quapiam ,  alterum  quo- 
que  aequalium  eadem  magnitudine  majus  efl , 
aut  minus.  J 

TJIeri  nulla  ratione  poteft,  ut  \dua  jmttitates  ina- 
cjuales ,  aquaUs  fint  alteri  quantitati.  Si  enim 
minor  illarum  propofita  quantitati  aqualis  extiterit9 
excedet  eandem  necejjario  major  illarum.  Et  fi 
~  major  aqualis  fuerit  propofiu  quantitati ,  fuperabitur 
miner  ab .  eadem.  Quare  reSe  colligitur ,  quantita- 
tesy  qua  eidem  (juasttitati  ^juates  fuerint ,  interfe  d- 
quales  quoque  effe. 
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AXIOMA  tol  pronunciatum.    n. 

Et  fi  oequalibus  aequalia  adje&a  fint,  tota 

funt  aequalia. 

'  C/  enim  quantitates  eonfiara9  five  comPofitd,  ina* 
quales  ferent  ,  proculdubio  majori  plus  ejfet  ad~ 

jeftum  9  quam  minori ,  cum  antea  aquales  extiterint. 
Quare  ex  additione  aqualium  quantitatum  ad  quanti- 
tes  aqualesy  conficiemur  quantitates  quoque  dquafesm 

AXIOMA  vel  PRONUNCIATUM.   III. 

Et  fi  ab  aequalibus  aequalia  ablata  fmt ,  quae 
reliiiquuntur ,  funt  aequalia. 

KT^iw  fi  reliqua  quantitates  ferent  inaquales ,  i 
minore  plusfuijjet  detraftum,  quam  *  majere. 

AXIOMA  vel  PRONUNCIATUM.    IV. 

^^  • 

Et  (i  inaecjualibus  aequalia  adje&a  fint ,  tota 

funt  inaequaha. 

£Et,  fi  inaeqiialibus  inaequalia  adjeQp  fint, 

.   majori  majus  ,   &   minori  minus ,   tota  funt 

inaequalia  ,    illud  nimirum    majus  ,    &  hoc 

minus.  ] 

QVin  0~9  fi  dcjualibus  inaqualia  adjeBafm9  tota 
^erunt  inaqualia:  quamam  majer  quamitas  addi- 
ta  uni  dqualium  ,  majorem  confiituit  quantitatem% 
quam  minor  alteri  aqualium  adjella :  quemadmodum 
Cr  fi  indtfualibus  aqualia  aajkiantur  ,  cempofita 
eptanmas  ex  majere  ,  majer  efi  ^  quam  cwnfofit* 
>*x  minm. 
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r  m 

AXIOMA  vel  PRONUNCIATUM.      V. 

Et  fi  ab   inaequalibus  aequalia  ablata  fint, 
reliqoa  funt  inaequalia. 
•   [Et  fi  ab  inaequalibus  inacquaJia  ablata  fint,    I 
a  majori  minus  ,  &  a  minori  majus,  reliqua    • 
funt  inaequalia,  illud  nimirum  majus,  &  hoc 
minus.] 

r 

Clc  etiam  ,  fi  ab  dqualibus  indqualia  ablata  Jim , 
reliqua  erunt  indqudia :  quia  major  quantifas 
ablata  relinquet  minorem  quantitatem ,  quam  minor  \ 
quemadmodum  refiduum  tnajoris  majui  e(l  refidne 
minaris ,  fi  dqualia  auferantnr  ab  indquatibus. 

In  his  omnibus  fronmciatis ,  primo  excepto  ,  no- 
mine  daualikm  quantitatum  intelligenda  eft  etiam  una 
CT  eaaem  multis  communis.  Si  enim  dqualibus  idem 
commttne  adjiciatur  ,  tota  fient  dqualta  :  Et  fi  ab 
dqualibus  idem  commune  detrabatur,  yefidua  dqualia 
erunt:  Et  fi  indqualibus  idem  commune  adjieiatur ; 
vel  eidem  commmi  addantur  ind/juaha  ,  tota  fient 
pidqualia:  O*  (i  cb  sndqualibus  idem  commune  de~ 
trahatur;  vel  ab  eedem  communi  iadqualia  anferan- 
tury  refidua  exifient  indquslia. 

AXIOMA  tel  PRONUNCIATUM.    VI. 

Et  'quae  ejufdem  duplicia'  funt  ,  inter  fe 
funt  aequalia. 

[Et  quod  unius  aequaKurn  duplum  efl , 
duplum  eft  &  alterius  aequalium.  ] 

Slmititer .,   qua  ejufdem  funt  triplicia ,  vei  qua^ 
druplicia  ,  vel  quinlHpltcia  ,  Crc  inter  fi  funt 
tqudlia.     Si  erim  intqualia  forent  %  O*  majus  earum 

"    ~  "  ejfet 
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effet  duplex ,  vel  triplexy  Crc.  alicujus  quantitatis  ^ 
4eficeret  utitjue  mims  adupHci,  vel  triplui.  &*tm 
Quod  fi  contra  ,  minus  offet  duplex ,  vel  triptex  , 
Crc,  quamitatis  cujufpiam  ,  excederet  fane  mapts 
duplex  tpfum;  vel  triplcx  9  0>c. 

AXIOMA  vel  PRONUNCIATUM.  VII. 

Et  qune  ejufdem  funt  "dimidia  ,  inter  fe 
squalia  funt. 

[  Et  contra ,  Quae  aequalia  funt ,  ejufdem 
fiint  dimidia.] 

T>jiri  ratiene  t  q  ua  ejufdem  funt  partes  tertid^ 
vel  quarta ,   vel  quinta,  CTc.  inter  feiaquom 
iia  funt. 

In  bis  duehts  pronunciatis  per  eandem  quantitatem  f* 
intelligi  debent  quantitates  etiam  aquales.  Nam  qua 
aqualium  dupltcia  funt  f  vel  triplicia ,  Crc.  inter  fe 
aqualia  qmque  funt  :  Item,  qua  aqualium  funt  di- 
'  midia,  vel  tertia^  vel  quarta ,  crc.  O*  interfe 
aqualia  necejfario  cxtftunt. 

AXIOMA  vel  PRONUNCIATUM.   VIII. 

Et  quse  fibi  mutuo  congruunt,  ea  inter 

fe  funt  acqualia. 

TJOcefij  dua  quantitates,  quarkm  unafuperpofita 
aiteriy  neutra  alteram  excodit ,  fed  amba  inter 
fe  congruunt ,  aqualcs  erunt.  Ut  dua  linea  refla 
dicentur  effe  aquaJes,  quando  una  alteri  fuperpofita^ 
ea  qua  fuperponitur ,  alteri  tota  congruit%  ita  ut  ear»  t 
ttec  excedat ,  nec  ab  ea  excodatur.  Sfc  etiam  due 
anjpdi  reiHlinei aqualos  erunt^  quando  uno  alterj 
fuperpofitop  is  qui  fuperponitur  %  alterum  ncs txcedit  t 
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tsec  ab  eo  exceditur,  fed  lined  illius  cum  lirteis  hujms 
prorfus  coincidunt:  Ita  enimerwtt  inclinationes  linem>- 
rum  aquales  ,  quamvis  lined  interdum  interfe  in*- 
J  quales  exiftani. 

AXIOMA  vel  PRONUNCIATUM.    IX. 

Et  totum  fua  parte  majus  eft. 

r*Vm  fars  k  teto  ablata  relinquat  adhuc  aliquui9 
>       ne  totum  ipfum  auferatur;  perfpicuum  eJJ ,  omrte 

*  Utumfua  ejfeparte  majus. 

Jn  fequentibus  porro  pronunciatis  interrumpitecr 
ardo  Euclidis.     In  margtne  tamen  numeros  appojtes- 

.  mus  ordini  EucUdis  refpondentes. 

AXIOMA  vel   PRONUNCIATUM.    X. 

£Duae   lineae   re&as  non  habent  unum  & 
,idem  fegmentum  commune.] 

^TO/f  efi  difficile  ifiud  Axioma,  (iperfeftc  intelli^ 
getur  natura  reftd  lined*  Cum  enim  linea  retha 
direao  femper  itineref  nullam  in  partem  defietlendo% 
producatur ,  fieri  nulla  rationepoteft,  ut  dua  linea  reft* 
habeant  unam  partem  ,  quamvis  minimam,  commu- 
nem ,  prater  unicum  puniium  >  W  quo  fe  mutw 
interfecant. 

JPoJfunt  tamen  dud  linea  reSd  commune  babere 

figmentum9  quando  unam  Cr  eandem  reftam  lineam 

TJB.  /1.  confiituunt.     Ut  in  hac  figura ,  re&4  ACy  BD9 

H-  9'       commune  habent  fegmentum  BC ,  quia  amba  unam 

reHam  confiituunt  Imeam  AD.     At  vero  quando 

£**-  a  dud  reftd  funpdiverfd  f  qualcs  funt  AB ,  CDf  non 

H\  lb   pgffunt  peffidere  fegmentum  aliquoi  commune. 

DE. 
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AXIOMA  vel  PRONUNCIATUM.   XI. 

£Duae  reftae  in  uno  punfto  concurrentes , 
fi  producantur  ambae,  neceflario  fe  routuo  in 
eo  pun6lo  mterfecabunt.  J 

T"T  Oc  etiam  Axioma  ex  natura  line*  relidt  fendet. 

AXIOMA  vel  rRONUNCIATUM.    XII.     * 
Item ,  omnes  anguli  re&i  funt  inter  fe  aequalea. ' 

TTOc  axioma  apertijfimum  ejfe  cuilibet  pctefi  exiG. 
"*■'*■  definition*  ,  qua  avgulus  reffus  dejcribttur  j 
propterea  quod  inciinatio  linearum  angulum  re8um 
confiituentium  augtri  ,  minurve  necjuit,  fed  prorfuS 
tfi  immutabilis.  EJficitur  enim  reSlus  angulus  4  linea 
perpendiculari ,  cjha  quidem  alteri  lined  reffd  ita 
fuperfiaty  ut  faciat  utrohtque  angnhs  dquales>  neepter 
magis  in  unam  partem,  quam  m  alteram  inclineU 
Ex  quo  fit  >  omnes  anguhs  reflosaquales  interfeejfe^ 
cum  femper  fit  eidtm  wclihatio,  quamvis  line* fint  ] 
intquales  intcrdnn. 

AXIOMA  vel  PRCNUNCIATUM.  XIH.     *S 

Et  fi  in  duas  reftas  lincas  alterarefta  inci- 
dens  ,   internos  *d  eafdemque  partes  angulos 
duobus  reftis  miiores  faciat,  duae  illae  reftae 
lineas  in  infinitum  produclae  fibi  mutuo  incident    - 
ad  eas  partes ,  ubi  funt  anguli  duobns  re£U#  - 
minores. 

TJT  fi.  in  dms  Uneis  reBas  AB ,  CD%  incidens  fj&  #; 
aUarettaEF,  faciat  duos  angulos.imemos,  O*  fg.  ifc  " 
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ex  eadem  parte  BEF,  DFEf  mineres  duobusre&ist 
tndt  Eucltdes ,  tllas  tandem  convemuras  ejfe  ad  aU- 
quodpun&um  unum,  verfus  eampartem,  in  aao  duo 
anguli  minares  exifiunt  duobus  re&is^  ut  appofimm 
exemplum  commenfirat.  Ratio  hujus  perfpicua  efi  9 
quomam  efuando  duo  anguli  interni ,  Cr  ex  eadem 
parte  aquales  funt  duobus  re&is9  dua  re&a  linea  in 
neutram  partem  coire  poffunt ,  fed  aquali  femfer 
fpatto  protenduntur ,  ut  in  propof  2%.  hujus  lib.  de- 
'  -  monfirabitur.  Quare  fi  duo  anguli  intemi  f  &*  e* 
eadem  parte  efficiuntur  minores  duobus  re&is ,  neceffe 
efiex  eaparte  di&arum  Itngarum  fpatium  coar&arif 
ex  altera  vero  magts  ae  magis  dilatari ;  ideoaue  eas 
conventuras  tandem  effe  atiquando  in  unum  pun&um. 

XIL    AXIOMA  VBL  PRONUNCIATUM.  XIV. 
Dtiae  re&ae  tineae  fpatium  non  comprehendunt. 

^MUllam  prorfus  habet  difflcultatem  hecprincipktno. 

TAB    n  Si  enim  dua  re&a  linea  AB,  O*  cB>  ex  una 

fg.  13.    f*™  &y  coeant  ad  efficiendum  angulum,  neceffario 

ex  altera  parte  A%  Cr  C>  femper  magis  ac  magis 

dtsjungentur ,  fipreducantur,  ut  in  exemplo  propojito 

,f^fpfcuum  e0.     Qnare   ut  fuperficies ,   fpatiumve 

qu-dpiam  re&Hinenm  ex   omni  parte  concludatur$ 

duabus  re&ts  lineis  tertia  fuadam  adjungenda  eft. 


AXIOMA  tn,  PRONUNCIATUM.   XV. 

[Si  sequafibos  inaequalia  adjiciantur,  erit 
totorum  exceflus,  aajunftorum  exceflui  ae- 
qualis.  3 

XJO ,  €T  fefsens  prommciatum  defumpjk  frodta 
J-*  t*  Pappo.    tAfynatibm  kque  <pmma$**s  9 

AB^ 
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jlBy  CD,  addamur  inaquales  BE  f  DF9  fitque    TAB.lt: 
i  £E%  major  quam  DF.     Et  ex  BE9  auferatur  BG  ,A*  «4- 

aqualis  ipfi  DF ,  ut  fit  GE>y  exceffusy  quo  tjuantitas 
addita  BE  ,  fuperat  quantitatem  additam  DF. 
Quoniam  igitur  aqualibus  AB  ,  CD  ,  addnafttnt 
aqualiaBGy  DF  y  a  erunt  tota  AG ,  CFy  jftr.lta.  xuprml 
Quare  confiat ,  totam  quantitatem  AE  t  fuperare 
totam  CFj  eodem  exceffu  GE%  tfuo  magnitudo  DF9 
adjttnfta ,  *  magnitudine  adjunita  BE  ,  fupsratur*  ■  7 
Quod  efl  propofitum. 

AXIOMA  tel  PRONUNCIATUM.  XVL 

[  Si  inoequalibus  aequalia  adjiingancur  ,  crit 
totorum  excefliis ,  exceflui  eorum ,  qirjz  k 
principioerant,  aequalis.] 

JN  eadem  figura  ,   inatjttalibus  quawitatfrts  BE,    TM.tr 

DFy  addantur  aquales  ABy  CD.     Etexma+fa  "4i 
jore  BEy  auferatur  BG  %  aequalis  ipfi  DF,  utGE9 
fit  excefus  ;  quo  quantitas  BE ,    quantitatsn  DF* 
fuperat.     Quoniam  igitur  aequalibus  BG ,  DF,  ad- 
ditafuntaequaliaAB,  CDy  zerunt  tota  AG\  CF \  •»•/"*■ 
aequalia.     QuamobremtotaquantitasAEy  ptperabit  > 
totam  CF;  eodem  exceffu  GEy  quomajor  q-fvisitas 
fropofita  BE ,    minorem  DF ,  fuperat.     QhoiI  efi 
fropofitam* 

AXIOMA  vel  PRONUNCIATUM.  XVII. 

[Si  ab  aequalibus  inaequaliademantur,  erit 
refiduoruin  cxceflus  ,  exceflui  ablatorum  as 
qualis.]  , 

J^B  aequalibus  AB ,   CDy  auferantur  inaeqmdk    TAB.tt^ 

2HJ,  DF.     Sitque  EG%  exceffus>  fka  quanti-  fa  1/, 
tas  BE ,   fuptrat  tfuantstatem    DF ;   ita  ut  £<£, 
aetjualisfit  ipfi  DF.     Quia  igUut  ab  aequtlibus  A^ 
>  CD  ,  ablata  funt  aequalia  BGf  DF>  b  remanebunt  b  j./mI 

*  AG% 
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Jt&^CF,  aequalia.  Perfpicuum  ergoefiy  refiduum 
,    jiEy  fuperari  k  refiduo  CF ,  eodem  exceffu  EG  % 
quo  magnitudo  aUata  BE  ,  ablatam  magnitudmem 
DF9  fuperat.     Quod  efi  fropofitum. 

AXIOMA  vel  PRONUNCI ATUM.  XVni. 

TSi  ab  insequalibus  aequalia  demantur ,  erk 
refiduorum  exceflus  exceflbitotorum  aequalis.] 

£41.  !F.   ii  8  inaequatibus  AB  %  CD  $  auferamur  aequalia 
H:  *6i  AE  ,   CF.     Sitque  BG  ,   excefus  ,  quo  tota 

quantitas  AB ,  fuperat  totam  quaniitatem  CD ,   ita 

ut  AG ,  aequalis  fit  ipfi  CD.     Quoiiam  igitur  ab 

aequalibus  AG ,    C2>,  ablata  funt  aequalia  AE9 
ct.  Pr$n.  CF  >  c  remanebunt  EG  ,   FD  ,  aequalia.     Quare 

refiduum  EB  >  fuperakit  refiduum  FD%  eodemex- 
■     ceffu  BG ,   que  tota  quantttas  AB  ,  fuperat  totam 

fuantitatem  CD.     Quod  efi  propofitum.     . 

In  Iris  quoque  quatuorproxime  pofitis  pronunciatis , 

nomme  quantitatum  aequalium  intelligcnda  ejt  una 

etiam  fola  quantitat  multis  commmis. 

AXIOMA  vel  PRONUNCIATUM.   XIX. 

£  Omne  totum  sequale  eft  omnibus  fuis  par- 
tibus  fimul  fumptis.  ] 

QUoniam  omncspartes  fimul  fumptae  confiituunt  to- 
►  tum%  cujus  funt  partes ,   mantfefia  efi  veritas 
hujus  axiomatis. 

AXIOMA  vel  PRONUNCIATUM.    XX. 

[Si  totum  totius  eft  duplum ,  &  ablatum 
..  ...  ^    ,ablati;  erit  &  rcliquum  reliqui  daplum.] 

'V         TjTquUtotusnumerusio.duplusefltotiHsnumeriio; 
Et  ablatus  ex  Mo  6.  ablati  ex  hoc  \.propterea 
teliqm  illius  14.  duplus  efi  etiam  reliqui  hujus  7. 

PRO- 
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Super  data  re&a  linea  terminata  triangulum 
aequilaterum  conftituere. 


v.i 


*  .* 


A    l"f*4 


'\  vt 


It  ititur  propofita  f ccta  linea  terminata  TJB.  I» 
AB ,  fnper  quam  conftituere  jubemur  fo  u    ' 
triangulum  aequilaterum»    Gentro  A, 
& '  intcnrallo  rectae  AB,  m  dofcribatur    aj./#i 
circulus  CBD :  Itcm  centro  B ,  &  in- 
tenrallo  ejufdem  rectae  BA,  alhis  circulusdefcri- 
batur  CAD,  fecans  prioremin  punctis  C,  &D. 
Ex  quorum  utroYis ,  nempe  ti  C,  4 ducantur 
duae  rectaelineae  CA,  CB,  ad  puncta  A,  &B; 
Eritque  fupcrrectam  AB,  conftitutum  triangulum 
ABC,  hoc  eft ,  figura  rectilinea  conteata  tribus 
rectis    lineis.    Dico  ,  hoc    triangulum    ita   con- 
ftructum  necefTario  effe  aequilatcruiiL    Quoniam 
rectae  AB,  AC,  ducuntur  ex  centro  A,  ad  cir* 
cumferentiamcirculiCBD,  *crit  rectaAC,  rectae  bifdtji 
AB,  aequalis:  Rurfus,  quiarectae  BC,  BA,  du-   ,-.. 
cuntur  ex   ccntro  B ,  ad  circumferentiam  circuli 
CAD,  erit  recta  BC,  rectae  BA,  aequalis.  Tam 
igitur  AC9  quam  BC,  atqualis  eft  rectae  AB,  c  ci.fns^ 
Quare  &  AC,  BC,  interfo  aequalet  enint ,  atque 
idcirco  trianguluA  ABC,  erit  aequilatcrum.  Super    * .?  u 
data  ctgo  «ect*  linea  termintf  a  ,  &c.    Quod  fej  \  i  r> 
eifndum  erat,  *  •  #v  » 

PRO 
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5:  PROBLEMA  2.    PROPOSITIO.  2. 

Ad   datum   punftum  ,    datat  redte  line« 
sequalem  re&am  lineanl  ponere. 

TAB.UU  Clt  punfium  datum  A,  &  data  refta  linea  BC, 
/f.  a.  3.    O  cuj  aijam  rc&am  «qualem  ponere  oportet  ad  . 
pun&um  A.  Faflo  alterutro  extremo  line*  BC,  ' 
%y  pet.    ncxnpe  C,  ccntro,*  defcribatur  circulus  BE,  in- 
tervallo  ve€tx  BC.    £t  ex  A9   ad  centrum  C, 
b  1.  ftt*    b  rc&aducatur  AC  ;  (nifi  pun&um  A ,  intra  refiam 
BC,  fuerit :  ut  in  figura  3.  Tunc  enim  pro  ltnea  du&a 
ci.prkm.  fumetur   AC,)  Super  reda  vero  AC  ,  c  con- 
firuatur  triangulum  squjfeifterum  ACD,  furfum, 
aut  deorfum  verfus,  ut  lihuerit;  cujus  duo  latera 
modo  conftituta  D A  ,  DC ,  vcrfus  re&am  AC , 
d  %*f#.    d  extendantur  ;  DC  ,  quidcm  oppofitumu  pun&o 
dato  A,  ufque  ad  circumferentiam  61  E ;  DA,  • 
vero  oppofitum  centro  C  ,  quantum  libet  in  F. 
,  Deiode  centro  D  ,  interuallo  vero  reftx  D£  , 
•  it*'    pcr  C ,  centrum  tranfeuntis ,  t  alter  circulus  de- 
fcribatur  EG  ,  fecans  redam  DF  ,  in  G.    Dico 
rt&am  AG  ,  qu*  pofita  cft  ad  punftum  datum 
A,  «qnalem  effe  dat«  ve&x  BC.  Quoniam  DE, 
DG  ,  du&x  funt  ei  centro  D  ,  ad  circumfcren- 
S  if.  dtf.  tiam  EG ,  /\ipfx  intcr  fe  xquales  erunt;  Ablatis 
igitur    DA  ,  »l)C  ,  acqualibus    lateribus    trianguli 
g  %.pnm.  aequilatcri  ACD,£  remancbit  AG,  xqualis  reQtx 
%<$.+f.  CE.    Sed  eidem   Cfc\  *  aequalis  tft  rcfta   BC. 
,  <  cum  amb«  rcQae  CB  ,  CE  ,  cadcnt  cx  centro 

C  ♦  ad  circumfcrentiam  BE.)   Igitnr  re&ae  AG, 
BC  ,   quaudoquidem  utraque  «qualis  cft   oftenfa 
b  ufn*.  rc&*  CE  ,  inter  fc  b  sequales  erunt.    Ad  datuin 
igitur  pun&um,  &c.  quod  erat  facicndum. 

Quod   fi    pun&um   datum   fuerit  in    extremo 

ftattt  lincse ,   quale  eft  C  .  facile  abfolvetur  pro- 

bleraa.    Si  enim  centro  C  ,   &  interuallo  CB , 

*\.peth.  *  defcribatur  circulus ,  ad  cujus  ckcumferentiam 

d  i.ftf*  recla  d  ducatur  «tcuoque ;  CE ,  erit  hec  pofita 

fe  if •  d*f.  ad  punftum  datum  C ,  e  «qualis  dftts  redc  BC , 

cum  utraque  &  BC ,  &  CE ,ex  eodem  centro 

.   jcgrediatur  ad  circumfef entiam  Bfi. 

*  PRO- 
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PROBL.    3.     PROPOS.    3.  «• 

Duabus  datis  re&is  Jineis  inaequalibus ,  de 
majore  aequalem  minori  re&am  lineam  detra- 
here. 

Slnt  dux  re&*  inxquales  A  ,  minor  ,  &  BC ,  lASL  m. 
majpr,  oporteatqtxc  ez  majore  BC,  detrahere  fg.  4. 
lineam  «qualem  minori  A.  Ad  alterutrum  extrc- 
morum  line*  majoris  BC  ,  nempe  ad  pun&um      .    ._. 
B,  a  ponatur  aliqua  linea,  qu*  fit  BD,  squalis  «•f»1*. 
minori  A.    Deinde  centro  B  ,  intervallo  autem     "  .'  i. 
BD  ,   circulus  b  defcribatur  fecans  BG ,  in  £.  b  j./x/. 
Dico  B£  ,  detraSam  effe  «qualem  ipfi  A.  Quo- 
niam  BE  ,  c  equalis  eft  reft*  BD.  &  eidem,  ctf.drfl 
BD ,  xqualis  eft  re&a  A  ,  per  conftru&ionem ; 
d  erunt  A ,  &  BE  >  inter  le  «quales.    Duabus  4  j.  *,*. 
igitur  datis  re&is  &c.  quod  erat  faciendum. 

Quod  fi  du*  te&x  dat*  conjungantur  in  uno 
extremo,  quales  funt  BD,  &  BC,  conjun&e  in 
extremo  utriufque  B  ;  defcribendus  erit  circulus  -  * r  - 
cx  B  ,  ad  interrallum  minoris'  BD.  Hic  enim 
auferet  B£^  «qualem  ipfi  HD  ,  ut  conftat  ex 
dtfinitione  circuli 


*  o 


IIIJ 


THEOREMA  1.    PROPOS.  4. 

Si  duo  triangula  duo  Iatera  duobus  lateribus 
aequalia  habeant,  utrumque  utrtque-;  habeanc 
vero  &  angulum  angulo  aequalen^fub  squali- 
bus  re&is  lineis  contentum  :  Et  bafim  bafi 
aequalem  habebunt:  eritque  triangulum  trian- 
gulo  aequale;  ac  reliqui  anguli  reliquis  angu- 
lis  aequales  erunt ,  uterque  utrique ,  iub  qui- 
bus  aequalia  lat^ra  fiibtcnduntur. 

Slnt  duo  triangula  ABC9  DEF,  ftunius  utrom-  Z4a.//r 
que  latus  AB,  AC,  »quale  fitaiterftu  utriqae  fa  t\ 
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lateri  DE,  DF,  hoc  cft,  AB,  ipfi  DE,  &  AC, 

ipff  DF,  angulufque  A,  contentus  lateribus  AB, 

AC,  «qualis  angulo  D,  contento  lateribus  DE, 

DF.   Dico  bafiin  BC,  «qualem  quoque  effe  bafi 

EF  ;  &  triangulum  ABC  ,  triangulo  DEF  ;  & 

utrumque  angulum  B  ,  &  C ,  utrique  angulo  E , 

&  F,  id  eft,  angulos  B,  &  E,  qui  opponuntur 

lateribus  «qualibus  AC ,  DF ,  inter  fe  ;  &  angu- 

los  C,  &  F,  qui  opponuntur  «qualibus  lateribus 

AB  ,  DE  ,  inter  fe  quoque  efle  «quales*    Quo- 

niam  enim  re&a  AB,  tetitx  DE,  ponitur  «qua- 

lis ,  fit,  ut*  fi  altera  alteri  fuperponi  intellijratur , 

2i  totn  collocato  Pun#°  A,  in  pun&o  D,  a  ipf*  fibi 

'  *■  "  •  "mutuo  congruant  ,  pun&umque  B,  in  pun&um 

E  ,  cadat.    Neque  enim  dicere  quis  potetit,  paP- 

tem  icStx  AB,  reft*  DE,  congruerc,  &  partem 

non,  quia  tunc  duae  rcft»  haberent  idem  fegmen- 

bio.prm  tam  commune,  b  quod  eft  impoflibile.     Quod  fi 

t     .fm.  ^ujs  ^Q2Lt^  p0(;to  puntto,  A,  in  D,  cadere  qui- 

dem  punftum  Bf  in  £  ,  fed  refiam  AB,  cadere 
vel  ad  dertram  ,  rel  ad  fiftiftram  DE ,  claudent 

ht^fm.  ^uaB  re&ae   V^titx  fuperficiem.    c  quod   fieri  non 

"  poteft.    Quarc  re&a  AB,  refi»  DE,  congruet, 

ut  diftum  eft.    Cum  ergo  angulus   A  ,   angulo 

3  i«f'0-  D  ,  ponatur  «qualis  ,  d  congrue t  quoque  alter 
alteri,  hoc  eft,  rcda  AC,  rea«DF,  congruet, 
pundtumque  C,  in  pun&um  F,  cadet,  ob  $equa- 
litatem  refiarum  AC ,  DF.  Bafis  igitur  BG  , 
bafTEF  ,  congruet  quoque  :  alias  fi  fupra  cade- 
ret ,  aot  infra ,  *t  efficeretur  rcfta  EGF,  EHF, 
clauderent  du*rca«  EF,  EGF;  vel  EF,  EHF, 
fuperficiera-,  ( neeare  enim  nemo  potcrit ,  tam 
EGF  ,  quam  EHr  ,  re&am  efte ,  cum  utraquc 
ponatur  cffe  eadem ,  que  reSa  BC. )  quod  eft 

f  Kjrw.  abfurdum.    Duac  enim  reS*  fuperficiem  e  clau- 

f  t,  frtm.  dere   non  poffunt.    Quocirca  /  bafis  BC  r  bafi 

*~         EF  ,  «qualis  erit ,  cum  neutra  alteram  excedat ; 

&  triangulum  ABC ,  triangulo  DEF ;  &  angulus 

B,  angulo  E  ;  &  angulus  C,  angulo  F,  aequa- 

' .  :     lis  •  ob   eandem  caufam ,  exiftet.    Quare  fi  duo 

triangula  duo   latera    duobus    lateribus   aequalia 

habewu&c,    Quod  de»onftrandum  erat, 

^  THEOR. 
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.THEOR.   %.    PROPOS.   5-  ti 

Ifolcelium  triangulorum  ,  qui  ad  bafim 
funt ,  anguii  inter  fe  funt  sequales:  Et  pro* 
duftis  aequalibus  redtis  lineis  ,  qui  fub  bafi 
funt,  anguli  inter  fe  aequales  erunt. 

Clt  triangulum  Ifofceles  ABC ,  in    quo  tater*,  TJB.lit^ 
&  AB ,  AC  ,  inter  fc  fint  xqualia.    Dico  angu-  fy9  ^ 
los  ABC,  ACB,  fupra  bafim  BC  ,  aquates  intcr 
fe  efle:  Item  fi  latera  aequalia  AB,  AC  ,  produ- 
cantur  quantum   libucrit,  ufque  ad  pun&a  D,  & 
£  ,  angulos  quoque  DBC  ,  ECB  ,  infra  bafitn 
eandem  BC  ,  effe  «quales.    Ei  llnea  cnim  A£, 
produ&a  infinite  a  abfcindatur  AF,   «qualis    ipfiaj./r**^ 
AD  ;  b  Sc  ducantur   reQ«  BF  »  CD.     Confide-  hx.fitu 
derentur  deinde  duo  triangula  ABF,  ACD.    Quia 
ergo    duo    latera    AB,    AF  ,    triaoguli    ABF, 
squalia  funt  duobus  latcribus  AC,  AD,  trianguli 
ACD ,  utrumqu'-  utrique,  ncmpe  AB,  ipfi  AC, 
ex  hypothcfi,  &  AF  ,   ipfi  AD,  ex    conftru&io- 
ne;  angulufque  A  ,  contentus  lateribus  AB,  AF, 
«qualis   cft  angulo   A  ,  contcnto  lateribus  AC9 
AD ,  immo  angulus  A  ,   communis  eft  utrioue 
triangulo  :  c  Erit  bafis  BF  ,    xqualis  bafi  CD,c4.friB^ 
&  angulus  F,   angulo  D,  &  angulus  ABF,  an- 
gulo  ,  ACD  ;  cum  &  priores  dso,  &:  pofteriores 
opponantur  xqualibus  lateribus  in  di&is  triangu- 
lis,  ut  patet:  Rurfus  confidercntur  duo  triangula 
BDC,  CFB.  .Quoniam   vcro  rcd«  AD ,  AF, 
cquales  funt ,  pcr  conftru&ionem  ,  fit  ut,  fi  au- 
ferantur  ex  ipfis  xquales  AB,  AC,  d&  rcliquae  4  ^frm^ 
BD  ,  &  CF  ,   fint  aequales.     Quare  duo   latcra 
BD ,  DC ,  trianguli  BDC  ,  sequalia  funt  duobus 
lateribus   CF  ,   FB,  trianguli    CFB  ,  utrumque 
otrique,  vidclicet  BDt  ipfi  CF,  &  DC,  ipfi  FB, 
m  prohatum  cft  :    Sunt  autem  &  anguli  D,  & 
F >  contenti   didtfs   lateribus  «qualibus  xquales, 
nt    oitenfum    ctiam    fuit.     Igitur  :  erit   angulus 

C  $  DBCf 
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i+trmi*  e  DBC  v  angulo  FCB  ,  aequalis  ;  &  angulus 
"  BCD».  angulo  CBF.  Tamenimprioresduo,  quam 
pofterlores,  «qualibus  oppomuntur  latcribus ,  eyi- 
ftuntque  fupra  communem  bafim  BC,  utriufquc 
trianguli  BDC,  CFB.  Quod  ii  ex  totis  augulis 
«qualibus  ABF,  ACD,  (quos  sequales  effe  jam 
demonftravimus  in  prioribus  triangulis)  detrahan- 
tur  anguli  «quales  CBF,  BCD,  (quos  itidem  in 
pofterioribus    triangulis    modo   brobavimus     effc 

/  i.frm.  «quales)  fremanebunt  anguli  ABC,  AGB,  fupra 
\  bafltn  BC,  xquales:  Oftenfum  eft  autem  in  po- 

..;  fterioribus  triangulis ,  &  angulosDBC,  FCB,  qui 
quidem  lunt  infra  eandem  bafim  BC,  efleaqua- 
les.  igitur  &  anguli  fupra  bafim  inter  fc,  &  an- 
guliinfraeandeminterfeluut  aequales;  acpropterea 
Ifofcelium  triangulorum ,  qui  ad  bafim  funt  au- 
guli,  &c.     Quod  crat  demonftrandum. 

.  *'•  G  O   R  O  L  L  A   R    I   U   M. 

Ez   hac  propofitiooe  quinta  iiquet ,   omne  triangulum 

aequilaterum  efle  aequiangulum   quoquc  :   Hoc  tft  ,   tru 

1AB.  lllt  angulos  cujitfltbet  trianguli    xquilateri  efiV  intcr  le  a*qua- 

$&•  7*    -  lci.     Sit  coim   ttianguluni  aequilaterum  ABC.     Quoniam 

*j*frimi.  igitur   duo   latera   AB,  AC,  lu-nc   ae^ualia  ,  *  erunt  duo 

•nquli    B  ,    &   C  ,    aequahs.     Itcro  quia  duo  latcra  Ab\, 

.'  EC  ,  funt   aequalia  ,  erunt  &  anguli  C  ,  &  A  ,  sequaUs. 

Q^re  omn<s   trcs    A,  B,  &  C  ,  xquaks  ciuut.    Quud 

oftendendura  erat. 

fi.    1         THEOR.    3.    PROPOS.    6. 

1 

/ 

f      Si.  trianguli  duo   anguli  aequales  inter  fe 
*  fuerint  :    &    iub  aequalibus   angulis  fubtenfa 
■  »•  •. :  '•     latera  aequalia  inter  fe  erunt. 

TjB.lit.  TN  triangulo  ABC,  fiutduoangulrABC,  ACB, 

tg.  8.    '  ^*   fuperlatus  BC,  xquales.'   Dico  dno  latera 

illis  oppofita  AB,  AC,   efle  qiioque  «qualia.    Si 

enim   nou  credantur  aequatfa.',  cxiftentibus  nihilo- 

-   minus  angulis  didis  «qualibus,  erit  alterum 'nfa- 

"     jus 
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jus  altero  ;  fit  igitur  AB,  majus  quam  AC  ,  fi 
fiert  poteft:  £t  ex  AB,  b  abfcindatur  in  D,  rc&*b;.frM 
BD,  aequalis  reSae  AC,  (qu®  minor  dicitur  efle 
quam  AB,)  ducaturquc  reftaCD.  Confidcrcntur 
jam  duo  trian^ula  ACB,  DBC.    ln  quibus  cutn 
duolatera  AC,  CB,  trianguli  ACB,  «qualia  fint 
duobuslateribus  DB,   BC,  trianguliDBC,  utrum- 
que  utrique  ,   tfempe    AC,  ipfi  DB,   (abfcidimus 
cnim  ex  AB,  ipfiAC,  conceffu  adverfarij,  aequt- 
lem  DB,)  &CB,  ipfi  BC,  cum  fitunum  &icLin; 
Sint  autem  &  dnguli  ACB,  DBC,  contcnti  diftis 
lateribus  aequaks,  per    hypothefin:  c  Erunt  trian-  xiftfaii 
gula  ACB,  DBC,  aequalia,  totum  &  pars,  quod       ^  » 
fieri    nOn   potdt  d.  Non  igitur   erunt  latera  AB,  d  9./*"*». 
AC,  inaequalia,   fi  anguli   B,  &C,  fuperlatus 
BC.  aequales  funt  ,  ne   totum  parti  aequale  efle  *"*"*.  ^V 
concedamus:  fed  aequ:ilia  exiftent.     Quare  fi  tri-  .\\\  v«.-  v 
anguli,duoanguii,  &c.  Quoddcmonftrandumerat.    .ci    L; 

COROLLARIUM,  ... 

Sequitur  ex  htc  prcpofitiooc  ,    omne  trianpufum  arqtfH  ,;;v^  -^ 
angu)um~  ,  id  eft,  cujus  omnes  anguli  fuct  srqualfi,  cfle 
«quilaterutn.     Quoi    quidem     converftm    cft    coroHfitti 
qmntae    propofitionis  ,    ut     ):qutt.     Sint    c»im   trianguH  J 
ABC,  tret  anguli  aequale*.     Dico  ipfum  <  flc  *quilitcru».  rS-7- 
Cum   enim   duo  angoli  B,  &  C,  fint  «qualtf ,  s  ciuct  t6.frmL 
larera  AB  ,   AC  ,  aequalia.     Rurfuj  cum  duo  anguli  A  , . 
&  B,  fint  aeqoalet,  trunt  quoque  latera  AC,  BC,  arqua*   '    *  ■«  3 
lia,  &  idcirco  omnia  tria  lattra  AB,  EC,  AC,  srqualia. 
Quod  oftendendura  erat.i 

THEOR.   4.     PROPOS.    7.  f«. 

Super  eadem  refta   linea ,  duabus  eifdem      l 
re&is  lineis  alias  duae  recStae  lineae  aequales,    |: 

utraqiie  utrifjue ,  non  conftituentur  \  ad  aliud  

atque  aliud  punftum  :  ad  eafdem  partes ,  eof-  \v 
,  demque  terminos  cum  duabus  ifiitio  duflis  reflis 
lineis  habentet. 

CUper   refia   AB  ,  corifljtuantur   ad    punflum  tjb  m 
0  quodvis  C,  du»  rea«  linc»  AC,  BC.    D\co  fg.9l** 

C  a  fupcr  11,111}. 
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ifaper  c&ntfem  reftam  AB,  verfus  partem  eandem 

6  #-  non  poffe  ad  aliud  pun&um ,  ut  ad  D ,  con- 

'  :  'fKtuiduasaliasre&aslineas,  quasfint  aequales  lineis 

AC,  BC,  utraque  utrique,  nempe  AC,  ipfi  AD, 

quae    eundem   habant  termincm  A;  &  BC,    ipfi 

BD,  quae  eundern   etiam  terminum  pofiidcnt  B. 

Sim  enim  ,  fi  fieri  potcft,  reftac  AC,  AD,  inter 

fef  &   re&ae  BC,  BD,   inter    fe  etiam   «guales. 

Aut  igitur  punftum  D ,  erit  in  alterutra  re&arum 

AC,  BC,  ita  ut  reira  AD,  in  ipfam  re&am  AC, 

▼el,  BD,  in  ipfaraBC,  cadat;  aucintratriangulum 

*>*m  m  ABC;aut  ertra.    Sit  primopunctum  D,  in  alte- 

If?       ra  reaarum  AC,  BC,  nempe  in  AC,  ut  AD,  fit 

}*'  *        par$    ipfius    AC.    Quoniam    igitur    re£ta&    AC  , 

*  ':  '  AD ,    eundem  terminum  A  ,  habcntes  dicuntur 

*     *»•*»  ^ualcs>  crit  pars  AD,  toti  AC,  «quaiis. /Quod 
tf.fr$n  ^er.  noa  ppteft>    Sit  <jeinde  pm^tum  D,  intra 

TM.UL  trfangulum  ABC;  &  du&a  re&a  CD,  producan- 

fg-  l*     tur  reaa  BC ,  BD  ,  ulquc  ad  E  ,  &  F.    Quo- 

ntam  igitm;  irj  triangulo  ACD,  ponuntur  latcr* 

if.frkd'  AC,  AD,  «qualia,  a  erunt  an»uli  ACD,  ADC, 

bp,/*».  iiip^r  bafina  <JD  ,  xquales;  £  Eft  autem  angulus 

ACD ,   mirtor  angulo  DCE  ;  nempt  pars  toto : 

Igitur  &  angulus  ADC,  minor  crit  codem  angu- 

lo  DCE.  Quare  angulus  CDF,  pars  ipfius  ADC, 

snulto  minor  erit  eodcm  qngulo  DCE.    Rurllis, 

quia  \n  triangulo  BCD  ,  latera  BC,  BD,  ponun- 

e»r**V tur  8Dqjw'Mk>  *  efjint  anguli  CDF,  DCE,  fub  bafi 

**#f^"*CD,  seqyfcles^    Oftcnfiim  autcm  fuit,  quod  idcm 

■  angulus"  CDF ",   multo  fit  minor   angulo  DCE. 

Idem  ergo  Angulus  CDF ,  &  minor  cft  angulo 

0CE,.  &ei4pw  «qualis,  quod  eft  abfurdum.   Sit 

ml  :         poftremo  pun&um   D  ,  *cxtra  triangulum  ABC. 

TJB.  Itt.  Ajit  igwr  iar  tali  erit  loc?  ,.  ut  un*  lrnea  fuper 

jfc.  ii.     altex^un  cadat?  dummodo  loco  D,  intelligas  C, 

:  &  loco  C,    ipfum  D  ;  e?  quo  rurfus  colligetur 

7AB  Itt  ?***  &quali$  toti ,   quod  cft  abfufdum.    Aut  in 

Jfe.  i  »•  "  **K  ***  loco  >  ut  P°fte"ores  ^uaB  ^ne3B  «mHtnt 

-  *'    priwes  iluas,  fi  modo  locoO,  iterum  intclliga» 

C,  &  D,  loco  C.    Quo  pofito,  in  idem  abfur- 

4im  j»citan«*t  ^mpe  aAgulaw  DCF,  *  mino- 

reai 


.-  *  • 
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rem  efle  angulo  CDE  .  &  eidem  aeqiialem ,  ut  - 
perfpicuum  eft.    Aut    denique  puo&um  D ,   ila  TM.UI1 
erit  extra  trjangulum   ABC  ,   ut  altcra  linearufti  fig.  t^ ' 
pofteriorum,  nempe  AD,  fecet  attetani  prioruni, 
ut  ipfam  BC.    Duda  igitur  rcfta  CD,  cum  to 
triangulo   ACD ,   latera  AC,  AIX  ponafitut  «- 

?ualia,  ^erunt  anguli  ACD,  ADC,  fupra  bifim  Af.primL 
X),  aequales:  Ac  proinde  *cum  angulus  ADC,  4  j.prm 
minor  lit  angulo  BDC,'par9  toto,  erit  &  angu-         *  * 
lus  ACD ,  minur  eodtih  angulo  BDC.  -  Qu*tfe 
multo    minor    erit   arigulus   BCD ,    vzts  anguli 
ACD  ,    angulo   eodem   BDC.    Rurntf  cum  to 
triangulo  BCD,  latera  BC,  BD,  portantar  aecttfli-  • 
lia,  a  erunt  anguli  BCD,  Bt>C,  iuper  bafim  CD,  a  ^^y 
xquales :  Eft    autem   jam    olteiifum,   angultfta 
BCD,  multo   efle  miuorem  angulo  BDC.    Idefti* 
igitur  angulus  BCD,  &  minor  cft  angulo  BDC, 
&  eidem  «qualis ,  quod  cft  abfuidum.    Non  crgo 
«qualesfuntinter  fe  AC,  AD,  necintcrfequoqut 
BC,  BD.    Quare  fuper  eadem  refta  lmea,v  dtiabus 
eifdtm  re&is  lineis.  &c.    Quod  ctat  demoftftrto- 
dum.  : 

> 

T  H  E  O  R.   5.    P  R  O  P  O  S.   8.        fif: 

*• 

Si  duo  triangula  duo  latera  fiabuerint  duo* 
bus  lateribus,  utrumque  ucrique,  aequalia>  ha- 
buerint  vero  &  balim  bafi  aequalem:  Angm~ 
lum  quoque  fu&  aequajibus  re&is  linek  con- 
tentum  angulo  aequalem  habebunt* 

« 

Slnt^duo  latefaAB,  AC,  triangulf  ABC ,  du<$~  7AB.UU 
bus  lateribus  DE,  DF,  trianguli  DEF,«qua-  fg.  14. 
Ka,  utrumque  utrique,  nempe  AB,  ipfi  DE,  & 
AC ,  tpfi  DF ;  fit  autem  &  batis  BC,  bafi  EF/  '  " 
atqualis.    Dko  angulum  A,  ttquatart  eflc  angtrlo •.  •  * 
X)  ,    quorum  videlic^t   uterque    dtftis  lateribUs 
continctur.    N^m  fi  mertte  intallfcafur  b*fis  BC, 
fcpcrponi  bafi  EF,  *neutr&  «cedet  aiteram,  ftd  t  £jr#* 
faiftitt  B^  ooagracf  ptut&»  Ey  &'  pundumC, 

C  3  punOo 
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-punfto  F,  cum  hx  bafes  ponautur  «quales  inter 

v.;  Ti\~     **•    Deinde  fi  triangulum  ABC,  cogitetur  cadert 

ri  ,-\  jfupertriangulumDEF,  cadetpunftum  A,autinip- 

4     ^  '"  ,fum  punftuin  D ,  autalio.  Si  punftum  A,  in  ipfurn 

punftumD,  cadet,  congruentfipimutuotriangulo- 

a  8.  fro*_rumlatera,cumponantura&qua1ia;Acproptereaa  an- 

\r-*..7':    giilusA,a&qualiseritAnguloD,  cumneureralterum 

\flli^lf*  excedat.    Ouod  fi  punftum  A,  ali6  dicatur  ca- 

\i6:  K       dere,  ut  ad  G,  quomodocurnque    id   contingat, 

•hoc  eft ,  five  in  latus  £D,  five  intra  triangulum 

EDF,  fivc  extra  ,  ut  in  figuris  apparet;  erit  per- 

petuo  £G,   (quae  eadem  eft,  que  BA,)  asaualls 

•  -ipfi   ED ;  &  FG,   (quas  eadem  eft,  quas  <JA,) 

..  .  r  .acqualis  ipfi  FD,  propterea  quod  latera  unius  tri- 

anguli  squalia  ponuntur  lateribus  alterius.     Hoc 

b  •j.frmmi.  autem  fieri  non  poffe,  jam  dudum  ^demonftra- 

tum  eft ,  cum  tam  reftae  EG ,  ED ,  terminum 

cundem  E  ,  quam  reftae  FG,  FD,  eundem  limi- 

tem  F,  poffideant.    Non  igitur  punftum  A,  ca- 

jdet  alio  quam  in  punftum  D :  ac  propterea  angu- 

•lus  A ,  angulo  D  ,  aequalis  erit.    Quare  fi  duo 

triangula  duo  latera  habuerint  duobus  lateribus, 

&c.    Quod  erat  dcmonftrandum. 

» 

SCHOLIUM. 

-  Si  duo  triangula  bafes  habuerint  aquales  ,  Cr 
mngules  fuper  bafes  conflitutos ,  mquales  ,  utrumque 
utrique  :  Habebunt  quoque  reliqua  latera  aqualia, 
utrumque  utrique ,  qud  videlicet  aqualibus  angulis 
fubtenduntur ,  angulofque  reliquos  hifce  lateribus 
inclufes  mquaUs. 

TAb.  m.      s**  **im  bafis  BC  f  mqualis  bafi  EF9  fe?  amgutus 

fc  «4*    B»  ****'"  ^*  amgaiufque  C,  amgmh  DFE.    Dico 

latus  quoque  AB^  lateri  DEf  fcr  Idtus  AC9  kteri 

DFf  mauah  ejfe  %  augulumque  A%  auguh  D.  Nam 

g  %.pr*n'Ji  bafis  bafi  fuperpomatmr  ^  a  comormemt  fibi  mmtmo  ex* 

'  trtma  earum%  ntc  mm  &  lincm  mmgmkrmm  tqmaiimm* 

Quare 
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Qteare  omnia  fibi  congruent  9  proptereaqne  omnia  m+ 
ter  fife  tqualia  erunt.  kZ 

COROLLARIUM. 

Porro    ex  antecedcnte  nujos   o&avse  prapofiriools  oon      \ 
folum  colli<i  poteft,  angulos  lateribus  araualibus  cooreotos 
aequales  cfll' »  verum  ctiam  reliquos  angulos,  qoi  ad  bafes 
cooftituumur ,  utrumque  utrique ,   ut  angulom  B ,  aoguJo  JJft.  Bt\ 
E.  »  &  angulum  C ,  aneulo  F  ,  immo  totpm  triaogolnm  fig.  14^ 
tori  triangulo  ,   ut    conftat   ex  eadem  fuperpofitiooe  uoiua 
triangult  fuper  alterom.     Nam   fibi  mutuo  cengruent,  fc 
Ci&i  anguli ,  &  tota  triangula ,  ut  pcrfj>icuum  eft. 

PROBL   4.    PROPOS.  9,         ix: 

Datum   angulum    re&ilineum  bifar&m  ;o 

fecare.  * 

Cltdividcndus  rcailincusangulusBAC,  btfatitm;  TJM.W* 
^  hoc  eft,  in  duos  angulos  aequales.    In  refta/l»  >7* 
AB ,  fumatur  quodcunque  punftum  D,  &  reftae 
AD,   a  fccetur  cx  AC,  re&a  AE,  «qualis,  du-  aj./riwi^ 
caturque  re&a  DE.    Deinde  fuper  DE-  b  confti-  bi.  frim^ 
tuatur  triangulum  aequilaterum  DFE,  «  ducatur 
re&a  AF  ,  dividens  angulum  BAC ,  m  angulos 
BAF  ,    CAF.    Dico    hos   angiilos  inter  fe  cfle 
aequales.    Cum  enim  latera  DA  ,  AF,  trianguli  .  f  .- 
DAF,  «qualia  fint  lateribus  EA,AF,  triaaguli 
EAF ,  utrumque  utrique  ,  quod  DA ,  ipfi  EA  , 
per  conftru&ionem ,  fit  asquale,  &  AF,  commu- 
ne;  Sit  autem  &  bafis  DF  ,   bafi  EF,  «qualis, 
propterea  quod    trtangulum  DFE  ,  conftrudum 
cft  aequilatetum:   e  %i\t  angulus  DAF.,  a»gulo  c%.prmM 
EAP,  aequalis,  ideoque  angulus  BAC,  divifiis 
bifariam,  quod  erat  facicndum. 


r:-> 
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£       P  R  O  B  L.  s-    P  R  0  P  O  S.   10. 

Datam  re&am  Hneam  finitam  bifariam  fecare. 

TA&.  IV.  Q*f  ^3   finita  ^B  ,  dividenda   birariam  ,  id  eft 

jt.  i.      "?  in  du»   partes   sequales.    a  Dcfcribatur  fuper 

a  i.arM.  AB,  triangulum  aMjuilarerum  ABC,  cujus  angu- 

tf.frimit  lus   C ,   per  rectam  CD  ,  £  dividatur   bifariam  , 

re&aque   CD  ,  redtam  AB ,  fecct  in  D.    Dico 

teqtamAB,  birariam  efffe  divifam  in  D.    Quoniam 

duo  latera  AC ,  CD ,  trianguli  ACD  ,  xquatia 

funt  duobus   latetibus  BC,  CD,  trianguli  BCD, 

utrumque  utiiquc,  nempe  AC,  ipfi  BC,  cumflnt 

ambo  latera  trianguli  xqullateri,  &  CD  ,  cft  com- 

mune  ;  Eft    autem   &    angulus    ACD ,  angulo 

e^lprim-  BCD  ,   ssqualis  ,   p«r  conftrii&ionem-.  ctrit  bafis 

AD  ,   bau   BD  ,   xqualis.    Datam    ergo    rectam 

AB,  bifariam  fecuimus  in  D,  quod  facerc  opor- 

.n  -■  -  ■  tcbat. 

■  "#  PROBL.fi.    P  R  O  P  O  S.  .11. 

Data  recta  linea  ,  a  purifto  in  ea  dato , 
re&am  iineam  ad  angulos  re&os  excitare. 

TAM.  IV-  X>  E^B  luiea  data  fit  AB;  &  in  e*  puncrum  C, 

fc  ,.      "  i  qoo  jubemur  erigere  fuper  AB,  lincam  ad 

Angulos  rettos,  feu  perpendicularem.    A  punfto 

m^.frhm.  C,  fumstur  reita  CD ,   a  cui  fcquatis  aurefatur 

bt. frimi.  CE.  Deinde  fuper  D£ ,  b  eondituatur  triaiigulflrn 

asquiratctum   DEF,  atque  ex  F ,  ad  C ,   ducatur 

•  -    reat  FC ,    quam  dico   efle  perpendicularem     dd 

AB.  .  Quoniam  latera  DC,  CF ,  triaoguti  DCF, 

aequalia  funt   latcribus   £C,  CF,  trianfluli  ECF, 

utrumque  urriquc,  uempe  DC,  ipfi  EC,  per  con- 

ftructionem ,  &  CF,  commune;  Eft  vero  &  ba- 

fis  DF,   bafi  EF,  sequalis ,  ob  triangulum  Jequi- 

EB.MM.  laterum  :  t  Erunt  anguli  ad  C  >  contenti  dictis 

|  l*.drf.  lateribut ,    «quales.    i   Quarc    dicctur    uterque 

:  ,    ■  {.    .  it&us» 
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rc£tas ,  atque  adco  PC,  refta,  ad  AB,  perpenfr 
cularis.  Data  igfcur  refta  Kaea  &  puntto  in  e» 
dato,  &c.    Qaod  facicndum  crat. 

PROBL   7.    PROPOS.   a     :   a$ 

m 

Super  datam  redfcam  lineam  indnitam ,  k 
dato  pun&o ,  quod  in  ea  tion  eit ,  perpendi- 
cularem  re&am  deducere. 


perpendiculi 

C,  intcrrallo  vcro  quolibet  circulus   dcfcribatur 
tfccans  AB,  in  D,  &  £,  (quoniam  intcnrallum  «  M*K 
affumptum  tantum  eflc    debet  ,   ut   tranfcendat 
refitam  AB  ;  alias  cam  non   fecarct. )  -  a  Divifii  a  i«./rW 
autcm  re&a  D£,  bifariam  in  F,  ducatur  refia 
CF,  quam   dico   pcrpendicularcxn  cfle  ad  AB. 
Si  cnim  ducantur  CD ,  C£  ,   crunt   duo  latera 
DF,  FC ,  trianguli  DFC,  «qualia  duobus  lateri- 
bus  EF*  FC,  trianguli  EFC,  utrumque  utriquc^ 
.per  conftrudionem;  cft  autem  &  batts  CD.  bafi 
C£,  asqualis,  ^cumhaefint  cx  centro  C,aa  cir^j  \f\M. 
cumferentiam.    Quare  b  crit  angulus  DFC,  an*  ba/nW 
guloEFC,  aujuahs,  &proptereauterque  rcdus  ci  c  10.  dtf. 
J)u&a   eft  igitur  CF  ,  perpendiculans,  quod  fe- 
ciendum  erat.  %     .  . 

THEOH   6.    P  R  O  P  O  S.   13.  .     «sjj 

Cum  refla  linea  fupor  re£bun  conGftenrf 
Hneam  amnalos  facit,  aut  duos  reflbe,  autr 
duobus  fecBs  equales  efficiet. 


ftngufi  duo  refli.    Si  vero  AB,  non  fiierit  per-  . 
pcndicularh,  fkcict  unum  quMcm  aAgulum  obtu-  ' 

C  f  filJBj 
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fuin  ,  alterum  vero  acutum.  Dico  igitur  ipfos 
dn.frM  djiobus  efle  re&is  «cjuales.  </Educatur  enim  BE, 

dl  B,  perpendiculans  ad  CD,  ut  iint  duo  anguli 

EBC,  EBD,  re£H.  Quoniam  vero  angulus  reetus 
t19.fr»».  EBD.  e  aequalis  cft  duobus  DBA,  ABE;  /crunt, 
f  *./***.  apponto  communi  angulo  refto  EBC ,  duo  rt£H 

EBD>  EBC,  tribus  angulis  DBA  ,  ABE,  EBC, 
pftyf**-  afquales.  Rurfus  quia  g  angulus  ABC ,  duobus 
a  i.  fttn.  angulis  ABE  ,  EBC ,  aequalis  eft ;  a  erunt ,  appo- 

fito  communi  angulo.  ABD ,  duo  anguli  ABC, 

ABD,  tribus  angulis  DBA,  ABE,  EBC,  sequa- 

.  tes.    Sed  eifdem  his  tribus  oftendimus ,  «quales 

/^  qi!am  effe  duos  re&os  EBD,  EBC;  qua  autem 

\  i.  frvk.  <;idem  aqualia  ,    b  inter-  fe  funt  s&qualia.    Duo 

igitur  anguli  ABC,  ABD,  aequales  funt  duobus 
-  3ift<3is  EBI),  EBC.    Cum  ergo  refta  lineafupra 

^m   conuftens   lineam ,  &c.    Quod  oftendere 

xif.      JTHEOR.    7.    PROPO  S.    14. 

":"Sl  ad  aliquam    re&am  lineam ,  atque  ad 

djus  pun&um ,  .duae  reftae  lineae  non  ad  e«f- 

,  m  „  j  dexn  partes  du&ae  eos  ,  qui  fiint  deinceps , 

:       !.;  ii  angulos  duobus  re&is    aequales  fecerint ;  in 

.-  .  xi  d  dire&um  erunt  inter  fe  ipfe  re&ae  lineae. 

TJM.1P.    A  D  punSum  C,   line»  reft»  AB,  in  diverfas 

fo  f.  ^  ■**•  partes  cduftas  fint  duae  re6fcas  CD,  CE,  fa- 

.••'/.     cierites  cum  AB  ,  duos  angulos  ACD,  ACE  , 

vel  re&os ,  vel  duobus  rc&is  aequales.    Dico  ip- 

£t|  CD ,  CE ,  inter  fe  efle    conftitutas    in  di- 

reftum,  ita  ut  DCE,  fit  una  linca  reda.  Sicnim 

non  eft  re&a  DCE;  produfta  DC,  ad  jpartes  C, 

in  dire&um,  &  continuum,  cadet  aut  lupra  CE^ 

„      ut-fit  re&a  DCF,  aut    infra.CE,ut   fit  refta 

;v  u.  t  pcG-    Si  cadit  fupr*.,  cum  AC,  confiftat  fupec 

iiflfcW  kftam  DCF ,  *  fient  duo  anguli  ACD,  ACF  , 

r*  «tt3  ^^g  rtQi$  aeqjjaics  ;  ponuntur  autem  &  duo 

hii.tr*.  inculi  ACD,  ACE,  «quales  duobu^  rcdis  ;  tSc 
-        -^*  -       ^        oxnncs 


I 
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omncs  re&i  funt  inter   fe  aequales.    Quare  duo 
anguli  ACD,  ACF,  duobus  angolis  ACt>,  ACE, 
erunt   aequales ,   ablato   igitur    communi  angulo 
ACD,  €  remanebunt  anguH  ACF,  ACE,  intcrfe  c  $lfrm 
xquales  ,  pars  &  totum ,  d  quod  eft  abfurdum.  d  9«  frm. 
Non  igitur  re&a  DC,  produ&a  cadet  fupra  CE; 
Scd  ncque  infra  cadct  ;  Eaderh  enim  ratione  pro- 
barentur    angult  ACE  ,  ACG ,  «quales.    Igitur 
DC ,   produ&a  eadcm  efficietur,  quae  CE;  prop- 
tereaque  ,  fi  ad  aliquam  redam  linearn,  atque  ad 
ejus  pun&um,  &c.    Quod  demonftrandum  erat. 

T  H  E  O  R.    8.    PROPOS.    ij.         tw) 

Si  duae  re&ae  lineae  fe  mutuo  fecuerint, 
angulos  ad  verticem  aequales  inter  fe  effi- 
cient. 

CEcent  fe  duae  xcdx  AB ,  CD,  in  punfio  E.  TM>ff$ 
^  utcunque.    Dico  angulos  ,    quos  faciunt  ad  fo.  4,  j  t 
verticem  E,  inter  fe  efTe  «quales,  angulum  vide- 
licet  AED,   amrulo  BEC,&  angulum  AEC, 
angulo  BED.    Quoniam  rcda  DE <,  confiftit  fu- 
per  rc&am  AB,  b  erunt  duo  anguli AED,  DEB,  bi|!/rtaf 
cquales   duobus  reftis.    Rurfus  quia  re&a  JJE, 
liiper  re&am  CD ,   confittit.  erunt  eadem  ratione 
duo  anguli  CEB ,  BED,  duobus  reftts  aequales. 
Cum    igitur    c  omnes   redi  anguli  inter  le  fiot  cu.frii] 
aquales;  erunt  duo  anguli  AED,  DEB,  duobus 
angulis  DEB ,  BEC ,  «quales.    Dempto   igitur 
communi   angulo    DEB ,  d  remanebit   angulus  d  ^pvi^ 
AED,   angulo  BEC ,  «qualis.    Eadem  ratione 
.  coafirmabitur ,  angulos   A£C,  BED,   inter  fe 
«quales    efle.    Nam    duo   anguli   AEC,  CEB, 
e  qui  duobus  funt  redis  aequales,  aequales  erunt  eifrprbH 
'ducibUs  quoquc  angulis  DEB,  BEC,  qui  duobus 
rcdfefunt  awjuales.    Ablato  igitur  angulo  communi 
BEC,  /rcmancbunt  anguli  AEC,  BED,  «qua-  f  j.arwd 
lcs  iflter  fe.    Si  igitur  duac  rc£te  lineae  fc  mutuo        .. r^J 
-fccuerim,  &c.    Quod  oftenderc  oportebat. 


COg 


^     i 
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COROLLARItJM.    L 

Kudtdct  colligk  c*  demooftratione  bo')us  theoremsttf  • 
(efc  fenteottt  Prodt  •  quonitm  alia  exempltrit  boc  corol- 
Itriom  nou,htbcnt)  dots  lioetfl  rtdss  fe  mutao  fcctntef» 
cJBcerc  td  puncHum  fedioots  qnttuor  tnguloc,  qottuor 
tt&is  tngulis  srqutlesl  Nam  in  dcmonftratiooe  oftenfum 
futt,  ttm  duo<  tngulos  AED,  DEB,  quam  duos  AEC, 
CEB,  duobus  effe  re&is  stquales»  per  13  propoC  Om- 
net  igitur  quatuor  angoli  ad  E  »  conftituti  stquipollent 
bit  doobufl  redis  toguiis.    Qtfirc  quttuor  re&is  aequales 


A       * 


COROLLARIUM.    IL 

Btdem  rtrione  colligemos,  omnet  tngolof  ctrct  unom 
&  idem  pun&um  conftitutos,  quotcunque  fucrint,  qut- 
tuor  duntaxat  rc&is  tngulis  sequtles  eflc.  Si  enim  ex , 
£,  tliae  linets  quotlibet  eductnrur,  ditidentur  folummodo 
N'  '".  *"  illi  quttuor  tnguK  td  R,  coriftouti,  to  plurimts  partet, 
tliMfHffc  ^T"*  omoes  fimul  tnmpta»  totis  fots  tdsrqototur.  Cum 
ergo  illi  quttuor  tnguM  sequtles  fiut  quatuor  redis ,  cx 
1.  corollccio  »  erunt  quoque  otnnts  tlii  fimul  fumofi 
ejuttuor  stntom  recVf  sequalcs.  fit  quo  perfpicuum  ift, 
omne  fpttium  puodhim   tliquod   in   pltno  circumftans  , 

Stuiftlere  quttoor  re&is  tngulis  •  ut  multi  tu&ores 
erunt  :  quit  omncs  anguii  ,  qut  circt  illul  puo&um 
cooftirui  pofluot  •  quatuor  funt  rt&ts  tncrulis  srqualat. 
Similt  modo  confttt  ,  quotlibet  linets  reAas  fc  invicero 
secaote*  •  facerc  td  pun&um  fc&ioois  togulos  ssqualct 
cjuttuor  re&is. 

EXPROCLO.       . 

Si  ad  dujuam  reffam  tineam  ,  ad  rf*fj* 
fymm3  dm  rtffd  lined  rton  ad  edfdem  par~ 
tes  fitoft*  ,  angulos  ad  inriicem  dauales  ftc*~ 
rim  \  iffd  reffd  lined  m  direihm  Jm  kmmm 
trw&m 


*    r  » 


tJB.  tr.      Ex  pm&>  £,  rt&d  ABf  in  Sverfs  pdrtet  tgr*» 
J%.  o\      Hummr  dad  re&d    £t>  9  EC  %faciewus  *€*u* 


I 

1 
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AED  .  B£C  9  imur  fi  a-qmales :  Vol  ttiam  dmos 
AEC9  BED.    Dico  duas  EC ,  ED,  effieere  mmam 
itni^m    re&am.    Quoniam     emim    amguius    AED , 
4tcua(ts  eft  mngmlo    BEC  ;   addito  eommmmi  amgmlo 
tiEp  9  herumt  dmo  amgmli  AED  ,  DEB  ,  duobus  b».frwC 
angutis  CEB,  BED  >  tquales:  Sed  c  amgmli  AED%  ciy  frm$ 
DEB  ,  /*»*  mquales  dmokms  reSis.    hstmr  &  dmo 
CbB%  BED.  duobus  ermmt  reSis  aquales.    Qmamo- 
brem  EC  ,  EO  ,    a  ernut  limea  mma  rcSa.    Uoe  ai4,*tM 
auiem  ,  mt  vides ,  eomiorfmm  eft  propofithmis  dccim*-  ' 

quintd. 

T  H  E  O  R.   9-    P  R  O  P  O  S.    itf.         «j; 

Cujufcunque  trianguli  uno  latere  produ&o,  ;*  r 
externus  angufus  utrolibet  interno,  &  oppo-  ~ 
fito,  major  eft. 

TRianguli  ABC,  latus  BA,  producatur  ad  D.  T4B.tr. 
Dico   angulum  cxternum  DAC ,   majorem  fg.  7*1 
efle  interno,  &  oppofito  ACB,  itemque  majorem 
intcrno  ,  &    oppofito    ABC.    Pividatur  a  enim  %\^frmi 
AC,  bitariam   in  £;  &  ex  B,  per  E,  extendatur 
rc&a  B£F,  ita  ut  EF,  b  abfcifla  fit  «qualis  rcfix  b  $.prmmt 
£B  ;  ducaturquc  re&a  FA.    Quooiam  igitur  la- 
tera  CE,  £B  .  trianguli  CEB,  «qualia  funt  late- 
ribus  A£  ,   EF ,  tnanguli  AEF,  utrumque  utri-  .       , 
quc.  per  conftrudionem  ;  Sunt  autcm  &  Anguli    .. 
ad  E,  di&is   lateribus   comprehenfi  ,   c   inter  fe  cif.ptuml 
equales,  cum  fint  circa  Verticem  £,  &  oppofiti:         ,  ' 
Erit  d  bafis  CB  ,  «qualis  bafi  AF ,   &  angulus  d 
ECB  ,  angulo  EAF;  Eft  autem  angulus  DAC, 
extexnus    major    angulo   EAF,  totum  vidclicet 
parte.    lgitur  &  externus  angulus  DAC,   majojr   .\ 
erit  internp  ,  &  oppofito  angulo  ACB-    Quod  fi 
latus  CA ,  jproducatur  ad  G  ;  &\AB ,  dividatuc      .^  •» 
bifarfom  in  H;  extendaturque  rc&^CHI,  ut  HI, 
«quatis  fit  rec^e  HC  ,  &  ducatur  rcda  1A  :  dc-t  r  ;.tf 
monftrabitur    eadem    prorfus   ratione  ,  angulum 
'  cxternum  GAB ,  majorem  efle  jnterno  angulo, 
&  oppofito  ABC;  Eft  autqq  f  aqgulip  DAC,  ti/.jMW 

angulo 
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angulo  GAB  ,  a&qualis,  cum  lineasBD,  CG,  fe 
-  mutuo  fecent  in  A.  Igitur  &  angulus  DAC, 
major  crit  interno  &  oppoOto  angulo  ABC.  Eft 
autem  idem  angulus  DAC,  majorquogue^often- 
fiis  angulo  interno  &  oppofito  AGB.  Gijufcun- 
que  ergo  trianguli  ono  latere  produSo ,  &c. 
Quod  dpmonftrandum  erat. 

•■  Wjj-      THEOlio.    P  R  O  P  O  S.    17. 

Cujufcunque  trianguli    duo    anguli  duobus 
reftis  funt  minores ,  omnifariam  fumpti. 

TJB  tr.  C  It  triangulum  ABC;  Dico  duos  angulos  ABC, 
/fc.  8.       ^  &  ACB ,    minores  eflc  duobus  rc£is  ;  Item 
duos  CBA ,  &  CAB ;  Itemque  duos  BAC,  & 
BCA.     Producantur    enim    duo    quaevis    latera , 
ncmpe  CB ,  CA,  ad  D,  &  E.    Quoniam  igitur 
:i\6.frbni  <i  angulus  ABD  ,  externus  major  eft  interno  & 
-\  •        oppofito  angulo  ACB  ;    fi    addatur    communis 
c  4  ffw.  angulus  ABC,  e  crunt  duo  anguli  ABD,  ABC, 
«i*l\prim  majores   duobus    angulis    ABC  ,    ACB  :  /  Scd 
ABD ,  ABC ,   aequales  fiint  duobus  re&is.    Igi- 
:/  '.  c        tur  ABC  ,    ACB,   miuores  funt   duobus  reflis. 
Eadem    rationa  erunt   anguli    CBA  ,  &  CAB, 
minores   duobus  reftis.    Nam  cum  angulus  ex- 
9i6.frimi  ternus  ABD,  £  major  fit  angulo  CAB,  intcrao, 
h  tpron.  Sc  qppofito;  h  crunt,appofito    communi  angulo 
*...;  ABC,  duoanguli  AIJD,  ABC,  majores  duobus 

iij.jrww  r.^gulis    CAB  ,  .CBA.    Cum    ergo    /'  duo    illi 
•  •*"■  *  -t        duobus    reftis    fint    squales  ,  erunt    hi  alii   duo 
duobus  redis  minores.    Non  fccus  oftendemus, 
duos  BAC  ,  BCA ,  duobus  cfle  re&is  minores. 
mi6/m*f  Cum  cnim  angulus  externus  BAE,  m  major  fit 
interno  &  oppofito  angulo  BCA  ;  fi  apponatur 
*4.pn*.  communis  airgulus  BAC,  n  erunt   duo  anguli 
•   BAE,  BAC,  duobus    angulis    BCA  ,  BAC  , 
9iyprimi  majores  :  ac  proinde  cum  illi  duo  0  fint  duobus 
reftis  aequales ,  erunt   duo   hi    tninores   duobus 
reftis.    Cujufque   igitur   trianguli  ,   &c.    Quod 
dcmonfirandum  erat. 

IX 
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EX    P  R  O.C  LO. 

Hmc  perfpicuum  efb ,  ab  eodem  punSo  ad  eamdem  iab.  IK 
re&am  lineam  non  poffe  deduci  plmres  lijteas  perpenr  fg.  n* 
diculares  ,  quam  unam.    Si  enim  fieri  potejl  ,  dm> %  '    *  * 
tantur  ex  A  ,  ad  recJam  BC  ,  duee  perpendiculares . 
AB  ,   AC.     Erunt  igitur  in    triangulo  ABC  ,  dmp 
anguli  interni  B  f  &   C  ,  Juobus   re&is  aquales  p 
eum  fint    duo  recli  ,    fnoi  </}  abfurdum.     a  Sumt  ai/./rasJ 
**f*f   quilibet    duo    anguli    in   triamguU    auocunquf 
ojlenfi  minores  duobus  recTts.    Non  ergo  plures  pcr- 
pendiculares ,   ^tfJJ*   *M  ,   ex  A  %  ad  BC ,    dedmci 
pojfunt.    Quod  e/i  propofitum. 

COROLLARIUM.    I. 


'  j 


>  > 


« •  #*p 


Cooftat  etitm  cx  hif ,  in  omni  triangaio ,  cojus  unus 
angulus  fucrit  rt&us ,,  vel  obtufus  ,  reliquos  cffe  acutos. 
Cum  cnim  pcr  hanc  propof.  duo  quilibct  aogoli  frnt  *0i 
jduobuf  rcftis  minores,  ncccfTe  eft,  fi  unus  fuerit  rtdm, 
vel  obtufus  ,  quemcunque  reliquorum  cflc  acutum  ,  me 
duos  angulos  in  triangulo  rtdtos  ,  aut  duobus  rc&i*  •,» 
majorcs  effe  fateamur.  , 


*         0* 

y.    ' 


COROLLARiUM.    II. 


;.• 


<  i 


•  *  •  »»» 


.\.  :-i - 


Scquitur  etiara   ex   hac   propof.  fi  linea  rrcSti  cum  aiia 
rcdfci  angulos  inaequales  fariat  ,  unum  acutum ,  6c  obtii- 
fum   altcrum  ,    lincam  p?  rpcndicularc m    cx    quovis   c)us *N  '  - '^ 
pun&o  ad  aharo  illam  rt£hm  demiflam  cadcre  ad  partes 
acuti  anguii  :  Faciat  entm   rtcla   A.B  ,   cum  rcda  CD,  TAB.IK 
anguloj   tosequalts  ,   ncmpe   ABO ,    acutum  ,   8c   ABC,  fym  ©% 
obtufum  ,    utmittaturque   cx   pun&n    A  ,   quocuaque  ad 
CD  ,   pcrpcndicukrif    AD.     Dico   AD  ,  cadere  ad  parfcs 
anguli  ac.uti   A&D.    Nam  fi  oon   cadit  ad  partes  acsjtJ 
anguli    ABD. ,    cadat  fi  fitrc  po^cft  ,    tjd  partu  angsjlt 
bbtuKiABC.    lgitur   duo  angult  ABC,  ACB,  obtuius  Sc 
rc£cus  ,  in  triangulo^  ABC  t  maiorcs  ,fapt  ^Juobuf  ttdisi 
b  fed  U  duobas  rtdiif  (anfminorcs  rquod  cft  abfurdam.  btj.frbm 
Non  ergo  cx  A  ,   pcrpcndicularis  ad  CD  ,  deduda  cadit 
ad  parus  angult  obtuli.    Quatf.a4  partes  acuti  ttgoi)Vk.&KT 
cadit.  4  ^    ,  ,    ,i  .      .        .  :;     ^ji  s\x 

CO-         ^ 
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COROLLARIUM.    III. 

Fati  ntiooe  fit  ex  hac  propoC  aun&ftam  ,  omne» 
angulos  triaoguli  aequilateri  ,  &  duos  aogulos    triaoguli 

f  j*!piM  Ifcofcclis  fupA  bafio  ,  cfie  acocos.  Nam  *  com  6t  qoilt- 
bct  doo  io    triangolo  scquilateio ,    &  doo  to  Mboicele 

ilj^frim  fxmrz  bafio  fiot  ioter  fc  aequales  *  ^fintque  fimul  tam 
ilh  doo  9  ouam  hi  duobus  re&is  mioores  :  erit  qoilibet 
illorum  irccto  minor'*  boc  eft  ,  acutoa.  Si  eoim  rc&us 
foret  ,'  *ut  obtuius,  cfleot  ambo  ?el  doobus  rcdis  sequa- 
h$ ,  aut  majorcs. 

tfSj,      THEOL    ii.    P  R  O  P  O  S.    18. 

Omnis  trianguli  majus  latus  majorem 
angulum  fubtendit. 


7JB.IP.  TN  trianguio  ABC ,  fit  latus  AC,  majus  lat 
fe  10.  :X  AB.    Dico    angulum    ABC  ,    fubtenfum 


laterc 

snajori  latere  AC,   majorem  efle  angulo  ACB, 

3ui  i  minori  latere  AB ,  fubtenditur.    Nam  ex 
.mm         LC  ,   a  auferatur  AD  ,  aequalis  ipfi  AB,  &  du- 
catur    reda    BD.    Quoniam   igitur  duo    latera 

bj./rw*AB,   AD,  aequalia  fiint  per  conftru&ionem,  b 
^eruiit  anguli  ABD ,  ADB,  acquales  ;  Eft  autem 

c\6ffim  *angulus  ADB ,  major  angulo  ACB.  Igitur  & 
angulus  ABD ,   major  erit  angulo  ACB.    Qua- 

do*/rwi.  Hiobrcm  cum  d  angulus  totus  ABC,  major  ad- 
huc  fit  angulo  ABD;  erit  angulus  ABC,  multo 
inajor  angulo  ACJB.  Eadem  ratione,  fi  latus 
AC ,  majus  ponatur  latcre  BC ,  oftendes  angu- 

-  '        '    lm»  ABC,  majorem  efiTe  angulo  BAC;  fi  nimi- 
rum  ex  CA,  abfcindatur  linea  aequalis  ipfi  CB, 
&c.    Quace  omnis  trianguli  majus  latusmajorem 
.  anguium  fubtendk.    Quod  demonftrandum  erat. 

COROLLARIUM. 

»  • 

14,9;     fx  hoe  fcqoitur ,  omoes  tres  angalos  triangofi  ScaYeni 
'fe  j^     efle  ifiscqoalca»    Sit  cnim  triaogolum   Scalenum  ABC, 

cojoe 


"\ 
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«ojus  maximom  quidcm  latus  AC ,  miDimom  autem  BcL 
*  mediom  Jocutn  habens  AB.  Dico  ejufdem  omnci 
aogulot  in*quaies  «rffe.  Com  cnipi  faros  AC,  pooatuf 
majtis  latete  AB  ,  crit  pcr  hanc  propo£  aogulua  B  ' 
aogulo  C,  nwjor.  fiadcm  ratione  major  erit  anguiui  C* 
angulo  A,  quandoquidem  fc  latus  AB,  latcre  BC,  majuo 
pooitur.  Sunt  igitur  omncs  trcs  angufi  iiracqualet,  nmi- 
mos  quidcm  B,  mmimuf  vcro  A,  fc  C,  Acduimlocum 
intcr  utrumqud  t.nens.  «     -  -™ 

THEOR,    12.    PROPOS.   tt,.  m$ 

Omnis  trianguli  major  angulur  raajori 
lateri  fubtenditur. 

TN  tritnnjio  ABC,  anguhi»  B,  major  fit  anrulo  *«.«» 

angulum  B  ,  majus  effe  Utere  AB„  quod  aneur     " 
4um  minorern  C  ,  fubtendit.    Si  enSn  latus  AC,      •  . 

vel  minus.    Si  dicatur  AC,  ssquale  effe  iptf  AB! 
a  erit  angulus  B ,  aqualis  angulo  C  :  Eft  autem  *  t.rr* 
&  major  per  hypotnVfin,  quo*d  «ft  abfurdum?  1S 
«rero  AC,  rmnus  effe  dicatur  latcrc  ABTrf  «rfc  4«. jrM 
angu  us  B    fubtenfus  a  minori  latere  AC/idS    * ** 
angulo  C,  fubtenfo  a  majore  latere  AB :  Ponitur 
autem  rnajor ,  quod  roagis  eft  abfurdum.    Cum     •  -.  • 
igitur  AC ,  latui   neque  «quale  fit  latcri  AB  „ 
neque  minus  eo  ,    erft    majus.    Eadein    ratione 

angulus  B ,  major  effe    concedatur    angulo    A,  •       . 
-Omnis  ergo  trian*uli  major  angulus  maiori  1* 

<b7n„UbtCnditU^  ^UOd  M^X>» 


COROtUM!I»; 


_2 ^S  ^Sf pwpaf- on,niu,n  *a»ro,n « «i»** 

ponfto  td  itaua  qMmcnnque  dadinm  ,  eaa  ,  qm 
parendiealtru  eft^  «ff,  mipilDtI11.    jy^^   ^J^ 

V2*t  r      re^fll  Bc»  v***q»  i«»««  ad,  ai.  J4*^ 

AF,  fc  «Itae ,  quaiuw  AD  .  fola  &  peipcmlkiilatu  ad^  '** 
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•    BCi  fe  nulla  dia  »  com  ex  codem  panAo  ad  eandem 

ifclbm  Jhla  ana  pcrpendtcularit  duci  poffit,  ut  ez  Proclo 

id  propaC  17.  danoojbarimat.  Dico  omoium  mioimam 

tfik  AD.    Ntm  io  triangulo  AED  •  cum   duo   angali 

bll.fi**  ADE  »  AED,  b  fiat  duobat  re&it  minores,  ponttorque 

<  ci9.jprM  ADE,  rcftut ;  erit   AED,  tcutut.    Qiiire   «mtjaterit 

.  Ittat  AE,  Ittare  AD.  -  Eoiem  modaoftendemas,  omoe* 
alfet  re&it  mtjores  cflc  rc6b  AD,  ac  proindc  pcrpcndt* 
cubrit  AD,  omaium  erit  mioima. 

jft       THEOR.   13.    PROPOS.   20. 

Qmnis  trianguK  duo  latera  reliquo  funt 
majora,  -quomodocunque  affiimpta. 

<  TjBt.fa  <€lt  triangulum  ABC.    Dico  quxlibet  ejus  duo 
fg.  ij»-  O  latcra,  nempe  AB,  AC,  Smul  majora  efle 

reliquo  latere  BC.    Producatur  unum  ex  illis, 

e  i^frMut  CA,  ufque  adD,  <r  fitque  re&a  AD,  a&qualia 

<alteri  lateri  non  produdo  AB,  &  ducatur  refita 

DB.    Qu«niam   igitur   duo    latera   AB ,  AD  , 

•    *f  $*&**  fcqualia  mter  fe  funt ,  per  conftrudionem ,  /erunt 

anguli  ABD ,  ADB ,  asquales  inter  fe :  Eft  autetn 

•g  9>H*t  tngulo  ABD,  g  major  angulus  CBD.    Igitur  & 

anguluf   CBD  ,    major   crit  angulo  ADB.    In 

'  triangulo  ergo  CbD ;  latusCD,  oppofitum  majori 

hi^/rW  anguloCBD,  b  majuseritlatcre  Bu,  quodminori 

<-  angulo  CDB,  opponitur.    Cum  i^itur  duo  latera 

AB,  AC,  fimul  «qualia  fmt  ipfi  CD,  (fi  enim 

.  «qualibus  AB  ,   AD  ,    commune   addatur  AC  , 

i  %.fm.  i  nent  tota  aequalia ;  nimirum  ljnea  compofita  ez 

AB,  AC  ,  &  linea  compofita  cz   AD ,  AC,  ) 

erunt  quoque  latera  AB ,  AC,  fimul  majora  la- 

tere  BC.    Eodem  modo  demonftrabitur,  qualibct 

alia  duo  latera  majora  effc  reliquo.    Quare  om- 

nis  trianguli  duo  latera  reliquo  lunt  majora,  &c. 

Quod  demonftrandurn  erat. 
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THEOR.  14.    PROPOS.  21.      xxi: 

4 

•         t 

# 

Si  fuper  trianguli  uno  latere,  ab  extremi- 
tatibus  duae  rerae  lineae  intehus  conftkutae 
fiierint;  hae  conftitutae  reliquis  trianguli  duo- 
bus  lateribus  minores  quidem  erunt,  inajo- 
rem  vero  angulum  continebunt. 

TN  triangulo  ABC,  fupcr  extrcmitates  B,  &  C>  T^B.  irr 

x  lateris  BC,  intra  triangulumconttituaigur  duft/g.  14^ 

vcAx  lineae  BD ,  CD,  in  punfto  D,  concuxrcn-  4 

tes.    Dico  RD,  CD  ,  fimul  minorcf  cffc  duobus 

latcribu*  BA  ,  C A ,  fimul ;  At  vcro  angulum 

BDC,  majorcm  angulo  BAC.    Producatur  eniip 

altcra  lincarum  intcriorum ,  nempe  BD ,  ad  pua- 

&um  £ ,  laterit  CA. .  Quoniam  igitur  in  trian» 

gulo  BAE  ,  duo  latcra  BA ,  AEy  f  majora  fimt  efprwd 

latere  BE ,  &   addatur   commune  EC ,  a  crunt  a  4.  pmu 

BA,  AC,  maiora,  quamBE,  EC.    Rurfusquia 

in  triangulor  CED,  duolatera  CE,  ED,  Jmatora  bxo frkd 

funt  latere  CD ,  fi   commune    apponatur  DB, 

€  erunt  CE ,  EB  ,   majora  ,    quam  CD  ,  DB.  c  +tmi 

Oftcnfum  vero  jam  fiiit,  AB,  AC,  majort  cfle, 

2uam  BE,  EC    Multo  igitur  majoraerunt  BA, 
'A,  quam  BD?  CD,  quod  primo  proponcbatur.        ^ ^ 
Prxterea.  quomam  angulus  BDC,  d  major  eft  dift^tol 
angulo  DEC,  extcrnus  iaterno ;  {cangulusDEC,  ' 
angulo  BAC ,   major  quoque  eft  ,  eandem  00 
caufam.  Erit  angulus  BDC,  multo  major  angulo 

SAC  ,    quod    lecundo    proponebatur.    Si  igitur 
iper  trianguli  uno  laterc,  ab  citrcmitatibus,  &c 
Quod  crat  oltcndendum. 

• 

PROBL    t     P  R  O  P  O  S.    22.  jrili 


tribus  rectis  lineis ,  quae  iint  tribus  da- 
tis  reftis  lineis  sequales  ,  triangulum  confti- 
tuere.    Oportet  autem  duas  rekqua  efle  ma- 

D  2  jores 
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jores  omnifariam  fiimptas:  quoniam  uniulcu- 
<     jufque trianguli  duo  latera  omnifariam  fiimp- 
ta  reliquo  funt  majora. 

TjgB.  IV,  HpR«  lines  reftae  datae  fint  A ,  B ,  &  C,  qua- 

£.  ijt     «*•    rum   quaelibct    duas    reliqua    fint   majores, 

(Aliat  ex  lpfis  non  poflet  conftitui  trianeulum, 

ut  conftat  ex  propofition.  20.  in  qua  oftenfum 

fuit,  du#  quafcvis   latera  trianguli    reliquo    eflc 

majora.)  oporteatque  conftruere  trjangulum  ha- 

.  ..    bens  tria  latera  tribus  -datis  lincis  flqualia.    £x 

•i  »    _ .  aflumpta  rc&a  quavis  DE  ,  infinitae  magnitudinis 

«  j./rM  *  abfcindatur  reefca  DF,  aequalis  redae  A.    Et  ex 

rcliqua  F£  ,  reda  FG ,  acqualis  rcftae  B ;  &  cx 

reliqua  GE,  rcfta  GH,  aequalis  reftae  C.  Deinde 

centro  F ,  intenrallo  veto  FD,  circulus  defcri- 

batur  Dlrt.    Item  centro  G*  intenrallo  autem 

GH,  alius  circulus  deferibaturHlK,  qui  neceflTa- 

*  -  ■  1   rio  priorem  fccabit  in  pun&is  I ,  &  K ,  (cum 

\  ;       cnim   duae   FD ,  GH ,   majores   ponantur  rcfta 

:FG  ;  fi  ex  F£ ,  fumatur  re&a  FL  ,  aequalis  ipfi 

i     t      '   FD  :  &  ex  GD,  refta  GM,  aequalis  ipfi  GH, 

cadet  pun&um  M  ,  intcr  L  ,  &  D.    Si  namque 

Jfc*  i*.'    M  ,   cadetet  in  L  ,  pundum ,   eflent  GM ,  FL , 

1AB.  V.  hoc  ett,  GH,  &  FD,  jequales  re&aeFG:  Si  vcro 

/j.  1.       «M ,  caderet  iater   G  ,  &  L  ,  cffcnt  caedem  duae 

FL,  GM,  hoc  eft,  DF,  GH,  minores  retta  FG. ' 

tJb  iv  9uorum   utrumque    eft    contra    hypothcfin.    Id 

T~   Jr<{ucd    ex  appofitis    figuris    appara)   ex  quorum 

^qaolibet ,   nirriirum  ex   K  ,  ducantur  ad  puto&a, 

r,.  G,  rcftae  KF,  KG,  tattumque  erit  triangu- 

lum  FGK ,  cujus  latera  dico  xqualia  eflc  datis 

b  iflJrf.  tcAis  A,  8,  &  C.    Cum  cnim  rcfia  FK,  b  ae- 

qualis  fit  reSae  FD,  &  rc&a  A,  per  conftruftio- 

a  i/r#».  nem  eidem  FD,  aequalis;  a  crit  latus  FK,  rcftae 

;*  -•      A,.  aequalc.    Riirfus  quia  GK ,  aequalis  eft  ipff 

GH ,  &  rccla  C ,  cidem  GH ;  crit  quoque  latus 

GKX  re&ae  C,  acquale :  Pofitum  autem  fuk  per 

conftruGionem  ,    reliquum    latus   FG  ,  reliauae 

reftae  fi ,  aequale.    Omnia  igitur  tria  latcra  FK , 

FG,  GK,  tribus  datis  redis  A,  B,  C,  aequalia 

funt. 
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funt«  Conftituiinut  crgo  cx  trrbus  re&is  lineit > 
quae  funt  tribus  datis  rcdif  lincis  joqualcs ,  trian- 
gulum :  Quod  facicndum  crat. 


PROBL   9.    P  R  O  P  O  S.    23.         aiO? 

Ad  datam  re&am  lineam ,  datunique  in  ea 
pun&um  ,  dato   anguio    reftilineo    aequalem         *  3 
angulum  reftilineum  conftituere. 

*T\Ata  rc&a  fit  AB ,  datumque  in  ca  pua&um  tjb.  r. 
***  C ,  &  datus  angulus  DIlF.    Oporttt  igitur  fc  1. 
ad  re&am  AB ,  in  pun&o  C ,  angulum  confti- 
tuere    «qualeifi    aogulo    £.    Sumantur  in  rcftis  '  r> 

ED  ,  EF  ,  duo  pun&a  utcunque  G ,  H  ,  qusc 
reda  GH ,  conne&antur  :  Deinde  aconftituatur  aitfr**? 
triangulum  CIK ,  habens  tria  latera  aequalia  tri- 
bus  redis  EG  •  GH,  HE,  ita  ut  Cl ,  rqualc  fit 
jpfi  EG;  &  CK,  ipfi  EH;  &  IKf  ipfi  GH. 
(Quod  facile  fiet,  fi  CI ,  fumatur  xqualis  ipfi 
EG,  &  CL,  ipfi  EH,  &  IM,  ipfiGH.  Deiadt 
ex  centris  C,  &  I,  inteirallis  vcro  CL,  &  IM, 
circuli  defcribantur  lecantes  fefe  in  K^  fcc.)  Dico 
angulum  C,  «qualem  efle  angulo  E.  Quontam 
enim  duo  latera  Cl ,  CK ,  aequalia  funt  duobus 
lateribtts  EG ,  EH ,  utrumque  utrique,  &  bafis 
IK ,  bafi  GH,  pcr  conftru&ionem ;  k  erit  angu-  b  %trm& 
lus  C,  angulo  E,  aequalis.    Effecimus  igitur  an-  ' 

gulum  ad  C ,  aqualcm  angulo  E  ,  &c.    Quod 
tacere  oportebat. 

T  H  E  O  R.    15.    P  R  O  P  O  S.   14.      «x.>; 

Si  duo  triangula  duo  lacera  duobus  lateri-  •  ^ 

bus    aequalia   habuerint ;  utrumque  utriqut  %         *  -  * 
angulum  vero  angulo  majorem  fub  aequali- 
bus  reftia  lineis  contentiim:  Et  bafin  baii 
majorem  habebunt. 

TVJolateraAB,  AC,  triaiiguliABC,  *qualiafint  tm.  P. 
^duolmsUtcribus^DEjDF^trianguliDEFjUtitim-^       ' 

D}  qu* 
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qucutrique,  nempeAB,  ipfiDE,  &AC,  ipfiDF; 
Angulu*  ycro  A ,  major  fit  angulo  EDF.  Dico 
Bafin  BC ;  majorem  effe  bafe  EF.    Ad  ltneam 

btifrvd  enim  D£,  ad  cjufquc  pundum  D,  lconftituatur 

,  ..     angulus  EDG,  wjualis  angulo  A;  (cadetque  rc- 

fta  DG,  eltra  tnangulum  DEF,  cum  angulus 

EDF  ,   minor  ponatur   angulo  A)    ponaturquc 

e  i-trtmi  DG,  cqualis  ipfi  DF,  c  hoc  eft,  ipfi  AC.  Duda 
deinde  rc&a  EG  ;  cadet  ea'  aut  fupra  redam  EF , 
aut  in  ipfam ,  aut  infra  ipfam.  Cadat  primum 
fiipra  EF  ,  ducaturque  refta  FG.  Qufa  ejgo 
latera  AB,  AC,  awualia  fiint  latcribus  DE,  DG, 
utrumquc  utrique,  &  angulus  A.  scqualis  angulo 

d  +.frim  JEDG,  pcr  conftru&ionem:  d  Ent  bafis  BC,  bsfi 
EG,  aqualis.    Rurfus  quia  duo  latera  DF,  DG, 

e  f.priw  inter  fe  funt  xqualia;  e  erunt  anguli  DFG,  DGF, 

f  9.  fn*.  squales :  Eft  autem  angulus  DGF^  /  major  an- 
gulo  EGF..  Igitur  &  angulus  DFG,  eodem  ai> 
gulo  EGF,  major  erit.  Quare  multo  major  ert 
totus  angulus  EFG,  eodem  angulo  EGF.    hi 

tfa.frim  triangulo  igftur  EFG ,  *  majus  eric  latus  EG  , 
latere  EF.  Eft  autcm  oftenfumEG,  squate  eflTe 
jpfi  BC    Major  igirur  crit  quoquc  BC ,  quam 

EF.  Qued  eft  propoficum. 

Cadat  deihde  EG,  (utin  figura  4.)  in  ipfam  EF. 
b+.frim  Et  quia  rurfus ,  ut  prius  ,  bafis  EG ,  b  aequal;s 
c  p.frae.  eft  bafi  BC:  &  EG ,  c  maior  quam  EF,  crit  & 

BC,  major,  quam  EF,  quod  cft  propofitum. 
TAB.  V.       Cfadat  tertio  EG ,   infra  EF ,  producanturqut 
fc  f.       reftae  DF,  DG ,  ufque  ad  H,  &  I ,  &  ducatur 
d.4* frim  reda  FG.    Eric  autem  rurfus ,   ut  prius,  d  bafis 

EG ,  bafi  BC ;  aequalis.    Deinde  quia  duo  latera 
DF,  DG,  squalia  funt  inter  fe,  per  conftrudio- 

•  f.frim  ncm,  e  crunt  angnti  GFH,  FGI,  infra  bafin  FG, 
f  t-frm.  a&qualcs:  Eft  autem  angulus  FGI ,  /major  angu- 
lo  FGE.  Igitur  &angulus  GFH,  eodem  angulo 
FGE,  major  erit.  Quare  multo  major  erit  totos 
angulus  EFG,  eodem  angulo  FGE.  In  trian&n» 
Z\)<frim  lo  ergo  EFG,  z  majus  erit  latus  EG,  latefe  EF. 
Eft  a\itcmoftenfum  EG,  «quaiecfTcipU  BC.  Ma« 
jor  ijitur  erit  quoque   BC   bafis,   bafi  EF.    St 

,  .  igitur 
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lgitur  duo  triangula  duo  latera  duobus  lateribus, 
&c.    Quod  erat  oftendendum. 
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THEOR.   itf.    P  R  O  P  O  S.  if.       m 

Si  duo  triangula  duo  laterg  duobus  lateri- 
bus  aequalia  habuerint  ,  utrumque  utrique , 
bafin  v«ro  bafi  majorem  :  £t  angirium  fiib 
aequalibus  refhs  lineis  contentum  angulo  ma* 
jorem  habebunt. 

r%U°  latcra  AB ,  AC,  trianguli  ABC,  «qualfa  TJB.  K 
*-'  fint    duobut    lateribus  D£  ,  DF ,  trianguli  fc  * 
DEF;  utrumque  utriquc,  hoccft.  AB%  ipfi  uEy 
&  AC,  ipfi  DF ;  Bafts  auteln  BC,  majos  fit  bafc  ' 

EF.    Dico  angulum  A,  majorem  ofle  angulo  D. 
Si  enimnon  eft  anjjulus  A,  major  anguloD,  erit 
velaequalis,  vel  minor.  Sidicatureflesqualis,  cum  . . .  t     -§ 
etiam  duo  latera  circa  A ,  aqualia  nnt  duobus         r 
circaD,  utrumque  utrique,  per  hypothefift;  «csit  *  4.^» 
&  bafis  BC,  aequalis  ban  EF;  quod  eft  abfurdum. 
.Ponitur  enim  bafis  BC,  bafe  EF,  major ;  Si  vero  . . ..      3 
angulus  A,  dicatur  citb  minor  angulo  D  ;  erit, 
propter  xqualitattm  latcrum  cirqa  iftos  angulos, 
bafis  EF,  b  major  bafe  BC;  quod  magis  eft  ab-  hHfrimi 

furdum,  cum  EF,  ponatur  cfle  minor  quam  BC 

Quare  angulns  A,  cum  neque  poflit  asqualis  effe 
angulo  D ,  neque  minor  .  erit  major.  Si  igitiir 
duo  triangula  duo  latera  auobus  lateribus  aequalia 
babuerint,  &c.    Quod  erat  oftendcndum.  '    *-*• 

THEOR,   17.    PROPOS.  26*     i*?i; 

Si  duo  triangula  duos  angulos  duobus 
angu]is  arauales  habuerint,  utrumque  utrique,  '  t 
unumque  latus  unirlateri  $quale,  five  quod 
aequalibus  adjacet  angulis ,  lea  quod  uni  «• 
qualium  angulorum  lubtenditur  :  &  reliqua 
Iatera   reliquis  lateribus  aequalia  y  utrumque 

\ '  D  4  um- 
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Utrique,  &  reliquum  angulum  reliquo  anguta 
«equalein  habebunt. 

tAOL  P.    C*nt  *uo  *nSu,i  B  >  &  C  ,  trianguli  ABC,  ae* 

£•  f.  #         Ouales . duobus  angulis  E  ,   &  EFD,  trianguli 

DEF*  uterquc  utrique ,  hoc  cft ,  B,  ipfi  E,  & 

C ,  ipfl  EFD;  Sitquc  primo  Utus  BC,  quod  an«< 

gulis  fi,  &  C,  adjacct,  lateri  EF,  quod  angulis 

£ ,  &  EFD  ,  adjacct ,    xquale*    Dico ,  reliqua 

quoque  latera  AB ,  AC ,  reliquis  lateribus  DE , 

DF1,  a&qualia  effc,  utrumque  utrique,  hoc  cft, 

AB,  ipfi  DE,  &  AC,  ipfi  I>F,  ea  nimirum,  quafc 

r    n   ssqualibus    angulis    fubtcnduntur  ;    reliquumque 

angulum  A ,  reliquo  angulo  D.    Si  enim  latus 

AB ,  noii  cft  squale  lateri  DE ,  fit  DE,  majus, 

c  i.frtml  i  quo  c  ablcindatur  re&a  linea  EG*  asqualis  re&ae 

lineas  AB,  dufcaturque  rcfta  GF.  Quoniam  igkur 

I4t*ra  AB,  BC^  a&quaHa  funt  lateribus  GE,  EF, 

Utrumque  utrique,    &  anguli  B,  &E,  aequalcs 

&4,prb*i  per  hypothefin:  i£rit  angulus  C,  a&qualis  angul* 

EFG. .  Ponitur  autem  angulus  C,  aequalis  angulo 

EFD.    Quare  SC  angulus  EFG,  eidem  angulo 

EFD  ,   aequalis  erit ,  pars  toti ;  Quod  eft  abfur- 

4  p.fr*».  dnm  e.  Non  eft  igitur  latus  AB,  insequalc  latcri 

DE,  ftd  asquale.    Quamobrcm,  cunl  latera  AB, 

BC,  a&quaha  fint   lateribus  DE,  EF,  utrumque 

utrique ,  &  anguli  contenti  B ,  &  E  ,  a&quaks ; 

%4pHmi  a  erunt  &  bafes  AC,  DF,  S^anguli  reliqui  A, 

&  D,  aequales*    Quod  eft  propofitum, 

TM.  V.      Sint  deindelatera  AB,  DE,  fubtendentia  sequa- 

fr  S.      les  ailgulos  C,  &  EFD.  intcr  fe  aequalia.    Dico 

rurfus  reliqu*  latcra  BC,  CA,  reliquis  lateribus 

EF  ,  FD ,  efle  aequalia ,  utrumque  utcjquc,  hoc 

cft,  BC,  ipfl  EF,  &  CA,  ipfl  FD;  reliquumque 

angulum  A,  reliquo  angulo  D,  squalem.    Si 

emm  lams  BC,  non  eft  aequale  lateri  EF,  fit 

%yfrimi  EF,  majus  :  k  t%  quo  fumatur  rcda  EG,  aequa- 

lis  ipfi  BC  ,  ducaturquc    re&a  DG.    Quoftiam 

igitur  latera  AB,  BC,  a&qualia  fiint  latcribus  DE, 

EG,  utrumque  utrique,  &  anguli  contcnti  B,  & 

titrimi  X>  atqualts,  per  hjpothefinj  '  Eri*  tngulus  C, 

angula 
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angulo  EGD  ,  aqualis :  vPonitur  autem  auguiut 
C,angulo  EFD ,  .xqualis  ;  Igilur  &  anguiui 
EGD ,  angulo  eidcm  EFD,  aequaiis  erit,  etter- 
nus  interno  ,  &  ©ppofita,  quod  eft  aMurduiH. 
JEft  enim  major.  Non  crgo  cft  latus  BC,  lateri  dttffM 
EF  ,  inasquale.  Quocirca ,  ut  prius  ,  colligetur 
inftitutum  ex  4.  propoC  huius  libri.  Si  duo  igt* 
tur  triangula  duos  angulos  duobus  ahgulis  ^qu*» 
les  habuerint ,  &c.    Quod  demonftrandum  crat. 

COROLLARIU    M. 

Scqoitor  ex  demonftrarione  hujoi '  theorematii  ,  tota 
ctiam  triangola  ,  qootd  areas  ,  cfle  sequalia.  Nam  fi  la- 
tcra  AB,  BC,  lateribua  DE,  EF,  arqoalia  fint,  ot  often» 
ftirn  fuit ,  contineaotqoe  ex  hypothefi  angojot  scquaks  B#  ^ 

E ,  «crunt  tota  qooque  triangola  aeqoalia  inter  fc  •  4*t^^ 

T  H  E  O  R.  18.    P  R  O  P  O  S.    27.       «rij. 

Si  in  duas  re&as  Hneas  refta  incideni  li- 
nea ,  alternatim  aogulos  «quales  inter  fe  fece- 
iit:  parallelae  erunt  inter*  fe  illae  re&ae  Iineae. 

1N  duas  reftas  AB ,  CD ,  incidens  refta  EF,  TJB.  K 
feciat  angulos  alternatim  AGH,  DHG,  inter  jfc.  9. ' 
fe  squales.  Dico  lineas  AB,  CD,  cffc  parallelaj. 
Si  enim  non  funt  parallclae,  Cuibunt  tandem,  fi 
producantur  infinite.  Si  namque  non  coirent 
umjuam,  parallel»  cflent,  cX  parallelarum  defi- 
oitiooe.  Conreniant  ergo  ad  partes  B,  &  D,  tn 
punfto  I.  Quoniam  igitur  triangulum  ell  GIH, 
(cum  AB ,  rcda  contiriuata  fit ,  itcm  refta  CD, 
ufque  ad  pun&um  I;)  &  angulus  AGH,  pofitua 
#ft  aquahs  angulo  DHG ;  erit  eitcrnns  angulu» 
AGH,  aequalis  interno,  &  oppofitoDHG;  quod 
cft  aVurdum ;  s  quoniam  externus  intcrno  major  « ttfjriaf 
dft.  Quod  fi  AB,  CD,  coire.  dicantiir  ad  partea 
A,  &  C,  in  punfto  K,  etit  rurfus  eadem  ratioac 
angulus  externus  DHKS  ,  aedualis  interno  &  op- 
polio ,  AGH ,  t}uod  eft  abfurdun*  Non  igitur 
»  D  f  cpi* 


r 
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Ouoniam  cnim  oftenfiim  fuit,  anzulum  externum 
AGE ,  «qualem  cffe  anrulo  CHE  ,  interno ;  fi 

a  i.fm  addatur  communis  AGH\  a  erunt  duo  AGE, 
AGH,  duoBus  CHG,  AGH,  xquales  :  Sed  duo 

bi% ffitm  AGE  ,  AGH ,  b  squales  funt  duobus  re&is. 
Igitur  &  duo  anguli  CHG  ,  AGH ,  aquales 
duobus  re&is  erunt.  Eodcm  modoangult  BGH, 
DHG ,  duobus  erunt  redis  squales.  in  paraller 
las  ergo  re&as  lineas  refia  incidens  linea*,  &  al- 
ternatim  angulos  ,  &c.  Quod  erat  demonftran- 
dum. 

m.       THEOR.    ai.    P  R  O  P  O  S.    30. 

Quae  eidem  re6he  lineae  parallelae  &  incer 
.     .s:.:  •  fe  funt  parallete. 

rJ»  V  CInt  rcft*  AB,  CD,  eidem  reQa  EF,  parallela* 

Jfc 11.    °  Dico  *  *?&*  AB,  CD,  eflc  inter  ie  paralle- 

~"      '    Jas,    Quoniam  enim  omnes  has  lines  in  eodem 

*  .   ponuntar  efle  plano  ,  (Nam  in  propof.  9.  undecimi 

'     •  r  *  jibri  agetur  de  lineis  in  dhrerfis  planis)  du&a  re&a 

. .  •  GH ,  fecabit   omncs  ,  aimirum  AB,  in  I;  CD, 

"    in  K;  &  EF,  in  L.    Quia  igitur  AB,  ponitur 

clp**«  parallela  ipfi  EF,  rerit  angulus  AIL ,  alterno 

.         FLI,  «qualis.    Rurfus  quia  CD  ,  ponitur  etiam 

^   -i^parallela  ipfi  EF  ,    d  erit  angulus  DKI  ,  eidem 

yjm»P»  W^Q  pn^  nempe  internus  externo,  vel  cxter- 

nus  interno,  afcquali*.    Quare  anguli  AIL,  DKI, 

e  ufrm.  e  «quales    intcr    fe   quoque  erunt.    Cum  tgitur 

fa^frintffint  alterni , /crunt  red«  AB ,  CD ,  parallelas 

,  inter  fe.    Qux  igkur  eidem  reft»  line»  parallelae, 

&  inter  fi  Tunt  parallclae.    Quod  dcmonltrandum 

crat . 

mC  jPROBL.  .10.    P  R  O  P  O  S.   3r. 

,({      A  Dato  punfto  , .  d^tae  re£te  line»  pa- 
i.         rallelW  re&am  Iineam  ducere. 

TJ».  rt^YlX  pun&o  A,  ducenda  fit  lioe*  Mfallel»  line» 
fg.  1.     Xj  BC.    Daettar.cz  A  ,  «d  BC,  liaet  AD, 

«« 
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mcumgue,  facicns  angulum  quemcunque  ADB; 
Cui  ad  A  ;  e  «qualis  conftituktur'  EAD.  Dico  c  %\frmi 
redam  EA  >  extenlain  ad  F,  quantumlibet,  pa- 
ralleldm  effe  ipfi  BC  Cum  enim  anguli  alterni 
ADB,  DAE,  aequalcs  iint,  per  conftruftionem, 
/Erunt  redae  BC\  £F,  parailete.  A  dato  igkuf  f  %iprkt 
punfto ,  data  rtax  lineas ,  &c.  Quod  crat  fa- 
cicndum. 


r\  •  < 


T  H  E  O  R.   aa.    P  R  O  P  O  S.   32.     "^K 

Cujulcunque  trianguli  uno  latere  produ&o : 
Externus  angulus  duobus  internis ,  &  oppor 
fitis  efl  aequalis.  Et  trianguli  tres  internl 
anguli  duobus  funt  re&is  aequales. 

PRoducatur  in  triangulo  ABC ,  latus  BC*ad  tjb.  VL 
D.    Dico  primo  ,  angulum  extcrnum  ACDi  #»^rr 
«equalem  effc  duobus  intcrnis,  jc  oppoiuis  fimul 
A,  &  B.    b  Ducatur  enim  ex  C,  Unea  CE,  pa/.bfi/rwn' 
faliel-i  re&x  AB.    Quaniam  igjtur   re&a  AC  , 
incidit   in  parallclas  Ali,  CE,  «  erant  anguli  al-  aip/rM 
terni  A,  &  ACE,  «quaks.    Rurfu* ,  quia  reda. 
BO  ,   in  eafdem  pgralJelas  incidic,  £-«rit  angulus 
externus  PCF,  aqualis  intcrno  B/  Additis  igitur 
sequallbus  ACE,  &  A,  fridcm  a:qualibus  ECD^ 
&  B.   €  -fiet  totus  ACD,  (qui  cx  duobus  DCE;  c  a*fr*£ 
ACE ,   componttur )  duobus  A ,  &  B ,  firaul  o> 
qualis.    Quod  eft  propofirum. 

Dico  fecundo ,  tres  angulos  intcrnos  cjufdem 
trianguli  A,  B,  &  ACii,  ^uobus  ciTe  re&is  a> 
quales.  Cum  enim  extcrnus  angulus  ACD,  ut 
oittnfum  fiiit,  «qualis  fic  duobus  internis  A,  Sc 
B  ;  fi  addatur  communis  ACB,  ^erunt  duo  w-.dufmi 
guli  ACD,  ACB,  sequalcs  tribus  A,  B  ,  & 
ACB:  Sed  duo  ACD,  ACB,  tsquales  funcaif/vW 
duobus  re&is.  Igitur  &  tres  intcrni  A ,  B,  ACB, 
duobus  funt  /rcftis  aequalcs.  Quare  cuiufcunque 
trianguli  uno  latcre  produ&o,  &c.  Qupd  erat 
demoBfUandum. 

SCHO* 
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SCHOLIViL 

Ommes  anguli  figmra  re&ilktea  cmjufuisf  afsaUs 
fmu  bis  tot  re&is  attgtdis  ,  demftis  qmatmer  ,  ftot 
iffa  contmet  latera9  fem  angmUt. 

tAIF.A^'  *»■*  tmjmlibet  triamgmE  aqttaUs fmrnt 

i/V^T  *"  fnbm  re&u  9    demftts  quatuor 9  memfe  dmobms 

9*  —  '*-  re&is.    Isa  etiam  mmgmli  figttra  comimemis  ao  laSera 

*  aJjuiyalebunt  bis  20.  amgmCs  re&is  mkms  qmatmor9 

mtmirmm    36.   re&is    amgmlis  %   &c.    DemomftratU 

amtem  bujus  rei  taUs  ejt.    Si  a  qmovis  pmm&o  A9 

imtra  figmram  ajfmmpto  ad  emmes  amgmUs  B%  C%  D9 

tf/fi,  C,  D9  E%  vel  B%  C9D9  E%  F%  reBa  kmea 

AD  ,  AB9  AC.  vel  AB  %  AC 9  AD  %   AE%  vei 

AB%  ACf  AD%  AE9  AF%  dncantur9  efficiemm  ut 

triangula%  qmot  latera9  amgmlofve  figtsra  tpfa  comtmet. 

%*%mlmjC*m  igitmr  amgmJi  cmjmfcmmqme  trianguU  maqmaks 

'         ~   Jmt  duobus  re&ts9 


enmt  emmes  amgmli  illormm  triatt* 
gmiorum  aqmaiet  bis  tot  re&it ,  qmot  Imtera  figmram 
ambiumt.  At  amgmli  eermwdem  triamgmlormm  circa 
fttm&mm  A%  imtrmfigmram  mjfmmpttm  comfifiemtes  mm 
fertimem  ad  amgmtos  figmra  reaitinea  profofita%  mt 
couftat.   Qmare  ft  bi  amferamtmr9  ermm  reltqm  triam* 

fmlormm  amgmli  comftitmemtes  attgmks  figmrafropofita% 
is  qmoqm  tot  re&is  aqmaies  %  demptis  tllis  circm 
fun&um  A  ,  affimtptmm  comfiitutit^  qmot  latera%  vel 
emgmlos  ceminet  figura.  Smmt  amtem  ommes  illi  am- 
guli  9  qmotqmot  Jtnt%  chrca  di&mm  pmm&mm  A%  exr* 
fientes  aamales  4.  re&is  tammmmodo  %  mt  coUegimms 
ex  propoj.  If.  Qmamobrem  anguli  cmjufque  pgmra 
bis  tot  re&is  fimt  mqmales%  mblatts  qmatmor%  qmot  ipfa 
fiftsra  comimet  amgmJos  9  fem  laterm ,  qmod  eft  propo- 
jtimm. 

COROLLARIUM.    I. 

Hx  hac  propof.  ji.  colligitor  ,  trw  tngoloi  cojoslibee 
fritogoK  fimoJ  {bmptof  eqoafes  eflfe  tribos  angolis  cojoP 
900  akerius  tmogpli  fimol  jfamptis :  Qoooioa  tam  iili 

trcs. 


% 
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tm  t  cwam  bi  i  «qutlet  fuot  duobut  angulit  redb. 
Unde  n  duo  anguli  uomt  trianjsali  foerint  tMuakf  doo- 
bua  angalit  alteriua  trianguli ,  ent  8c  rdiquut  illins  leliquo 
hujut  ssqualit,  fcquiangulaquc  erunt  ipfii  triangubu 


C  O  R  O  L  L  A  R  I  U  M.    II.' 

Conftat  eriam  ,  in  omni  triangolo  Ifcfcele ,  cujot  en*   ;  , 
gulut    lateribot    xqualibua  comprcbenlut  reftut  faerit  t 
quemlibet  rtliquorum  ciTe  Jemiredum,    Ntm  reliqui  doo 
fimul  conficrunt  unum  it&um ,  b  cum  omnet  tret  fint  h  jafrM 
teqoalet  duobut  rc&it :  fc  terthit  ille  ponatur  rt&ut .    Quare 
scum  doo  reliqui  inter  fc  fint  sequalcf ,  erit  quilibet  ec*  i  ryphd 
ram  semirt&ut.    At  ftio  fi  angulua  «qualibit  lateribuf 
conteotut  fuerit  obtufus ,  quemlibct  aJtorom  efle  (emircQo 
mroorcm.    Rcliqui  coim  dao  fimul  minofet  erunt  uno 
rc&o ,  6tc.    Si  dcnique  di&ut  angulut  extiterit  acatut* 
utrumque  reliquorom  majorem  efle  fcmirc&o.    Quonuttji 
reliqui  duo  fimul  majortt  crunt  uno  rt&o ,  &c. 

C  O  R  O  L  L  A  R  I   U  M.    Itf. 

1 

Perfpicuum  quoque  eft  ,  qurmris  aneulum  triangufi 
«quilateri  efle  duat  tertiat  partet  unwt  rtdi ,  tel  tertiam 
partcm  duorum  rc&orum.  Duo  eoim  anguli  re£ti , 
Jquibut  ssqualcs  funt  tret  anguli  trianguli  «quilateri,  di-  k^afrbt* 
rift  io  titt  angulot  ,  fadunt  duat  ccrtiat  partet  Unnw 
rc&i. 

COROLLARIUM,  IV. 

Liquet  etiam  ,  fi  ab  ono  angulo  trianguli  xqoilatcri 
pcrpendicularit  ad  larus  oppofirum  ducatur,  confticui  duo 
truogola  fcalcoe ,  quorum  unumquodque  babct  unom 
angulum  rc&um  prope  perpcndicularem  *  alium  duat  * 
tertias  partct  uoiut  redti  ,  tilum  fcilicet,  qui  cft  &  angu*  -  •* 
lus  triangult  «quiktcrij  idiquum  dcnique  tcrtiam  partetti 
uniut  itfti. 


w 

theor; 
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toHj,      T  H  E  O  R.;  23.    PROPO  S.    33. 

Re6te  lilieae ,  quae  aequales  ,  &  parallelas 
lineas  ad  partes  eaftfeija  gonjungunti  £t  ipfae 
aequales  9  oc  paraflete  funt. 

TJM.rt.  CInt  *c6te  linese  AB,  CD,  «qualcs,  &  paralle- 

jfc.  j.      **  1«;  Ipfas  autcm  conjungant  ad  eafdem  partes 

.  reGte  AD,  6C    Dico  AD  ,  BC,  squales  quo« 

oue  efle,  &  parallelas.    Ducatur  cnim  re&a  AC. 

Quoniam  igitur  AC ,  incidit  in  parallelas  AB, 

dipfrM  tD ,  ^  crunt  angnli  alterni  BAC,  DCA,  sequa- 
les.  Quarc  cum  duo  latera  BA,  AC,  trianguli 
BAC ,  squalia  fint  duobus  lateribus  CD,  CA, 
trianguli  CDA ,  utrumque  utrique  ,   &  anguli 

«  ^frim  quoque  diftis  lateribus  inclufi  «quales  ;  a  erunt 
bafes  BC,  AD,  squales,  &  angulus  ACB,  an- 
gulo  DAC,  sequalis.    Cum  igitur  hi  anguli  fint 

bi7/vWaltcrni  inter  rcfias  AD,  BC,  bzuint  AD,  BC9 
parallelx  :  Frobatum  autcm  jam  fuit,  cafdem  efle 
«quales.  Redte  ergo  line»  ,  que  aequales,  & 
parallelas  lineas,  <Scc.  Quod  crat  dpmonftran- 
aum, 

xiuf.       THEOR.    24.    PROPOS.   34. 

Parallelogrammorum  fpatiomm  aequalia  funt; 
inter  fe  ,  quae  ex  adverfo  &  latera,  &  an- 
guli;  atque  illa  bifariam  fecat  diameter. 

tj§.  fU  Clt  parallelogrammum  ABCD ,  qualc  definivi- 
tg%  3*  mus  definitionc  3f.    Dico  latccaoppofita  AB, 

DC ,  inter  ie  cfle  aequalia,  nec  non  latera  oppo- 
fita  AD,  BC.  Item  angulos  oppofitos  B,  &  D, 
«quales  inter  £e  efle  ;  nec  non  &  angulos  oppo- 
fitos  DAB,  &  DCB  :  Denique  duda  diamctro 
AC  ,  parallclofcrammum  ipfum  bifariam  fccari. 
Cum  cnim  AB,  DC,  fint  parallcls,  c  crunt  an- 

gult 
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ttlt  alterm  BAC  ,  DCA,  aequales.    Rurfui  qui* 
lD)  fiC  ,   funt  parallelae,  ^erunt  &  anguli  al-  Jipjrtag 
erniBCA,  DAC,  aequales.    Itaque  cum  angttli 
JAC,  BCA,  trianguli  ABC,  asquales  fint  duo-  ■    «  ' 

ous  angulis  DCA.,  DAC,  trianguli  ADC,  uter- 
queutrique,  &  latus  AC,dictis  angulis  adja- 
ccns,   commune  utrique  triangulo  ;  e  crit  rcfia  c%6rriml  ' 
AB  ,   a&qualis  oppofita*  rcftae  DC,  &  rcfta  BC,       '  ""  ' 
,  oppofitae  re&at  AD,  quod  eft  primum.    Erit  rur- 

fus  eadem  dc  caufii  angulus  B,  atigulo  D*  ac-  -    /. 

?ualis.  Et  quia  fi  sequalibus  angulis  BAC , 
>CA,  addantur  aequales  anguli  DAC,  BCA, 
toti  quoquc  anguli  J@AD  ,  BCD,  s  fiunt  «qua-  t  i:p-mj 
lcs;  conrtat  fccundum,  angulos  nimirum  oppofi- 
tos  cflc  aequales.  Quoniam  vcro  duo  latcra 
AB,  BC,  trianguli  ABC,  aecjualia  funt  duobus  ,    . 

lafceribus  CD ,  DA  ,  trianguli  CDA,  utrumque  \  t 

»  utrique  ,  &  angulus  B  ,  angulo  D,  aequalis,  ut 

3*m   ollcndimus;  b  crunt  triangula  AB(J,  CDA,  b*  fMfl 
xqualia  ,    idcoque    parallelogrammum    ABCD  y 
divifum  erit  b*fariam  £  diametro  AC,  quod  tertio 

.  loco   proponebattir.    Parallelogrammorum    igitur 

fpatiorum  squalia  funt  interfc,  qus  ex  advcrfo,  '    n 

I  &c.    Quod  oftcnicndum  erat. 

I  '       * 

|  T  H  E  O  R.    25.    P  R  O  P  O  S.    35.    ;OT3  ; 

Parallelogramma  fupcjr  eadem  bafi,  &  in 
cifdem  parallelis  conftituta,  inter  fe  fiint  30* 
;  qualia. 

TNter  duas  parallela?  a6,  CD,  fuper  bafi  GD>  WB.  n; 
-*-  eiiftant  duo  parallelogramma  CDEA,  CDBF.  fa.  * 
(Dicuntur  autem  parallelogramma  in  eifdem  efTe 
'parallelis,  quando  duo  latera  oppofita  partes  fimt 

farallclarum  ,  ut  in  exemplo  propofito  cernitur.) 
)ico  ipfe  pa  altelogramma  intcr  fe  cfle  aequalia, 
non  quoad  angulos  &  latera,  fed  quoad  arcam* 
ftu  capacitatem.  Cadet  enim  primo  pun&um  F, 
intcr  A  ,    &   E.    Quoniam  igitur  in  parallelo-    ••      » 

,£  fc     grammo 
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•tt***  grariimo  CDEA  ,  rcfta  AE,  a  aequalis  eft  re£te 
CD,  oppofitae,  &  cidcm  CD,  *qualis  cft  FB, 
in  parallelogrammo  CDBF  ,    oppofita ;    Erunt 

hufffi*.  AE  ,    *  FB,    inter  fe  asqualcs.    Dempta  igitu* 

c  t.frat.  communi  FE ,  c  rcmancbit  AF.ipfi  EB,  aequa- 

dit/rMlis:  d  Eft  autem  &  AC ,  ipfi  £D,  oppofife  ae- 

•tgjrfei  qualis  in  parallclogrammo  CDEA;  e  &  angulus 

f%.frimi  BED  ,  angulo  FAC?  cxtcrnus  interno.  /Quare 
triangulum  FAC ;  triangulo  BED  ,  sequale  erit. 

g  Xfpnu.  Addito  igitur  communi  trapezio  CDEF ,  g  fiet 
totum  parallelogrammum  CDEA ,  toti  .parallclo- 
gfammo  CDBF/  aequale.    Quod  c(i  propofitum. 

2tf*.  W.     Cadat   fccundo    punftum   F,  ?n  pundhim  E. 

fg%  f,      Dico  rurfu* ,  parallelogramma  CDEA ,  CDBE, 

aequalia  cffc.    Erunt  enim  ,  ut  prius,  re&ae  AE, 

.  Eft,  aequalts,  nec  non  &  anguli  BED,  EAC; 

h  4./fM  atque  aaeo  b  triangula,  EAC ,  BED,  «qualia. 

i  %.fr»M.  Addito  igitur  communi  triangulo  CDE ,  /ficnt" 
parallelogramma  CDEA,  CDBE,  asqualia. 

TAB.n.      Cadat  tcrtio  pundum  F,  ultra  E,  ita  ut  re£a 

fg.  &  CFfccet  re&am  DE,  in  G.  Quonianf  igitur,  ut 
prius,  re&ae  AE,  FB,  funt  aequales;  fi  commu- 

k  %trm,  nis  addatur  EF ;  k  crit  tota  AF,  toti  EB,  aequa- 
.  lis  ,  ncc  non  &  anguli    BED ,  FAC  ,  «quales 

1  4.  frm'  crunt ;  atque  adco  /triangulum  FAC  ,  triaiigulo 
BED ,   «quale.    Ablato  crgo  communi  triangulo 

m  }./r#«- EGF ,  m  remanebit  trapezium  AEGC  ,  trapezio 
FGDB,  aequale.  Quocirca  addito  communi  tri- 
angulo  CDGr  fiet  totum  parallelogrammum 
CDE  A  ,  toti  parallclogrammo  CDBF ,  aequale. 
Parallelogramma  igitur  fuper  eadeip  bafi  ,  &  in 
eifdem  parallelis  conftituta ,  inter  fe  funt  aeqiu~ 
lia.    Quod  erat  demonftrandum. 

*«*      T  H  E  O  R.   26.    P  R  O  P  O  S.  3tf. 

Parallelogramma  fuper  aequalibus  bafibus, 
&  in  eifdem  parallelis  conitimta;  inter  fe 
funt  aequalia. 

TAB-ri.  Clnt    duo    parallelogramma  ACEF  ,   GHDB  f 
fo  7.      O  fuper  acquales   bafes   CE  ,  HD ,  intcr  cafdem 

paral* 


N 
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parallelas  AB ,  CD.    Dico  ea  cffe  squalia.  Con- 
ne&antur  enim  extrema  redarum  CE  ,  GB,  ad 
«afdem  partes  lineis   refiis  CG ,  EB.    Quoniam 
igitur  refta  CE  ,   zgualis  ponitur  rc<9«  HD,  & 
cidem  HD,   o  aequalis  cft  GB,  in  parallelogram-  034*1*^ 
mo  GHDB ,  oppofita;  crunt  CE,  GB,  f  sequa-  p  r/w». 
les  inter  fe:  Sunt  autem  &  paralklse,  pcr  hypo- 
ttiefin.    Quare  &  CG,  EB,  ipfas  conjunj;entes, 
f  parallelce  erunt ,   &   xquales  ,  ideoqueCEEG,  933./^ 
paralleiogrammum   erit.    Itaque    cum   paralldo- 
gramma  ACEF,  GCEB,  fint  inter  eafdcm  paral- 
lelas  ,  &  fuper  eandem  bafin  CE,  r  crit  paralle-  rjj/rMrf 
logrammum  ACEF  ,   parallelogrammo  GCEB  , 
«auale.    Rurfus   quia    parallelograir.ma  GCEB , 
GHDB,  funt  intcr' eafdcm  parallelas ,  &  fupcr 
eandembafin  GB,  /critquoqueparallclogrammum  ij/./rwrf 
GHDB,  eidem  parallelogrammo  GCEB,  acquale. 
Quarc  &  parallelogramma  ACEF,  GHDB  ,  t  in-  t   1  /r«. 
ter    fe    squalia    erunt.    Parallelogramma    igitur 
fuper  xqualibus  bafibus  ,  *  &  in  cildem  parallelis 
conftituta,  &c.    Quod  oftendendum  erat. 

THEOR,    27.    PROPOS.    37.      «xiH. 

Triangula  fuper  eadem  bafi  conftituta  ,  & 
in  eifdem  parallelis,  inter  fe  func  aequalia. 

TNter  parallehs  AB ,   CD,  &  fupcr  bafin  CD,   ™*  « 
x  fint  conftituta    duo  triangula    ACD  ,   £CD.  U-  *• 
(Dtcitur  autcm  triangulum  inter  durs  cile  ptralk- 
Jas  conftitutum  ,  quando  fcafis  eft  pars  unius,  & 
augulus  oppofitus    alteram  attingit.)   Dico  ca  tri- 
anguta  efle    «qualia.     Per    D,    eLim  /  cucatur  iji/raw* 
DE,  parallela  rea»  AC,  &  DF,  paralkla  rcflx 

BC.  k  Erunt   igitur    parallelogramma   -ACEE  ,  kjj./Wwi 
BCDF,  aecjualia.    Sunt  enim  fuper  crndcm  bafn, 

CD ,  &  mter  eafdem  parallelas.    Std  r.ou.m  di- 

midia  funt  trian^ula  ACD,  BCD;  /qucd  AD,  '  34.^« 

BD,  diametri   birariam     fccent    parallclogrcn  rca 
ACDE,    BCDF.     lgitur    &    triangula    ACD, 

BCD  ,   maequalift      crunt.    Triangula  ifjtur    lu-  m  7. /r#». 

E  2  ]er 
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per    cadcm   bafi ,   &c.    Quod  erat  demonfttan. 
dum. 

xz^riii*      THEOR.    28.     PROPOS.    38, 

Triangula  fuper  aequalibus  bafibus  confti- 
tuta  ,  &  in  eifdem  parallelis ,  inter  fe  funt 
aequalia. 

TAB.VL  TNter  parallelas  AB,  CD,  &  fupcr  aequales  ba- 
Jfe«  9-  .  ±  fcs  CE,  FD,  (int  conitituta  triangula  ACE, 
x  ix.ftmi  BFEK    Dico  ipfa  effe  aquaiia.   x  DUCatur  enim 

EG,'  parallela  ipfi  AC,  &  DH,  ipfi  BF:  Erunt- 
yi&primi  qUe  y  parallelogramma  ACEG,  BFDH,  aequalia. 
Ti^prtmi  (jum  jgjtur  horum  z  dimidia  fint  triangula  ACE,. 
a  j.proa.  gpj)  -   *  erunt  haec   intcr  fe  aequalia/  Triangula 

crgo  fuper  aequalibus   bafibus ,  &c    Quod  crat 

oftendendum. 

wxix.       T  H  E  O  R.    29.     P  R  O  P  O  S.    39. 

Triangula  aequalia  faper  eadem  bafi  ,  & 
a:l  'eafclem  partes  conltituta  ;  &  in  eifdem 
iiint  parallelis. 

7AQ  VL  Clnt  duo  triangula  aqualia,  ABC,  DBC,  fupcr 

fg.  10.  ^  eandem  bafin  BC,  &  ad  eafdem  partcs.  Dico 
ipfa  dfe  intcr  cafdcm  parallclas  conftituta ,  hoc 
eft,  rcdlam  du&am  AD,  parallclam  cffc  ipfi  13C. 

tjuprinu  Si  cnim  non  eft  ,  a  ducatur  cx  A,  parallela  ipfi 
BC,  quae  vel  cadet  fupra  AD,  vel  infta.  Cadat 
prhnum  fupra,  qualiscft  AE,  coeatque  cum  BD , 
protra&a  in  E,  &  ducatur  re&a  EC.    Quoniam 

h$j. ftim  igimr  parallelae  funt  AE  ,  BC  ,  b  erit  triangulo 
ABC,  trfangulum  EBC ,  aquale:  Eft  autem  pcr 
hypothefin,    triangulum    quoque  DBC ,  aequale 

cxi.pm.  cidcm  triangulo  ABC  Igttur  r  erunt  triangula 
DBCy  EB&,  asqualia,  pars  &  totum ,  quodf  ett 
abfurdum.  Quod  fi  parallela  du&a  pcr  A,  cadat 
infra  AD,  qualis  cft  AF  ;  du&a  rt#a  FC,  erunt 

'  eadcm 


-  •*  — 
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cadem  ratiocinatione  trrangula  BFC .    BDC ,  se- 
«jualfa,  pars  &  totum  ;  quod  eft  ablurdum.    Erit 
igitur  AjD,  parallela  ipfi  BC.  .  Quare  triangula  «-         :rr 
qualiafupcr  eadem  bafi,  &c.  Quod  oftendendum  erat. ,  .^    .  . 

THEOR.   30.    P  R  O  P  O  S.   40.    ,  xmi.. 

Triangula  aequalia  fuper  aequalibus  bafibus, 
&  ad  cafdem*  partes  conftituta ,  &  in  eifdem 
liint  parallelis. 

Clnt  duo  triangula  squalia  ABC,  DEF,  fuper  IjiB.n. 
^  bafes  xquales  BC  ,  EF,  (quae  in  eadem  nAtff.  nv 
linea  collocenturp  &  ad  eaklem  partes  conftituta.  '*' 
Dico  ea  effe  in  eifdem  parallelis,  hoceft,  re&am    f ' 
cx  A,  ad  D  ,  du&am  parallelam  efle  rcfta  BF. 
Si  enim  non  eft  ,  cadet  parallela  ipfi  BFj  per  A, 
dudta  vel  fupra  AD ,  vcl  infra.  .  Cadat  primum 
fupra ,   cocatquc  cum  ED ,   produ&a  in  G  ,&,...  - 
ducatur  refta  GF.    Quoniam  igitur  parallclae  iunt 
AG  ,    BF,    i  erjt  triangulum   EFG  ,   triangulo  J3?.#»f* 
ABC,  aequalc  :    Ponitur    autem    &    triangulum,  [ 

DEF,    eidem    triangulo  ABC  ,    aequalc.    Igitur '     * 
k  triangula   DEF  ,  GEF,  xqualia  erunt,  pars  &  k  \\frtn. 
totum.    Quod   cft    abfurdum.    Quod  fi  parallcla 
dufta  per  A  ,   cadat  infra  AD,  qualis'cft,  AH,; 
du&a  rc&a  HF,  erunt  eadem  argumentatione  tri- 
angula  HEF,  DEF  ,    swjualia ,  pars  &  totum, 

Suod  eft  abfurdum.     Eft  igitur  AD ,  parallela  ipfi 
IF.    Ouare  triangula  aeoualia  fuper  aequalibus  ba-      ■  * 
fibus,  &c.    Quod  erat  demonftrandum. 

T  H  E  O  R.    31.    PROPOS.   41.       *«• 

.  .Si  parallelogranunum  cum   triangulo  ean- "        ? 
dem  bafin  habuerit  9  in  eifdemque  fiierit  pa- 
rallelis  ,  duplum  erit  paralielogrammum  ipfius 
trianguli.    .  .  ^ 

TNter  jparaUeias  AB^,  CD ,  &  fuper  baficu  CD,  3W|,  «f. 
•*  c^nftituanturparallelogrammum  ACDE  ,   &/*'*: 

E  3  triaji- 
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triangulum  BCD.    Dico  parallelogrammum  eflt 

duplum  trianguli  BCD.    Dufta    cnim  diametro 

i)7,fM  AD  ,    in   parallelogrammo  ,    erunt   a  triangula 

ACD ,   BCD  ,  «qiialia  ;  At  parallelogrammum 

bi+frimi  ACDE  ,  duplum  eft   trianguli    ACD  ;  b  quod 

triangula  ACD,  ADE  ,  squalia  quoque  tnter  fo 

e  6,}*m.  fint.    Igitur  &   trianguli    «CD  ,  c  duplum  erit 

idem  parallelogrammum  ACDE.    Quamobrem  % 

fi  parallelo^rammum  cum  triangulo,  &c.    Quod 

c         crat  demonftrandum. 

SCHOLtVM. 

TAB.  Vt.      tdem  hoc  tbeorema  Euclidis  demonfirari  poteji  ea- 

fc.    *!•*  ^*m  mo^°  *  &  Para^°Jirantmum  9    &    triangulum 
™  dqualet  babuerint  bafes  %  &  non  eandem%fuerintque 

in  eifdem  parallelis  ,   ut  cernis  in  parallelogrammo 

^    jiCDE,    &    triangulo    BFG  t    quorum  bafes   CD  , 

■  FG  ,  mquales  funt.     Dufta  enim   diametro  AD ,  in 

a\%prlmi  pnrallelogrammo  ,   g  erunt  triangula   ACD  ,   BFG  , 

*  aqualia     Cum    igttur    paraltelogrammum    ACDE% 

hx^frhmi  dttplum  Jit  trianguli  ACD :   h  quod  diameter  AD% 

i  ^pren.  ficet  parallelogrammum    ACDE  ,    bifariam  -   i  'W* 

fueque  idem  trianguli  BFO  ,  duplum.    Eadem  rar 

tione  fi  bafit  FG  f  duplicaretur ,    fcf  r*<ff*    ad  B% 

duceretur  f  fieret  triangutum  parallelogrammo  ajuale  , 

quoniam  triangulum  boc  ejfet  duplum  etiam  trtanguli 

BFGt  &c. 

titj.       P  R  O  B  L.    ii.    P  R  O  P  O  S.   42. 

Dato  triangulo  aequale  parallelogrammum 
conftituere  in  dato  angulo  redtilineo. 

7^B-  PT.  TVAtum  triangulum  fit  ABC,  &  datut  angulus 

ft*  l¥     U  reftilineus    D.     Oportet    fgkur    conftituerc 

parallelogrammum   aequale  triangulo  ABC,  ha- 

bens  angulum   aqualem   angulo   D.    Dividatur 

aio.fr**  latus  unum  trianguli,   nempe  BC,  a  bifariam  in 

biffrM  E ,  &  *  fiat  aogulus  CEF ,   stqoaiis  angulo  D , 

pro  ut 
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pro  ut  libet ,  hoc  eft  ,  iive  angalus  CEF,  vergar 
ad  partes  C,  five  ad  partes  B,  pro  ut  magis  yide-  .  . 
bitur  expedire.  Ducatur  item  per  A ,  c  recta  AF,  c ti  frhtti 
parallela  ipfi  BC,  quae  fecet  EF,  in  F.  Rurfus 
per  C,  vel  B,  ducatur  ipfi  EF,  parallela  CG, 
occurrens  redte  AF ,  produdae  in  G ,  Eritque  in 
angulo  CEF  ,  qui  dato  angulo  reciilineo  D, 
ratus  efl  «qualis,  conftitutum  parallelogrammum 
CEFG ,  quod  dico  eile  «quale  triangulo  ABC.  ~ 
Dufta  enim  redia  EA ,  quoniam  parallelogram- 
mum  CEFG,  d  duplum  cft  trianeuli  AEC,  &d*i 
triangulum  ABC  ,  duplum  ejuldem  trianguli 
AEC,  *quod  triangul*  AEC,  ABE,  fuper  x-tfrprimi 

Suales  baics  EC ,  BE,  &  in  eifdem  parallelis, 
nt  aequalia,  Erunt  parallelogrammum  CEFG, 
&  triangulum  ABC,  /aequalia  inter  fe.  Cum  f  6  pron- 
igitur  angulus  CEF,  fadhis  fit  aequatis  angulo  D, 
conftat  propofitum.  Quocirca  dato  triangulo 
scquale  parallelogrammum  conftftuimus  in  datu 
angulo  redrjlineo.    Quod  erat  faciendum. 

THEOR.    32.    P.R  O  P  O  S.  43.      *KiJk 

In  omni  parallelogrammo  complementa 
eorum ,  quae  circa  diametrum  fiint  parallelo- 
grammorum,  inter  fe  funt  sequalia. 

1N  parallelogrammo  ABCD ,  iint   circa  diane-  TAB  Vtt^ 
trum  AC,  parallelograroma  AEGH,  CFGI,/fc»- 
&  complementa  DFGH,  EBIG,  ut  in  36.  defin. 
diximus.    Dico  complementa  haec   inter  ie    efle 
«qualia.    Cum   a  cnim  triangula  ABC ,  CJA,*Kf*** 
s&qualia  fint;  ltemque  triangula  AEG  ,  GHA; 
fi  nac  ab  illis  demantur ,  b  remancbunt  trapeiia  b  yfrml 
CBEG,  CDHG,  «qualia:  e  Sunt  autem  £c  trian-  cj4.r« 
gula  CfSI,  CGF,  «qualia.  Quare  fi  detrabantur 
ex  trapeziis ,  ^remanebunt  squalia  complementad  %*ftv** 
DFGH,  EBIG.    In.  omni  igitur  farartelogram- 
jno  .,    complcmenta    &c.    Quod   oftendendum         .    ., 
crat. 

£i  PKO: 
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Igg       P  R  O  B  L.    12.    P  R  O  P  O  S.   44.  i 

Ad  datam  re&am  lincam  ,  dato  .triangulo 
aequale  parallelogrammum  applicarc  in  dato 
angulo  re&ilineo.  ' 

■m 

TAB.Vtt*  T^^ta  rc^a  **nca  bt  &  y  datum  triangulum  B, 

fg%  ^    *  U  &   datus    angulus    reftilineus    C.    Oportct 

n'  *  iftitur  conftituere  parallelogrammum  «quale  tri- 
angulo  B ,  angulum  habens  «quaiem  angulo  C> 
&  unum  latus  sequale  reftas  A.    Conftituatur  tri- 

i+i.friml  angulo  B,  axqmlc  parallelogrammum  DEFG, 

habens   angulum  EFG',    angulo  C,    aequalem*  ' 

producaturgue  GF ,  ad  H,  ut  FH,  fit  aequalis* 

\llfrimi  r«fla&  A,  «  per  H,  A  ducatur  HI,  parallela  ipfi 
FE,  occurrens  DE,  produ&x  in  I.  Extendatur 
deinde  ex  I,  perF,  diameter  IF,  occurrens  redac  i 

kiilfrM  DG,  produft*  in  K;  &  *  per  K,  ducatur  KL> 
parallela  ipfi  GH,  fecans  IH ,  protra&am  in  L, 
producaturque  EF ,  ad  M.  Uico  parallelogram- 
mum  LMFH ,    effc  id ,  quod  quasritur.    Habet  ^ 

enim  latus  FH  ,  xquale  datae  refias  A ,  &  angu-  1 

iifprim  *um  HFM ,  angulo  dato  C  ,  aeaualem,  d  cum 
angulut  HFM,  aqualis  fit  angulo  EFG  ,  qui 
faftus  eft  aeaualis  angulo  C:  Denique  parailclo*  { 

f4J.^flw  grammum  LMFH,  acquale  etttriangulo  B,  *cum 
«qualfc  fit  complcmento  DEFG  ,  guod  ftftuiri 
cft  acquale  triangulo  B.  Ad  datam  igitur  reftam 
lineam  dato  triangulo  s  &c.  *  Quod  crat  facien» 
dum. 

PftOBL    13.    PROPO  S.   4$. 

Ad  datam  r&fcam  lineam ,  dato  reftilineo 
aequale    parallelogrammum  .  conflituefe  >   in 
'    clato  angulo  re&ilmeo. .  ,  , 


-  * 

4*.  TO.  fMJamvis  Eutlides  ptbpbnat  hoc  problfem*  kb- 
r.ft       ^s  folute>  non  adftringcndo  nos  ad  ccrtam  ali- 
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tpiam   reftam    Hneam   datam ,  ut  jn  prarcecfehti 
propof.  44.   fccerat ;   tamctv  quift  ifl    fequentiBfas 
trcqucnter  ufurpatur   in  data  re&a  Iinea^  placuk 
ipfum  proponere  una  cum  data  refta  linea.    Sit 
ergo  rcfta  data  EF  ,  re&iltneum  ABC,  &  datus 
angulus   D.    Oportct   igitur  conftruere  ad  datam 
rc&am  EF,  paraUetogrammum  aequale  re&iUnco 
ABC,  quod  habeat  angulmn  aequalem  angulo  D. 
Refolvatur.rc&ilineum  in  triangula  A  ,  Jd,  &  C. 
Dcindc  triangulo  A,  rfxquale  parallelogrammum  11^ 
conftituatur  EFGH  ,  fupcr  rc&amEF,  habeus  aiir 
gulum  F ,  angulo  D,  aequalcm.    Itcm  fuptr  r*-  . 
dam  GH ,  parallelogrammum  GHIK ,   aequ*l$ 
triangulo  B,  habehs  angulum  G,  a&qualcm  angu~. 
<lo  x).  Itemfiiper  re&am  IK,  parallelogrammunji 
IKLM,  sequalc  triangulo  C,  habens  angulumK, 
sequalcm  angulo  D  ;  Et  fic  deinceps  proccdatur-, 
fi   plura  fucrint  triangula  in  dato  rcdiilinco:  fa-       •      ' 
dtumquc  eritj  quod  jubetur.    Nam  tria  parallclo- 
gramma  conftrufta,  qux    quidem    aqualia    funt 
rcttilineo  dato  ABC,  conficiunt  totumunum  pa- 
ralldogrammum  ,  quod   fic  demonftratur.     Duo 
anguli  EFG  ,    HGK ,  b  inter  fe  funt  acquales  ,  b  rffra^ 
cum   uterque  ]sequalis  fit  angulo  D.    Addito  igi- 
tur  communi  angulo  FGH  ,    crunt   duo  angulf 
EFG ,    FGH ,    c  qui    duobus    rcctis    aequivalent,  cx^f/rhd 
</«qualcs  duobus  angulisHGK,  FGH;  idcoquchi  &  x.pm. 
ani;uli  dudbus  etiam  redis  aquales  erunt.  ^Qijare  t\^ frtmi 
FG,  GK,  unam  reftam  lineaxn  efficicnt.    Eadcm 
rationc  oftcndemus,  EH,  HI,  unam  rectam  line- 
am  efficere  ,    proptcrea  guod  duo  anguli  EHG, 
HIK,  acquales  inter  fe  uint ,  (/cum  fint  aegua-  tj^frtm 
leo  oppofitis   arigulis  a&qualibus  EFG  ,   HGK. )  ^  t 

g  &  ^uo  anguli  HIK,  IHG,  duobus  funt  reftia  g*^P*^ 
afcquales.  #c.  Ctfm  igitur  EIa  FK,  fint  pacalte-f  ^^ 
lae;  b  ItemQui.EF  ,  IK,  quod  utraquc  parallety  hf*frfr^ 
Bt  refiae  HG  ';'  Parallelogranimuin  «rit  EFKl, 
Eodem  tnodp  d^iQnftrabiturV  parallclogran^mun) 
IfCLIVf  \  ^jujp&uin  parallelogrammo  EFICt , 
coillt  Jtu  er  e  tofti  iri  uniim  paral  lelogr  amnmm  EFLM^ 
Ad  datam  crgo .  rc&ariv  liueam  EF>  dato  re&ili* 


2^  \ 


•  -r  .       '        ' 
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nco  ABC  ,  conftituimus  aequale  parallclogram- 
mum  EFLM  ,  habeus  angulum  F,  sequalem  an- 
gulo  D,  dato.    Qbod  erat  cfficiendum. 

SCHOLIUM. 

Datis    duobus   reSilineis  inaqwxUbus ,  excef- 
fum  majaris  fupra  minus  inqubrere. 

T4&H&       $'**  data  reSitinea  A  %  $£  B  %  fitque  A%  majus. 

fgm  ^.       Oportet  igitur  indngare ,  qma  ma^nitudine  reSilineum 

ixtf.frbui  ~Af  fuperet  redilineum  B  9  i  Ftat  parallelogrammum 

CDEF ,   in  quocunque    angulo    D ,    *quale    majori 

reSilineo  A      Et  fuper  reaam  CD  ,  paralUlogram^ 

mum  CDGH%  in  eodem  angulo  D ,  aquale  rtailiueo 

mimori  B.     QuouiamigiturfarallelogrammumCDkF% 

fmperat  parallelogrammum  CDGH%  parallelogrammo 

m    '         EFHG  ,  fuperabit   quoque    figura    A  %  figuram    B  , 

eodem  paralUlogrammo   EFtiG.     Quod   eft   propofi» 

tmm. 

jd?#.     '  P  R  O  B  L.    14.    P  R  O  P  0  S.   46. 
•    A  Data  redta  linea  quadratum  defcribere. 

jum  ^      &    quadratum     defcribere.     Ex     A  ,     &    B  , 

ti li.frimi  a  educantur  AD,  BC,  perpendiculares  ad  AB, 
fintqua  ipfi  AB  ,  aquales ,  &  connc&atur  re&a 
CD.    Dico  ABCD,  efle  quadratum.    Cum  cnim 

i&friuu  anguli  A ,  &  B ,  fint  re&i,  b  erunt  AD,  BC  , 
parallelac:  Sunt  autem  &  asquales  ,quod  utraque 

tiijrm  cqualis  fit  ipfi  AB.  Igitur  c6c  AB,  DC,  paral- 
lels  funt  &  a&quales :  &  ideo  parallclograinmutn 
cft  ABCD,  in  quo,  cum  AD,  DC,  CB,  sequa- 
les  fintipfi  AB,  omnesquatuorlinesescqualcs  cxi- 
ftunt;  funt  autem  &  omncs  quatuor  anguli  redi, 

d|4?rW  cum  C,  &  D,  dxqatlcs  fint  oppofitis  re&is  A, 
&  B.  Quadratum  igitur  eft  ABCD ,  ex  defini- 
tione ;  Ac  proinde  a  data  re&a  Hnea  quadratum 
defcripfimus.   Quod  faciendum  erat. 

THEOR. 


1 
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T  H  E  O  R.   33.    PROPOS.  47.       «1$ 

In  re&angulis  triangulis ,  quadratum  ,  quod 
a  latere  refxum  angulum  fubtendente  defcribi- 
tur  ,  aequale  eft  eis ,  quae  a  lateribus  reftum 
^  •  angulum    continentibus    defcribuntur  ,    qua- 

dratis. 

TN   tiiangulo   ABC  t    angulus    BAC,   fit  re*TAjW; 
-*»  fius    a  defcnbanturque     fuper    AB  ,    AC  ,  ^   x 
BC ,    quadrata    ABFG  ,   ACHI ,  BCDE.  Dico  JJ^Jrfrf 

2uadratum  BCDE  ,  defcriptum  (iiper  latus 
iC,  quod  angulo  refto  opponitur,  aquale  efle 
duobus  quadratis  ABFG  ,  ACHI  ,  quae  fuper 
alia  duo  latera  funt  defcripta  j  five  haec  duo  la- 
tera  «qualia  fint ,  five  inaequaha.  Ducatur  enim 
reda  AK,  Jparallda  ipfi  BE,  vel  ipfl  CD,  fe-  b)ft.>*» 
caus  BC,  in  L,  &  juogantur  rcft»  AD,  AE, 
I  CF,  BH.    Et  quia  duo  anguli  BAC,  BAG,  funt 

"  rcfti ,  r  erunt  reftse  GA  ,  AC,  una  linea  refta;  ci+.  frhd 

eodemque  modo  IA«  AB,  una  refta  linea  erunt. 
Rurfus  quia  anguli  ABF  ,  CBE,  funt  aquales, 
cum  fint  refti ,   fi    addatur    communis   angulus 
ABC  ,  d  fiet  totus  angulus  CBF ,  toti   aneulo  i  »./f«- 
ABE,  sequalis;  fimiliterque  i<nus  angulus  BCH, 
toti  angulo  ACD.    Quoniam  igitur  duo  latera 
AB,  BE  ;  trianguli  ABE ,  fcaualia  funt  duobus 
lateribus  FB,  BC,  trianguli  FBC,  utrumque  u- 
triquc,  ut  conftat  ex  definitione  quadrati:  Sunt 
autem  &  anguli  ABE,  FBC,  contenti  hifce  late- 
ribus  aequales,  ut  oftendimus;  rErunt  triangula  t  {.primt 
ABE,  FBC,  squalia.    Eft  autem  quadratum, 
feu  parallelogrammum  ABFG,  /duplum  trianguli  t^fHmi 
FBC,   cum  fint  inter  parallelas  BF,  CG,  &, 
fuper  eaudem  bafin  BF  :  Et  parallelogrammum 
BEKL  ,  duplum  trianguli  ABE,  qucri  fiot  imer.    -       <: 
parallelas  BE  ^  AK,  &  fupcr  eandem  bafi»  BE.    *  .   .' , 
Quare  g  «qualia  erunt  quadraturo  ABFG,  &  pa-  gtf,  *«£ 
raiiciojrammum  BEKL.    Eadem  rationo  ofte*-         ~* 

detur 


r 
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detur,  «qualia  efle  quadratum  ACHI  ,  &  paral- 
h  fJftim  ltlogrammunv  CDK.L.  h  Erunt  cnitn  rurfus  tri- 
angula  ACD ,  HCB,  «qualia,  ideoque  eorum 
flupla ,  parallelogrammum  videlicet  CDKL  ,  & 
quadratum  ACHI ,  acquaiia  erunt. .  Quamobrem 
totum  quadratum  BCDE  ,  cuiod  componitur  ex 
duobus  parallelogrammis  BEKX,  CDKL;  aequale 
eft  duobus' quadratis  ABFG ,  ACHI.  In  redtan- 
gulis  ergo  triangulis  ,  quadratum  ,  &o *  Quod 
demonftrajidum  erat., 

.in  p*  v  * 

.5  S    C    H    0    L    I    V    M. 


»>    f 


Si  in  qnadraio  qtovis  diameter  ducatur^  quadra- 
ium  *  diametro  defcriptum  duplum  erit  prxdifti 
quadrati. 


VWspriruiJit  ,  g  erit   quadratum   lateris  AC  ,  uquale  duebus 

Jmadratis  laterum  AB  ,  BC.    Cum  igitur  quadrata 
iuearum  AB  ,    BC  ,  uqualia  fint ,  quod  lineu  AB  , 
BC  ,  fint  uquales  ;  erit    quadratum  diametri   AC  , 
r...  .  .   juplum  cujuslibet  illorum  ,  ut  quadrati  Uuea  AB , 
boe  efi%  quadrati  ABCD.    Quod  efi  propofitum. 

.  • 

Ml       THEOR.    34.    PROPOS,    48. 

Si  quadratum  ,  quod  ab  uno  laterum  trian- 

guli  defcribitur  '  cBquale 'fit  eis,  .quae  a  relic^uis 

—  >'A  '■  trianguli    lateripus    defcribuntur ,   quadratis ; 

uov;t  t.  t  Angulus   compfehenfus    fub    reliquis   duobus 


trianguli  Jajteribus ,  re&us*  eft 


•i 
/ 


7AB.  rn*T\EtiLT  triaogulum  ABC,  fitque  quadratatn  W- 

&  j*      U  teris  AC  ,  xquale  quadratif  rchquorum  late- 

wr  ♦&  -    *um  BA  ,   Bu.    T)ico  angulum  ABC ,  etfe  r6- 

Sum.    Ducatur    namquc    BD  ,  perpendicularis 

ad 
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ad   BAi,  ~&  itqualis   rcfiae   BC,  conncctatuique  k  u" /rfc» 

rccta  AJ).    Quomarn  igitur  in  rnangulo  ABD, 

angulus  ABD,  reftus  cft  ;  g  erit  quadratum  te- 

eite  AD  ,  aeqiiale'quadntis    rectarum   BA  ,   BD:  gtffrW 

Eit   autcm  qua.dratum  rcctx  I5D,  quadrato  rcdae 

BC ,   xquale  ,   ob   linearum  sequalitatein.     Quarc 

quadratum   re&se  AD  ,   quadrar»  rcclarum  BA,- 

hC,  aequale- erit.     Gum    ergo    quadr&tum  reftae 

AC,  eildem  quadratis  reftarum  BA,  BG,  sequalc 

ponatur ;  b  etunt  quadrata  rcctarum  AD  ,  AC,ni.  ^n^ 

intci  te  cequalia,  ac  propterca  &■  rcfit  iplje  AD, 

AC,  xquales.    Quomam  igitur   htera  BA,  BD; 

trianguli  ABD,  sequalia  lutit  lateribus  BA  ,  BC,  ^ 

trlanguii  ABC  ;    bafis   AD ,   oftenfa    cft  xqualit 

bafi  AC  ;    "  crunt  aiiguri  ABD,  ABC ,  sequales:  i  S.friml 

Eft  autevn  angufus  ABD,  cxconfiru&ionc  refius. 

Iftitur  &  angulus    ABC,,rcdtus    erit.    Si  igitur 

quadratum ,   quod    ab   uno  laterum  trianguli  de- 

reribitur,  &c.    Quod  demonftrandum  erat.         r 
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EUCLIDIS 

ELEMENTUM 

* 

SECUNDUM. 

Git  Euclides  fectmdo  hoc  libro  de  potentiis 
linearum  reftarum  ,  inquirendo  ,  quanta 
fint  &*  quadrata  partium  cujufvis  line* 
reffa  divif$9  Crparallelogramma  reftan* 
gula  fub  partibus  ejufdem  linea  dtvtja  comprehenfa , 
tam  interfe ,  quam  comparata  cum  quadrato  totius  linea 
Crc.  Quod  ut  commode  exequatur^  explicat  prius 
.  duabus  definitionibus  duo  ad  ea  ,  epta  demonlhranda 
funt9  reae  inteUigenda  maxime  necejjarut. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    I. 

Omne  parallelogrammum  re&an^ulum  con- 
tineri  dicitur  fub  re&is  duabus  lineis,  quae 
re&um  comprehendunt  angulum. 

TTjfc  definitione exponit%fub quibus reftis lineis conti- 
*■  *  neridkaturparalleleframmumquodcunquere&au- 
Vtlum:  Etquidfny  parallelogrammum  contuteri  fub 
duabus  lineisrettis.  Qu§dminteUigatur9  explicandum 
frimttm  *fl>  ParaUelogramtmtm  Ulud  diai  re&angulum , 

cujus 


4 


^: 


t 
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cujus  omnes  afiguli  funt  reSi.     Cujus  yuidem  duo 

tantum  funt  genera.     Quadratumy  Cr  Alterafarte 

longius.     In  his  enim  omnes  anguli  Junt  re&i ,  ut 

perfpicuum  efl  ex  eorum  definttionibus.     In   omni 

porro  parallelogrammo  ,  fi  unus  angulus  duntaxat 

detur  reftus  ,  erunt  O*  reliqui  tres  neceffario  reSi. 

Sit  enim  in  parallelogrammo  ABCD  ,  angulus  At  jjggpit: 

reSus.     Dico  reliquos  tres  angulos  B,  C,  D,  nr-  fc  g. 

ftos  queque  effe.     Nam  cum  paralleU  fint  AD9 

2K7,  a  erunt  anguli  A ,   O*   B  ,  interni  duobus  1  xpfrtmi 

reSis  aquales :    At  angulus  Ay  reftuseft,  ex  hj- 

potbefi.     Igitur  Cr  Bf  reffus  erit.     Quoniamvero 

b  (juilibet  fuo  oppofito  eft  aqualis  ,   uttlngulus  A ,  b^fHud 

angulo  C ,    Cr  angulus  B  ,  angulo  D  \  erunt  CP 

anguli  Ct  CT  D,  reSi. 

•Dicit  itaque  Euclides  ,  quodlibet  paralletogram* 
mum  reftangulum  contineri  fub  duabus  reBis  lineis9 
qua  unum  ejus  angulum  reftum  conttnent,  Utpa- 
rallelogrammum  reftangulum  ABCD  ,  comineri ' 
diciturfub  duabus  lineis  reflis  AB,  AD  ;  vel  fub  AD  , 
DC\  velfubDC,  CB7  veldeniquefubAB,  BC: 
quoniam  cpudibet  hujufmodi  dua  linea  exprimunttotam 
parallelogrammi  magnitudinem,  una  quidemut  AB% 
vel  DC  %  ejus  longitudinem,  alteravero,  ut  ADP 
vel  BC ,  ejus  latitudinem.  Unde  expreffis  dstahts 
lineis ,  qua  angulum  reftum  continent  in  paraMelo* 
grammo  reftangulo  ,  ftatim  tota  ejus  quantitas  conci- 
pitur ,  intelligiturque  ,  longitudo  nimirum  *,  atque 
/atitudo.  Accedtt  etiam ,  quod  ex  motu  imaginaria 
unius  linea  in  alteram  hujufmodi  paraUelogrammHm 
conficitur.  Si  namepte  animo  concipiatur  refta  AB%  ■- v 
deorfum  fecundum  reftam  AD,  moveri  in  tranfver- 
fum ,  ita  utfemper  angulum  reftum  cum  AD>  con- 
ffituat ,  donec  punSum  A  ,  ad  pstnftum  D  ,  Cr 
funftum  B9  ad  punflum  C ,  perveniat ,  defcriptum 

eri$ 
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tritlotum  ptrallelogrammum  ABCD.     Idemfiet, 
fi  AD  ,  ponatur  moveri  tranfverfum  fecundum  re- 
Sam  ,    AB  ,    Cfc.     Quamobrem  jure   optimo  fub 
ta\ibus  duabuslineis  reBis  continere  dicitwr  parallelo- 
wrammum  rectangulum. 
'  Jtacjue  parallelogrammum  re&angulum\  quodfub 
?>     "     'ditabus  reflss   lineis  contineri  dicitur ,    erit    illud^ 
'      'cujus  duo  latera  circa  unum  angulum  reftum  tqualia 
Jim  duabus  illis  rettis-  lineis ,  utrumque  utrique.     Ut 
fjX^yiiparallelogrammum  reliangulum  fub  reSlis^  £,  Cr  F , 
fa  9.      contentum  ,   erit   idem  ,    quod  parallelogrammum 
JsBCD  :    quoniam  latus  AB  ,  tquale  eS  rettd  £, 
Cjr.  1atus  ADy '  reftd  F. 

Perfpicuum  autem  eft  ex  diftis  ,  paralleloyam- 
mjtm  reHangulum  contentum  fub  duabus  lineis  tqua-' 
libus  ejfe  quadratum.  Cum  enim  qudtibet  illarum 
tinearum  aqualium  dqualts  Jit  lined  oppofttd ,  erunt 
cmnia  quatuor  parallelogrammi  reaanguli  latera 
Atjualia. '  Quare  ex  defnitione  quadrati ,  quadra- 
\um  erit. 

Ttem  manifeRum  ejt  ,  Ji  dud  re$d  Itned  aliis 
duakus  reHis  lineis  aqmles  fnerint ,  utrafie  utriq-ie , 
rectangulum  parallelogrammum  fub  prioribus  duabus 
cowprehenfum  ,  aqttaJe  etfe  ei ,  quod  fub  duabur  po  - 
ftertoribus  cvmprebenditur  t  parallelo^rammo  reilarir 
gnlo:  quoniam  CT  anguli^  O*  latera  unhs  dqualia 
funt  &  angulisy  CT  lateribus  allerius.  Qwdtalnen 
facile  hac  etiam  ratione  demonjirari  poteft.'    Sint 

rjtB.nnre^djiB\  Bc>  *<imles  reHis  DE%  EF>  lllyaTe 

fg.  i.  utrique.  Dicoparallelogrammum  reftangulum  A  BCG , 
contentum  fub  ABy  BC  %  dtfuale  ejfe  parallelogram- 
mo  reftangulo  DEFHy  contento  fub  DE  ,  EF. 
'  Vuftis  etenim  diametris  AC ',  DF,  cum  latera  AB% 
BC,  manguli  ABC9  dtjualia  fini  lateribus  DE9 
J£F,  trianguli  DEF,  O*  anguli  B,  O*  E,  dquc* 

les> 


v        I 
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les ,   nempe  re&i  ;  cerunt  triangula  ABCy  DEF>  c  4  frM 
aqualia.     Eadem    ratione    ttjualia  erunt  triangula 
jiGC%  DHF.  QuaretotaptxrallelogrammaABCG  % 
DEFHj  dtjualta  erunt. 

Obiter  quoqne  monendus  mihi  leSor  videtur%  Eu- 
clidem  in  hoc  fecundo  libro  f   tr  in  alits9  qui  fa~ 
tfuuntur ,  paralielogrammum  rcftangulum  appellare 
fimpliciter  reilangulum;  tptod  etiam  cateri  Geometrjt 
obferuflnt ,  ita  ut  nomine  reHanguli  ferpetuo  intelli- 
gendumfitpamllelogrammumreSangulum.     Rurfus% 
ne  toties  ejtdem  literd  repettmtur ,  folent  Geometrs 
exprimere  parallelo^rammum  tam  reftangulum ,  quam 
non  reftangulum  duabus  duntaxat  literis ,   tfua  per 
dtametrum  opponumur.     Ut  tfpofitum  parallelogram»  J~ 
mum  appellara  AC ,  vel  BG.  **'    *    \ 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.     n. 

In  omni  parallelogrammo  fpatio,  unum- 
quodlibet  eorum  ,  quae  circa  diametrum  illius 
funt,  parallelogrammorum ,  cum  duobus  com- 
plementis,  Gnorfron  yocetur. 

t  N  paralletograntmo  ABCD  ,  five  reftangulum  jjgupill 

iliud  fit,  ftve  nonf  ducatur  diameter%  AC ,  ex  fg.\%i. 
cujus  pnrto  qttolibet  (?,  ducantur  reSld  EF%  HI% 
paralleU  lateribus  parallelogrammi ,  ita  ut  parallelo- 
grammum  divtfum  fit  in  quatuer  paralMogramma, 
yuorum  dno  EH ,   JF  y   dicuntur  efft  circa  diame- 
trum  ,   alia  vera  duo  BG,  <?D,  complementa^  ut 
tmnifcfium    efi    ex   ultima    definitione  primi  Ub. 
Itatyte  figura  compofita  ex  parallelogrammo  utrolibet 
ctrca  diametrum  ,    ut  ex  IF%  una  cum  duobus  com* 
plementis  BGf  GD,  qaalis  efi  figura  EBCDHGE% 
quam  compU&iiur  fircumferentia   KLM ,   dicitur 
Gmmon.     Eadem    ratione   figura    FDABIGF  % 

F  com* 


» 
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compofita  ex  parallelogrammo   EH ,   circa   dianu- 
frum,  cr  dnobus  complememis  BG^  GD,  Gmmon 

appeltabitur. 

TH.EO.R*    i.    PROPOS,    i. 

*  Si  fuerint  duae  refte  lineae ,  feceturque  ipfa- 
rum  aJtera  in  quotcunque  fegmenta:  Refhin- 

Splum  CQmprehenfum  fub  illis'  duafcus  rettis 
mcis,  aequale  efl:  eis  ,  quae b  iub  infe&n  ,  & 
luolibei}  fegmentorum  comprehenduntur,  re- 


TAkrtlt  Clnt  dtwrefhe  A,  &  BC,  quarumBC,  fccctur 

fc-%  ^  quomodocunquc  111  quotlibct  fc^menta  BD , 
DE  ,  EC.  Dico  re&angulum  fub  A  ,  &  B*J, 
comprchcBfum  aequalc  cfle  omnibus  rcfkingulis 
fimul  fumptis,  quas  fub  Iinea  indivifa  A,  &  quo* 
libct  fcgmcnto  comprchcnduntur ,  nemDc  rcc-tan- 
gulo  fub  A,  &  BD;  Itcm  fub  A,  &  DE;  Itcm 
fub  A,  &  EC,  comprehenfo. 
-  Rcdtan^ulum  cnim  BF ,  comprchendatur  fab 
A,  &  BC,  hoc  eft,  redfca  GB,  aequaiis  fit  rccta; 
A.  Quod  quidem  fiet ,  d  erigantur  ad  I3C,  duce 
perpcndkrulajrc*  BG ,  CF  ,  acqualcs  rc&x  A,  du- 

*\i.pr1mi  caturquc  rc&a  FG.    Nam  rcdse  BG,  CF,  </pa- 
•     rallfclae  crunt  ,   ob  rcdtos  angulos  B,  C:  Sed  & 

bi.fr**.  b  aequalcs  intcr   fc'funt ,  quoa  utraque  rctte  A, 

c$j.frvm  «qualis  porratur.  c  Igitur  erunt  q\ioquc  FG , 
BG,  paralielx,  &  aequales  inter  fe  :  ac  pro?nde, 
rc&angulum  crft  BF ,  contentum  fub  A  ,  five 
JGB,  &  BC,  ex  defin.  i.  hujus  lib.  Deinde  cx 
t),  &  E,  ducantur  re&aeDH,  EI,  parallelae  ipfi 
BG  ,-  vcl  CF.     Itaquc  DH  ,  EI ,  cum  parallete 

d}o>ptimi  fint  ipfi   BQ  ,    ^inter  fe  qaoque  parallelaecrunt. 
•Ruffus  eaedem,  cum  ex  conftruaionc  parallelo- 

e^frimi  grarmna  fint  BH,  BI,  ^asquales  erunt  rc€tx  BG, 
•ac  proptcrca  rc&«  A.  Quoniam  igitur  rc&a  BG, 

aqualii 
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"  aequalis  eft  rcdte  A,  crit  re&angulurti  BH,  cotn-  , 

'  prehenfum  fub  infecta  iinca  A,  &  fegmento  BIX  '  • '     J 

Eadem  rationc  crit  rc&angulum  Dl,  CompreHen- 
*  fum  fub  A  ,  &  fcgmenco  DE.    liem  redangu- 
lum  EF,   fhb  A,  &  fcgmento  EC.    -Qtiare  fcum 
redangula  BH  ,  Dl ,   EF  ,   xqualia   fint  toti  rc-    ... 
dangulo  BF;  perfpicuum  eft,  re&angulum  com-  '*l 
prehenfum  fub  A,  &  BC,  aequaletfle  rcdangulis 
omnibus  ,  quae  fub  A  ,   &  fegmemis  BD,  DE, 
EC,  comprelrtndumur.    Si   crgo    fuerint  dux  re- 
dx  lineae,  feceturque  ipfarum  alccra ,  &c.    Quod 
erat  oftcndcndum. 

T  H  E  O  R.    2.    P  R  O  P  O  S.    2.        3. 

« 

Si  re6ta  lirrea  fecta  fit  utcunquc  :    Re&aji- 
gula  ,   quac  fub  tota  ,   &  quohbet  fegmenco-  *          ; 
rum  comprehenduntur :  aequaua  fiuit  ci ,  quod 
a  tota  fit  y  quadrato. 

T%  E£a  linea  AB,  dividatur  utcunquc  fn  C,  duas  7jfB.rm. 
*^  in  partcs.    Dico  duo  rc&angula  comprehcnfa  fo.  f. 
fub    tota    AB ,    &    fegmcntis    AC ,   CB ,   fimul 
fumpta,   aequalia  cflc  quadrato  totius   Hncae  AB. 
€  Defcribatur  cnim  AD ,  quadratum    Kncae  AB,  C46.frnrf 
&  cx  C,   ducatur  CF  ,   parallela  r<&ae  AE,  vel 
BD,  quae  a  asqualis  crit  rcftxAE,  hoc  tft,  rccbe  z$+.prtmi 
•AB,    cui  aequalis   eft   rc&a  AE  ,   cx   dtfinitione 
quadrati.    Quoniam    igitur    rcda    AE  ,     aequalis 
cft  te&ae  AB,  crit  rcftangulum  AF  ,  comprchen- 
fum  fub  tota  AB ,   &  fegmcnto  AC.    Similitcr 
erit  re&angulum  CD  ,    comprehcnfum    iub  tota 
AB,   &  fcgmento   CB.    Quare  cum   ic&angula 
AF,  CD,  asqualia  iintquadrato  AD,  pcrfpicuum 
cft,  reAangula  comprchcnft  fub  AB,  &  fegmcn- 
tis   AC,  CB,'£qualia  cfle  quadrato  lincae  AJ3. 
"Si  igitur  re&a  linea  fe&a  fitutcunque,  &c.  Quod 
demonftrandum  crat. 

'     Aliter.    Sumatur  refta  D,  aegualis  rcftae.  AB.  *tA&i>Ui* 
^QuoniamMgittir  <AB ,  divifa  eft  in  C,  erit  reftan-/*-  6.  * 
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gulum  comprehenfum  fub    infc&a  D ,  &  reda 

!>  hfi*i  AB ,  hoc  eft ,  quaaratum  reStx,  AB .  &  «quale 

^  duobus  re&anguhs  ,  quae   comprehenduntur  «tfiib 

D,  infe&a,  hoc  eft,  lubAB,  &  fingulisfegmcn- 

tis  AC,  CB,  quod  eft  propofitum. 

iTj.  TKEOR.    3.    PROPOS.    3. 

Si  redta  Jinea  fe6fca  fit  utcnnque  :  Refitan- 
gulum  fub  tota  ,   &  uno  fegmentorum  com- 
prehenfiim  zequale  eft  &  illi  ,  quod  fub  feg- 
.    mentis  comprehenditur  ,  reftangulo  ,  &  illi  Jff 

3uod  a  praedi&o  fegmento  defcribjtur  ,  qua- 
rato. 

TA*Fltl  T  Inea  rtfta  AB,  divifa  fit  utcunque  in  pun&o 
fg.  7.  8.  *^  C.  Dico  rcdtengulum  comprchenfutn  fub 
tdta  AB ,  &  utrovis  fcj»mcnto ,  ut  AC  ,  (five 
hoc  fegmentum  majus  fit  uti  in  fig.  7.  five  mi- 
nus  uti  in  fig.  8.)  squale  cilc  rc&angulo  fub 
fegmeutis  AC,  CB,  comprchcnfo ,  &  quadrato 
prioris  fcgmenti  affiimpti  AC  Conftituatur  cuim 
quadratum  di&i  fcgmcmi  AC,  cjuod  fit  AD:  & 
cx  B,  cducarur  BF,  parallela  ipfi  AE  ,  donec 
cocat  cum  ED,prorradla  in1  F.  Ouoniam  igitur 
AE,  recla,  re&x  AC,  sequalis  tft,  ex  quadrati 
definitionc*;  erit  re&angulum  AF,  comprehcnfum 
fub  tota  AB ,  &  fegmcmo  AC.  Rurlus ,  quia 
rcdta  CD  ,  eadcin  ratione  aqualis  cft  rc&»  AC; 
erit  re&augulum  CF,  comprehenfum  fub  fegmcn- 
tis  AC,  &  CB.  Cum  i^itur  rectangulum  AF , 
sequale  fit  ouadrato  AD  ,  &  rc&angulo  CF ; 
lfquido  conitat ,  rc&angulum  fub  AB,  tota,  & 
lcgmento  AC,  comprchcnfum  cffe  sequale  rcdtan- 
gulo  comprchenfo  fub  fegmcutis  AC,  CB,& 
quadrato  pnedidti  fegmenti  AC  ltaque  fi  rc&a 
linea  fedta  ffr  utcunque ,  &c.  Quod  crat  ofteu- 
dcndum. 
IjWflB-  Alitcr.  Accipiatur  redta  D,'*qualis  fegmento 
fit  9-       AC    Quoniam  igitur  rcdta  AB;  divlli  cft  in  C, 

cric 
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erit  re&angulum  comprehenfiim  fub  D^  &  AB> 
hoc  eft  ,  (ub   AB,  &  AC  ,  a  «quale  rcftangulo  a  i. /fc. 
fuS  D  ,  &  CB ,  hoc  eft  ,  fub  AC,  CB ,  &  rc- 
ftangulo  fub  D ,  &  AC,  hoc  eft  ,  quadrato  fcg- 
mcnti  AC.    Quod  cft  propofltum. 

THEOR,   4.    P  R  O  P  O  S.  4.         W: 

Si  refta  linea  fefta  fit  utcunque :   Quadra- 
tum,  quod  a  cota  d&fcribicur,  aequale  efl  & 
illis ,  quse  a  legmencis  defcribuntur ,  quadra-    - 
ti$ ,  &  ei ,  quod  bis  fub  fegmentis  compre-  v 
hendicur ,  re&angulo. 

T)  Eda  linea  AB  divifa  fit  utcunquc  in  C.  Di-  TAB  vm 
-*V  co  quadratum  totius  reftas  AB,  aequalc  eflejff,  iP#  * 
quadraris  fegmentarum  AC,  CB  >  &  redangulo 
comprehenfo  bis  fub  fegfbcntis  AC,  CB.  De- 
fcribatur  enim  fupcr  AB,  quadratum  AD,  duca- 
turque  diameter  BE.  Dcinde  ex  C  ,  agatur 
CF ,  parailela  nStx  BD  ,  fecans  diametrum  in 
G,  pundo,  per  quod  runus  ducatur  HI,  paral-  m    . 

leia  re&ae  AB.    Eritquequadratum  AD?  divifum  r    4 

in  quatuor  parallelogramma.    Quoniam  lgitur  tri- 
anguli  ABE,  duo  latera  AB,  AE,  «qualia  funt; 
aerunt  duo  anguli  ABE,  AEB,  iquales  ;  Atqui.  ..    ".  . 
b  trcs  anguli  ABE,  AEB,  BAE,  tnangiili  ABE,  u/.E 
duobus  reftis  funt  «quales.  &  BAE,  rcdus  eft.  "***""* 
Reliqui  ergo  duo  anguli  ABE ,  AEB.  femiredi 
crunt.    Eadem   ratione   oftendcs  angufos  DBE, 
DEB ,  femiredos  efle.  Quia  crgp  anguli  quoque tres 
trianguli  EFG,  c  aqualcs  funt  duobuj-rectis,  &C|S#rW 
angulus  EFG,  rcftus  eft,  d  cum  fit  atqualis  rctfto  diotm! 
D ,  extcrnus  interno ;  nec  non  F£G ,  oftenfus 
fimiredhis ;  erit  &  reliquus    EGF ,  femiredus  ^ 
ideoque  squalis  aagulo  FEG.    Quare  t  «qualia  9  ^  **ri 
cruat  latera  EF,  FG  :  qux  cum  flnt  /aqualia  tpk*fnm 
oppofitis  latcribus  GH,  HE,  crit  parallelogram- 
nuuu  FH ,  quadratum ,  ,  cum  omni*  ejus  latera 
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fiut  asquali* ,  &  omnes  anguli  re&i ;  proptcrca 
<jaod  exiftente  uno  angulo  reclo,  nempe  FEH, 

*-  >  '  •  yel  F,  in  parallelojrammo  FH,  omncs  quatuor 
re&i  funt,  ut  ad  dcfin.  i.  hujus  lib.  demonltravi- 
mus.    Eadcm  ratione  quadratum  erit  CI.    Qui- 

'  mobrem   CI ,  FH  ,   quadrata  funt  fcgmcntorum 

gl+frb*i  AC  ,   CB ,   quod  latus  HG  ,  z  asquale  fit  recia: 

AC.  Rc&angula  quoquc  AG ,  DG ,  compre- 
hcnfa  erunt  fiib  fegmentis  AC ,  CB ,  proptcrca 
quod  CG,  GI,  «quaies  funt  rcdtae  CB,  ob  qua- 
tfratum  CI  :  '&  FG  xqualis  retise  GH,  ob  qua- 

hj4^fwi  dratum  FH  ,  hoc  cft ,  h  rc&x  AC.  Quocirca 
cum  quadratum  AD  ,  asqualc  iit  quadratis  CI, 
FH,  &  redangulis  AG,  uG;  conftat  quadiatum. 

AD,  totius  Hneas  AB,  aequalc  cfle  quadratis  fcg- 
mentorurh  AC,  CB,  &  retiaugulo  comprchcnfo 
fub  cildem  fegmentis  AC,  CB,  bs  fumpto.  I^i- 
tur  fi  rc&a  linea  fctia  fit  utcunquc ,  quadra* 
tum  ,  quod  a  tota  dcfcribicur ,  &c.  Quod  dc- 
monitrandum.erat. 

TJ&nir.      Aliter.    Quoniam  recta  AB ,  divifa  cft  in  C, 

fe.   ii.    i  erit  quadratum  totius  AB  ,  asqualc  retiangulis, 

i  x.Jec.    quac  fub'  tota  AB,  &  fe^mentis  AC,  CB,  com- 

prchenduntur :  Retiaugulumautcmlub  AB,  AC, 

k  j.  fic.   comprehenfum,  k  aequalc  clt  rcctangulo  comprc- 

fb  fub  AC  ,  CR ,   &  quadrato    llgmenti   AC: 

Item  rctiangulum  fub'  AB,  CB,  comprehenfum, 

asquale  cft  retiangulo  fub  CB,  AC ,  comprchcn- 

fo,  &  quadrato  fcgmemiXB.     Igitur  quadratum 

rectx  AB  ,  «equale  etiam  clt  quadratis  fcgmciuo- 

rum  AC,  Ca.&i  rectangulis  fub  AC,  CB,  Sc 

fub  CB,  AC.    \)uod  cft  propoiitum. 

COROLLARIUM.    I. 

Hinc  manifc&mn  eH,'  parallclogramma  cicca  diametruoi 
quadratt  cfTs  quadnta. 

corollarium.il 

-Seqtiitar  ctkm  «x    demonitratfofle  hujus    propof   4» 
dboutrum  mijuMf  qtadrati  difktott  <)Ui  toguk>s  btfa- 
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riatn.    Probitam   enim    fuit   ingplos   A£B  ,    DEB,  tffe  T^AKB/ 
ftmtkdos,  qti  angulos  DEB,  8c  DBE.  .    fg.  10.  * 

THEOR.   5.    PROPOS.   j.    '     ». 

Si  re£ta  linea  fecetur  in  eequaiia ,  &  non 
aequalia :  Redtangulum  fub  imrqwalibus  Jeg^  -; 
mentis  totius  comprehenfum  ,  una  cum  qua- 
drato ,  quod  ab  intermedia  feitionum  ,  ae- 
quale  efl  ei  ,  quod  a  dimidia  defcribitur, 
quadrato. 

,p\Ividatur   redla    AB ,  bifariam    Jn  C  ,  &  pcr  ia&VUL 
*~*  insequalia  in  D  ,    ut  fcdtionum  iiltermedia  fit/£.  n. 
redta  CD,  qua  nlmirum  dimidia  CB,  mlnus  fcg^ 
mcntum  t)B,  fapcrat,  vcl  quamajus  fcgmcutum 
AD,  dimidium.AC,  cxcedit.    Dico  redtangulum  . 
lub  fegmeniis  inxqualibus  AD,  DB,  comprchen- 
fuin ,  una  cum   quadrato  reftx  CD  ,   quae  intcr 
duas   eft  fecliones  ,   aequale  effe  quadrato  dimidiap 
CB.    Ds-fcrijaiur  enim  CF,  quadratum  fuper  di- 
midia  CB;  &  dudta  diametro  BE,  ducatur  exD, 
redta  DG,  parallcla  redta  BF,  fecans  diamctrum 
BE,  in  H,  punfto,  ptr  quod  ducatur  rcdtac  BC,  . 
parallda  IK  :    Item-  ex    A,  rcdtae  CEt  parallefa 
AL,  fccans  IK  ,   productam  ?n  L.    Erunt  igitur 
pcr  corollarufri  i.  pr&ccdcntis  propof.  Dl,  KG, 
quadrata,  ideoque  DH,  redta    rcdt»   DB  ,  aequa- 
lis  :   a  E(l  nutem    &    KH  ,  ipfi    CD ,    aequalis.  tnjrM 
Qaarc  redtansuilum    AH  ,    comprchcndctur    fub 
AD,   DB  .   &  KG  ,   crit  quadrjtum  rcdtasCD;  : 

Probandum  itaque  clt  ,    redtanguium  AH ,  -una 
cum  qundrato  KG  ,   xqualc  cile  quadrato   CF, 
Quoniam  er^o  b  complementa  CH,  FH,  xqualia  b+}}rM 
iiint ;   fi  addatur' communc  quadratum  DI,  erit 
parallclogrammum   'DF  ,  parallelogrammo    CI , 
requale:  cEil  autem  &  AK,  cidcm  CI,  aequale,  c  jdfr/W 
quod   &   bafes   AC ,   CB ,   sequales  fint.    Tgitur 
£)F,  AK,  aequalia  ctiam  inter  fc  crunt:  quibus  fi 
communcapponaturCH,erft  gnbmon  MNO,  rcdtan- 
gulo  AH  aequali*.  Quocirca  cum  gnomonMNO,   • 

F  4  & 
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&  quadratum  KG ,  «qualia  finr  quadrato  CF ; 
crit  &  re£angulura  AH,  una  cum  quadracoKG, 
«quale  cidem  quadrato  CF.  Si  rofta  ergo  linea 
fecetur  in  «qualia,  &  non  aequalia,  &c.  Quod 
oftendeadum  crat. 

fh         T  H  E  O  R.   6.    PROPOS.    6. 

Si  re&a  linea  bifariam  fecctur ,  &  ill| 
re6U  quaedam  linea  in  reftum  adjiciatur  * 
Re&angulum  comprehenfum  fub  tota  cum 
adje&a  &  adje&a  ,  una  cum  quadrato  a 
dimidia ,  aequale  eft  quadrato  a  linea ,  quae 
tum  ex  dimidia ,  tum  ex  adje&i  componi- 
tur,  tanquam  ab  una ,  defcripco. 

TAB.mr.  CEcctur  retfa  AB ,  bifariam  in  C  ,  &  ei  in  rc- 
jfe.  43.  O  &am  addatur  BD.  Dico  re&angulum  com- 
prehenfum  fub  tota  compoiica  AP,  &  DH,  ad- 
je&a ,  una  cum  quadrato  dimidiae  CB ,  aeauale 
effe  quadrato  lineas  CD,  quas  ex  dimidia  CB,  & 
adje&a  BD ,  componitur.  Dcfcribatur  namque 
CE ,  ouadratum  fuper  CD ,  &  duda  diamaro 
DF  ,  aucatur  cx  B  ,  re£a.  BG  ,  parallela  re<9# 
DE.  fecans  diametrum  DF  ,  in  H,  puncio,  pej 

3uod  agatur  IK ,  parallela  rcdte  CD  :  Ifem  ex 
l,  ducatur  recbe  CF,  parallela  AL,  fecans  IK, 
:     produdam  in  L.    Erunt  igicur  per  corollariumr. 
propof.  4,  hujuslib.  BI,  KG,  quadrata,  Ideoquc 
•MfriW  re#a  Dl  ,  re&as  DB ,  scqualis :  a  Ett  autem  & 
KtJ ,  rcfias  CH  ,    awjualis.    Quarc  re&angulum 
AI,  comprehendctur  fubrcftisAD,  DB;  &KG, 
erit  quadratum   reds    CB.    Probandum   icaque 
eft  ,   redangulum  AI ,  una  cum  quadrato  KG  > 
xquale  efle  quadrato  CE.    Quoniam  ergo  paral~ 
blipnrn  lelogrammum  AK,  £acquale  eft  pargllelugrammo 
c^yprtm  CH,  quod  bafcs  AC,  CB  ,  aequales  fint:  c  Eft 
^utem  &  parallclogrammum  HE,  eidemCH,  sauale, 
complcmentum complemento ;  eruntAK,  HE,  &«» 
qualia  inter  fe.  Addico  ergo  cQmmuui  CI,  erit  re&aiv» 

gulun*. 
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gulum  AI  ,  gnomoiu  MNO ,  xquale.  Quocirca 
cum  gnomon  MNO,  &  quadratum  KG,  quadra- 
to  C£ ,  fiut  aequalia ;  erit  &  re&angulum  AI , 
jina  cum  eodem  quadrato  KG,  cidem  quadrato 
C£  ,  «quale.  I  taque  fi  refta  linea  bifariam  fece- 
tur,  &  illi  reda  quxdam  linea  in  reAum  adjicia- 
tur?  &c.    Quod  erat  demonftrandum. 

T  H  E  O  R.   7.    PROPO  Sv  7, 

Si  refta  linea  fecetur  utcunque ;  Quod  a 
tota ,  quodque  ab  uno  fegmentorum ,  utra- 
que  fimul  quadrata  ,  aecjualia  iiint  &  iili , 
quod  bis  fub  tota,  &  difto  fegmento  com- 
prehenditur,  reftangulo  ,  &  illi  y  quod  a 
reliquo  fegmento  fit ,  quadrato. 

_  •   > 

CEcetur  rc&a  AB ,  utcunque  in  C  Dico  qua-  jjB-nil 
&  dratum  totius  AB  ,  &  quadratum  fcgmenti  pg.  14. 1  j. 
five  majoris ,  five  miaoris  AC,  «qualiaeffe  re- 
ftangulo  bis  comprehenfp  fub  tota  AB,  &  difto 
fegmento  AC ,  una  cum  quadrato  reliqui  feg- 
menti  CB.  Defcribatur  enim  fuper  AB,  quadra- 
tum  AD,  &  duda  diametro  B£,  ducatur  ex  C, 
%  reda  CF,  parallela  rc&«  AE,  fecans  diametrum 
in  punfto  G,  per  quod  agatur  HI,  parailela  rc- 
ftx  AB.  Erunt  igitur  per  corollarium  1.  pro- 
pof.  4.  hujus  ]ib.  CI ,  HF .  quadrati :  &  quia 
re&a  GH,  a  «qualis  eft  rectac  AC,  erit  HF,  134^1« 
quadratum  fegmenti  AC.  Rurfus  quia  A£,  ae- 
qualis  eft  ipii  AB,  crit  rc&angulum  AF,  com- 
prehenfum  fub  tota  AB ,  &  fegmento  AC.  Ea- 
dem  ratione  redangulum  HD  ,  comprtiienfuiri 
esit  fub  cifdem  redis  AB,  AC,  quod  redae  DE, 
EH,  «equales  fint  redis  AB,  AC,  ob  quadrata 
AD,  FH.  Quoniam  igitur  redangulis  AF,  FI, 
una  cum  quadrato  CJk  hoceft,  gnomoniKLM, 
una  cum  quadrato  CI ,  «quale  eft  quadratiim  .  -  •? 
AD ;  fi  apponatur  commune  quadratum  HF, 
«runt  qutdsata  AD  ,  HF  ,  «qualia  redangulis 

F;  AF, 
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AF,  DH.  (quorum  quodlibet  comprehcnditur  fxih 
tota  AB,  &  fegmento  AC,)  una  cum  CI,  qua- 
drato  reliqui  fegmenti  CB.  Si  igitur  reda  linea 
iecctur  utcunque ,  &c.  Quod  erat  demonftran- 
dum. 

T  II  E  O  R.   8.     P  R  O  P  O  S.    8. 

Si  recla  linea  fecetur  utcunque :  Re&an- 
guJum  quatcr  comprehenfiim  fub  tota  ,  & 
uno  fegmentorum ,  cum  eo ,  quod  a  retiquo 
fcgmento  fit,  quadrato,  aequale  eft  ei ,  quod 
a  tota,  &  difito  fegmento  ,  tanquam  ab  una 
linca  defcribitur ,   quadrato. 

TAlVlll  ^lt  rc<fta  AB  ,   in   C,  divifa  utcunque.     Dtco 

Jfci6>i7-  ^  rcftaugulum  quater  cemprchenfnm  fab  AB, 
*  &  lcgmcnto  five  majorc,  five  mfnorc  CB,  una 
cam  quadrato  reliqui  fegmenti  AC,  aequale  efle 
quadrato  lincR ,  quae  exrefta  AB,  8c  didto  feg- 
iiiMto  CB,  componitur.  Producatur  enim  AB, 
vcrfas  dictum  fegmentumCB,  ad  D,  fitqueUD, 
rcdta  rcqualis  fegmcnto  GB  ;  &  fapcr  rota  A.D , 
qiairarjm  dcfcribacur  AE-  Dudta  autcm  diiime- 
to  DK  ,  ducancur  BG  ,  CI,  paral.lre  ;pfi  DE, 
ucj.  itcs  di.imetram  in  H  ,  K ,  punft;s ,  per  qux 
ciicaiuur  LM  ,  '©P ,  paral  clx  ipfi  AD,  qux  fc- 
ccnt  priorcs  partfliclas  in  N,  Q.  Erunt  i.;itur 
pr  corollarium  i.  propof.  4.  nujus  lib,  OI  , 
NQ,  BM,  LG,  CP,  circa  diamctrum  DF,  oua- 

t  l+.fnmi  draca.    Et    quia  OK  ,   a  aequaHs   cft  redte  AC ; 

bj+jww»  cric  OI,  quadratum  fegmenti  AC.  Rurfus  b  quia 
NH,  a£qualis  cil  rcSae  CB,  crit  NQ,  quadratam 
fegrnettti  CB,  idcoque  quadrato  BM  ,  xquaflt, 
curo  redafc  CB,  BD,  asquales  fint.  Quarc  rddte 
BH ,  HQ ,  fcquales  funt  iegmcntor  CB  ;  atque 
adeo  duoreftangula  AH,  LQ,  comprchcnfaerunt 

ijftrim  fub  AB,  &  fegmento  CB,  c  cum  LH.  iit  aequa* 
Hs  reftas  AB.  Eadcm  rationc  crunt  duo  rc&tn* 
gula  NG,  HE,.  comprehenfa  fub  AB,  &-CB; 

«.    -  cum 
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cum  NH ,  HM  ,  re&e  d  acqualct  fint  re&is  CB,  *\*pwi 

BD;  &  redat  GH,  EM,  rea*FL,  hoc  eft*  re- 

dx  LH,  hoc  eit ,  re&ae  AB.    £t  quja  quaarate 

NQ  ,  BM  ,  «qualia  funt';   fi  addatur  commuae  ' 

KG,  erunt  BM,  KG ,   fimul  asqualia  re&angulo» 

NG.    Quapropter  quinque  re&angula  AH  ,  DQ, 

HE  ,   BM  ,  &  KG  ,  gnomonem  RST ,  compo* 

nentia ,  aequalia  funt  re&angulo  quater  tomprc- 

bcnfo  fub  rccta  AB  ,   &    fegrnento   CB.    Cum 

igitur  gnomon  RST  ,   &  quadratum  OI ,  xqualkt 

£nc  quadrato  AE  ;  crit  redangulum  quate*  com» 

prehcnfum  fub  data  rc&a  AB,  &  fcgmento  CBy 

una  cum  quadrato  rcliqui  Te&nienti  AC  ,  «qualft        •  ,.  * 

quadraro  liucx  AD,  coinpotitx  ex  AB,  &  di&a 

fegmeuto  CB.    Quamobrcm  ,   fi  re&a  linea  fcce* 

tur  utcunque,  &c.    Quod  dcmonltrandum  erat.  * 

T  H  E  O  R.   9.    PROPOS.   9.    •     tBJ.' 

Si  refta  linea  fecetur  in  aequalia ,   &  non 
tequalia :   Quadrata ,  quoe  ab  mcequalibus  t<3-, 
rius  fegmcnris  fiunt ,   f  iinul  duplicia  lunt ,  & 
ejus  ,    quod  a   dimidia  ,   &   cjus  ,    quod   ab  •         ■ 
intermedia  fectionum  fit ,   quadrati. 

CEcctur  rcdta  AB ,  bifariam  in  C  ,  &  non  MfV  tmWIL 
^  riam  in  D.    Dico  quadrata  fcgmentorum  it&r*  fo  *8. 

Sualium  AD,  DB,  iimul  dupla  cfle  quadratonita 
mul ,  cjua  riunt  ex  dimidia  AC,  &  cx  iitterme* 
dia  fecUonum  CD*  Educatur  enim  ©x  C ,  ad 
AB,  perpcndicularis  CE,  quae  fit  «qualis  dimi- 
diae  AC  ,  vel  CB  ,  ducamurque.  rcdae  EA ,  £Bj 
Deinde  ex  D,  ducatur  quoque  ad  AB ,  petpendi- 
cularis  DF  ,  fecansEB,  in  puntto  F,  p*r  qttod 
(  du<tatur  FG,  parallcla  ip4i  AB,   «fecans  CE*  ift 

G,  ducaturque  tandem  AF.    Quoniarn  igituf  ftl 
ttiangulo  ACJE,  latcra  CA ,  CE,  «quatia  ftotj 
*  erunt  anguli  CAE,  CEA,  aequales :  Eft  autsn)  ft  -  ^^ 
anguius  AC£ ,  re&us :  Roliqui  iftirur  b  anrull  btijrmi 
alium  rcftum  conficicntj  ideoque  AEC,  fienur*i 

£us 
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fius  crit.    Eadem  ratfonc  angulus   BEC,  femi- 
redut  erk;  ac  propterea  totusAEB,  re&us.  Rur- 

et^frmU  fut,  quia  trianguli  FGE ,  angulus  EGF,  c  «qua- 

d%\tfTom]x%  dk  re&o  ECB,  extcrmis  interno;  d  erunt  reli- 
qui  duo  anguli  uni  redlo  aaquaies  :  Oftenfum.au- 
tem  eft,  anguluni  FEG,  efle  femire&um.  Igitur 
&  EFG  ,  femire&us    eric  ,   proptereaque    anguli 

e  6.fnmi  EFG  ,  FEG  ,  xquales  erUnt,  e  idcoque  &  latcra 
EG,  GF,  «qualia  inter  fc.  Eodem  modo  often- 
detur,  in  triangulo  BDF  ,  tatera  BD,  DF,  cflc 
«qualia.  Nam  angulus  FDB  ,  eft  rcftus,  flt  B, 
femiredus.  &c.    Itaquc  cum  in  triangulo  ACE, 

f  4i.fri*i  angutus  C,  rechis  fic,  /  erit  quadratum  lateris 
AE,  sequale  duobus  quadratis  laterum  AC,  CE: 
Atqui  hacc  duo  quadrata  intef  fc  funt  scqualia, 
quod  &  Unee  AC ,  C£  ,  aequales  fint.  I^itur 
quadratum  latcris  AE  ,  duplum  erit  quadrati  la-  4 
teris  AC.    Rurfus  ,  quia  in  triaagulo  EGF,  an* 

f47frfrrf  guliis  G«  re&us  eft,  crit  quadratum  lateris  EF, 
«quale  -duobus  quadratis  laterum  EG,  GF;  At 
dyo  h»c  quadrata  inter  fc  sequalia  funt,  ob  *«* 
qualitatcm  lincarum  EG,  GF.  Igitur  quadratum 
lateris  EF,  duplum  crit  quadrati  Yatcris  FG,  hoc 

h  j+frfarf  cft  ,  quadrati  lineae  CD.  Eft  enim  CD,  b  re&a 
rcdac  JFG,  acqualis  ;  cum  CF,  fic  paralletogram- 
mum.  Quare  duo  quadrata  re&arum  AE,  EF, 
dupla  fuut  duorum  quadratorum  linearum  re&a- 
rum,  AC,  CD:  Sant  autem  duoquadrata  reda- 

lU.primt*11™  ^E*  E^,  ixquaiia  quadrato  re&ae  AF;  & 
*7'*^  quadratum  reft*  AF  ,  acqualc  duobus  quadratis 
re&arum  AD. ,  DF.  Igitur  &  duo  quadrata  re- 
darum  AD,  DF,  dupla  fui\t  duorum  quadrato* 
rum  re&arum  AC,  CD :  Atqui  auadratum  rc&as 
DF,  ftquale  ett  quadrato  redfa*  DB.  Oftenfum 
enim  eft  rc&as  DF ,  DB ,  efle  aequales.  Quare 
duo  quoque  quadrata  re&arum  AJD,  DB,  feg- 
jnentorum  inaequalium ,  dupla  funt  quadratorucn 
reAarum  AC ,  CD ,  dimidiae  fineae,  &  interme- 
diat  fo&onum.  Si  ergo  rc&a  linea  ftcetur  in  *-  . 
'  qualia ,  &  noft  fcqualia  &c.  Quod  erat  demon* 
iirtndum, 
.    .  TtfEOR.     j 
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Si  refta  linea  fccetur  bifariam ,  adjiciatur 
autem  ei  in  re&um  quaepiam  re&a  linea: 
Quod  a  tota  cum  adjun&a ,  &  quod  ab  ad- 
jun&a  ,  utraque  fimul  quadrata  ,  duplicia 
funt ,  &  ejus  ,  quod  a  dimidia ,  &  ejus , 
quod  a  corappfita  ex  dimidia  &  adjun&a, 
tanquam  ab  una  ,  defcriptum  fit ,   quadratL 

SEceturrc&aAB,  bifariam  in  C,  &  ct  in  redum  TAB.1X. 
addatur    BD.     Dico   duo  ,  quadrata  re&arum  fa.  i, 
AD,  BD,  limul  dupla  cflc  auadratorum  fimul, 
qua   ex    rc£is    AC ,  CD  x  defcribuntur.    Super 
AB ,   enim  ex  C,   cri^atur  pcrpcndicularis  CE, 
qua  fi*   «qualis  dimidtx  AC  ,  vel  CB,  &  jun- 

fantur  re&*  A£ ,  EB.  Per  D,  deinde  educatur 
)F ,  ipfi  CF  *  parallcla ,  occurrens  tcStm  EB, 
protracte  fn  G  ,  &  per  E ,  ducatur  redx  CD, 
parallela  EF,  fecans  DF,  in  F,  jungaturgue  re* 
&a  AG.  Ottendetur  jam ,  angulum  AEB,  eiTc 
rcctum,  ut  tn  prsecedcnti  propof.  &  CEB,  fcmjr 
rettuor;  a  ideoque  ejus  iaiternum  EGF,  fcmire-  tiafrrwv 
dum  quoquc  ;  h  Ett  autcm  an^ulus  F,  rcdhii,  bj+frmi 
cum  in  paraMelogrammo  CF ,   redto  angulo  C^ 

\  opponatur.  c  I^itur  &  roliquus  FEG,  fenvre&us  C|t  frhrt 

eiit  ,  &  propurea  ipfi  EGF ,  aequalis.  Quare 
^rcdx  £F,  FG,  an^ulis  FEG,  EGF,  oppolita^  d6.fnm 
^quales  qiioquc  erunt*  Eadun  arte  ottcndes, 
icttas  15D ,  t)G  ,  eile  «quales,  propterea  quoa 
anguius  BDG ,  fit  redus ,  &  BGD,  fcmire&u?, 
.&c.    Quoniam  igitur  quadracum  redae  AE ,  -t  *r  t^.frtwA 

\  quale  eli  quauratis  aequalibus  redarum  «qualiuih 

'  AC ,  CE  ;  erir  quadratum  rettse  AE  ,  duplum 

quadrati  redae  AL.    Rurfus  quia  quadratum  re- 
ikx  EG  ,  f  quadratis  aequaliblis  re&arum  asquali-  f  47*jnW 
um  EF ,  Fu ,  «quale  ett ,  erit  quoque  quadra- 

r'  tum  re&x  EG ,  duplum  quadrati  rcftae  EF,  hoc 

cft,  r*&a&  CD,£  cum  CD,  redta  aequalis  fir  rc-gj^^w 
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€tx  EF.  Duo  igitur  quadrata  re&arum  AE, 
EG,  dupla  fuot  qnadratorum  cx  reetis  AC,  CD, 
"  m  dcfcriptorum.  Atqui  duobus  quadratis  rectarum 
fc47-^**  AE  ,  EG ,  xquale  cft-  b  quadratum  ttStx  lincae 
AG  ;  &  quadrato  rcttx  AQ  ,  aequalia  funt  duo 
quadrata ,  qux  cx  duabus  lincis  rcctis  AD,  DQ, 
nefcribuntur.  Quadrata  ergo  rectarum  AD,  DG, 
dupla  funt  quadratorum  cx  rectis  AC,  CD,dc- 
fcriptorum.  Cum  igitur  quadratum  rcdte  DG, 
xqUale  fic  quacrato  .re&a»  BD  ;  erunt  quoque 
quadrata  rc&arum  AD,  DB,  dupia  quadratorum, 

2uae   cx  rectis   AC  ,  CD  ,    defcribdntur. '  Itaquc 
re&a  linea  fccaur  bitariam ,  &c.    Quod  often- 
1      dcudum  cxat. 

».  PROBLi.    P  R  O  P  O  S.    ii. 

i 
f 

Datam  rcdhm  lineam  fecare  ,  ut  pompre- 
jbenfuin  fub  toca  ,  &  altcro  fegmentorum 
refianguliiin ,  aequale  fit  ei ,  quod  a  reliquo 
fegmento  fit ,   quadraco. 

7AB.  IX*  TY^ta  $z  re&a  AB,  quam  fecarcoportet  in  du- 

fy/t.  a$  partcs,  ita  ut  rectangulum  comprehcnfum 

fiib  tota  A  B ,   &  altcro  ejut  legmcnto,  nempe 

ftiinori  ,    aequale    fic  quadrato  reliqui  fcgmcnti  , 

nimirum   maioris.    Delcribatur  tx  AB  ,  quadra- 

.   tum  AC ,   &  divifo  latcrc  AD,  quod  cum  linea 

data  AB,  angulum  re&um  effidt,  bitariam  in  E, 

jungatur  rccta  EB  ,  ^cui  cx  EA  ,  produ&a  xqua- 

lis  fumatur  EF  ,  &  ipfi  AF,  abfciadatur  cx  rc&a 

AB,  data  xqualis  AG.    Eft  cnim  AB,  major  , 

quam  AF.    Nam  cum  EB ,  fic  xqualis  ipfi  EF, 

nx+friml  cx  conftru&ione ;  «  fint  autcm  latcra  AE,  AB, 

xnajora  latere  EB ;  Erunt  quoque  rcdx  EA ,  AB , 

1  maiorcs   refta  EF  i  ac    proinde  ablata  commutri 

AE  ,  reliqua  AB,  major  crit,  quam  reliqua  AF. 

Dico  reQam  AB  ,  fcftam  cffe  in  G ,  ita  ut  rc* 

fiangulum  comprchcnfum  fub  AB,  BG,  «quale 

fit 
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fit  quadrato  reflse  AG  ;  adep  ut  AG ,  fit  majus 
fegmentum  ,  &  BG,  minus.  Ducatur  enim  pcr 
G  ,  reda  HI  ,  paralfc!a  rcftac  DF,  fccans  CD , 
in  I;  Ac  per  F,  ducatur  ipfi  AG,  parallcla  FH, 
fecans  HI,  in  H.'  Er:t  igitur  paraliclogrammum 
AH,  quadratum   fcgmcnti  AG,  curr\  omnia  cjus 

2ua*uor  latcra   fint  acqualia  ,  quippe  cum  b  FH  ,  bjtfnMf 
JH,  aequalia  fint  oppofitis  AG,  AF;  asqualibu* ; 
omnclquc  anguli  ejujdem  rc&i  ob  re&um  A,  ut 
ad  defin.  i.  hujus  libri  oftcnditnas.  Rcdangulum 

?[uc>que  CG.  comprchcnfum  crit  fub  AI3,  & 
egmuito  BG  ;  quod  AB  ,  aqual»  fit  ipfi  BC 
Itaque  probandum  eft ,  re&an^ulumCG,  &  qua- 
draum  AH,  aequalia  cffc.  Quonmm  igitur  rc&a  , 
DA  ,  divHa  eft  bifariam  in  E,  &  ci  addita  in  rc- 
&um  AF;  f  cric  rcftanpuium  fub  DF,  FA,  hoc  c  t.fki. 
eft,  r^clangulum  DH,  (cum  FH,  ftt  lequalis  ipfi 
FA;)  una  cum  quadnuo  dimidiae  AE ,  aequale 
quadrato  rc&se  EF,  hoc  tft,  quadnvto  re&x  EB, 
^juae  rcdte  EF,  aequalis  cft:  Eii  autem  quadratura 
re&je  EB,  d  xquale  quadratis  rc&arum  AE,  AB.  <§47fftorf 
Quare  reciangulum  DH,  una  cumqutdrato  rcfta 
AE  ,  fcqualc  quoque  eft  quadrads  rettarum  AE, 
Ad.  Dcmpto  ergo  communi  quadrato  rcche 
AE  ,  rcmancbic  re&angulum  DH ,  cTquale  qua- 
drato  rc&ae  AB,  boc  eft,  quadrata  Aw  Ab.ato 
igitur  rurfus  communi  rcdtangulo  Al ,  remanc- 
bunt  rcdtangulum.CG,  &  quadratum  AH,  inter  • 
fc  aequalia.  Quod  eft  propofitum.  Datam  igitur 
re&am  AB  ,  fecuimus  ,  &c*  Quod  erat  facicn- 
dum. 


THEOR.-H.    P  R  O  P  O  S.    12. 

Ili  amblygoniis  triangulis  ,  quadratum  , 
quod  fit  a  latere  angulum  obtufum  liibten- 
dente ,  majus  eft  ^qnadratis  ,  quae  fiunt  a 
lateribus  obtufum  angulum  comprehendenti- 
bus  ,  re&angulo  bis  comprehenfb  ,  &  ab 
uno  Iatcrumr  qu^  Jfaat  cirea.  obtufiun  anga- 

lum, 
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fum  ,  in  quod ,  cum  protra&um  fiierit ,  ca- 
dit  perpendicularis ,  oc  ab  aflurapta  exterius 
linea  fub  perpendiculari  prope  angulum;  ob- 
tufum. 

1A  tx.  TTRriangulum   ABC ,  habeat  angulum  ABC  , 
f     J    *   *•    obtufum  ,  &  cx  A  ,  in  latus  CB,  ad  parte* 
n*  f*    '  anguli   obtufi    protradum    cadat    p&pendicularis 
AD.    DCco  quadratum  Itteris  AC,  quod  obtuio 
aneulo  opponitur ,  majus  effe  quadratis  laterum 
AB,  BC ,  rt&angulo    bis  comprehcnfo  fub  CB^ 
BD ,  hoc  eft ,  qiiadratum  lateris  AC \  sequale  effe 
duobus  quadratis  laterum   AB ,  B(J ,  una  cum 
re&angulo  fubCfi,  BD,  bis  comprehenfo.  Cum 
«  4  fac .    enim  refia  CD  ,  divifa  ut  in  B,  utcunque  s  eric 
quadratum  recbe  CD,  asquale  duobus  quadratis 
rectarum  CB ,   BD ,  &  reftaugulo  comprehenfb 
bis  fub  CB,  HD.    Addito  igitur  communi  qua- 
drato  rc&ae  AD,  erunt  duo  quadrata  reftaruiit 
'  jCD,  DA,  awaualia  tribus  quadratis  redtarum  CB, 
BD  ,   DA ,  oc  redangulo    comprehenfo  bis   fub 
b4;.;n^/CB,  BD  :  h  Eft  autem  quadratis  reftarum  CD, 
PA  ,  aequalc  quadratum  reftx  AC.    Quarc  & 
jquadratum  re&x  AC  ,  gquale  erit  tribus  quadra- 
tis  redtarum  CB,  BD,  DA,  &  re&angulo  com- 
prchenfo  bis  fub  CB,  BD.    Cum  i#irur  quadratis 
ctf.prnnt  rcdarum  bD,  DA,  e  asquale  fit  quadratum  redre 
AB;  erk  quadratum  *te£ta&  AC,  gqualc  quadratis 
\  rcitarum  CB  ,  BA  ,  &  redtanguio  comprchcnfb 

bis  fab  CB ,  BD.  Quod  eft  propofuam.  In 
;imb'y.4oniis  crj;o  trian^ulis  ,  quadratum  ,  qiiod 
fic,  &c.    Quqderat  oftcndcndum. 


xirj. 


T  H  E  O  JR.   12.    PROPOS,  13. 

In  oxygoniis  triangulis ,  quadratum  a  la- 
tere  angiuum  acutum  fubtendente  minus  efl 
quadratis ,  quae  fiunt  a  lateribus  acutum  an- 
.gulum   coiupfeheudcriribuf  ,  re&angulo    bis 

com- 
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comprehenfo,  &  ab  uno  laterum,  quae  funt 
circa  acutum  angulum  ,  in  quod  perpendicu- 
laris  cadit  ,  &  ab  aflumpta  interius  linea 
fub  perpendiculari  prope  acutum  angulum.    , 

Slnt  omnes*  anguli   tmnguli  ABC ,  acuti  &  cx  TML  ^ 
A  ,   pcrpendicularis  AD,  dcmiffa  cadat  in  la-  j£7L  ^ 
tus  BC-     Dico  quadratum  lateris  AB,  quod  acu-y  ..'^ 
to  angulo  ACB  ,  ogponitur,  minus  ette  quadra*      *" 
tis    laterum  AC  , '  CB ,   circa  angulum  acutum    * 
didum,  re&angulo  bis  comprehenfo  fubBC,  CD, 
hoc  eft  ,   quaaratum  lateris  AB,  una  cum  re- 
Sangulo  bis  comprehenfb  fub  BCj  CD,  asriuale     <c    ,\ 
effe  duobus  quadratis   laterum  AC,  Cb.    Cum     v    ** 
cnim  refia  BC,  divifa  iit  in  D,  utcunque,  erunt 
quadrata  reftarum  BC,  CD,  «  aequalia  reftangulo  a  j\\fifi 
compiehcnfo  bis  fub  BC ,  CD,  &  quadrato  re- 
&x  BD.    Addito  crgo  communi  quadrato  refte 
DA,  erunt  tria  quadrata  refiarum  BC,  CD,  DA, 
asqualia    re&angulo    bis    comprehenfo    fub  BC , 
CD ,  &  duobus  quadratis  re&arum  BD ,  iDA : 
Duobus    autem   quadratis    redarum  CD,  DA, 
b  a&quale  eft  quadratum  rcftas   CA.    Duo  igitnr  b 4.7.^01 
quadrata  reftarum  BC  ,  CA  >  aequalia   lunt  re-    +7'r^ 
aangulo  bis  comprehenfo  fub  BC,  CD,  &  duo- 
bus  quadraris    re&arum   BD ,  DA.     Cfum  ergo 
duobus  quadratis  rc&arum  BD  ,  DA  ,  c  asquale  £4*.»^ 
fit  quadratum  re&ac  AB ;  crunt  duo  quadrata  re-   *Tr"*" 
darum  BC ,  CA ,  aequalia  re&angulo  bis  coxnpre- 
henfo  fub  BC,  CD,  &  quadrato  refte  AB,  quo4       -    :. 
eft  propofitum.    Eodem  modo  oftendetur ,  qua- 
drata  re&arum  AB,  BC,  aqualia  effe  rc&angulo 
bis  comprehenfo  fub  CB,  BD,  &  quadrato  re6te 
AC ,  hoc  eft ,  quadratilm  lateris  AC ,  minus  effe 
quadratir  laterum  AB,  BC,  reftangulo  comprc- 
henfb  bis  fub  CB  ,  BD.    In  oxygoniis  ergo  tri- 
angulis  ,   quadratum  i    Iatere ,    &c.    Quod  dc^ 
monftrandum  crat. 


TRO 
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gh;;        PROBL.j,    P  R  O  P  O  S.   14. 

Dato  reftilineo  aequale  quadratum  con- 

ftituere. 

TJB.  IX»  Q**  datum  rcdilmcum  A ,  cui  quadratum  aequale 

f&  8»  9.       conftituendum  cft.    0  Conftituatur  paralielo- 

i+f.frtmi  grammum  BGDE  ,  aequale  rcftilinco  A,  habens 
angulum  re&um  ,  cujus  unum  latus ,  ut  DC , 
producatur  ad  F,  iitque  CF  ,  re&a  aequalis  re&ae 
BC.  Dividatur  quoquc  DF ,  bifariam  in  pundo 
G ,  quod  cadet  aut   in  pun&um  C ,  aut  non. 

fg.  g;  Si  cadit  in  pundum  C,  erit  re&a  BC  ,  (cum 
aequaiis  ponatur  re&ae  CF)  re&ae  CD,  aequalis. 
Quare  rc&angulum   BD  ,  erit  quadratum ,  cum 

■MkFhrf  latera  DE ,  EB,  Jaequalia  fint  oppofitis  lateribus 
BC,  CD ;  atque  adeo  conftitutum  erit  quadratum 

jfc  *•      aequale  re&ilineo  A.    Si  vcro  pun&um  G ;  non 

cadit  in  C  ;  fa&o  G,  ccntro,  dcfcribatur  inter- 

vallo  GD.vel  GF,  fcmicirculus  FHD,  produca- 

turque  fiC,  doncc  circumfcrentiam  (ccct  in  H. 

Dico  igitur,  quadratum  re&ae  CH,  efle  aequale 

re&ilineo  A.    Dudta  enim  refta  GH  ;  guia  recia 

"  DF ,  dividitur  bifariam  in  G ,  &  non  bitariam  in 

"  C  ;   erit    redangulum   comprehenfiim  fub  DC , 

CF,  hoc  eft  ,  rc&angulum  BD,  una  cum  qua- 

. c  //#.    drato  re&ae  GC  ,  c  aequalc  quadrato  re&ae  GF, 

hoc  eft ,  quadraco  rectae  GH  ;  cum  redae  GF, 

GH ,  fint  aequales  :  At  quadratum  redtae  GH , 

iij.frlnA  J  xquzle  eft  quadratis  rcdtarum  GC,  CH.    Igi~ 

tur  re&angulum  BD ,  una  cum  quadrato  re&ae 

GC,  aequale  quoque  erit  quadratis  reftarum  GC, 

CH.    Quamobrem    dempto    communi  auadrato 

refl»  GC,  remanebit  redangulum  BD ,  hoc  eft, 

~re£fcilin«um  A;  quadrato  rectae  CH,  aequalf.  Da- 

"  to  ergo  redilineo  aequalc  quadratum  conftituimus : 

~Quod  ftcere  oportebat. 


E  U  C  L  I- 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.    L 

jEquales  circuli  fiint ,  quorum  diametri  funt 

«quales j  vel  quorum ,  quse  ex  centris ,  reftae    .     r 
lineae  funt  aequales. 

Uoniam   Euclides  hoc  3.  lib.  varias  rirculi 
frofrietates    demonffrat  ,     idcirco   exfUca* 

frius  termines  quofdam  ,   quomm  frequens 

in  eo  futurus  efi  ufus.     Primum  itafue  docet ,  eii  - 
circulos  effe  aquales ,  quorum  diametri ,  vel  femidis- 
metri  dc/uales  funt.'    Cum  enim  circulus  defcribatur 
ex  circumvolutione  femidtametri  circa  alterum  extre* 
rmtm  fixum  ,    Cr  immohile  ,    ut  lib.    i»  diximuj, 
ferfficuum  ejt ,    eos  circulos  ejfe  aquales ,    querum 
femidiametri ,  /#*  r#&e  *#  #t»/r*j  duBdy  funt  ddua- 
Us\  vel  etiam  quOrum  tota  diametri  dquales  junt. 
Ut  f%  diametri  AB  ,    BC \   vel  re&d  DF  9  EG  >  TAB.  /X 
t  centris  D  ,  €r  E  ,    dultd  fim  aepudes  ,  aauales  A-«*ifc 
erum  circuli  AFB  %   Cr  BGC.     Sic  etiam  e  con- 
trario  ,  fi  circuli  fint  dquales,  erustt  diametri,  vel 
reftd  9  cmris  dufta  aquales.    £9$  his  Uqm9  $irc** 

G  %  /#/, 
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los ,  nfuorum  diametri  ,  vel  refta  duBa  ex  centris 

funt  tnaquales ,    tnaeputes  effe\  utfi  dumetri  BC, 

TJB.IX   HI^   vel  rtll*  £<?,    KL  ,   i  centris  £,  <r  JC, 

fo%Ut  l%'  du&d  fott  in&fwtits  \  mufuales  erunt  circuli  BGC , 

CT  HLI  \   atque  adeo  iUum ,  eujus  diameter,  vel 

.  fleqoiiiqmeter jmajor ^majorem.     Etcontra%  csrculo- 

Sm  waquakunt  diarietros ,  femidiametrofve  inaqud- 
r  effe\  majofis  quidem  majorerny  cr  minoris  mi- 

nerem» 

< 

'  b  e  P  i  n.  i  t  i  o.  ir. 

f 

Re&a  lihea  cireulum  tangere'  dicitur  ,  quae 
cum  circulum  tangat ,  ii  producatur  ,  circu- 
lum  nort  fecat.  - 

TAB.  IX.  XJT  reSla  AB  ,  fi  "  ita  circulum  BFD,  tangat  in 

fg.  jj.    :        £  ^   ^  produfta  ad  C,  nulla  ratione  csrculum 

ftcet ,  fed  teta  jaceat  extra  ipfum ,  dicetur  tangere 

circulum.     At  vero  reSla  EF  ,   quia   ita  eundem 

*cirfulum  tangit  in  F,  utfroduHaad  G ,  /*?m  cir- 

culum ,   cadatque  int)-a  tffum ,  #0«  dicetur  drcuium 

'tangere,  fed  fecart. 

~  DEFINITIO.    E 

v 

*'•  Circuli  fe  fe  mutuo  tangere  dicuntur,  qui 
«&fe  mutuo  tangentes,  fe  fe  mutuonon  fecanc 

TAB  JXrTl  Odem  rmda  duo  ctrculi  AC ,  BC ,  fe  mutus 

fg.  14.  if  . .  dicuntur  tangere  in  C ,  fi  itafefe  contingam  ist 
'"'-"  /T,  uvneuter  alterum  fecet.     Efi  autem  hic  eontaSut 

jfc.'*»$v  'Ctrculerum  dupiex.  Aut  enim  exteriusfe  fe  circuli 
-tangunt ,  %$t  quando  stnsts  extra  alteatm  eft  Vofitus; 

fg.  14.  saut  interius,  fuando  unusintra  alterum  ciwmtuitur. 
-Quod  fi  dfeo  ctrculi  ita  fe  muttio  tangant,  ut  mnm 
1    .  alterum 


L  I  B  E  R    T  E  R  T  t  V  S.       i6i 
alterum  quoque  fecet ,  dicemur  circuti  iltife  mutue  TjfB.  IX: 
fecare  p    <r  nm    tangere.  -  Vti  rirculi  ED  p  ©*  ;>%;  lft 
FD. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    IV.    "    '.»■ 

-  "  •        ; 

In  circulo  aequaliter  diftare  a  centro  redw* 
lineae  dicuntur ,  cum  perpendicuiares ,  qu«  i 
centro  in  ipfas  ducuntur,  funt  aequales.    Lon- 
gius  autem  abefTe  illa  dicitur,  in  quani  major 
perpendicuiaris  cadit. 

QUoniam  inter  omnes  lintas  reffasy  efua  eb  alique i 
^funtto  ad  cpsamlibet  lineam  rettam  ducuntur  t_ 
breviffima  efi  ptrpendiculeris  ,    O*  fimper  eadem\\    " 
*/«*  1^0  infinitis  medis  variaripeffum%  reffe  difian- 
tia  illius  punlli  *  linea  illa  rtftaacctpkurpenes  hneam  ' 
perpendicularem.     Ut  diflantia  ptmfti  A ,   4  reSaJM.  X. 
BC  y  dicitur  efe  perpendicularis  AD  ,   tion  atitem  fit-  '• 
-j<£,  vel  AF,  vel  alia  quavity  qua  non  ferpendi- 
cularis  eft  ;  quia  AD  ,  emnibus  efi  brevier ,   #at  k 
w*//.  propof.  \$Aib.  1.     /ffiu»?  non  foium*  AE9  x 
AF  f  majores  funt ,    ^mm»  -^D  ,  /W/  fer*»»  i^fi ' 
*7*;*r  /r  inacpudes  funt.     Efi  entm  AF9  n'mujtnrt  tip.frimi 
quam  AE  ,   r«w  angulus  AEF ,  */?f  obtufus\  <y 
AFEj  acutusf  Cr*  /ic  de  aliis  lineis  non  perpendicu-  * 
laribus.     Quod  enim  AFE  ,  acutusfity  conftdt  ex 
ee  j   quod  in  triangulo  ADF  y   dtte  angttti  ADF ',  ' 

AFD  ,   b  minores  funt  duobus  reftts.     Hinc  enim  biy'  f™*1 

*  ...»      • 

fit  y  cum  ADFy  reSusfity  angulum  AFD9  redo 
ejfe  minorem.     Eademratione  angulus  AED,  oftm- 
detur  acutus.     Propterea  tjuod  in  triangulo  ADE9 
C  dm  anguli  ADE  ,   AED ,  minoresfunt  duobus  eijphai 
reftiSy  V  ADEy  reltusefl9  acfroindey  cumambp  - 
AED  ,   AEF  y   dacjuales  Jint  duobus  reftis  ,  erit  i  1  yfrntti 
AEF y   ohufus,     fiinc  faftum.elt$  itt  Euflidesa- 

G  3  au^lem 
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ftmlm  itfmtiim  re&snm  in  circulo  ah  i 
$rs  defimerit  per  sfuslet  perpendsculares  y  O 
1*E  *-  km  dtjbmmm  per  ittsftsles.  Ut  du*  re 
fo*  **  CD  ,  itt  ctrcnle  ABCD%  squsliter  dicem 
s  cemre  E  f  fi  perpendkulares  £F,  EG 
fmrim.  At  lines  CD  ,  longius  aheffe 
centre  E ,  tfum  lims  Hf%  fiperpendtcm 
msjerfmr*  perpendtcnlsri  EK. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    V 

Segmentum  circuli  cfl  figura ,  qu*  1 
liaea,  &  ctrculi  peripberia  campreheo 


T4B.  X.  Tjr  f  dttcstmr  in  drcwie  AECD  ,  m 

J%-  !•  mcmmjm  »  dketm  tmfigmrs  EjiD, 

drcttmfrrtmis  EAD  ,  O*  rtcU  ED;  mm 

ECD ,  cmmprtmtwfa  reStm  ED  ,  cr  emxm 

ECD%  circmU  ftimtmmm.     ici»^ 

Ctrtuli  ftgmtmttmm.     Smmmitnim  ,    rmm 

ED>  ptr<tmmm  £,  imc**xi  S^rnmrn 

ctrtmls  mttom ,  mmmme  rmxz  3D  ,   xsr  r 

Ctmtrmm  ,  m  ^ •  Mmv  metmymmt  er.ir  % 

/in  ■■!■  rrr    * 
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qualem  difiantiam  re&arum  in  chculo  ah  ipfius  cen- 
$ra  definierit  per  aquales  perpendiculares ,  Cr  inaqua- 
Idb.  *•  lem  dsfiamiam  per  inaquales.  Ut  dua  re&a  AB% 
M*  *•  CD ,  in  cvrculo  ABCD ,  aqualiter  dicentur  difiare 
a  centro  E  ,  fe  perpendkulares  EF ,  EG  ,  aquales 
fuerim.  At  linea  CD  ,  longius  abeffe  dicetur  a 
eentro  E  ,  quam  linea  UI%  fi  perpcndicularts  EG, 
majorfuerU  perpendiculari  EK. 

DEFINITIO.    V. 

Segmentum  circuli  eft  figura ,  quae  fub  refta 
linea,  &  circuli  peripheria  comprehenditur. 

™*  x-  \JT  fi  toatur  in  circulo  ABCD ,  re&a  BD9 

H-  i*  utcunque  %  dketur  tamjigura  BAD9  comema 

drcumferentia  BAD  ,   Cf  refta  BD;  quam  figura 

BCD ,   comprebenfa  reBa  BD  ,  O*  circumferemia 

. .  .   BCD ,  drculi  fegmentum.     Ex  hu  colligitur  triplex 

circuli  fegmentum.     Semicirculus  ,    quando   re8a 

BD ,  per  tcntrum  J5,   incedit;  Segmentumfemi~ 

circulo  majus  ,  quando  reSa  BD  ,   non  tranjit  per 

centrum  ,  in  ipfo  tamen  centrum  exiftit ,   quale  efi 

fegmentum  BAD  j    Et  Segmentum  femicirculo  mi- 

nus ,   extra  quod  ccntrum  circuli  confiituitur , .  cujuf- 

modi  eft  fegmentum  BCD.     Vocatur  k  plertfque 

Ceometris  re&a   BD ,  chorda ,   O*  circumferentia 

BAD,  felBCD,  arcus. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    VI. 

Segmenti  autem  angulus  eft ,  qui  fub  re&a 
linea,  &  circuli  peripheria  comprehenditur. 

T^Efimt  jam  Euclides  tria  genera  angulorum^  qtd 
in  circulis  confiderantur.    Primo  loco  angutum 

fegmeu- 
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Jegmentif  dicens  mgultmmixttm ABD ,  velADB,  ZA  X 
contentum  fub  re&a  linea  BD  ,   <2r  circumferentia  fr  I* 
BAD  y  appellari  angulum  fegmenti.     Quod  fi fe*-  fc  +; 
mentum  cvrculi  fuerit  femicirculus ,  dicetur  artgulus 
BAC ,  femidrculi :  Si  vero  fegmentum  majus  femi-  fg<  $• 
tirculo  extitertt ,  vocabitur  angulus  ABD  a  fegmenti 
majoris  :  Si  denique  fegmemum  minus  futrit  femi* 
drcnle,  angulus  CBD ,  fegmenti  minori*  nnncupabitttr.. 

D  E  F  I  N  I  T  I  0.    VII. 

In  fegmento  autem  angulus  eft ,  cum  in 
fegmenti  peripheria  fumptum  fuerit  quodpiam 
pun&um ,  &  ab  illo  in  terminos  reftae  ejus 
Iineae  ,  quae  fegmenti  bafis  eft ,  adjunftae  fue- 
rint  rcdte  lineae  :  Is ,  inquam ,  angulus  ab  ad» 
junftis  iilis  lineis  comprehenfus  angulus  eft  in 
fegmento. 

Clt  fegmentum  circuli  quodcumjue  ABC ,  cujusTAB.  x* 
°  bafis  relia  AC.     Ex  fufcepto  quolibet  puntlo  ,  A-  /•, 
B  ,   in  cireumferentia,  ducantur  ad  punlia  AyO" 
C  ,  extrema  bafis ,  refta  linea  BAf  BC*    Angu- 
lus  igitur  reRUineus  ABC ,  dicitur  exifiere  in  Jeg- 
mento  ABC. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    VIII. 

Cum  vero  comprehendentes  angulum  re- 
'&$  lineas  aliquam  affumunt  peripheriam,  illi 
angulus  infiftere  dicitur. 

*TJX  pttn&o  A%  tjuolibet  fufcepto  in  circumferentia  TJB.  rx. 
■         circuli  ABCD9  ducantur reSd  dsu  ItneaAB,  H-  *• 
'AD9  ad  duo  extrema  B%  Cr  D,  ctreumferentid 
BCD  »  cujufjue ,  (juam  quidem  dna  refts  AB% 

G  4  AD% 
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AD9  afumunt.     Angulus  itaque  refHlineus  BAD , 

infifiere  dicitur  circumferentia  BCD. 

^       Prater  tres  diSos  angulos  confideratur  etiam  a 

+        Geometris  angulus  contingentia  %  qui  continetur  linea 

refta  tangente  circulum  ,  Cr  circumferentia  circuli\ 

vel  certe  duabus  circumferentiis  fe  mutuo  tangentihis, 

five  hoc  exteriusfiat  9   five  interius:     Exemplum. 

TAB.  X.  SireSa  AB  9  tangat  circulum  CDE9  nt  C;  angrn* 

n-  7.       lus  neixtus  ACD 9  velBCE>  dicetur  angulus  contin- 

gentia 9  five  contafhs  :   Rurfus  ,  fi  circulus  CED , 

tangat  circulum  EFG  9  exterius  in  E;  Item  circulus 

HFI9  chrctdum  EFG  9  interius  in  JF;  appetlabitur 

tam  angutus  atrvilineus  CEF  9  tjunm  EFH  >   vel 

GFI  9   angulus  comaSus  9  feu  comingentU.     Sknt 

itaque  9  ut  vides  9   tres  anguli  contingentia  9   unus 

qutdem  mixtusy  reliqui  vere  duo  curvilinei. 

DEFINITIO.     IX. 

Se&or  autem  circuli  cft ,  cum  ad  ipfius  cir- 

culi  centrum  confiitutus  fuerit  angulus ,  com- 

•  ■;      prehenfa  nimirum  figura  &  a  recfcis  lineis  an- 

gulum  conrinentibus  ,  &  k  peripheria  ab  illis 

afiumpta. . 

H*  8.    *  S'  in  ******  *dBC&  *   wfa  cwttw»  E ,  refta 

AE  ,  CE ,  confiituant  angulum  AEC%  ad  cen- 

trum  E  ;  nominabitur  figura  AECD9  contenta  re- 

tlis  AE  9   EC  9   Cr  circumferentia  ADC  9  quam 

fradiHa  linea  afumunt9  SeZtor  circulu 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    X. 

Similia  circuli  fegmenta  funt,  quae  angulos 
capiunt  aequales ;  Aut  in  quibus  anguli  mter 
fe  funt  aequales,  .  \    •  - 

fr\*'  Sty™"  videliett  ^BDF,  DCAEt  tjufdtm 
K'    ■       .   tirtnli  ABCDEF t  fu  capignt  hts  dnts  mgmltr 

ABF„ 


»1 


l  z 


„     ? 


LIBERTEMTIUS.       iof  i 

~ARF  y  DCE  ,  dquales  :  vel ,  fW  ufo»  ^ ,  j» 
9«i^«/  iidem  angulv  tquales  cxiflum>  Jkxta  7.  defi* 
nnienem  ,  fimilia  dicuntur ,  CT  ipfd  circumferentid 
quequt  ABDF,  DCAE%  ftmiles. 

PROBL    i.    PROPOS.L  lj 

Daticirculi  centrum  reperire. 

•     -  ■ 

Clt  circulus  datus  ABCD,  cujus  ccntrum  opof * «t^jb,  x. 
^  tct  invenire.  Ducatur  in  co  Hnea  utcuwaue^.  io. 
AC,  a  quae  bifariam  diridatur  in  E ,  &  per  E,aio,jrai 
ad  AC ,  pcrpcndicularis  agatur  BD ,  utrinquc  ia 
peripheria  tcrminata  in  punftis  B,  D.  Hac  igitur 
bifariam  fefta  in  F;  dico  F,  effc  centrurh  circuIT 
propofiti.  In  ipfa  enim  refta  BD  ,  aliud  pun-, 
&\xm ,  praeter  F,  non  erit  ccntmm,  cum  omne 
aiiud  pundum  ipiam  dividat  inxqualitcr,  quando- 
quidcm  in  F ,  divifa  fiiit  seqiialittr.  Si  igitur  F  y 
non  cft  centrum  ,  fit  punftum  G,  extra  rcdtam 
BD,  ccntrum,  a  quo  ducantur  lincae  GA,  GE, 
GC.  Quoniam  ergo  latera  AE-„  EG ,  tmn^uli 
AEG,  aequaiia  funt  lateribus  CE,  EG,  trianguli 
CEG  ;  &  bafis  AG ,  bafi  CG ;  (a  centro  enim 
duci  dicuntur)  Aerunt  anguli  AEG,  CEG,  a*-b  B.frtmi 

3uales;  c  idcoquc  re£H  :  Erat  autem  &  aii£ulut*ia;  itf. 
lEF,  reftus,  cx  conftru&ione.  Igitur  rc&i  AEF, 
AEG  ,  aequales  funt ,  pars  &  totum,  quod  eft , 
abfurdum.  Non  cft  ergo  punftum  G,  centrum; 
cademquc  cft  ratio  dc  ornni  alio.  Quare  F,.  cen- 
trum  erit.  Itaquc  dati  circuH  centrum  reperimus. 
Quod  crat  faciendum. 

COHOL  I/A  R  I  U  M. 

Hisc  manifeftum  e& ,  fi  in  circulo  refia  aliqua  Iioca . 
atiquam  reQam  lineam  bifariam  ,  &  ad  aagulos  re£toj  ; 
fceet,  id  fecante  efle  centram  circuli.  Nam"  ex  eo,  quod  ' 
BD  ,  «£a ,   re&am   AC  ,  bifariam  ficat  in  E,  8c  ad 
angoloa   re&os',  oftenfum  fuit ,   pun&um  ejus  medium 
F*  nocejQaho  cflt  circuli  ototrum. 

J^^  THKOH. 
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.  T  H  E  »  R.    1.    PROPOS.    2.  j 

Si  in  circuli  peripheria  duo  quaelibet  puh&a 
accepta  fuerint ;  Re&a  linea  ,  quae  ad  ipfa 
puntta  adjungitur,  intra  circulum  cadet* 

1AK  X*  TN  circulo  ABC,  fumantur  quaelibet  duo  pun&a 

fg.  ii.  A,  &jC,  in  cjus  circumfereutia.  Dico  re£tam 

ci,  A,  in  C,  du&am,   cadere  intra  circulum, 

••  ita  ut  ipfum  fecet.    Si  enim  non  cadit  intra,  ca- 

dat  extra ,  qualis  eft  linea  ADC,  refia,  ut  vult 

t  ittgrtn.  adverfarius.  Invento  a  igitur  centro  £,  ducan- 
tnr  ab  eo  ad  pun&a  afliimpta  A,  &  C,  nec  non 
ad  quodvis  punftum.D  ,  in  re&a  ADC,  line» 
re&«  EA  ,  EC,  ED,  fecetque  ED,  circumfe- 
rentiam  in  B.  Quoniam  ergo  duo  latera  E  A , 
EC,  trianguli,  cujus  bafis  ponitur  refia  ADC, 

b  r  Mimi  BQMli*  funt ,  (e  ccntro  enim  ducuntur)  b  erunt 
t>f.fmm  ^g^jj  £^£>  ^  ECD,  «quales:  Eft  autem  angu- 

€\6-prtmi  jJ01118   EDA  ,    c  angulo  ECD,   major  externus 

*^  mterno  oppofito  ,  cum  latus  CD ,  in  triangulo 

ECD ,  fit    produ&um   ad  A.    lgitur  &  angulo 

EAD ,  major  erit    idem  angulus   EDA.    Quare 

re&a  EA  ,  majori  angu^o  ADE ,  oppofita,  (hoc 

4'igjrM  eft  ,  reda  EB,  fibi  aequalis;)  d  major  erit,  quam 
^*^  teda  ED,  minori  angulo  DAE,  oppofita,  pars 
qUam  totum.  Quod  eft  abfurdum.  Non  igitur 
refta  ex  A  ,  in  C,  dufta  extra  circulum  cadet, 
fed  intra.  Eodem  enim  modo  demonftrabitur , 
reftam  du&am  ex  A  ,  in  C ,  non  pofTe  cadere 
ftper  arcum  ABC ,  ita  ut  eadem  fit ,  auae  cir- 
cumferentia  ABC.  Effet  ehim  re&a  EA,  ma- 
jor ,  quam  re$a  EB.  Quod  etiara  e^  definitione 
rcfta  lineac  patet ,  cum  ABC  ,  arcus  fit  linca 
,  curva  ,  non  autem  refta.  Itaqoe  fi  in  circult 
peripheria  duo  quaelibet  pun&a,,  &c.  Quod  crat 
oftendcndura. 
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COROLLARIUff. 

Hinc  e4  manifeftum  ,  Jineim  regsm  ,  cjuse  circuhsm 
tangit  ,  ita  ut   eum   non   fcctt ,   in  uno  tanrum  pun&o  • 
ipium  tangere.    5i  enim  in  duotras  pun&iBeum  tangcret, 
/cadcret  pan  rt&ae   inter  ea  duo  ponda   pofita  ,  intra  g*«*rra» 
circulum.    Quare    circulum  ftcarct ,  quod  eft  contra  by- 
pethciio. 

T  H  E  O  R.   2.    PROPOS.   3.  fij. 

Si  in  circulo  refta  quaedam  linea  per  ceu- 
trum  extenfa  quandara  non  per  centrum  ex- 
tenfam  bifariam  fecet ;  &  ad  angulos  reffcos 
ipfam  fecabit.  £t  fi  ad  angulos  reftos  eam 
fccet,  bifariam  quoque  eam  fecabit. 

PEr  centrum  A  ,  circuli  BCD,  rcfta  CE,  tx-TAB.  X. 
tenfa  dividat  re&am  BD ,  non  per  centrumj^,  ta. 
exteniam,  bifariam  iu  F.    Dico  refiam  AF,  elfc 
ad  angulos  re&os  ipfi   BD.    Du&is  enim  recUs 
AB.  AD ,  erunt  duo  latera  AF,  FB,  trianguli 
AEb,  duobusAF,  FD,  trianguli  AFD,  «qualia; 
&  bafes   AB  ,    AD  ,   «quales.    a  Igitur  anguli  *$.  prmt 
AFB,  AFD,  «quales  erunt ,  hoceft,  ^redi.  Quod  dio.  drf. 
crat  primo  propofitum. 

Sit  jam  AF  ad  angulos  rcftos  ipfi  BD.    Dico 
reciam  BD ,  bifariam  fccari  in  F  ,  i  reda  CE. 
Duftis  eiiim  tterum  reciis  AB,  AD;  cum  latera 
AB ,  AD,  trianguli  ABD,  fint  squalia  ,  b  erunt  b  f.frimi 
anguli  ABD,  ADB,  aeqiiales.     Quoniam  igitur 
duo  anguli  AFB  ,  ABF,  trianguli  ABF,  «qualcs 
funtduobus  angulis  AKD,  ADF,  trianguli  ADF;.  .  .   .  f 
&.  latera  AB,  AD,  qusc  reflis  angulis  aequalibus, 
opponuntup,  «qualia  quoque:  c  eront  latera  FB., c%6-frmd 
FD ,  squalia.    Quod  fecundo  proponebatur.    Si 
igitur  in  circulo  rc#a  quaedam  linea  per  centruiO. 
eXtcnfa,  &c.    Quod  dcmonftrandum  erat,         .  : 
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C   ©  R   O  L  L   A   R  I   U    M. 

Er  hac  deraonftratione  facile  inferemus  ,  in  quovis 
triangulo  4uorum  laterum  acqualium  ,  fivc  aequilaterutn 
illud  fit »  fife  Ifofceles  ,  lineam ;  qua?  bafim  bifariam  fe- 
cet,  perpendicularem  eflfe  ad  bafim      £t  contra,  lineam, 

2ux  td  bafim  fit  perpendicularts ,  bafim  fecart  birariam. 
M*mm.  ai     'am  w  trMmguIo   ABD  ,  cu)u«  duo  latera   AB  ,  AD, 
xv    'lt/  anraalia  fiiot ,  atqjue  adeo  ex  ceotro  A ,  per  B  ,    D  ,  cir- 
**"       *     culm  defcribi  poteft  :  cx  eo,  quod  n€U  AF ,  fecat  bafin 
BD »  bifaxiam  ,   oftcnfum  eir  ,  angulos  ad  F ,  efle  re&os : 
Et  cx  eo ,   quod  anguli  ad  F  ,  r  .€ti  funt  >  dtmonibatum 
eft,  bafim  BD,  a  re£fca  AF,  bifarum  fecari. 


ifi 


T  H  E  O  R.    3.    P  R  O  P  O  S.  4. 

Si  in  circulo  duae  re&ae  lineae  fefe  mutuo 
fecent  ,  non  per  centrum  extenfe  ;  fe  fe 
mutuo  bifariam  non  fecabunt. 


.*  i  . 


fo  !•      *^  in  circulo  ACBD ,  non  per  centrum  exten- 
fas.     Dico  ficri  non  pofle ,  ut  mutuo  fcfe  bifari- 
am  feccnt.    Si   cnim   una   earum    per    ccntrum 
.»>'.»   tranfit,   certum  ,   eft,  cam  bifariaih  non  fecari: 
■V  •"'•  rfolum  enim  in   centro ,  per  quod  altera  ponitur  . 
non  tranfire ,   bifariam  dividitur  :  Si  vero  neutra 
per  centrum  cxtcnditur,  quamvis  una  earum  non» 
nunquam    bifariam    ab   altera   dividatur  ,  tamen 
altera    minime    fecabitur   bifariam.    Diviia   enim 
•  •*;•.    fit  &  AB,  &  CD ,  fi  fieri  poteft ,  bifariam  in'  E. 
a  t.tertii.  a  Invento  igitur  centro  circuii  P  ,  ddcatur  ab  eo 
ad  E  ,  refta  EF. .  Quoniam  ergo  FE  ,  ponitur 
hi.urtii.  fecare  rcdam  AB,  bifatiam  in  E,  h  fecabit  ipfara 
ad  anguios  re&os.  Eadem  ratiohe  feeabitur  CD, 
ad  angulos  re&os  \  cum  ponatur  biforiam  divicK 
in  E.-    Quare  reftus  angulus  FEfVfe&o  angulo 
FEBy  «qualis  eft ,  pars  toti ,  quod  cft  abfurdum 
Itaque  u  in  cireulo  du»  rcftas  Ifneae  fe  fe  mutuo' 
feccnt,  &c.    Quod  erat  dcmonftpandum. 

THEOR. 


Im  Vv>«Oi 
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T  H  E  O  R.  4.    P  R  O  P  O  S.  5-         %  . 

Si  duo  circull  fefe  mutuo  fecent ,  non 
erit  illorum  idem  centrum. 

DUo  circuli  ABD ,  EBD ,  fe  mutuo  fccent  in  TjiMl  X. 
B ,  &  D.    Dico  ipfos  non  habere  idem  ccn-  fo  14.  ' 
trum.    Sit  enim ,  fi    fieri  poteft ,  idem  centrum 
utriuiquc.  C,  i  quo  du»  redae  ducantur;  CB, 
quidem  ad  fe&ionem  B ;  C A ,  rero  fecans  utram- 
que  circumferentitm  in  A ,  &  E.    Quoniam  igi- 
tur  0 ,  centrum  ponitur  circuli  EBD  ,  erit  reas 
£C,  tcStx  CB,  b  aequalis.    Rurfus  quia  C  ,  cen-  b  tf.dtf. 
trum  quoque  ponitur  circuli  ABD ,  erit  &  rcfta 
AC ,  eidem  re&ae  BC  ,    xquaiis.    Quare    refiae* 
£C,  AC  ,  4  xquales  intcr  le  erunt,  pars,  &  to-  «  t.frwm. 
tum  ,  quod  eft  abfiirdum.    Si  igitur  duo  circuli 
fe  fe  mutuo   fccent ,   &c.    Quod    oftendendUm  s 
erat. 

T  H  E  O  R.    5.    P  R  O  P  O  S.    6.         * 

Si  duo  circuli  fefe  mutuo  interius .  tan- 
gant ;  eorum  non  erit  idem  centrum. 

r\Uo  circuli  AB,  BC,  fe  interius  tangant  in  TJM.  X* 
^  B.    Dico  eos    non    habere   idem    centrum.  fo  1/. 
Habeant  enim  ,  fi  fieri  poteft ,  idem  centrum  D, 
i  quo  duae  rc&x  ducantur;  DB,  quidem  ad  ta- 
dum  B.    At  DCj  fecans  utramque  circumferen- 
tiam  in  A,   &  C    Quoniam  igitur  D,  ponitur 
centrum  circuli  AB,  erit  re&a  AD,  redaeBD,  tbif.df. 
«qualis.    Rurfus  quia   D  ,  ponitur  ccntrum  cir- 
cuti  BC  ,  erit  redta  CD ,  eidem  re&se  BD,  ae- 
qualis.    Quare  redae  AD,  &  CD,  4 I  inter  fe  *••  ««f» 
runt  aequaks  ,  pars   &  totum ,  quod.eft   abfur* 
dum.    Si  igitur  duo  circuli  fe  fe  mutuo  interius 
tanggnt,  &c.    Quod  demonftrahdum  crat.  . 

*  ..  j 

THEOR. 


VI 
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,      THEOR.   &    PROPOS,   7. 

Si  in  diametro  circuli  quodpiam  fumatur 
pun&um  j  quod  circuli  centrum  non  fit ,  ab 
eoa  ue  pun&o  in  circulum  quaedam  re&ae  lineae 
cadant  :  l^faxima  quidem  erit  ea,  in  qua 
centrum ,  minima  vero  reliqua;  aliarum  vero 
propinquiof  illi ,  quae  per  centrum  ducitur, 
remotiore  femper  major  eft :  Duae  autem  fo- 
ium  re&ae  lineae  awuales  ab  eodem  punfto  in 
drculum  cadunt ,  ad  utrafque  partes  minimae , 
vel  maximae. 
• 

W4B.  X.  IN  diametro  AB,  circuli  ACDEB ,  cujus  cen- 

fg.  16*  *  trum  F,  pundum  aflurnatur  quodcunque  G, 
praeter  centrum,  &  ez  G,  cadant  in  circulum 
quotcunque  linex  GC ,  GD ,  GE.  Dico  omni- 
um  ,  quae  ex  G  ,  ad  circiimferentiam  ducuntur  , 
maximam  efle  GA  ,  in  qua  eft  centrum,  mini- 
mam  vero  reliquam  GB,  quae  diametrum  perficit: 
Deinde  re&am  GC,  quae  re&ae  GA,  per  centrum 
du&ae  propinquior  erf ,  majorem  recla  GD,  quae 
af>  eadem  GA ,  plus  diftat  ;  &  eadem  ratione 
GD,  majorem  rcfta  G£,  atque  ita  de  aliis  lincis, 
f\  ducerentur ,  in  infinitum.  Denique  ex  G  ,  ad 
utrafquc  partes  minims  line»  GB,  vel  maximac 
GA  ,  duci  pofle  tantummodo  duas  lincas  fntcr 
fe  aequales.  Ducantur  c  centro  F,  ad  C,  D, 
&  E,  refta  lineae  FC,  FD,  FE.    Quoniam  igi- 

uo,frv*t  tur  duo  lacera  GF,  FC,  trianguli  GFC,  amajora 
funt  latere  GC.  Sunt  autem  tefitx  GF ,  FC , 
«quales  reftis  GF,  FA,  hoccft,  toti  rc&ae  GA; 
ent  &  GA  ,  major ,  quam  GC.  Eadem  ratione 
major  erit  refta  GA  ,  quam  GD,  &  quam  GE. 
Quare  GA ,  maxima  eft  omnium,  que  ex  G,  in 
circulum  cadunt. 
Deinde,  quoniam  in  triangulo  EFG,  latus  EF, 

k**-t**l  bmitms  ett  duobus  lateribus  FG,  GE,  Eft  autem 

JEFs 
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EF,  ipfi  FB,  asqualis;  erit  &  FB,  minor  dua- 
bus  reftto  FQ,  GE.  Dempta  ergo  communi  re^ 
da  FG ,  rcmanebit  adbuc  GB,  minor,  quam 
GE.  Eadem  ratione  minor  erit  uB,  quam  GD, 
&  quam  GC.  Quare  GB,  minima  cft  omnium, 
quat  ex  G,  in  circuli  circumferentiam  cadunt. 

Rurfus  ,  quia  duo  latera  GF ,  FC,  trianguli 
GFC,  xqualia  funt  duobus  latcnbus  GF,  FD, 
trianguli  GFD  ;  &  angulua  totus  GFC  >  major 
efr  angulo  GFD  ;  c  erit  bafis  GC  ,  major  bafe  cx^frkd 
GD.  Eadem  ratione  major  erit  GC,  quam  GE; 
Item  major  erit  GD ,  quam  GE.  Quare  linea 
propinquior  ei ,  quae  per  centrum  ducitur,  major 
eft  ea,  qux  remotior. 

Fiat  jam  angulo  BFE,  ex  altcra  parte  aequafis 
angulus  BFH ,   &  ducatur  re&a  GH.    Quoniam 
igitur  latera  EF,   FG  ,  trianguli  EFG,  sequali*      ' 
funt  lateribus  HF ,  FG ,  trianguli  HF<* ,  &  an-    » •   •   • 
guli  his  lateribus  contenti  EFG,  HFG,  «quales; 
^erunt  redte  GE ,  GH,  ci  utraque  parte  ipfius  d+frbp 
lincas  minimx  GB ,  vel  maximae  GA ,  aequalcs 
ioter   fe.    Quod    autem    nulla    alia    his    duabus 
poffit  effe  aequalis,  conftat.    Nam  fi  ex  G,  duca- 
tur  alia,  quae   cadat  fupra  punftum  H,  erk  ea, 
cum  fit  ci,  quas  pcf  centrum  ducitur.  propinqui- 
or ,  major  quam  GH  :  fi  vero  caaat  infra  H, 
erit  ea  ,  cum  fit  remotior  ab  eadem  GA  ,  per 
centrum  dufia ,  minor  quam  GH,  ut  oftenfum 
fuit9/  Duae  igitur  duntaxat  refta    linese  sequales 
ad  utrafque   partes    minimae  GB,    vel  maximac 
GA,  cadunt.    ltaque  fi  in  diametro  circuli  quod- 
piam  fumatur  punaum,  &c.    Quod  erat  demon- 
ftrandum. 

THEOL7,    P  R  O  P  O  S.    8.         ^ 

Si  extra  circulum  fumatur  punftum  quod- 
piam  ,  ab  eoque  pun&o  ad  circulum  deducan- 
cur  reftae  quaedam  lineae  ,  quarum  una  quidem 
per  centrum  protendatur ,   reliquae  vero  ut 

libet: 


ii»  EVCLIDIS  GEOMETRIM. 

.  libet :  In  cavapn  peripheriam  cadentium  refta- 
xum  lineanun  maxima  quidem  eft  illa ,  quae 
per  centrum  dueitur  ;  aJiarum  autem  propin- 

Jiuior  ei ,  quae  per  centrum  tranfit ,  remotiore 
emper  major  eft ;  In  convexam  vero  peri- 
pheriam  cadentium  re$arum  linearum  minima 
quidem  eft  illa ,  quae  inter  pun&um  ,  &  dia- 
metrum  interponitur ;  aliarum  autem  ea ,  quae 
propinquior  eft  minimae  ,  remotiore  fempjer 
minor  eft.  Duae  autem  tantum  reftae  lineae 
sequales  ab  eo  punfto  in  ipfum  circulum  ca- 
dunt ,  ad  utrafque  partes  minimae ,  vel  maxi- 
mae. 

■ 

jji,  JLTpXpunfto  A,  extracirculumBCDEFI,  cujus 
fg%  17»    *~*   ccntrum  K%  lineat  fecantes  circulum  ducan- 
tur ,  quarum  AI,  per  centrum  tranfeat,  alix  ve- 
.  .  .    ro  AH,  AG,  AF  ,  utcunque.    Dico  omnium 
efle  maximam  AI,  quas   per  centrum  incedit : 
Deinde  redam  AIi,  quae   re&ae  AI  ,   quas  per 
centrum  ducitur ,    propinquior  .cxiftit ,  majorem 
rcda  AG  ,   qua&  remotior  eft  ab  eadem  AI :  Et 
*ca<km  ratione  AG,  majorem  quam  AF.    E  con- 
trario  autem ,  reftam  AB,  omnium,  quae  extra 
-  circulum  funt ,    minimam  effe  :  Deihde   rc&am 
.  AC,  quas  vicinior  eft  minim»  AB,  minorem  effe 
*rcda  AD,  rcmotiorc ;  Et  eadem  ratione,  ipfam 
AD ,   minorcm  quam  AE.    Denique  ex  A,  ad 
.Utraique  partes  minima   lineae  AB,  vel  maximac 
.  AI ,  duci  poffc  tantummodo  duas  lineas  rcftas 
inter   fe   aequales.    Ducantur    ex  centro  K ,  ad 
punfta  C,  D,  E,  F,  G,  H,  rcda:   KC ,  KD, 
KE,  KF,  KG,  KH.  Quoniam  igitur  duo  latera 
asjpfrtei  AK  ,  KH ,  trianguli  AlCH,  a  majora  funt  refta 
AH;  Sunt  autem  re&ae  AK,  KH,  aequales  reftis 
AK,  KI  ,   huc  eft  ,  toti  re&e  AI;  erit  &  AI, 
majbr ,    quam   AH.    Eadem    ratione   eritAI, 
i  major,  quim  AG,  &  quam  AF.    Quare  AI, 
•  eft  omnium ,  quae  ex  A ,  in  circulum  cadunt, 
.  maxima.  Deind*, 
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Deinde,    qyoniam  latera  AK  y  KH,  trianguli 
AKH,   aequalia    funt   lateribus  AK,  KG,  trian-        ! 
guli  AKG  ;  Et   angulus   totus  AKH,  major  cft 
angulo  AKG  ;  b  crit  bafis  AH  ,  bafe  AG,  ma-  bi^frk^ 
jor.    Eadem  ratione  major  trit  AE,  quam  AF: 
Item  AG  ,  major,  quam  AF.     Quare  linea  pro- 

pinquior  ei,  quae  per  cemrum  ducitur,  major  cft  .*>*' 

linea  rcmotiore.  * ' '^>K> 

Rurfus ,  quia   in  triangulo   ACK,.reQa  AK, 
c  minor  elt   duabus   AC  ,  CK  ;   fi  aiiferantur  «-  cim.frieA 
quales  BK,   CK:  nmantbit  adhuc  AB,  minor, 

3uam  AC.    Simili  ratione  erit  AB,  minor,  quam 
lD  ,  &  quam  AE.    Quare  AB ,  bmnium  lmea- 
rum  extra  circulum,  quae  ex  A,  ducuntur,  minima  eft.      v   ^  . 

Ruriiis  ,   cum  intra  triatigulum  ADK,  cadant 
duae  re<5te  AC  ,    CK  ,   ab  extrcmitatibus  lateris 
AK;  </erunt  AC  ,   CK  ,   minores,  quam  AD,  Axiprhi 
DK.  Sublatisigitursequalibus  CK,  DK^  remaucbit      -  rfi 
adhuc  AC ,  minor,  quam  AD.    Pari  ratione  erjt 

AC,  minor,  quam  AE  ,  ittm  AD,  minor  quam  # 

AE.  Quare  lmea  propinquior  minimae  lineae  AB, 
minor  eft,  quam  remotior  ab  cadem. 

Poftrcmo   fiat  anguio  AKC  ,   angulus  AKL , 
aequalis  ,   &   ducatur  re&a  AL.    Quoniam  igitur 
latera  AK,  KC ,   trianguli  AKC  y  aequalia  fuut 
latcribus  AK,  KL,  triauguli  AKL;  Sunt  autem 
&  anguli  AKC,  AKL  ,  dicftis   lateribus  contenti^ 
aequales  ;  c  eruat    rccte   AC  ,  AL,   cx  utraque%  ^pm 
parte  minimae  AB  ,  vel  maximae  AI ,.  inter  fe  ae- .     :     . 
quales.    Quod  autem  nulla  alia  his,  ppfiit'  efle  ae-'    ' 
qualis  ,   conftat.    Nam   fi  ex  A/v  ducatur  reQa, 
cadens  ultra  L,  cri:  ipfa,  cum  fitfemorior  a  mi- 
nima   major   quar^i  AL..  Quod  fi  cajiat  inter  B,, 
&  L,  crit  ea",'  cum  /it  minimfc.propinquior,  mi-.  , 
nor  quam  AL ,  ut  bltenlum  cfl;. .  frua^  igitur  fo- 
lum  rectas  Iineas   a^c|uaksf  ad  utraic]ufe  pgrtes  Jiii- 
'nimje  ,   vcl  ijnaximae  "cadunt. ,  $i  igjtu,*  extra,  cir- 
'cuTilm  fumrttui8  rpun^um;  qupdpfam , .  ab  eoquo 
pumfto    ad  circiilum'  deducahtur  -  rcctte  •  quaedam 
lineae,  quarum  una.tquidem.per'ceritr^m  proten- 
iatur,  &c.    Quod  erar  clemonftrakdmn. 

H   -        THEOR.* 
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SX4  EUCLIDIS    GEOMETRIJE. 
fe     .      THEOR.   8.    P  R  O  P  0  S.  p< 

Si   in    circulo   acceptum    fuerit  pun&um 
.  aliquod,  &abeo  pun&o  ad  circulum  cadant 
jriures ,  quam  duss ,  re&a&  lineae  aequales ;  ac- 
cepcum  punftum  centrum  eil  ipfius  circuli. 

TM.  X.  A   V0*1^0  aflumP*o  A,  fn  circulo  BCD,  ca- 

fg.  it,  '  ***'  dant  plutes  re&x ,  quam  duae ,  AB ,  AC, 

AD ,  inter  fe  «quales.    Dico  A  ,  pun&um  cflc 

eentrum  circuli.    Connefiantur   enim  pun&a  1$, 

C,  D,  reftis  BC,  CD;  quibus  divifis  bifariam  in^ 

bio/rfcriE,  &  F,    Jducantur  ex  A,  reftx  AE  ,  AF. 

Quoniam  igttur  latera  AE,  EB,  triauguli  AEB, 

«qualia  fiitft  lateribus  AE ,  EC,  trianguli  AEC; 

&  bafes  AB  ,    AC  ,    ponumur  ctiam  aequales  ; 

1 1  frimt  a  erunt  anguli  AEB ,  AEC  ,  xqualcs ,  idcocmc 

re£H.    Eodem  modo  oftjndcmus,  angulos  ad  F, 

cfle  refios.    Quarecum  reite  AE,  AF,  dividant 

reftas  BC,  CD,  bifariam,  &  ad  angulos  rcclos, 

tranfibit  utraquc  produtta  pcr  centrum  circuli, 

•per  corollarium  propof.   i.  hujus  lib.    Punftum 

igitur  A  ,   in  quo  fe  muruo  fecant,  centrum  erfc 

circuli.    Si  enim  eflet  aliui  pundum  centrum, 

non  tranfiret  utraque  pcr  centrum.    Si.  itaquc  in 

circulo    acceptum   fucrit    pun&um ,   &c.    Quod 

demonftrandum  erat. 

YAB.  XU     Aliter.    Si  pun&um  A  ,  non  cft  centmm  cir- 

fg  i.       culi ,   b  fit   centrum    invcntum  E  ,   ex  quo  per 

b  i. urtu ;  A,  agatur  diamcter  FG.    Qupniam  igitur  in  dia- 

metro  FG ,  pneter   ccntrum  acceptum  eft  pun- 

dum  A ,  i  quo  in  ctrcumferentiam  cadunt  redht 

t  7.***,  AD,  AC  ;  c  erit  refta  AD,  qus  propinquior  eft 

re&ac  AG,  per  cenrrum  E,  dudse  major.  auam 

re&a  AC,  remotior  ab  AG,  quod  eft  abfurdum. 

Pofit»  ftmt  enim  «quales  redte  AD,  AC    Idem 

ablurdum  fequetur,  fi  aiiud  pun&um  praeter,  A> 

centrum  ponatur. 

Quod  fi  quando  rc&a  per  centrum  E,  &  pun- 
ftum  A ,  <hi&4  coiocidtt  cum  uaa  trium  fccjua- 

lium 
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lhim  datarum ,  ut  fi  dicantut  «quales  tre$  AB, 
AF,  AC,  ubi  EA,   coiocidit   cuxn  AF ;  <*  erit  d /.***$ 
AF ,  omnium  &  pundo  A  ,  cadentium  minima, 
atque  adeo  minor,  quam  AB,  &  AC,  quod  eft 
ablurdum.    Ponitur  enim  utrique  «qualis. 

THEOR.   9.    PROPOS.    10.       * 

Circulus  circulum  in  pluribus,  quam  ,    .. 

duobus  ,  pun&is  non  fecak    .  '  v 

CEcet  enim,  fi  fieri  potcft,  circulus  ABCDEF,  TM.XL 
&  circulum  AGBDHE,  in  pluribus,  quam  duo- )%..*» 
bus,  pundis  A,  B,  &  I) ,  quas  jungantur  re&is 
AB,  BD ;  quibus  a  bifariam  divifis  in  I ,  &  K,  •  fa.^ifcrf 
Jeducantur  ex  I ,  &  K,  ad  AB,  &  BD,  per-  bn./n» 
pendiculares    IL  ,    KL.    Quoniam   igitur   re&ie 
IL  ,  KL ,  fccant  redtas  AB ,    BD ,  in  circulo 
AGBDHE  ,    bifariam  ,     &    ad  angulos  re&os  ; 
tranfibit  utraque ,   ex  corollarjo  propof.  1.  hujus 
lib.  per  ccntrum  ipfius.    Quare  pufl&um  L,  hi 

3uo  fe  dividunt ,  erit  centrum  didi  circuli.  £0- 
em  modo  demonftrabimus  ,  punfiKim  L ,  cfle 
centrum  circuli  ABCDEF.  Duo  igitur  circuli 
fe  mutuo  fecantes  idenrpoffident  centrum,  *quod  c /«/<?*£ 
eft  abfurdum.  Circulus  ergo  circulum  in  Pluri- 
bus ,  quam  duobus  ,  pundis  non  iecat.  Quod 
erat  demonftrandum. 

Aliter.    Secent  fe  iidcm  duo   circuli,   fi    fieri  TjiM.  XI* 
poteft,  in  tribus  pun&is  A,  B,  &  D.    <*Inven-/fc.  j. 
tum  autem  fit   I,  centrum  circuli  AGBDHE ,  4  1«  urtf. 
£  quo  ad  di&a  tria  punda  ducattur  re3«  IA, 
1B,   ID,    qux  per  defin.  circuli  squales  crunt 
iater  fe.  Quoniam  igitur  intra  circulum  ABCDEF, 
affumptum  eft  punftum  I ,  &  quo  cadunt  in  cir- 
cumferentiamplures5quamduaere<9fc  squales,  #erit  t^tntA. 
I,  ccntrum  circuli  ABCDEF.    Erat  autem  idem 
pun&um  I^    ccntrum  circuli  AGBDHE.    Duo 
ergo  cireuli  fe  rtrotuo  fecantea  habent  idem  cen- 
trum.   /Quod  eft  abfiirdum.  if.tertiL 

H  a  THEOR. 
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*t        T  H  E  O  R.    io,     P  R  O  P  O  S..  n. 

Si  duo  circuli  fe  fe  intus  contingant ,  atque 
accepta  fiierint  eorum  centra  ;  ad  eorum  cen- 
tra  adjun&a  refta  linea  ,  &  producla,  in  eon- 
*       ta&um  circulorum  cadet. 

TJM.  Xh  TAngat   rirculus  ABC,  circulum  ADE,  intus 

fg.  4.  x  in  A  ,  &  fit  F  ,  centrum  circuli  ABC,  & 
G ,  centrum  circulf  ADE  ,  quod  ncccilario  ab 
illo  diYerfum  errt ,  cum  duo  circuli  intctias  fc 

tl.totn.  taageates ,'  *non  poflint  idcm  ccurrum  habere. 
Dico  redam  extenfam  per  G,  &  F,  cadeca  ia 
#  contaftum  A.  Si  enim  non  cadit  fecct  utrunt- 
que  circulum  in  pundis  D ,  B ,  C  ,  E,  &  cx 
contadu  A  ,  ad  centra  F ,  G  ,  xcStst  ducanrur 
AF,   AG.    Quoniam  igitur   iu  triangulo  AFG, 

ba»frnu.duo  latera  GF  ,  FA,  b  majora  funt  laterc  GA; 
Eft  autem  GA,  rccia  redte  GD,  aequali>;  (quod 
G ,  pofitum.  fit  centrum  circuli  ADE)  crunt  & 
GF,.FA,  reftae  majores  refta  GD.  Dcmpta 
igitur  communi  GF  ,  remancbh  FA  ,  major  , 
quam  ED.  Quare  cum  FA  ,  aequalis  fit  ipfi 
•  %  **  FB ;  (quod  r  ,  pofitum  tiierit  centrum  circuli 
-  ABC,  >  erit  &  FB  ,  major ,  quam  FD  >  pars 
quam  totum,  quod  etl  abfurdum. 

Quod  fi  quis  veUt  contcnderc  F,  efTe  centnifn 
circuli  ADE,  &  G ,  cantrum  circuli  ABC,  in- 
ftituetur  argumentatio  hac  ratione.    In  triangulo 

d6.frkm  AFG,  duo  latera  FQ,  GA,  c  majora  funt  latere 

FA  :  Ett  autcm  redta  FA  ,  rc&as  FE,  squalis, 

(cum  F  ,  ponatur  ccntrum  circuli  ADE.)   Igitur 

.  re&x  FG,  GA,  majores  liint  rcda  FE.  Dempta 

-ergo   commuoi    FG  ;    remancbit   GA  ,  major., 

2uam   GE.    Quia    igitur  GA.,  «qualis    eft  ipfi 
xC :  ( propterea  quod  G  ,  ponitur  efle  centrqm 
circuli  ABC,)  .erit  quoque  .GC,  tnajor,  quam 
-GE  ,    pacs   jE)uam   totum,  quod  ctt  abfiirduiB. 
Idcm    abfurdum    ft;quetur  ,  t  li,  centrum  majoris 
.  circuli  eitra  minorem  f  opatur.     Noii  ergo  re£U 

FG> 
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EQ  ,  extenfa  utrumqup  circulum  fecahit,  fed  in 
contaftum  A  .  cadct.  Quarc  ii  duo  circuli  fefe 
intus  contingant ;,  &c.  v^uod  erat  dfimonftran- 
durn. 

T  H  E  O  R.   ji.    PROPOS,  12.     :  xijj 

Si  duo  circuli  fcfe  excerius  contingant,: 
linea  refta  ,  quae  ad  centra  eorunradjungi- 
ttir ,   per  conta£fcum  tranfihit.      \        '  •  ■    •  • 

Clrculi  dno  AB£  ;   DBE  ,   tangant  fe  exteriui  iab.  Zt 
in  B,   £c  cehtrum  circuli  ABC^fit  F,  cir- jfc.  j. 
culr  vero  DBE  ,   centrum   fit   G.     Dico  redam 
extenfim  per  F ,   &  G  ,  tranfirc.  per  conta&um 

B.  Sienim  non  trarifit ,  fccet  circurrjfereritias  in 

C ,  &   E  ,   ducantuf que  a  centri*  F  ,  G ,  ad  B ,. . 
corrta&um  reftre  FB  ,    GB.    Quoniam  igitur  in' 
iriangulo  FBG  ,    latcra  duo  Bl7,  BG,  amajora  aio./rtaf 
fynt  Jatere  FG:  Eft'autem  re&a  BF ,  reftae  FC, 
aeoualis  :   (quod    F  ,     pooatur   centruTri    circuli 
ABC,)  &  rcdta  GB,  rcctae  GE,  aefqiaalis ;  (quod 

G,  ponaturccntrum  circuli  DBE,)  erunt  &  re£t« 
FC ,  GE  ,  majores  quam  redta  F(i,  pari  quam' 
totum  ,'  (cum  FG  ,  contineat  prsfter  FC,  GE, 
.  reftam  adhuc  CE,)  quod'  «ft  abfurdurn.  Si  igi^ 
tur  dub  circuli  feie  cyterius  contingant , .  &c, 
Quod  erat  dembriftrandum.  \.: 

►  «  «  « 

T  H  E  O  R.   12.    PROPOS.   13.      xii): 

Circulus  circulum  non  tangit  in  pluribus 
pun&is ,  quam  uno ,  five  intus ,  five  eitra 
tangac 

TTAngant  fefe  circuli  ABCD,  AECF,-  irrtu*;,  i  TJM.XK 
-*•    fieri'  poteft,  in  pluribus  pun&i*,  quam  uho",;fr  6. 
A,  &  C  :  Affumafitur  autem  centra-horurn  cir-1 
culorum  G,  H,  *  qux  diverfa  ertint,  per  quae  i(,^% 
re&a  GH,  in  utramque  partemexttmratur,  quam  •  A~ 

H  3     *  necegc 


•*    *-» 


li8  EUCLIDIS    GEO  MEtRlJE. 

fci  i\$erfil.  neceflc  eft  b  cadere  in  conta&us  A ,  &  C    It*- 
que  cum  G .  fit  centrum,  &  rc&i  AGHC,  dia- 
mcter ,  diviaetur  AGHC ,  bifkriam  in  pun&o  G» 
Simili  ratione  diridetur   eadem  AC  ,   bifariam  in 
H ,  quod  eft  abfurdum.    Una  enim  rc&a  in  uno 
duntaxat  pun&o    diridftur    bifariam.    Si  namque 
GC ,    eft    dimidium   totius    AC ,    erit  neceffario 
HC,  dimidio  minor,  eum  fit  pars  dimidii  GC. 
JAB.  X/.      Quod  fi  quis  dicat  re&am  GH  ,  extenfam  ad 
4g.  7.      partes  quidem   G  ,  cadcre  in  conta&um  A ;  At 
veroadpartes  H,  minime  pertingere  ad  contadum 
C,  fed  fecare  utrumque  circulum  in   I,  &  K, 
ut  in  7ma  figura  perfpicuum  eft ;   (Dicere  enim 
quis  poffct,  in  praecedenti  propof.  oftenfiim  cflc, 
redam  per  duo  centra  circulorum  fcfe  intus  un- 
gentium  du&ain  cadere  in  unum  duntaxat  con- 
tafifcum ,  non  autem  in  altcrum,  quod  tamen  ne- 
mo    refie   affirmar*    poterit  ,   cum  demonftratio 
praccedentis  propof.  utrique  conta&ui  conveniat. 
Sed  quicquid  dicat  aliquis,  oftendcmus,  abfurdum 
1  illud  effe:)  ducend»  erunt  ex  centris  G ,  H,  ad 

*  contadum  C,  reft»  GC,  HC    Ponatur  igitur 

primo  G,  centrum   circuli  ABCD  :  &  H,  cen- 
trum  circuli  AECF.    Et  quia  in  triangulo  GHC, 
eioJrte  duo  latera  GH,  HC  ,  *majora  funt  latcre  GC: 
Sunt  autem  redsc  GH,  HC,  asquales  ipfi  GK: 
tod  HC,  HK,   ex  ccntro  H,  fint  aequales, 
GH,  communis)  &  reda  GC ,  rea*  GI  ; 
(quod  fint  cx  G,  centro,)  eritquoque  redaGK, 
major  quam  GI ,   pars  quam  totum ,  quod  eft 
abrordum.    Ponatur  fccundo  G,  centrum  citculi 
AECF  ;  &  H,  centrum  circuli  ABCD.    Qtioni- 
iaa/riarfam  igitur  re&at  HG ,  GC,  Jmajores  funt  reda 
HC;  Eft  autem  HC,  ©qualis  rea*  HA:  (cum 
utraque  du&a  fit  ex  ccntro  H,)  erunt  quoque 
HG  ,  GC ,  majores  reda    HA.    Quare  dempta 
.  -  -      communi  HG ,  erit  GC ,  major ,  quam  GA ,  quod 
eft  abfurdum*  cum  utraque  ex  centro  G,  duca- 
tur.    Non  igitur  circuii  intus  fc  tangent  in  pluri* 
bus  pundis,  quam  uno. 
fJ*.  XI.     Tanganx  fc  jam  circuli  AB ,  CB ,  extcrkn  in 
#T  *+  pluribus 
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pluribaf  pun&is ,  qutm  uno  prope  F.    Ducatur 

ex  D,  centro  circuli  AB,  ad  E,  centrum  circult 

CB,  re&a  DE,  equae  per  contaoum  F,  necefla-  ci%.  terti 

rio  franfibit.    Si  igitur  etiam  in  alio  punfio  pne- 

ter  F ,  fe  tangunt ,   tangant    fefe  in  B.    Dudtfs 

igitur  rcaisDB,  EB,  eruntreft»  DB,  EB,  aequa- 

le$  reftis  DF  ,  EF  ,   hoc  eft  ipfi  DE ;  /Sunt  au-  Uo,ft)mi 

tem  &  majores  ,  quod  cft  abfitrdum.    Non  erge 

fe  tangent  circuli   exterius   in  pluribus  pundis, 

quam  uno. 

Aliter.  Si  circuli  AB,  CB.  exterius  fe  tangtnt 
in  duobus  punftis  B,  &  F;  dufia  fcfla  BF,  ca- 
det  ipfa  intra  unum  circulorum ,  per  *.  propoC 
hujus  tertii  lib.  &  ideo  extra  alium  ,  quod  eft* 
contra  eandem  propof.  Quare  circulus  circulum 
non  tangit,  &c.    Quod  erat  demonftraiidum. 

T  K  E  O  R.    13.    PROPOS,    14.       xW: 

In  circulo  aequales  reftae  lineee  aequaliter 
diftant  a  centro.  Et  quae  aequaliter  diftant 
a  centro ,  aequales  funt  inter  fe. 

Clnt  in  circulo  ABCD,  cujus  centrum  E,  dus  tab  XL 
&  rcQae  asquales  AB,  CD.    Dico  ipfas  «qualiter  fg.  9. 
diftare  \  centro  E.    Ducantur  enim  ex  E,  cen- 
tro  ad  redias  AB,  CD,  du»  perpendicularcs  EF, 
EG ,  &  conjungantur  rectae  EA,  ED.    *Seca-  *z*ttrtiu 
bunt  refiae  EF,  EG,  redfcas  AB,  CD,  bifariam. 
Quare  cum  totae  AB  ,  CD,  «aualcs  ponantur, 
erunt  &  dimidia  earum,  re&ae  videlicct  AF,  DGt 
equalia.    Quoniam  igitur  quadrata  rc&arum  EA, 
EI),  aequalium*  inter  fe  funt  atqualia;  Quadra- 
turn  autem  re&ae  EA ,  b  aequale  eft  quadratis  re-  btf.frlmk 
&arum  AF,  FE ;  &  quadratum  re&ae  ED,  qufl- 
dratis  re&arum  DG ,  GE  :  Erunt  quoque  qu*» 
drara  reftarum  AF,  FE,  «qualia  quadratts  retta- 
rum  DG,  GE.    Ablatis  crgo  quadratis  aqualibus 
«jualium  rc&arum  AF ,  DG ,  remanebunt  qua- 
drata  redarum  FE ,  GE  ,  «qualia ,  idcoque  & 
rcft*  £F ,  EG  ,  «quales  crunt.    Dtftant  igkur 

H4  F« 
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rr  4.  defin.  hujui  lib.  redae  AB,  CD,  aequalker 
centro  E. 

Rurfus  dlftent  reftae  AB,  CD,  squaliter  £  cca- 

tro  E.     Dico  eas  inter  fc  cffe  acquales.     Ducan- 

,tur  enim  iterum  ex  centroE,  ad  AB ,  CD,  pcr*- 

pendiculares  EF  ,  EG ,  qux  pcr  4.  dcfin.  hujus 

€|.Ww.  Jib*  a&quales  erunt;  rdividentque  rcdtas  AB,  CD, 

bifariam.    Du&is    igitur  rejdiis  EA ,  ED ,  cruirc 

.earum  quadrata  asqualia  :  Eft  autcm  quadramm 

i^frtmt  re^as  EA,  ^xquale  quadratis  redarum  AF,.FE; 

&  quadratum  reftae  ED ,  xquale  quadratis  re&a- 

'~rum  DG,  GE*.   Igitur  &  quadrata  re&arum  AF, 

FE  ,  «qualia  funt  quadratis  re&arum  DG ,  G£  ; 

'ideoque  ablatis  «qualibus  quadratis  aequalium  rc- 

.£tarum  EF,  EG,  remanebunt  quadraca  redarum 

AF^  DG ,  aequalia ;  atque  adco  redtas  AF,  DG, 

ac  propterea  earum  duplas    AB  ,   CD  ,  sequalcs 

quoque  erunt.    Itaque  in   circulo  aequales  redae 

lmeae  acqualiter  diftant  a  centro  &c.    Quod  erac 

-  demonftranduin. 

W        T  H  E  O  R.    14.    P  R  O  P  O  S.    15. 

"    In  circulo    maxima  quidcm  linea  eft  dia- 
:  •  «    meter  ;  aliarum  autem    propinquior  centro , 
remotiore.  ferhper  major. 

TA&.XL  TNcirculoABCDEF,  cujus  ccntrumG,  diamctcr 

fc  10.     A  fitAF;  &re&aeipropinquiorHI,  remotior  au- 

temCD.  Dkx>  omniumcflemaximamAF,  &HI, 

,majorem ,  quam  CD.    Ducantur  eulm  ex    G, 

<ceiitro  re&ae  GK ,  GL,  pcrpendicularcs  ad  CD, 

HI.    Et  quia  remotior  eft  CD ,  a  centro,  quam 

"  '*      HI ,  crit  GK,   major  quam  GL,  pcr  4.  defin. 

hujus   lib.    Abfcindatur  ex  GK,  rc&a  GM,  ipfi 

"GL  ,   aqualis ,  atque  pcr  M  ,   educatur  BME  , 

•perpendicularis  ad  GK ,  &  connedantur   redae 

<3B ,   GC ,   GD ,    GE.    QuDiiiam    igitur  vcStx 

perpendiculares  GM,  GL,  aequales  funt,  aequtr 

Mter  diftabunt  re&s  BE,  HI ,   a  centro,  per  4. 

•  i+tertH.  defin.  huius  lib.   a8c  ideo  inter  ft  aequales  crunfc. 

kio,/r^wi  Rurfus  quia  redte  Q&,  GE,  b  majores  quidem 

funt 
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lunt  reda  BE,  «qirales  autem  diaififctro  AF;  erfr     -"'  ;■  v  " , 
Sc  diameter  AF,  major,  quam  BE.    Eadem  ra-; 
rn>ne  oftendetur  AF,   nwjor  bmnibus  alifs  Ifncls. 
Deinde  quia   latera  GB,   GE ,   trianguli  BGS,' 
aequalia  funt  laterfbus  GC ,  GD,  trianguli  CGD;- :        r  :* 
&  angutus  BGE  ,  ma>or  eft  angirlo  CGD;  1  crie  ci^frM 
Teda  BE,   major  guam  CD  ;   atque  adeo  H[  , 
<juae  acqualis  oftcnia  fuit  ipfi  BE,  major  quoque 
ierit  quam  CD.    In  circulo  igitur  maxima  quutem 
iinea  eft  diameter  >  &c.    Quod  erat  dcmonftran- 
tfum.  ; 

:  T  H  E  O  R.   15.    PROPOS.    16.  ;     xri. 

Quae  ab  extremitate  diametri  cujulque  cu> 
culi  ad  angulos  re&os  ducitur ,  extra  ipfum 
circulum  cadet;  &  in  locum  inter  ipfam  re-. 
-ftam  lineam,  &  peripheriam  comprehenfum  , 
altera  refta  Ifnea  non  cadet :  &  femicirculi 
quidcm  angulus ,  quovis  angulo  acuto  re6fci- 
Jmco  major  eft;  reliquus  autem  minor. 

1N  circulo  ABC ,   cujus  centrum  D ,  diamctec  TJB.  XI. 
fit  AC,  ad  quam  ex  A,  punffco  extrcmo  per^Jfc.  n. 
pendiculaiis  ducatur.    Oico  hanc  lincam  pcrpen- 
.dicularem    neceflario  extra  circulum  cadere.    Si 
cnim  cadit  intra  ipfum  ,  qualis  eft  AB  ;  daftt 
DB  ,  a  erunt  duo  anguli  DAB,  DBA,  «quaks  ,  a  f.frtMi 
fed  DAB ,  xe&ui  eft>  per  conftru&ionem:  Igitur 
&  DBA,  re&us  crit,  quod  eft  abfurdum.    Dub 
cnirn  anguli  in  triangulo  £minores  funt  duobus  bij.frtul 
xp&is.    Non  igimr  eadet  perpendicularis  intra  cir*» 
cujurp ;  neque  eandem  ob  caufam  in  ipfam  cir- 
cumferentiam ,  fed  extra,  quaKs   eft  EF.    Dico 
iain.  ex  A ,  intcr  AE,  redam,  &  circumfercnti- 
api  AB,  non  poffe  padere  alteram  refiam.  Cadat 
fnim,  £  fieri  poteft,  reda  AG,  ad  qu,am  cxD, 
duq^mr  p<3rpendicul^i$  PH,  fecans  circumfcren^ 
tiam  in  I ,  quae  neceflanV  ad  partes  angiili  acuti 
UAG  y  cadet ,  ex  coroll.  2.  propof.   17.  Hb.  1. 
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iifjffkd  Quoniam  igitur  in  triangulo  DAH  ,  c  duo  angali 
DHA ,  DAH  ,   minores   funt  duobus  redis;  Sc 
DHA,  re&us  eft,  per  conftru&ionem,  erit  angu-         j 
lus  DAH,  re&o  minor,  ideoque  re&a  DA,  boc  fa 

tifrfrMcfty   reda  illi  a&qualis  DI ,   ^major   erit ,  quam  <** 

DH,  j>ars  quam  totum,  <juod  eft  abfurdum.  Non  !* 

igitur  intercipietur  re&a  mter  AE ,  &  circumfe»  ■  ^ 

rentiam  AB:  fed  quacunquc  ex  A,  ducatur  infta  l^ 

AE,  eafecabitcirculum.  Dicodeniqueangulumfe-  l^ 

micirculi,  contentum  diametro  AC ,  &  circumfercn-  I  ^ 

tia  AB ,  majorem  efle  omni  acuto  angulo  redilineo ;  w 

reliquum  vero  angulum  contingentiae,  qui  continetur  •. « 

reda  A£,  &  circumferentia  AB,  minorem  eflo  ] 

omni  acuto  angulo  re&iliheo.  Quoniam  enim 
oftenfum  cft  ,  omnem  redam  ex  A,  dudam, 
infra  perpendicularem  A£,  cadere  intracirculurn, 
faciet  neccffario  ea  linea  cum  AC,  angulum  re- 
dilineum  acutum  minorem  angulo  femicirculif, 
at  vero  cum  AE ,  arigulum  re&ilineum  acututn 
majorem  angulo  contingentig,  cum  ille  fit  pars 
anguli  femicirculi  ,  hic  vero  totum  quodpiam 
refpeftu  anguli  contingentiae.  Id  quod  liquido 
conftat ,  du&a  re&a  AB,  quomodocunque  infra 
AE.    Nam  cum  hrec  linea  AB ,  intra  circulum  | 

7  cadat ,  ut  demonftratum  eft,  erit  angulus  re&ili- 
"'  •     neus    acutus    CAB  ,    minor   angulo    femictrculi 
contento  fub  diametro  AC  ,    &    circumfereiuia 
ABC ,  cum  iile  hujus  fit  pars  :  Angulus  vero 
contingenti*  contentus  fub  tangente  linca  AE  , 
*v    &  circumfcfentia  ABC  ,  minor  angulo  re&iiinco 
acuto  BA£,  quod  ille  hujus  pars  fir.  Eademque 
fatio  eft  de  omnibus  aliis  angulis  acutis  recVili- 
Vv  •-    :c-  neis ,   cum  omnes  contineantur  a  diametro  AC, 
Tel  tangente  AE  ,  &  re£tis  ex  A ,  fub  AE,  du- 
&is ,  qu»  omnes   intra  circulum  cadent ,  ut  de* 
tnonftravimus.    Angulus  igitur  fcmicircuii  majot  j 

eft  omni  acuto  angulo  re&iliaeo,  reliquus  autem 
angulus  contingentiae,  miaor;    Itaquc  qu«  ab  ex~  I 

tremitate  diametri  cujufque    circuli    ad    angulot  ! 

te&os  ducitur,  &c«    Quod  erat  oftcndcndum. 

C  Q» 
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Hinc  maoifeftum  eft  ,   rc&am,  a  diamctri  drcoli  txtrt-         * 
micaue  ad    anguloi  rt&oi  duclam  ,  ipfum  circulum  tau- 
^ercr.     Ofbafum  cniin  *ft   ,  ipfam  cadcre  txtrt  orculum. 
Qu^re  foium   io   puodo  iilo  diamctri  extr<.mo  circulum 
sut  iotjit. 

CJutre  fi  jubaamur  p?r  datum  purdum  A ,  in  circum-  T*m  «• 
fcrtm»  circuli  AB,  j\c"hm  liocam  ducere,  quseciiculum  x-     ... 
ramgat  io    A  ,   ducemus   tx  A  ,  ad  cmuum  C,  r  &am'** 
AC,  &  ad  eam  cxcitabiraus  ptrpcndicularim  DAR.   Hacc 
aotm  circufom  cangct  io  A,  ut  dcmonftjstum  tft. 

PRO  fi  L.    2.    P  R  OP  0»S.    17.         ^g, 

A  dato  pun&o  re&am  lineam  ducere, 
quae  datum  tangat  circulwn. 

TpX  puodo  A,  ducenda  fit  linea,  qu«  tangatr<49.  XU 
-*-'  circulum  BC ,  cujus  centrum  V.  Ducatur/fc.  ij. 
recla  AD  ,  fecans  circulum  BC,  in  B.  Deinde 
ceniro  D,  intcrvallo  autcm  DA,  dcfcribatur  cir- 
culus  AE,&  ex  B,  educatur  BE ,  perpendicu- 
laris  ad  AD ,  fecans  circulum  AE,  in  E.  Du- 
.siia  denique  reda  ED,  fecante  circulum  BC,  in 
C ,  confledtatur  re&a  AC  :  quain  dico  tangere 
circulum  BC,  in  C.  Cum  enim  duo  latcra  DEf 
DB,  trianguli  BD£,  aequalia  fint  duobus  lateribug 
DA,  DC,  trianguli  CDA,  utrumquc  utriquc,  ut 
conttat  ex  circuli  definitionc  ;  angulufque  D, 
contentus  di&is  lateribus  fit  ccimmunis  :  Erunt 
*&  bafes  BE ,  CA,  &  anguli  DBE  ,  DCA  ,  fu-  a  *  frmd 
per  ipfes  ;  aquales.  Eft  autem  DBE ,  re&us  ex 
confttudione.  Igitur  &  DCA,  re&us  erit.  lta- 
que  CA,  cunvfic  perpcndicukiri9  du&aad  C,  ex- 
tremum  femidiametri  CEt,  tanget  circulum,  pet 
corollarium  pracedentis  propofuionis.  A  dato 
«jrgo  putiQo  A,  du&a  cft  AC/rc&a  tangenl  tjr*  - 
culum  £C>  ia  C,  quod  faciendum  erat. 

THEOR, 
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ifilj.      T  H  E  O  R.    i6.    P  R  O  P  O  S.    18. 

Si  circulum  tangat  re£ta  quaepiam  linea^ 
a  centro  autem  ad  conta&um  adjungatur 
se&a  quaedem  linea ;  quae  adjun&a  fuerit , 
ad  ipfam  contingentem  perpendicularis  erit. 


•  *  * 


TAB.tX*\  T>  Efta  linca  AB ,  tangat  in  C  >  circulum  CD, 

f&-  **•  -f^  cujus  centrum  E  >  &  ex  E ,  ad  C  ,  re&a 
ducatur  EC  Dico  EC,  perpendicularem  effead 
AB.  Si  enim  non  clt ,  ducatur  EF,  perpendicu- 
laris  ad  AB,  fecans  circumferentiam  in  D.    Quo- 

uj.fAmi  niarfl  igitur  in  triangulo  CEF,  <*duo  anguli  EtF, 
EFC ,  minores  funt  duobus  re&is  ;  Et  eft  EFC, 
reftus,  ex  conftruftione:  erh  ECF,  minor.  Qua» 

bif.frimttQ  *major  erit  re&a  EC ,  hoc  eft  ,  ED,  quam 
EF,  pars  quam  totum,  quod  eft  abfurdum.    Eft 

y/>   '*     Jjfitur  EC,  perpendicularis  ad  ABi     Quarc  fi  cir- 
i  culum  tangat  reda  quaepiam  linea,  &c.    Quod 

demonftrandum  erat. 
".  Aliter.  Si  ECy  non  eft  perpendicularis  ad  AB, 
etk  altcrangulorum  ad  C,  obtufus,  &  alt^r  acu- 
tus.  Sit  ergo  ECB,  acutus,  qui  cum  major  fit 
atigiilo  femicirculi  ECD ,  erit  angulus  femicirculi 
jninor  anguio  aliquo  acuto:  quod  eft  abfurdum. 

ci&ftr'*'*  Qtanis  fiquidem  angulus  femicirculi  c  msyor  cft 
omni  acuto.  , 


xfuij. 


T  H  E  O  R.    17.    P  R  O  P  O  S.    19, 

m 

*»  -;  Si  circulum  tetigerit  refita  quaeptem  linea, 
a  conta&U"  autem  refta  linea  ad  angulos  rc- 
&os  ipd  tangeriti .  excitetur  :  In  excuaca  erit 
centrum  circuH.         .    ; 

SA U  TAn*2  *<?*  AB,  drculum  CDE  ?  ta  C;  & 
fg,  if.     ■*•    ex  C,  ducatur  CE  ,  perpendicularis  ad  AB. 

'    Dico  in  CE ,  effc  ccntrum  circuli.    Si  enim  eft 

cxtra 


}  ' 
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extra  CE,  fit  F,  centrura;  £  quo  ad  C,  ducatur 
rcda  FC,  quae  *perpcndicularis  erit  ad  AB.  Qua*  ai&frrtji; 
re  redus  angulus  FCB ,  refto  angulo  ECB,  ao 
qualis  erit ,  pars  toti :  quod  eft  abfiirdum.  Non 
igitur  extra  CE  ,  centrum  circuli  exiftet.  Itaaue 
fi  circulum  -  tetigerit  re&a  qufcpiam  linea ,  occt 
Quod  erat  demonftrandum. 

■  • 

T  H  E  O  R.    18.    P  R  O  1>  O  S.    20.        «: 

In '  circulo ,  angultis  ad  centrum  duplex  efl 
anguli  ad  peripheriam ,  cum  fuerit  eadeni 
peripheria  bafis  angulorum. 

*TN  circulo  ABC,  cujus  centrum  D,  fuper  ba-  tab*XL 
A  fin  13C ,  conitituatur  an^ulus  BDC,  adcen-yj^  i$#  ' 
trum  ;   &  fuper  candem  bafin  angulus  BAC,  ad 
peripheriam.     Dico  angulum  BDC,  duplum  effe 
anguli  BAC.    Includarrt  enim  prjmum  duas  AB, 
AC  ,'  duas  DB,   DC  ;  &  per  centrum  D?  reda-'  "  •'    * 
extendatur  AE.    Quoniam  igitur  re&as  DA,  DB,- 
sequales  funt,  *crum  anguliDAB,  DBA.,  aequa-  a  f.frhd 
les:  Ett  autem  externus  angulus  BDE,>sequalis  bjt.^rww 
duobu*   arrgulis  internis  DAB ,    DBA  :    Quare  - 
BDE  ,    duplus    crit   alterius  corum,    Ut  anguli  - 
DAB.    Eodem  mod6  duplus  oltendetur  angulus 
CDE  ,   anguli  DAC.    Quapropter  totus  BDC, 
duplus  erit  totius*BAC.  Quando  enim  duae  mag-      *  :  '« 
nitudincs  duarum    funt  duplae ,   fingulae  fingula- 
rum  ,   tft  quoque  agsregatum   ex  illis    aggregati 
ex  his  duplum.    Conitat  ergo  propofitum. 

Deinde   non  includant   redtae  AB,  AC,  peftas.  rjtf*.  XT. 
DB  ,    DC,   fed  AB ,    pcr    ccntrutn    extendatur.  fg,  17. 
Quoriiam  igitur  extcrnus  an^ulus  BDC.  r  aequalts  cji./roai 
cit  duobus  internis  DAC,  DCA:  Hi  autem  duo 
d  inter   fe  funt  aequales  ,  quod  latera  DA,  DC,  &f>ftmt 
■fint  aequalia  ;   erit  angulus  BDC^  dupliu  alterius 
coruin  , .  nempe  anguli  BAC.    Quod  eft  propofi- 
tum.' 

Tertio   rcdia  AB ,   fccct   re&am  -DC,  &  per  tm.XIK 
ccntram    D  ,    cxtendatur  rc£a  AE.    Q11011***»  fg*  ** 

igitur 


i.  *,. 
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«itur  angulua  EDC ,  td  ctntrufli ,,  &  angulu* 
EACr  ad  peripheriam ,  babenc  eandcm  bafin  £C, 
&  refta  AE,  cxtcnditur  per  centrum;  eric  angu* 
lus  EDC ,  duplua  anguli  £AC,  ut  oftcnfum  eft 
in  fccunda  parte.  Simili  modoeritangulus  EDB, 
duplus  anguli  EAB;  habent  enim  hi  anguli  ean- 
w  dem  bafin  EB.  Reliquua  igitur  angulus  BDC, 
•  ic.fr*.  duplus  erit  rcligui  anguli  BAC  e.  Quando  enim 
totum  totius  etf  duplum,  &  ablacum  ablati;  cft 
&  rcliquum  reliqui  duplum.  In  circulo  igitur 
angulus  ad  centrum  duplex  cft,  &c.  Quod  erat 
demonftrandum. 

»i.        T  H  E  O  R.    i9.    P  R  O  P  O  S.    %Im 

In  circulo ,  qui  in  eodem  fegmento   funt 
anguli ,  funt  inter  fe  aequales. 

TAB.XU.  TN  circulo  ABCD ,  cujus  centrura  E,  eiiftant 

fg  ».  x  anguii  A  ,  &  B,  iu  fegmento  DABC.  Dico 
eos  efle  aequales.  Sit  enim  fegmentum  DABC, 
primum  femicirculo  majus  ;  &  ducantur  rcfls 
DE  ,  CE,  ad  centrum  E.    Quoniam  igitur  an- 

aicftrrii.  gulus  DEC ,  ad  centrum ,  iduplus  eft  tam  an- 
guli  DACj  quam  DBC  ,  ad  peripheriam  ,  cum 
omncs  habeant  eandem  bafin  L)C  ;  erunt  anguli 

b  ;./rw.  A  ,  &  B,  dimidiata  partes  anguli  E.  ^Quare 
inter  fe  aequales  erujnt.  Eademque  ratione  omncs 
alii  anguli  exiftentes  in  fegmento  DABC ,  oftcn- 
dentur  elle  a&quales. 

TaB  X9h     Sit  deinde  fegmentum  DABC ,  vel  femicircu- 

fgi  j.  4  iu$  j  vcl  femicirculo  minus.  Ducantur  per  cen- 
trum  E,  refta  AF,  BG,  &  ia  fegmcnto  minori 
coruie<ftantur  redte   DE ,  CE.    Quoniam    igitur 

mr*4#$U.  angulus  DEF,  ad  centrum ,  rduplus  cft  anguli 
DAF ,  ad  periphcriam :  Similiter  angulus  CEFf 
anguli  CAF;  ac  proinde  duo  anguli  nmuLDEF, 
CEF,  duorum  angulorum  fimul  DAF ,  CAF, 
dup  i  eruut ,  hoc  eft  ,  totius  afoguli  DAC:  Sunt 
autem    anguli    DEG  ,   GEF.  aquales    angulo 

DEFr 


L 
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DEF  :  cront  quoque  tres  anguli  DEG,  GEF, 
FEC ,  fimul  dupli  anguli  DAG.    Eadem  ratione 
erunt  iidem  trcs  anguli  dupli  anguli  DBC.  ^Qua-  4  j.frmk 
re  sequalcs  erunt  anguli  DAC,  DBC. 

Ahter.    Sccent  feie  re6te  AC,  BD,  in  F,  &  TAB.XIL 
coDne&atur  scda  AB.    Quoniam  igitur  tres  an-  fig.  ff  6. 
guli  trianauH  AFD ,  «qualcs  fiint  tribus  angulis 
crianguli  BFC  ;  quoniam  tam  iili ,  quam  hi/«- f  ji./rfa* 

3ualcs  funt  duobus  re&is  :  Si  auferanrur  anguli 
lFD  ,  PFC,  ^qui  «qualcs  funt ;  erunt  rcliqui  gi  ffrmi 
ADF ,  DAF  ,  rcliquis    BCF  ,  CBF  ,  «qualcs. 
Atgui  &  anguli  ADF ;  BCF,  sequalesfunt  often- 
fi   m  fegmento  maion  ADCB.    Ergo  &  anguli 
rcliqui  JDAC,  DBC,  «quales  fiint. 
Ahter.  Duaisrc&isDF,  CF,  adpun&umincir-  TM.XT* 
cumfercDtia  quodvis    F  ,   includentibus  centrum  fg*  7»  8r 
E,  ita  ut  tam  DABCF ,  quam  FDABC,  fit  feg- 
mentum  majus  ;  jungantur   quoque  rcfta  AF , 
BF.    Quia  igitur  anguli  DAF,  DBF,  in  eodcm 
fegmento  majori  DABCF  ,   aequales   funt ;  nec 
non  &  anguli  FAC ,  FBC,  in  fegmento  etiam 
majori  FDABC ,   cxiftentcs:  fi  hi  illis  addantur, 
fict  totus  angulus  DAC  ,  toti  anguJo  DBC,. »- 
qualis.    Itaque  in  circulo,  qui  ineodcm  feginen- 
to  funt,  &c.    Quod  crat  oltendcndum. 

T  H  E  O  R.   so.    P  R  O  P  O  S.   21.       wL 

Quadrilaterorum    in   cirailis  defcriptorum 
,  anguli ,  qui  ex  adverfo ,  duobus  refitis  limt 
aequales. 

TN  circulo,  cujus   ccntrum  E,  infcriptum  &tTJB.Xtt± 
A  quadrilaterum    ABCD.    Dico   duos    angulos  fa  9,  ». 
oppofitos  ABC,  CDA:  Itcm  BCD,  DAB,  *- 
qualcs  cffe  duobus  redis.    Du&is  enim  diame* 
tris  duabus  quadrilatcri  AC ,  BD ,  a  erunt  duo  asuMrf» 
anguli  ABD?  ACD,  in  eodem  iegmento ABCD, 
«quales.  Similiter  eruntduo  anguli  CBD,  CAD, 
sn  codem   fegmento   CBAD ,    aequalcs.    Quara 
duo  anguli  ABD,  CfiD,  hoc  eft,  totus  angulus 

ABC, 
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ABC ,  wpalis  cft  duobus  angnlis  ACD,  CAU>. 
Addito  igitur  cojnmuni  angulo  CDA,  erunt  duo 
anguli  ABC,  CDA,  fcqualestribusangulisACD, 

hit.fHmi  CAD  ,  CDA.  b  Sed  hi  trcs  «quales  funt  duo- 
,  hus  xc&\*.  Igitur  &  duo  ABC,  CDA  ,  duobas 
crunt  re&is  aequalas.  Eodem  modo  oftendemut, 
angulos  BCD  ,  DAB  ,  duobus  cfle  refiis  aequa- 
Jes.  Nam  rurfus  duo  anguli  ABD,  ACD,  liint 
aquaJes  :  Item  duo  BCA  ,  £DA;  ac  propterea 
totus  angulus  BCD  «  duobus  angulis  ABD  , 
liDA,  xqualis  erit.  Addko  igitur  communi  ao- 
igulo  BAD  ;  erunt  duo    anguli  BCD ,  BAD  , 

c}i^rW  eequaJes  tribus- angulis  ABD,  BDA,  DAB.  rSed 

hi   tres    funt   ^qualcs    duobus  redis.    Igkur  & 

'..."  _duo  BCD ,  DAB ,  duobus  re&is  scquales  crunt. 

Q^drilatcrornrn  igitur  in  circulis  defcriptorum  , 

&c.    Quod  demonftrandum  erat. 

SCHOLIVM. 

jinguli  infifientes  arcubus  circulorum  fimilibus 
five  ad  centra ,  five  ad  circumferentias ,  funt  in- 

ier-  fe  aquaies.  Et  centra  ,  arcus ,  quibus  anguli 
'dquales  five  ad  centra  ,  five  sd  circumferentias 

infifiunt ,   (imiles  funt. 

TAB.XIL       $***  tn  circulis  ABCD  ,  EFGH  %  quorum  ce»'r* 
fgm    ,,.     /,  K  ,  primum  arcus  fimiles  BCD  ,  FGH,  quibur 
ad  centra  infiflant   anguli  /,  iC ,  ad  circumferentijs 
tcro  anguli  Ay  E.     Dico  tam   illos ,  quam  hos  intcr 
fe  aquales  effe.     Confiituantur  enim  in  illit  archhus 
anguli  C  t  G ,  qui  ex  defin.  fcgmentorum  fimthunt  t 
kttJifti*  tyvales'  erunt.     k  Sunt  autem   tam   duo    anguli  Q  , 
-:  ,vs  ^v  «:  A  ,   quam  duo  G%  JE,  duobus  reSis  tquales.     Ab/a- 
-  ^tis   igitur  aqualibus  C  ,    G ,   irnurt    quoqrte   reliqui 
\io.tertit  A%  £,  aquales.     Quorum  \cum  dupli  funt  dngulil% 
\  eaMifm*  K%  meruut  hi  quoqut  aquales.     Quoi  eft  pmpofitum. 
( <     Deinde  fint  Sam  anguli  I %  jK,  quam  A9  E%  in- 
,  fiftmtes  arcuhus  BCD ,  FGH%  interfe  aquales.  Dico 
srems  BCD%  FGH,  ejfc  fimites.    Namfi  A%  fcfJS, 

•     -  Jint 
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fimt  mquaUt  t  fint  n  autem    tam  duo  auguli  A%C  s  nai- imi* 
quam  duo  £,   (?,  duobus  rcctis  aquales %  truut  tf 
reUqui  C  ,  G  ,    aqualcs  5   **  proptcrea  ,   «r    <&J5*. 

fimtlium  fegmentorum  ,  *r* •/  jdC£>  ,  FG//f  quibus 
auguU  aqualcs     A  ,  E  %  ad  circtmferentias  iufiftuut^ 
fimilcs.    Si  vcro  a*£uli  I^  K,  ad   ceutrafiut  dqaa- 
Jesy  oerunt  quoqsie  eorum  dintidia  aqualiay  boc  eft%  o  j.fru^ 
augulis  A%  E.    Quare  ut  friuty  arcus  BCD9  FGH9 

fimiles  fuut.    Quod  erat  oftcudeudum. 

T  H  E  O  R.   21.    PROPOS.   23.      **ifc 

Super  eadem  re&a  linea,  duo  fegmenta 
circulorum  fimilia ,  &  inaequalia ,  non  con- 
ftituentur  ad  eafdem  partes. 

SI  enim  fieri  poteft ,  fiiper  refia  AB,  conftitu-  TAB.X1L 
antur  ad  eafdem  partes  duo  fegmenta  fimilia,  fg.  «.  ' 
&  inxqualia  ACB,  ADB.  Perfpicuum  eft  autexn, 
quod  le  folum  intcrfecent  in  pun&is  A,  &  B;- 
*Circulus  enim    circulum  non  fecat  in  pluribus  aio./«it& 
punftis ,  quam  duobus.    Unde   peripberia  unius 
legmenti    tota    erit    extra    peripheriam    alterius. 
Ducatur  igitur  re&a  AD,  fecans  circumferentias 
in  C ,  &  D ,  &  conneaamur  rea«  CB ,  DB.      . 
Quoniam  igitur  fegmenta   ponuntur  limilia,  erit 
per  10.   defin.  hujus  lib.  angulus  ACB,  aeaualis 
angulo  ADB ,  externus   interno  :  b  quod  eA  ab-  b\6.frmd 
furdum.    Non  igitur  fegmenta  funt  fimilia:  Qua- 
re  fuper  eadem  redi  lxtiea,  &c.    Quod  erat  de- 
monftrandum. 

T  H  E  O  R.    22.     PROPOS,    24.       «*5 

Super  ©qualibus  reflis  lineis  ,  Cmilia  cir- 
culorum  fegmenta  funt  inter  fe  aequalia.  \  .. 

CUptr  reftfs  lineis  «qualibus  AB,  CD.  confti-  TAB.xn. 
0  tuta  fint  fegmenta  fimilia  AEB,  CFD.    Dico  /fc.  i|. 
ea  inter  fe  efTe  acqualia.    Lineac  cnijn  AB,  CD, 

J  cum 
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>..  *  cum  fittt  aequales  ,  congruenfc  inter  fe,  fi  alter* 
altcri  fuperponatur.  Dico  igitur  &  fegmcDtum 
AEB,  fegmemo  CFD,  congruere.  Si  enim  non 
congruit,  cadet  aut  extra,  aut  iutra,  aut  partim 
extra  y  partim  intra.  Quod  fi  extra  cadat ,  aut 
mtra ,  conftfouentur  fuper  eadem  reda  CD ,  duo 

r-\\  ftgmenta  AEB,  AFB,  limiiia,  &  inaequalia, 
ouorun?  unum  totum  extra  aliud  cadit,  quod  cft 

%\%Mr$H.  aofurdum.    aDemonftratum  enim  eft  contrarium. 

Quod  fi  partim  extra  cadat ,  pattim  intra,  fcca- 

;    ;      bunt  fcfe  in  pluribus  pun&is ,  quara  duobus  ni- 

mirum'  in   A  ,    B  ,    G.    Quod    cfl    abfurdum. 

biasmii.  ^Circuli  enim  non  fe  fecani  in  pluribus  pun&is, 

J[uam  duobus.  Congruct  igiturfcgmentumAEB, 
egmento  GFD  .,  Stque  adco  ipfa  intcr  fe  sequalia 
erunt.  Quocirca  fuper  aequalibus  rcftis  lincis  , 
&c.    Quod  erat  demonftrandum. 

m:         fROBL    3.    P  R  O  P  O  S.    25. 

Circuli  fegmento  dato  ,  deicribere   cir- 
culum,   cujus  eft  fegmentum. 

TJBXtt.  CI*  fcgmentum   circuli  ABC ,    quod  perficere 

fo  i^  \&  oporteat,    Subteudatur  rc&a  AC ,   qu*  bifari- 

;  am  fecetur  m  D ,  puncto ,  pcr  quod  perpcndicu- 

laris  ducatur  DB,  conne&aturquc  AB.   Angulus 

y..  .  igitur  DB A ,  vcl  major   eft  anguloxDAB7  vcl 

.  «qualis,  vd  oiinor.    Sit  primum  major,  (quod 

-  quldcm  contingct ,    quaudo   fegmeiuum    ABC  , 

minus  fuerit  fcmicirculo  :  Tunc  cnim ,  quia  BD, 

tranfit  per  centrum,  cx  corollario  propof.  i.  hu- 

.-*  :       jus  lib.  quod  eft  extra  fegmentum,  cum  ponatur 

efle  minus  ;  erit  DA ,   major,  quam  DB,  cum 

tT*t<rth.  DB,  pcrficiens  diamctrum  *fit  omnium  minima, 

*  quae  ex  pun&o  D  ,  in  circumferentiam  caduht. 

tx&frimt  Quare  angulus  DBA,  *major  erit  angulo  DAB) 

fiatque  apgulus  BAE,  «qualis  angulo  DBA,  & 

fecet  reift*  AE ,  reftam  BD ,  produclam  in  E. 

Dico'SVdfe  centrum  circuli^  cujus  fegmentum 


r 


,* 
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ABC.    Dufta  enim  refta  EC,  erunt  latera  AD, 

DE,    trianguli    ADE  ,    aequalia  lateribus  CD, 

DE  ,  trian^uli  CDE ,  &  anguli  contemi,  refii.     *  *  • 

fQuare     bafes     EA  ,     EC  ,     aquaks.   crunt  ;  c  4.prM 

d  Eftautem  &  EA,  aequalis  ipii  EB,   quod  anguli  d  ifrmi 

EAB ,   EBA  ,    ^qualcs    fint.    Igitur    trcsv  linc* 

EA,  EB,  EC,  cuidaies  crunt,  #ac  preptere*  E,  c^.tcrti^ 

centrum  erit  circuli  ABC,  quandoquidcm  ex  E7 

plures  quam  due  vc&x  aequales  cadunt  in   cir* 

cumfetcntiam. 

Sit  deinde  angulus  DBA ,  angulo  DAB ,  «-  TM  xlJ 
qualis  :  (Quod  dcmum  continget,   quando  feg-  r     '      - 
nicntum  ABC ,  femicirculus  fiierit*    Tunc  eninv  *'    J# 
erit  AC,  diameter ,   &  D  ,  centrum,  atque  adeo 
redaeDA,  DB,  aequales;  quare/&  anguliDAB,  f  f  prml 
DBA,  aequales  crunt.)  ^Erunt  igitur  rectae  DA.  g  ^ptmi 
DB ,  aequales  :  Erat  autem  &  DC ,  aequalis  ipfi 
DA ,  quod  re&a  AC ,   fc&a  fit  bifariam,    Qua- 
propter  cum  tres  reSae  DA,  DB.  DC,  cadant 
tx  D,  in  circumfcrentiani ,  Acrit  D,  centrum.     hf.urtii. 

Sit  tertioangulus  DBA,  angulo  DAB,  minor,  tab  Xit* 
(qjuod  quidem  eveniet,   fi  fegmentum  ABC,  fc-jfc.  i*./ 
rtucirculo  majus  cxftiterit.     Tunc  enim,  quoniam 
BD  ,  tranfit  per  centrum ,    cx  corollario  propof. 
I.  hujus  lib.  quod  quidcm  intra  fegmentum,  cum 
majus  efTe  ponatur  ,   exiftit;  /crit  DB,  omnium,  }7.  tertfL 
quae  ex  D,  in  circumferentiam  cadunt,  maxima; 
major   igitur  crit  quam  DA  ,  jtideoque  ^ngulus  ki8.frwrf 
DAB  ,    major  angulo   DBA , )  fiatque  angulus 
BAE,  asaualis  angulo  DBA,  oc  fecct  re&a  AE, 
re&am  BD  ,   in  E,  punfto,  auod  oftcndetur  cflc 
ccntrum  codcm  modo,  quo  ia  ipfiim  cftcndimus, 
'quando  angulus  DBA,  major  crat  angulo  DAB, 
nt  conftat .  fi  rcSa  ducatur  EC.    Circuli   igitur 
fegmento  dato ,  defcripfimus  circulum  ,  cujus  cft 
ie^mentum.    Quod  faccrc  oportcbat. 


I  *  THEOR. 
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mi.      T  H  E  O  R.   IS.PROPOS.    26. 

In  aequalibus  circulis  ,  aequales  anguli  ae- 
aualibus  peripheriis  infiftunt,  five  ad  centra, 
.     .       uve  ad  peripheriasv  conftituu  infiftant. 

'TAB.XU.  T^  circulis  aequalibus  ABC  ,    DEF  ,    quorum 

fe  17.     A  centra  G,  H,  conftituti  ILu  primum  ad  cen- 

.    .      tra  anguli  «quales  AGC,  DHF.     Dico  periphc- 

rias  AC,  DF ,   quibus  infiftunt,  fivc  fuper  quas 

afcendcrunt ,  .efTc    asqualcs.    Sumantur   curm    in 

peripheriis  ABC  ,   DEF  ,  duo  pun&a  B,  E,  ad 

quae  reftjae  ducantur  AB ,  CB  ,  DE,  FE,  con- 

neftanturque  redte  AC ,    DF.    Quoniam  igitur 

%w4irtH.  *anguli  B,  &  E,  dimidji  funt  aequalium  angulo- 

rum  G  ,   &  H  ;  erunt  &  ipfi   aequales  inter  fe. 

Quare  ex  definitione   fegmenta  ABC,  DEF,  fi- 

tnilia  erunt.    Et  quia  latcra  AG ,  GC,  trianguli 

AGC,  aequaHa  funt  lateribus  DH,  HF,  trianguli 

DHF,  propter  circulorum  aequalitatem;  &  angu- 

li,  quos  continent ,   G,  H,  aequaies,  ex  hypo- 

b + frimi  thcR  ;  hcrunt  bafes    AC  ,  DF  ,  aequales.    Cutn 

igitur     fegmenta    fimilia    ABC  ,     DEF  ,    fint 

cx+tertii.  fuper   lioeas    «quaks   AC  ,   DF  ,    c  crunt  jpfa 

jnter  fe  asqualia.    Quarc  fi   a  circulis  «quaKbus 

demantur,   remanebunt  &  fegmenta   AC,  DF, 

inter  fe  aequalia;  ktquc  adco  periphcriae  AC,  DF. 

.Quod  eft  propoiitum. 

Sint  deinde  ad  periphcrias  couftituti  duo  anguli 

.aequates  B,  &  E;  Dico  rurfus^  peripherias  AC, 

Dr,  fuper  quas  afcendirunt,  eilc  asquales.  Erunc 

cnim  ,  ut  prius ,  fcgmcntn  ABC,  DEF,  fimilia. 

Cum  igitur  fint  fuper  seiualcs  lineas  AC,  DF: 

itostrti*  (cum  enim  anguli  G  ,   H,  aequaics  fint,  ^quod 

fint  dupli  an^ulorum  aequalium  B,  &  E;  erunt, 

ti+ttrtii  ut  pr;us  jedte  AC  ,   2^F,  aequales)   *crunt  ipfa 

inter  fe  aequalia.    Si   igitur  a  circulis  aequaiibus 

detrahantur ,  remanebunt  &  fegmenta  AC  ,  DF , 

aequalia.    In  aequalibus  itaque   circulis  ,  aequales 

ansuli,  &c.    Quod  crat  dejnonftrandum. 

3     '  THEOR. 


'  I 


L  I  B  E  R    T  E  R  T  I  V  S.       133 

TKEOR,    24.    P  R  O  P  O  S.    27.      m\ii 

In  aequalibus  circulis\  anguli  ,  qui  aequa- 
Hbus  peripheriis  infiftunt ,  fimt  inter  fe  ae- 
quales ,  five  ad  centra  ,  five  ad  peripherias 
conftituti  infiftant. 

TN  circulis    aequalibus   ABC ,   DEF  ,  quorum  TA*XM 
-*•  centra  G,  H,  infiftant  primumanguli  ad  cen-Ji-  ** 
tra    AGC  ,    &    DHF  ,    «qualibus     peripheriis 
AC  ,    DF.    Dico    angulos    AGC  ,    &    DHF, 
«quales  efle.    Si  enim  non  funt  aequales  ,  fit  an«* 
gulus  G,  major ,  fiatque  angulus  AGI ,  «qualis 
angulo  DHF.    *Erunt  igitur  periphcrias  AI,  DF,  «*""« 
«quales.    Cum    igitur    peripheria  AC  ,    acqualis 
ponatur   peripheriae    DF ,  erunt   peripheriae  AI , 
AC,  inter  fe  squales,  pars,  &  totum  ;  quod  eft 
abfurdum.    Sunt  ergo  anguli  AGC,   DHF ,  »• 
quales. 

Infiftant  deinde  eifdem  peripheriis  «qualibus 
AC,  DF,  anguli  fi,  &  E,  ad  peripherias:  quos 
rurfus  dico  aequales  cfle.  Nam  fi  alter,  ut  ABC, 
major  eft;  fiat  angulo  E,  sequalis  anguluslABI, 
^eruntque  pcripherias  Al,  DF,  a&quales.  Quare,  bxfatrt* 
ut  j  prius  ,  erunt  peripheriae  AI ,  AC  ,  aquales  , 
pars  &  totum  ;  quod  cft  abfurdum.  Sunt  ergo 
anguli  ABC ,  D£F  ,  aequales.  In  «qualibus 
igitur  circul/s  ,  anguli  ,  qui  aqualibus  peri- 
pheriis  infiftunt  ,  &c.  Quod  demonftrandum 
erat, 

SCHOLIVM. 

Si  vero  peripberi*  fuerint  intauales  %  infi/Iet  majori 
majorangulm.fiveadcentrum^fiveadcircumferentiam^  -  • 

quammtuoru  SitperipberiaAC ?,  major,  quamperipbe*  ^***7'* 
ria  DF.     Dico  amgulnm  AGC ,  majorem  ejfe  anjrulo  •'  ** 
DHF,  &  angulum  ABC  ,  majorem  anguk  DEF% 
Si  enim  fiat  peripberia  CI »  tqualis  feripberi*  DF^ 

I  3  ducany 
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ducantarqut  reSa  IG  ,  IB  ,  erunt  ut  ofienfum efi% 
tam  anjruli  ad  ceutrttm  CGI  %  DHFt  quam  anguli 
ad  circumferentiam  CBI ,  DEF,  aquales.  Quart 
y  amgulus  AGC,  aujrulo  DHF,  &  angulut  ABC% 
tugulo  PEF>  erit  major. 

Linea  reBa  ,  qua  ex  medio  punfto  peripheria 
alicujus  ducitur  tangens  circulum ,  parallela  efi  re  - 
&*  iin*t,  efua  periphtriam  iilam  fubtendiu 

TAB.XUI  I»  circulo  ABC  ,  cujus  centrum  D  >  ducatur  ex 
fo-  h  4  •  P**&*  *H«£o  ptripberU  BAC ,  liuea  EF ',  tan- 
gens  circulum.  Dico  EF%  parailelam  effc  re£t*  BC \ 
arcum  BAC  ,  fubttndtnti.  D*2a  entm  ex  cevtro  D , 
ad  punSum  comtaSus  A%  reda  DA ,  fecante  rtclam 
hxj.tert»,  BC  ,  in  G%  conntxifqut  retiis  DB  f  DC  ,  h  erunt 
ftguli  ADB  ,  ADC ,  circnmferentiis  aqualibus  AB , 
AC  ,  infifitntts  ,    itqualcs  :  Sunt  autem  &   latera 


GC  ,  **  propterea  rt&L    Ighur  &  AGB  ,  ^GC , 

iV/ir   dtinceps    rcfli  funt :  Sunt  autcm    &    angu  II 

*n.primiGAE9  GAF%  re&i.    k  quod  DA  ,  perpendiculans  Jit 

1 19  fnmt  a4  £/?     j  £rjf,  EF>  BC  t  paraJleU  funi.    Quod  ,/t 

propojitum. 

jingulus  rettusin  ctntro  infiffit  quadranti;  aa- 
tus  veYo  arcui  quadrame  minori  ;  C7*  obtujus 
arcui  quadrante  majori.  Et  cmtra  ,  angulus  in 
ccmrt  tjuadranti  infi(lens%  retius  efi\  infiftens  vert 
arcui  quadrante  ptinori^  acutm  \  O*  arcui  tfua- 
drante  majori ,   obtufus. 

■ 

Tji$.XUt  &*&**  **g*J**  ABC9  infijlat  arcui  AC,  in  cen- 
fm%  4,  *ro  B,  circmii  6CDE.  Dica  arcum  AC,  quadran- 
r*  T  Um  tfft%  &c.  ProduSis  c*im  t'#is  AB%CB% 
ad  D%  E%  txumt  quaque  anguii  ABE,  CBD,  redo 
•  >-■-«  ^BC  s  4tinctps%  retti%  ex  deftn.  10.  lib.  I.  necnon 
mif  prhm^    angulusDBE,  refasi  mcum  aqualis  fit  re3o 

angulo 
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sngulo  ABC  3  ad  verticcm*  Omnes  ergi  quatdor 
unguli  ad  centrum  B  %  aquales  fitt/t ,  utfeu  rt&i: 
tac  propterea  narcus  AC ,  CD  t  Z)£Y  £*f  quibus  «ttftotf/, 
iufiftunty<equales  eruut.  Quiliket  igitur  eorum  qua* 
drans  V/?.  £*  quoniam  reQa  cum  AB^  f*  By  cvu-  w  J 
fiituens  angulum  acutum,  cadstinarcum  AC*  reSta 
vero  cum  eadem  AB  ,  iu  Bf  coniinens  augulum  oi- 
tufum  9  cadit  in  arcum  CD;  liauido  confiat%  augn- 
lum  acutum  infiftcre  arcui  quaarante  mtnori%  oStu* 
fum  vero  majori. 

Sed  infifiat  jam  quadranti  AC  t  aygulus  ABC  % 
in  centro  B.  Dico  angulum  ABC  ,  ejfe  reSum  , 
&c.  ProduSis  enim  rurfut  reais  ^B  ,  CB\  ad 
D  ,  E  i  quoniam  tam  CAE ,  quafn  ACD  ,  &  AEQ  , 
femicircutus  efi  ,  efique  AC ,  quadrans  ,  erit  tam 
JLE  ,  quam  CD  ,  quadrans  quoque  ,  \ac  proinde  & 
DEy  tn  femicirculo  AED,  quadtans  eritl  Suut  ergo 
quatuor  arcus  AC  ,  CD  ,  DE,  EA,  *<fuales%  oac.ckf^eftlL 
proinde  anguJi  ad  centrum  B  ,  iltis  infifientes s  *qua-  .  .>  %\ 
les  erunt.  Quare  cum  omnes  qnatuor  fint  quatmor 
rectis  aquales  ,  erit  eorum  quihbet  rcctus.  Et  quia, 
recta  cum  AB  ,  auferens  mtnorem  arcum  quadranje 
AC%  facit  in  centro  JB  »  eum  AB  »  minorem  angulum 
recto  angulo  ABC  ;  reetdvero  cumeadcmdB.aufi- 
rens  majorem  arcum  quadrante  AC  ,  confiituit  in 
centro  B  ,  duguium  recto  angulo  ABC  9.  majoremi.  » 

perfpicuum  efit  angulum  minpri  arcui     qmadrante  in- 
fifientem%ejfe  acutum\  majori  v.ero%   obtufum*  Qmod  * 

eft  propojitum. 

■ 

THEOL   25.    P  R  O  P  O  S.   28.      ««•>. 

■ 

In  aequaJibus  circulis,  aequales  re&ae-lineae  :    * 
aequales  peripherias  auferunt ,   majorem  qui^ 
4em  majori,   minorem  autem  minori. 

■ 
j 

m 

7N    circulis   aequalibus   ABC  ,   DEF ,  guorum  TAlXUl 
,A  ceatra  G,  &  H,  lint  redt<e  acgual^s  AC,  DF.  fig,  $..r 
Dico  majorcm  peripheriam  ABC,  gqualem  e/Te 
majori  DEF  ,   &   minorem   AC,  .mfnori  DE.      *  *> 
Duais  cnim  reto  AG,  GC,  DH,  HF;  erunt 

14  latcra 
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latera  AG ,  GC ,  trianguli  AGC,  requalia  latcri- 
bu$  DH,  HF,  trianguli  DHF.    Ponuntur  autem 

t  8.friv*  &  bafes  AC,  DF,  squales.  Igitur  aanguli  G, 
&  H ,  aequales  erunt :  Ac  propterea  peripbetis 

bi64trtiL  AC,  DF,  quibut  infiftunt,  Jaequales  erunt;  qu* 
ablatac  ex  totis  squalibus,  relinquent  etiam  aequa- 
les  ABC  ,  DEF.  In  «qualibus  ergo  circulis 
sequales  refte  linexf,  &c.  Quod  erat  demon- 
ftrandum. 

SCHOLIVM. 

Quodfi  fuerint  lineai  iutquales  in  circulis  aquali- 
hus  ,  auferet  major  linea  ,  majerem  peripberiam  y 
quam  minor  ,  fi  foquamur  de  fegmentis  circuli  ,miw.- 
ribus  fimicirculo.  Nam  fi  de  fegmentis  circuH  ma- 
joribus  fermo  babeatur ,  major  linea  auferet  minorem 

TjiBJUll  peripberiam  9  quam  minor.    In  circulis  enim  aquali- 

fo.  6*  bus  ABC ,  DEF,  duorum  centra  G ,  &  H,fit 
'  recta  AC%  major%  quam  DF.  Dico  pertpberiam  AC , 
femicirculo  minorem ,  majorem  ejfe  ptrtpberia  DF: 
At  peripberiam  ABC  ,  minarem  perifiberia  DEF* 
Ductis  enim  rectis  AG ,  GC ,  DH ,  HF9  erunt  la- 
tera  AG  ,  GC  ,  trianguli  AGC \  equalta  lateribus 
DH  $  HF9  trianvuli   DHF.     Ponitur  autem  bafis 

cif.priad  AC  $  major  baf§  DF,  Igitur  cangulus  AGC  %  ma- 
jor  erit  angufo  DHF.     Fiat  angulns  CGI ',  augulo 

cit-terttL  DHF ',  tqualis\  eritqut  fropterea  d  pertpberia  C/, 
peripberia  DF,  aquausi  Ac  proinde  peripberia  AIC  , 
major  ,  quam  peripberia  DF\  Ideoaue  reliquaAiiC't 
miuor,  quam  reUquaDEF, 

wi*.     T  H  E  O  R.   26.    P  R  O  P  0  S.    29. 

In  aequalibus  circulis ,   aequales  peripheri- 
as ,  aequales  reftae  lineae  fubtendunc 

TAWWTN  circulis  eifdem  «qualihus  ponantur  «qualcs 
TjtoXin.L  pcnpheria  ABC  ,  DEF ;  Item  AC,  &DF. 
**  x'     Dico  reSas  AC,  DF,  qu*  eat  fubtendunt,  efle 

atquales. 


t 
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sequales.  Dudis  enim  lineis,  ut  prius  9  crunt 
latera  AG,  GC,  trianguli  AGC ,  aqualia  lateri- 
bus  DH ,  HF ,  trianguli  DHF :  Sunt  autem  & 
anguli  G,  H,  ^aequalcs,  quod  aqualibus  periphe-  ttj.Hrtil. 
riis  AC,  DF,  infiftant.  Igitur  Jbafes  AC,  DF,  b  4,frum 
«quaks  erunt.  In  aequalibus  ergo  circulis ,  ae- 
quales  peripherias,  &c.    Quod  erat  oftendeudum. 

S    C    H    0    L    I    V    M. 

Si  autem  fueriut  peripbcri*  inaqualcs ,  fubtendet 
mejttrem  major  Jinca^  quam  minorem9fi  de  fcgmen* 
tis  femicireuio  msnortbus  fiat  fermo.     Namfi  de  f**~ 
tneutis    majoribus    femicirculo    loauamur  ,  fubtcndet 
tnajorem  minor  linea ,  quam  minorem*    In  ctrculis 
enim  aqualibus   ABC  ,  DEF  ,   quormm  cemtra  (7,  7ABXIIU 
&  //,  fint  pcripberia.  fcmkirculo  minores  AC ,  DF\  fo%  a^ 
Jltque  AC  ,   major  ,  quam  DF 1    Ac  proinde  ABC 
mtnor%  auam  D&F.     Dico  liueam  AC9  majorem  cjfr  y 
quam  UF.     Ductis   cnim  rectis  AG  ,    GC.  ,    DH , 
HF\  erit  angulus   AGC  ,   major  angulo  DHF,  ex 
Jcbolio  propof    27.    bujus    lib.     Cum    igitur   latera 
AG  ,    GC  ,    trianguli  AGC  ,    tquatia  fint  lateribus 
DH ,  HF%  triauguli  DHF,  cerit  bafis  AC%  major  ci+prhm 
hafe  DF%    &c. 

PROBL  4.    PROPOS.  30.  xi%. 

Datam  peripheriam  bifariam  fecarc. 

Clt  peripheria  ABC ,  fecanda  bifariam.    EKicatur  _  _„. 
&  rcfta  fubtcndens  AC ,  qua  divita  bifariam  in  ^~, 
D,  erigatur  perpendicularis  DB,  quae  peripberiam  **  '"■ 
ABC ,  Mftriam  fecabit  in  B.    Duftis  enim  redis 
AB,  CB,  erunt  latera  AD,  DB,  trianeuliADB, 
a&qualia  latcribus  CD,  DB,  trianguli  CDB :  Sunt 
autem  &  aaguli  ad  D ,  xquales  ,  nempe  redi. 
Igitur  «&  bafes  AB ,  CB  ,  «quales  erunt ;  Ac  a  tprm* 
propterca  Aperipheris  AB,  CB,  erunt  acqualcs.  bi&orrii. 
Datam  ergo  peripheriam  biariam  iccuimus.  Quod 
cras  facicudum. 

I  5  THEGR. 
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«M.        THEOR.S7.PROPOS.3X..  *     j 

I 

In    circulo    angulus ,   qui  in  femicirculo  9 

'    reftus  eft :   qui  aucem  in  majore  fegmento , 

minor  redto  :  qui-  vero  in  minore  fegmento , 

*    imyor  eft  redto.    Et   infuper  angulus  majo- 

ris  fegmenti ,   re6lo  quidem  major  eft :   mi-  \ 

noris  autem  fegmenti  angulus  minor  eft  refto.      ,     \ 

TAMSOl  /^lrculi  enim  ABC,  cujus  centrurn  D,  diame- 

fy.  8.  ^  ter  fit  AC ,  conftituaturque  in  femicirculo 
angulus  ABC ,  exiftetque  angulus  BAC,  in  ma- 
jori  fegmento  CAB.  Coimituatur  quogue  in 
CEB,  minori  fegmento  angulus  BEC  Dico  an- 
gulum  ABC ,  in  femicirculo  reftum  effe;  angu- 
lum  rero  BAC  ,  in  majori  fegmento ,  minorem 
redo,  &  angulum  BEC,  in  minc^ri  fegmento  y 
inajorem  refto.  Item  angulum  majoris  fegmenti 
comprchenfum  re&a  BC,  &  peripheria  BAC ,  efle  t 

tcSto  majorcm.  At  angulum  minoris  fegmenti 
comprchenfum  refta  BC ,  &  peripherta  BEC,  re- 
fto  minorem.  Ducatur  enim  ro&a  BD  ,  ad  ccn- 
trum,  &  extendatur  AB ,  in  F.    Quoniam  igitur 

a  f.fnmi  reftae  DA  ,  DB  ,  aquales  funt ,  a  erit   angulus 

.    .    DBA ,   angulo  DAd,   tequstfis.    Eadem   rationc 

crit  angulus  DBC,  angulo  DCB,  aequalis,  ideo- 

que  totus  an^ulus  ABC ,  dudbus  angutis  BAC, 

bji.fri«i  BCA ,  aequahs  crit.  i>Elt  autem  &  angulusFBC, 
externus  -eiftlem  duobus  intcruis'  aAgUlis  BAC^ 
BCA,  in  triangulo  ABC,  aeqjialis.  Quarc  «qua* 
les  erunt  inter  /e  anguli  ABC ,  FBC ;  ac  propte- 
rea  uterque  re&Us.  Re&us  igitur  eft  anjjulire 
ABC ;  quod  eft  primum. 

cn.prmi  '  Quonmm  vero  intfiangulo  ABC,  c^uo  ftnguti 
ABC,  &  BAC,  funt  duobus  reftis  minorcs  ;  Et 
eft  anguius  ABC ,  oftenfus  refltus  :  Erk  angulus 
J3AC  ,  in  fegmentQ  majori,  reflo  minor;  quod 

cft  fccundum. 

Rurlus  quia  in  quadrilatero  AB&C,  iotra  cii> 

culum 
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culum  defcripto,  </duo  anguli  oppofiti  BAC,  StixxJtrtiU 
BEC ,  fiint  duobus   rcftts  aequales  ;  Et  aftgulus 
BAC ,  oftenfus  eft  refto  minor:  Erit  BEC,  an~ 
gulus  in  fegmento  minorc,  refto  major;  quodeft 
tertium. 

Amplius  cum  angulus  tfe&us  ABC ,  pars  fit 
anguli  fegmenti  majoris  ABC,  qui  comprehendi- 
tur  recta  BC ,  &  peripheria  BAC ;  erit  angulus 
fegmenti  majoris,  refto  major,  quod  eft  quartum.    , 

Pdftremo  ,  cum  angulus  fegmenti  mmoris , 
comprehenfus  refta  BC;  &  pcripheria  BEC,  part 
fit  quoque  anguli  refti  PBC;  Erit  angulus  fcg- 
mcnti  mmoris ,  refto  minor  ;  quod  eft  cjuintum. 
In  circiilo  igitur  angulus ,  qui  in  femicirculo, 
reclus  ,eft,  &c.    Quod  erat  demonftrandum.j 

COROLLARIUM. 

Hiqc  mimfiihim  cft  9  auod  angulus  ttkngdi,  qui  re» 
liquis  duobus  xqualis  exiftit ,  re&o*  cft »  eo  quod  ilK 
cu' liguus  (qui  produ&o  laterc  extra  triaogulum  fic)  fif- 
dim  fu  xquxHs. 

T  H  E  O  R.    28.    P  R  O  P  O  S.    32.     ixxii, 

SL  circulum  tetigerit  aliqua  refta  linea ,  a 
contaftu  autem  producatur  quaedam  refta  li- 
nea  circuJum  fecans :  Anguli ,  quos  ad  coa-     ; 
tingentem  facit  ,,    aequales   func  iis  ,   qui  in 
alternis  circuli  fegmentis  confiftunt,  angulis. 

^p Angat  reda  AB,  circulum  CDE,  in  C,  pun-  TABXlll 
A    &o  ,  i  quo  ducatur  re&a  CE,  dividens  cir-  H-  9* 

culum  in  duo  fegracnta,  in  quibus  fiant  anguli 

CGE ,   CDE.    Dico  angulum  ACE  ,  squalcnj 
eifc  angulo  CGE,  in  altcrno  fegmcnto;  &  angu- 
hrin  K€E,  auulo  CDE,  in  alterno  quoque  ftg- . 
jnento.    Tranfeat  enim  piimum \  re&a  CE , jper 
centrum*    #  Erit   igitur  uterque  aogulus  ACE,  ai8,/*rrft 
3CE  ,  rc&uf :  *Sunt   autem   &  anguli  CGE,  b|i,/*nflL 
jCOK  ,  tn  ftrpi.circAjli*  refli,  Ijityr  angulus  ACE, 

angulo 
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angulo  CGE  ;  &  angulus  BCE,  angulo  CDE  r 

$qualis  eft. 
TMXJTi.      ^on  tranfeat  jam  CE,  re&a  per  centrum.  Du- 
fig-  10.     ^a  igitur  rc&a  CF ,  per  ccntrum  ,   connedatur 
crt.ttrtu.  re&a  EF  :  c  eriujue  CF,  perpendicularis  ad  AB, 
djk*r/#i.  ^{fc.angulus  CEb,  rcdus  ;    ac  propterea  reliqui 

anguli  ECF ,  EFC,  asquales  erunt  uni  re&o,  ut 

angulo  rc&o  ACF.    Dempto  ergo  communi  an-. 

gulo  ECF  ,  erit  reliquus  ACE ,   reliquo  CFE, 
•  xi tirtU.  aequalis:  *Eft  autem  angulo  CFE,  aqualis  quo- 

2ue  angulus  CGE ,  cum  utcrque  fit  ia  fegmento 
"GE.    Quare  angulus  ACE,  angulo  CGE,  se- 
fualis  erit.  Quoniam  vero  in  quadrilatero  CDEG, 
uo/anguli  CDE  ,  CGE,  duobus  funt  redis  ae- 

gijjrauquales  :  /Sunt  autem  &  duo  anguli  ACE,  BCE, 
duobus  re&is  a&qualcs  ;  fi  auferantur  acauales  an- 
guli  ACE,  CGE,  remautbit  angulus  BCE,  an- 
gulo  CDE  ,  aequalis.  Si  circulum  igitur  tetigerit 
aliqua  reda  linca,  £  contaftu  autem,  &c.  Quod 
erat  oftendendum. 
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PROBL    5.    P  R  O  P  O  S.    33. 

Super  data  refta  linea  defcribere  fegmen- 
tum  circuli ,  quod  capiat  angulum  aequalem 
dato  angulo  rc&ilinco. 

TAdJiUl  Tl  E£to  data  fit   AB ,  &  datus  angulus  primum 

fo   11.    *^  rc&us   C.    Oportet    igitur  fuper  AB  ,   feg- 

mentum  defcribere,  in  quo  angulus  exiftens  fit 

«qualis  angulo  refto  dato  C.    Divifa  AB ,  bifa- 

riam  in  D ,  defcnbatur  centro  D,  intervallo  au- 

temDA,  vel  DB,  femicirculus  AEB ;  fadtumque 

ilhtrrtil  *tit }   quod  proponitur.    Nam   **ngulus    AEB, 

itt  aefcripto   femicirculo  reftus  eft  ,  ideoque  x- 

qualis  anguto  C,  re&o. 

lAKXlll     Sit  deinde  angulus  datus  acutus  C.    Ad  pun- 

fy.  is.    ftum  A,  fiat  angulus  DAB  ,  aequaflis  angulo  C, 

acuto;  &  agatur  ad  DA  ,  perpendfcularis  AE, 

*    qua  cadet  fupra  AB.    Fiat  deinde  angulo  FAB, 

fcqualis  angulu»FBA$  fecetqueBF,  re&aro  AE> 

in 


\    » 
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in  F.  b  Erunt  igitur  rede  FA  ,  FB,  «qualcs.'b  tfrmd 
Quare  i  centro  F  ,  &  intervallo  FA,  circulu» 
defcribatur  AGB,  tranfibit  is  per  B.  Dico  igitur 
angulum  in  fegipento  AGB  ,  quod  defcriptum 
eft  fuper  AB ,  cffe  squalem  angulo  C.  Fiat 
enim  angulus  in  dldo  fegmento  AGB.  Quia 
igitur  AE,  per  centrum  F,  tranfit.  &  ei  perpen- 
aicularis  eft  DA,  tanget  DA,  reaa  circulum  in 
A  ,  per  coroll.  propof.  16.  hujus  lib.  Quaproj- 
ter  tangulus  DAB ,  hoc  eft,  angulus  datus  C,  c)Wr*** 
sequalis  erit  angulo  G  ,  in  ftgmento  alterno 
AGB. 

Sit  tertio  angulusdatus  H,  obtufus.  Fiat  rurfiis 
angulo  H,  «cjualisanguIuslAB,  &  agatur  adlA, 
pcrpendicularis  AE,  quae  fupra  AB,  cadet.  Rc- 
liqua  omnia  fiant ,  ut  prius ,  defcriptumque  erit 
fuper  AB ,  iegmentum  AKB  ,  in  quo  angulus  • 
K ,  aequalis  eft  angulo  dato  obtufo  H.  Nam 
anguius  IAB  ,  hoc  cit ,  angulus  datus  H,  dxr  dguirril 
qualis  eft  angulo  K,  in  alterno  fcgmento  AKB. 
Eadem  cnim  cft  demonltratio.  Itaque  fuperdata 
redta  linea  defcripfimus  fegmentum ,  &c.  Quod 
efficiendum  crat. 

P  R  O  B  L.    6.     P  R  O  P  O  S.    34.       xnir: 

f 
« 

A  dato  circulo  fegmentum  abfcindere  ca- 
piens  angulum  aequalem  dato  angulo  re6tili- 
neo. 

"TAatus  circulus  fit  ABG,  i  quo  auferre  ojpor-  TABJCtH 
•*-*  teat  fcgmentum  ,    in  quo  angulus  exiftens  fy.  13, 
equalis  fit  dato  angulo  D.    /aDucatur  re&a  EF,  iij.ttrttt. 
.angcns    circulum    in   A.    Fiat    dcinde    angulus 
-  FAB ,   aequalw  anguio  dato  D.    Dico  igitur  an* 
gulum   ACB  ,  in  fcgmento  ablato  ACB,  «qua- 
lem  effe   dato  angulo  D.    Eft  enim  b  angulus  bjMiflrt* 
FAB  ,  aequalis   angulo  C  ,  in  alterno  fegmento 
ACB.    Cum  crgo    angulo    dato  D  ,  factus  fit 
xqualis  angulus  FAB,  erit  quoque  angulus  C,      . 
angulo  D  ,  «qualis.    A  dato.  ergo  circulo  abfct-  J 

dimus  . 


ta 


14».  EUCLJDIS   GEOMETRIM. 

■  ■  :  ijinau*  iqgpjentujn'  ACBr.  &c.    Quod  ewt  faden- 

wxr.       THBO  &    29.    P  R  O  P  O  S.  35. 

$?  in  circulo  duae  re£be  lineae  fe  fe  mu- 

tuo  fecuerint  ,    reftangulum   comprehenfiim 

fub  fegmentis   unius ,   aequale  eft  ei ,  quod 

.  iub  fejpnentis  aJterius   comprehenditur ,  re- 

flanguio* 

JjiBJCir-     In    eircuto  ACBD  ,   fecent  fe  mutuo  reffac 

/g.  i.     AB,  CD,  in  £.    Dico  re&angulum  comprehen- 

fiim  fub  legmentis  AE,  EB,  asquale  effe  redan- 

gulo  comprehenfo  fub  fegmentis  CE,  £D.    Auc 

•    cnim  utraque  linea  tranfit  per  centrum,  aut  una 

tntum,  aut   neutra.    Tranfeat  primum  utraque 

per    centrum.    Quoniam   igitur    omnia   quatuor 

fegment»  inter  fe  aequalia  funt  ,  perfpicuum  eft, 

tmangulum    comprehenlum   fub   duobus  unius 

finc2&  sequale  eiTo  ei  ,  quod  fub  duobus  alterius 

lineac  comprehenditur  ,   redangjilo ,  ex  iis ,  que 

ad  initium  lib.  2.  fcripfimus. 

fgr.t.         Tranfuat  dcinde  CD ,  fola  pcr  ccntrum  F,  di- 

a  yHrtk  vidatque  primum  reftam  AB,  bifariam,  *ac  prop- 

terea  ad  angulos  redos ,  conjungaturque  reflaBF. 

Quoniam  igitur  CD ,  divifa  eft  pcr  aequalia  in  F, 

b  %•/*•    cc  per  inxqualia  iq  E ,  b  erit   rc&angulum  fub 

C£,  ED  ,  una  cuni  quadrato  rcftac  EF,  asquale 

, quadrato  redte  FD^  ideoque  quadrato  rectae  FB, 

cum  re&ae  FD ,  FTB ,  fint  a&quales  :  Eft  autcm 
quadratum  redte  FB,  «■ «quale  quadratis  redarum 
FE,  EB.  Igitur  redangulum  fub  CE ,  ED , 
una  cum  quadrato  re&ae  EF  •  atquale  quoque 
crit.quadratis  re&arum  FE,  EB.  Quare  ablato 
communi  quadrato  re&ae  FE,  remanebit  re&an- 
culum  lub  CE,  ED,  aequale  quadrato  re&as  EB, 
hoc  eft,  refiangulo  fub  AE ,  EB,  cum  AE, 
EB,  rea*  fint  asquales:  ac  proindc  reftangulum 
Jub  eif  comprehenfum ,  fit  quadratum,  ex  iis, 
qpx  ad  defin.  1.  lib.  a.  fcripfimus.  Divi- 


J 


Dividat  jam  CD,  tranficns  per  ccntrum  re&amjfc.  Jf  ^ 
AB,  non  bifariam. .  Secctur  erg*  AB,  biftmi»  ., 
in  G,  ducanturque  re£te  FG,  FB,  <rfcritqueFGf  d ytenu. 
pcrpendfcularis  ad  AB.    Quoniam  vero  roftangu- 
lum  fub  CE,  ED,  una  cum  quadrato  reflae  FE, 
eaequale  eft  qaadrato  re&ae  FD,  hoc  eft,  qua- e  j.yfc. 
drato  refta  FiJ:  Eft  autcm  quadratum  re6te  FE, 
./a&quale  quadratis  reftarum  FG ,  GE ,  &  quadrar  f+y.frM 
tum  rediat  FB,  aequalt  quadratis  refiarum  F6> 
GB  :    erit   quoque  re&angulum  fiib  CE  ,  ED, 
una  cum  quadratis  rc&arum  FG  ,  GE,  xquale 
quadratis    re&arum   FG  ,    GB.     Dempto   ergo 
communi  quadrato  reftae  FG,  rcmanebit  reftaa* 
gulum  fub  CE ,  ED ,  una  cum  quadrato  redhe 
6E ,  acquale  quadrato  redse  GB.  .  Atqui  etiam      „ 
redangulum  6ib  AE ,  EB ,  uaa  cum  quadrato , 
refcte  GE  ,  g  aquale  eft   eidcm  qliadTato  re£be  g  j.  fa 
GB :  propterca  quod  rc&a  AB,  fe&a  eft  bifariam 
in  G^  &  non  birariam  in  E.  *  Igitur  re&angulum 
fub  CE,  ED.  una  cum  quadrato  re£te  GE  ,  ae- 
quale  cft  rcaangulo  fub  AE ,  EB ,   una    cum 
quadrato  cjufdem  re&se  GE:    Quare  ablato  com- 
muni  quadrato  rcftae  GE,  rcmancbit  reftangulum 
fub  CE  ,  ED  ,  aequale  rc&angulo  fub  AE,  EB^ 
Quod  eft  propofitum. 

Tcrtio  neutra  per  centrum  tranfeat ,   five  unajfe;  »  f; 
illarum  bifariam  dividatur ,  five  ncutra.    Ducatur     "    *    r 
per  centrum  F,  &  punftum  fefiionis  E,  re&a 
GH.    Quoniam  iraquc  oitcnfum  eft,  re&angulum 
iiib  AE,   EB  ,  aequaie  efle   redianeulo  fub  GE, 
EH:  fivcAB,  dividatur  bifariam,  fivcnon:  Item 
redrangulum  fub  CE ,  ED ,  aequale  efle  quoque 
eidem  reftangulo  fub  GE,  EH  ;  five  CD  ,   fefta 
fit   bifariam ,   five  tfon  ;    Erit    rcdangulum    fub 
AE,  EB,  aquale  reftangulo  fubCE,  ED,  quod 
cft  propofitum.    Si    in  circulo  igitur  duae  redtae        : 
lineas  fefe   muruo   fecent ,  &c.    Qiiod   demon- 
ftrandum  crat.  * 
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mfi,     THEOR.   30.    PROPOS.    3$. 

Si  extra  circulum  fumatur  pun&um  ali- 
^  quod  ?  ab  eoque  in  circulum  cadant  duae  re- 
ckae  Imeae,  quarum  ajtera  quidem  circulum 
fecet,  altera  vero  tangat:  Quod  fub  tota 
fccante  9  &  exterius  inter  pun&um  Sc  con- 
vexam  peripheriam  aflumpta  comprehenditur 
re&angulum ,  aequale  ent  ei ,  quod  a  tan- 
^ente  defcribitur  f  quadrato.  * 

JABXIK  Tj  Xtr&  circulum  ABC,  pun&um  fumatur  D, 
/f-  7-  ..  •Ll  i  quo  linea  ducatur  uA  ,  fecaus  circulum 
%\+ttrth\  jn  Qy  afc  ];rtea  db  ^  circulum  tangens  in   B. 

Dico  redangulum   fub   DA ,  DC ,  «quale  efle 
quadrato  re&a  DB.    Tranfeac  enim  primum  re&a 

bfottrtu  JDA,  percentrumE,  &  jungaturre&aEB,  *qu» 
perpendicularis  erit  ad  DB.  Quoniam  ijjitur  CA, 
divifa  eft  per  aequalia  in  E,  &  ei  addita  m  reftum 

t6ftt  &  continuum  CD,  *erit  re&angulum  fub  DA, 
DC,  una  cum  quadrato  re&ae  EC,  hoc  eft,  cum 
quadrato  rcdae  EB  ,  asquale  quadrato  re&ae  DE : 

i+j.frmt  Llt  autem  quadratum  re&«  DE,  ^sequale  qua- 
diatis  redarum  EB  ,  BD.  Quare  redlangulum 
fub  DA,  DC,  una  cum  quadrato  redte  EB ,  &- 
quale  trit  quadratis  redarum  DB,  BE.  Ablato 
igitur  communi  quadrato  rc£te  BE ,  remancbit 
rc&angulum  fub  JJA  ,  DC,  quadrato  rc&s  DB, 
atquale.    Quod  eft  propofitum. 

TJBXW.     ^oa  tranfcat  jam  DA,  fecans  per  centrum  E. 

f*.  8,  9.  Divila  ergo  AC ,  bifariam  in  F,  ducantur  rcdat 

V&tirtii  EB,  EC,  ED,  EF;  *er!tquc  EB,  ad  dD,  per- 

t  i.tmit.  pendicularis  ;  /&  EF,  ad  AC  Quoniam  igitur 
CA,  divifa  cft  per  aequalia  in  F,  &  ei  addita  rc&a 

g  6.J**.  CD.  /erit  redangulum  fub  DA,  DC,  una  cum 
quaorato  teStx  CF ,  aequale  quadrato  rcftac  PF. 
Addtto  igitur  communi  quadrato  redx  FE.  erit 
re&angulum  fub  DA  ,  DC,  una  cum  quadratis 
re&arum  CF,  FE,  «quate   quadratis  rc&arum 
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DF,  FE:  Eft  autem  quadratis  reaarum  CF,  FE, 
iacquale  quadratum  re&ac  EC ,   ideoque  &qua-  btf.prtmi 
dratum  retSte  EB  ;  Et  /quadratis  re&arum  DF,  i  ^j.frmn 
FE,  «quale  eft    quadratum   refla  DE.    Quarc 
reftangulum  fub  DA  ,   DC ,  una  cum  quadrato 

rcftac  EB,  acquale  crit  quadrato  rcfteDE.    Cuift >* 

igitur  quadratum  re&ae  DE,  ^aequak  fit  quadra-  ktfjkm 
tis  redarum  DB ,  BE  ;  crit  &  reftangulum  fub     " 
DA,  DC,  una  cum  quadrato  rcd#  EB ,  aequale 
quadratis  re&arum  iJB,  BE.    Ablato  ergo  com- 
muni  quadrato  redse  £E,  remanebit  rcftangulum 
fub  DA,  DC,  quadrato  rcdae  DB,  aequale:  quod 
eft  propofitum.    Si  i^itur  extra  circulum  lumatur 
pundhim  aliquod  ,  &c.    Quod  erat  demonftran*    •   *  '•  I 
dum. 

COROLLARIUM.    I. 

*  ■    ■ 

Hioc  manifefium  eft  ,   fi  a  pun&o  quovis  extra  circo- 
lum  afthinpto  plurimx    lintx    it&x    circulum    fecantes 
ducantur  >    redhngula  comprebenfa  fub  tctis  Jineis  ,  & 
partibus   exterioribus,  inter  fe  tffe  srqualia.    Ut  fi  cx  A  9   TA&XIV^ 
dueantur  reclx  AC  /  AD ,   AE',  iecantes    drculum  in  fo  lo.% 
F  ,  G  ,  H  ,   erunt   rcclangula  fub  AC,  AFj  lttm  fub 
AD  ,   AG  i   &   fob  AE, AH,  «qualia  ioter  fe.    Nam    .      * 
du&a   AB  ,    tangeote   circulum  ,   /eiunt   qvadrato  re&ae    xiMfiih 
/B  ,  sequatia  fingula   illa  rc&angula  *  quare  &  intcr  fc 
omnia  aequalia  eruot.  -  .  r 

C  O   R   O  L  L   A  R   I   U   M.    li; 

Conftat   etiam  ,  duas  rc£b»  ab  eodcm  pun&o  du&af  i 
qux   circulum    tangant  ,    inter  fe   cfTe  aequalcs.     Ducan- 
tur    enim   ex   A  ,   redbc  AB  ,  AC,  tangentes  circulum  :   Tj§BJClVt 
quas  dico  «ffe  zquales  inter  fe.     Du&a  enim  recta  AD,    /»#    1|a 
«juae   circulum  fecst   in  E  >    erit   tam    quadratum    rcdbc 
<AB  ,  quam   quadratum    reclx  AC,  ragcquale  rctfangulo   fflsgVftf;? 
fub  AD,  AE.     Quare  quadrata  rc&arum  AB,  AC,  intef 
fe  aequalia  erunt  >   ac  proptaea  itclse  AB  ,  AC»  zqualcs 
quoque  crunt. 


K  CO-; 
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.    C  O  R  O  L  L  A  R  I   U  M.    III. 

Pcrfpicoum  quoqpe  cft  ,  ab  eodem  puncxo  cxtra  drcvh 

lam  affiimpto  ,   duci  tantum  poffe  duas  lineas  ,  qux  dt~ 

7ABX1V.  culum  tangant.     Si  enim   prxtcr   duis   AB  ,    AC,  duci 

fc  11.      poffit   teitia    AD,  cjrculom  eundem  tangens  ;   dudis  re- 

of8«Arrrir.&u  EB,  EQ,  cx  ccntro  E,  «crunt  anguli  ABE,  ADE, 

re&i  ,   idtoque   xquales  ;   qaod  eft  abfurdum      Naro    fi 

* ii frtmt  ducatur  redh   AE,    #ent  angulus  ADE  ,   mijor  angulo 

ABE. 

Aliter.  Si  tertia  AD  ,  circulum  etism  tangat  s 
eruot  dux  tan^entes  AB,  AD  ,  aequalc:  ,  ut  oftcnfum 
cft  $  qttod  cft  abfurdum.  Du£h  namque  r  6k\  AE  •  ad 
%tttrtu.  ccotrum  E  ,  quse  circulum  fccct  in  F,  ^trit  AD,  cum 
fit  propinquior  minircx  AF  ,  minor  ,  quam  AB,  qux 
i  minima  AF  ,  remotior  eft.  Vel  tic.  Si  AB,  AD, 
funt  arquales  ;  additis  aequahbus  EB,  ED,  eruct  qur*que 
AB,  BE,  ipfis  AD,  DE  ,  xquiks,  quod  eft  abfuivum. 
'qti.primi  f  Sunt  enim  majorcs  AB  ,  BE.  Solum  i^itur  dux  iMx 
ducentur  a  purcxo  A,  qux  circulum  tangant  :  Quod  cft 
propofitum. 

COROLLARIUM.IV. 

IIIuJ  denique  conftat  etiam  ,  fi  diwe  rcdfcx  xqoalcs  ex 
puncxo  quopiam  in  convexam  pcripheriam  incioant,  & 
earum    una   circulum  tan^at,   altcram   qu>quc   circulam 

TAB-XIP.  tanfcerc-     ^c    &    ^ux   fc€tx    AB  »   ^C  t   A»t  xquaUs. 

£  '  &   AC  ,   tang^t  circolum    in  C  ,    tapget   quoque    AB  , 

•***  eundcm  circulum   in   B.     Si  erim    noa  tangar,  ducatur 

AD,  ttnpens,  eruntque  ex  s.  c<*roll.  AC,  AD,  xqualts. 

Cum  cn?o  8c  AB ,  ipii  AC  •    xquilis  ponatur  ,  duc^nrur 

trcs  reQx  xqualea    AB  ,  AO,   ^D,  quod  tft  abfurdum. 

td.ttrtBt  rDux  cnim  tsntum  duci  poflunt. 

TAB-XIV.      Alitcr.     Ponantur   «iux   rtc"hc  xquates    DB  ,    DF ,    & 

fg.  ij.     DB  ,   circulum  tan;;at  ,    in    B«     Dico   &    DF  ,  tundim 

tangere   in   F.     Du&is  enim  reclis  Ep,  EF,  ex  centro, 

erunt   duo   latcra    DB  ,   BE,  duobus  latertbus  DF,  FE, 

t%.prhni  aqualia  ,  &    bafis   DE  ,   communis.     j  I^itur   anpuli  B» 

ti£*  tertu.  **»  tcquales  erunt:  fSed  B,  rc&us  eft.    Igitur   &  F,  re- 

'  ctut  erit ,   atque  idcirco  DF  ,   circulum  tanget  m  F ,  ex 

coroll.  propof  16.  hujus  lib. 

THEOR. 
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T  H  E  O  R.    31.    P  R  O  P  O  S.    37.      *mfc 

Sr  extra    circulum   fumatitf   pun&um  ali- 

3uod ,  ab  eoque  punfto .  in~  circulum  cadant 
.  uae  refte  linece ,  quarum  gltera  circulum 
1  fecet. ,  altera  in  eum  incidat ;  fit  •  antem , 
quod  fub  tota  fecante  ,  &  exterius  inter 
pun6him ,  &  convexam  peripheriam  afliunp- 
ta  ,  comprehjndkur  refctangulum  ,  aequaJe 
ei ,  quod  ab  jncidente  defcribitur ,  quadra- 
to ;   Incidens  ipfa  circulum  tanget. 

■pXtra  erculum  ABC«  cujus  eentrum  E,  pun-  TABXIV 
*~*  ftum  fumatur  D,  a  quo  ducatur  rcfta  DA,  £g%  ij# 

•  circuium  fecans  in  C ,  &  rcfta  D& ,  incidens  in 
circulum  cjufquc  punftumB;  fitque  redangulum 
fub  DA,  DC,  aequale  quadrato  refta&DB.  Dico 
DB ,  circuluin  tangerc  in  B.  a  Duc&tur  cnim  j\ftirt$* 
DF  ,  tangens  circulUm,  &  jungantur  re&£  EB, 
EF.    Quod  fi  DA,  fecans  non.tranfeat  per  cen-  fe  14. 

'  trum  E  ?  jungatur  quoque  refta  DE.    jQuoniam 
Jgitur  reftangulo  fub  DA,  DC,  Jacqualceft  qua-  \>%kurt& 
dratum  reftas  tangentis  Dr  :  Et  eidem  reftangulo 

,  fub  DA  ,  DC ,   aequale  pdnitur  quadratum  rcft* 

.  DBierunt  quadrata  reftarum  Dh  ,  DB,  inter  ft 
«qua*iia  ,  ideoque  &  reftcc  DF  ,  DB  ,  aequales 
inter  fe  erunt.  Itaque  quia  latera  DF,  FE,  tri- 
anguli  DFE,  sequalia  lunt  lateribus  DB ,  BE, 
trianguli  DBE  ;  &  bafis  D£,  communis,  terunt  cZ.Ptimi 
anguliDfE,  DBE,  aquales.  ^Atqui  anguius  <h&;<#* 
DFE  ,   reftus  cft  ,  quod  DF  ,  circulum  tangat.  ; 

Igitur  &  angulus  DBE,  reftus  erit.    Quapropter 
per  coroll.  propof.  16.  hujus  lib.  '  DB,  circulum 
tanget;   quod  cft  propofitum.    Stergo  extra  cir-   J     •  v 
culum   fumatur   punftum   aliquod ,  &c.'    Quod 
crat  demonftfaadiHi:.  - 
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EUCLIDIS 

ELEMENTUM 

QUARTUM. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    I. 

Figura  reftilinea  in  figura  re&ilinea  in- 
foibi  dicitur  ,  •  cum  finguli  ejus  figurae  ,  quae 
infcribitur  ,  anguli  fingula  latera  ejus  ,  in 
qua  infcribitur ,  tangunt. 


Gens  Euclides  quarto  hoc  libro  de  varOs 
infcrtptionibus  figurarum  reSilinearum  in 
circtdo  y  CT  earundem  circa  circulum 
defcriptionibus  :  Item  de  infcriptionibus 
chrculi  in  eifdem  figuris9  &*  circuli  defcrtptionibks 
chrca  eafdem :  exponit  paucis  definttionibus ,  quid  fit 
.figuram  infigura  infcrihi*  aut  cirea  figuram  defcrJ- 
b$  ,  incipiens  a  reftilineis  figuris  :  Si  igitur  anguli 
*Dy  £,  F^  trianguli  interm  DEF  t  taqgant  latera 
fg*  *?•-  AB  ,  AC , BC  ,  trianguli  externt  A BC ;  dtcetur 
triangulum  DEF,  in  triangulo  ABCy  ejfe  infcrip- 
fg.  if,  tum.  At  quoniam  angulus  Mt  trianguli  KLM9 
non  tangit  latus  HI ,  trianguli  Ghl,  non  dicetur 
triangulum  KLM ,  infcrtbi  in  triangulo  GHI  + 
quamvis  totum  illud  fit  intra  hoc  ,  duoque  anguli 
K,  Ly  tangant  duo  latera  GH9  GI. 

DEFI- 
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DEFINITIO.IL 

Similiter  &  figura  circum  fjguram  defcri- 
bi  dicitur ,  cum  fingula  ejus ,  quae  circum- 
fcribitur  , ,  latora  fingulos  ejus  figuraeangulos 
tetigerint,   circum  quam  illa  defcribitur. 

"C  Contrario  dicetur  triangultm  ABC  9  defcribi  TjUXIK 
*-*  circa  triangulum  DEF;  quoniam  fingulalateraM*lt%x^ 
illius  fingulos  hujus  angulos  tangunt;  At  triangulum 
GHI ,  non  dicetur  defcriptum  ejfe  circa  triangulum 
KLM ,  propterea  quod  latus  illius  HI 9  angulum 
hujus  M ,  non  tangit.  Idem  intelligendum  efi  de 
infcriptionibus  ,.  ac  circumfcriptionibHS  aliarumfigu^ 
rarwm  reSMnearum. 

D  E  F  1  N  I  T  I  Ot    E 

'    Figura  re&iiinea  in  circulo  inftribi  dicitur5' 
'  cum   fmguli    ejus    figurac ,   qu©  infcribitur  * 
anguli  tctigerint  circuli  peripneriaiti.  * 

T  ITfi  tangantanguli  A9  B>  C,  trianguli  AB&9  TMXK 
*■'   peripheriam  circuli  ABC,  dicetur  trianguUtm  *  %l 
in  ctrculo  ejfe  infcriptum.     Quodfi  vel  unus  tantum 
angulorum  non  tangeret  peripheriam  9  nondkevetur 
triangulum  ejfe  infcriptum  in  circulo. 

DEFINITIQ.    IV. 

Figura  v^ro  reftilinea  ciria  titcuhim.de' 
fcribi  dicitur ,  cum  fingula  tatera  ejus ,  quae 
circumfcribitur ,  circuli  peripheriam  fangurft. 

"  fkTvirafiimcra  trianguU  ABC%  fingda  taqgafft  TAB.XK 
"  peripheriam  circuli  DEF j  ^m  trmghm  H\  h. 

circa  firculum  efe  defcriptum. 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.    V. 

Similiter  &  circulus  in  figura  re&ilinea 
ihfcribi  dicitur ,  cum  circuli  peripheria  fin- 
gula  latera  tangit  ejus  figura5,  cui  infcri- 
bitur. 

.  DEFINITIO.    VI. 

Circulus  autem  circum  figuram  defcribi 
dicitur ,'  cum  circuli  periphcna  fingulos  tan- 
git  ejus  figurae  ,  quam  circum  fcribit ,  an- 
gulos. 

Tj*B.XP.  \f^c^im  &X&W  cbrculus  DEF ,  infcriptus  effe  in 
/jg.  i>i.*  triangulo   ABC  :   At  vero    circulus  ABC9 

defcriptus  ejfe  chrca  triangulum  ABC.  Idem  judi- 
qium  habeta  de  aliisfiguris  re&Uineis^  qx*  in  circulo 
flicitntur  infcribi  ,  vel  circa  eundem  defcribi;  Aut 
in  cptibus  circulus  dicitur  tnfcribi ,  vel  circa  quas 
defcribi  circulus  dichur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    VII. 

Retta  linca  in  circulo  accommodari ,  leu 
coaptari  dicitur ,  cum  ejus  extrema  in  cir- 
culi  peripheria  fuerint.    * 

7JB.XKTJT  refta  linea  AB  ,  quoniam  ejus  extrema  A9 

fc  h     .  (Cr  B  9  in  peripheria  circuli  ABC>  exifiunt  9 

eeaptata*  feu  accommodata  in  diBo  circulo  ejfe  dice- 

tur:  bton  antem  re&a  £,  vel  CD,  <juia  hac  alte- 

rumduntaxat  extremorum,  nempe  C^habet  inperi* 

*    pkeria  fireidi ;  Illd  vero  neutrum. 


» «        • 


PROBL. 


attafcad: 


FOff+SO. 


% 


TAB.XIV. 
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.,  In  dato  circulo  reclam  lineam  accommo- 
dare  aequafein  datac  reclae  lineec ,  qu®  circuli 
diametro  non  fit  major. 


i1 


1 


N  circulo  ABC ,  coaptanda  fit  rcfta  linca  at-  7AB.xr. 
qualis  rc&ae  liucse  datae  D,  qus  tamen  major  fa.  4. 
non  fit  diametro  circuli  dati.    Qim  enim  diame- 
ter  afn  omnium  rc&arum  in  circulo  maxima,  fi  zifjertii 
data  rc&a  diamctro  major   foret ,  non  poflct  in 
circulo  aptari    illi    una   sequalis.    Ducatur    crgo 
diametcr  BC.     Itaque  fi   data  reSa  D,  aequalis 
fiierit  diametro  ,  aptata  erit  BC,  iili  aequalis:  Si     ...... 

vero  D,  minor  fucrit  diametro,  j>  abfcindatur  BE,  b^.prmd 
aequalis  ipfi  D ,  &  centro  XB ,  intervalla  autcm 
BE,   circulus  dcfcribatur  EA ,   fecans  circulum 
ABC  ,  in  A ,  du&a  igitur  rcfta  BA ,  crit  ea  ap* 
tata    in   circulo    ABC ,  aequalis    datx  re&ar  D. 
*Eft  enim  BA  ,   aequalis  ipfi  BE,  &  D,  aequalis  c  if.tief. 
eidem  BE  ,   per  conftruftioncm.    Quare  AB  ,  &  prinri* 
D  ,   inter  fc  aequales  quoque  crunt.    In  dato  er- 
go  circulo  reclam  lineam  accommoda?imus,  &c. 
Quod  faciendum  crat. 

P  R  O  B  L.   p.    P  R  O  P  O  S.     2.         9   ^ .. 

In  dato  circtilo  triangulum  defcribere 
dato  triangulo   aequiangulum. 

Slt  in  circulo  ABC ,   dato  defcribenduxn  trian-  TM 
gulum  a&quiangulum   triansulo    dato   cuicunr  H%  f* 
que  DEF.    Ducatur  refta  GH,  tangens  circuUim 
in  A.  fiatque  angulu*  GAB,  angulo'F?  flequa- 
lis,  &  angulus  HAC,  angulo  E,  atque  etten- 
dantur  rcSac.  AB,  AC  *  aa  circumfcreBtiam  uf1 

S'  le  in  punfta  B ,   &  C  ,  conjungaturquc  rcfta 
C.    (Non   cadet  autem  roQa   AC,  ifr  rcfSam 
AB,  ycl    intcr  Jcflas  A.B,  AG:  proptcrea  quo4 

K  4  '    anguli 
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air-^WanguliGAB,  HAC,  hoceftanguli  F,  E,  *mino~ 

bij/r«rfres  font  duobus  re&is.  h  Eflcnt  autcm  duobus 
rc&is  asquales,  fi  AC,  inAB,  caderet;  velmajo- 
res  duobus  rc&is,  fi  intcr  AB,  AG,  caderet.) 
Dico  tritngulum  ABC,  circulo  dato  infcriptam, 
efle  asquiangulum  dato  triangulo  DEF.    Eltenim 

cjirftrrf.  angulus  C,  rxqualis  angulo  GAB  ;  &  eidem 
angulo  GAB  ,  aequalis  eft  angulus  F ,  ex  con- 
ftru&ione.  Quare  anguli  C,  &  F,  inter  fe  quo- 
que    eruut    «quales.    Similitcr  quia   angulus  B, 

djU/r/fr  ^aaqualis  eft  angulo  HAC  ;  &  cidem  angulo 
HAC,  aequalis  eft,  per  conftru&ionem ,  angulus 
E,  erunt  jetiam  anguli  B,  &  E,  inter  fe  xquale*. 
<?um  igitur  duo  anguli  B,  &  C,  trianguli  ABC, 
«qualcs  fint  duobus  angulis  E  ,  &  F,  trianguli 

i}i.prh*l  DEF,  *crunt  (juoque  reliqui  anguli  A,  &  D, 
afcquales.  j£quiangulum  eft  crgo  triangulum 
AdC,  triangulo  DEF.  Quare  in  dato  circulo 
triangulum  defcripfimus ,  &c,  Quod  faciendum 
crat. 

• 
« 

iir;  PROBL    3.    P  R  O  P  O  S.    3. 

Circa  datum  circulum  triangulum  defcri- 
bere    dato    triangulo    aequianguium. 

T4B.XP.  {~*&*c*  circulum  datum  AB£,  defcribendum  fit 

fl  9»iol  ^~*  triangulum  acquiangulum  dato  triangulo  DEF. 

Produ&o  latereEF,  utrinquc  ad  G,  &  H,  fump- 

toque  centro  circuii  I ,   ducatur  refla  utcunque 

At,  &  fiat  angulus  AIB,  awjualis  angulo  DEG, 

&  angulus  BIC,  angulo  DFH,    Deinde  ci  A, 

B,  C,  educantur  ad  AI ,  BI,  CI,  perpendicul*- 

res  KL,  LM,  MK  ,  quae  circulum  tangent  in 

punftis  A,  B,'C,  pcr  coroll.  propof.  16.  lib.  3. 

-  coibuhtque  in  pundtis  K,  L,  M.    Sienim  duce- 

retur  redta  AC,  fierent  ddo  anguli  KAC,  KCA, 

duobus  reftis  minores ,  ac  proinde  AK ,   CK , 

dij.fw*  coibunt ,  d&c.    Nam  refta  hfcc  dudfca  AC,  ca- 

deret  Tupra  re&as  AI ,  CI ,  quod  hae  angutum 

conftityant  in  L    Cum   enim  ipatium  cfrca  I, 

aequale 
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aquale  fit  quatuor  re&is  cx  coroll.  2.  propodj, 

lib,  i.hocolt,  quatuor  angulisadE,  &  F*,  ^i^t-  bjj.^nrni' 

!ue  duo  anguli  AIB ,  CIB,  duobus  angulls  . 
)£G  ,  DFH ,  xquales  ;  erit  rcliquum  fpatium 
AIC,  reliquis  duobus  ahgulis  DEF,  DFE,  p-t 
quale:  Sed  *hi  minores  funt  duobus  re&is.  Igi- \ij*frimi 
tur  &  fpatium  AIC ,  minus  erit  duobus  re&is, 
ac  proinde  angulus  crit  AIC.  Aiias  fpatium 
illud  eilct  vel  aequale  duobus  re&is ,  fi  nimirum 
AI ,  CI ,  unam  reftam  lineam  conltituercnt ;  vel 
majus  duobus  rettis  ,  fi  recta  AI,  produ&a,  ca- 
deret  fupra  1C.  Cadit  igitur  neccflario  AI,  pro- 
duda  infra  CI,  atque  idcirco  angulus  fict  AIC, 
ad  partqs  K ,  &  dudta  re&a  AC ,  faciet  cum 
AK,  CK,  duos  aogulos  minorcs  duobus  rc£tis, 
/  ideoque  re&x  AK ,  CK,  coibunt  in  K.  Nongijt^n*, 
fccus  oftcndemus ,  AL  ,  BL  ,  coire  in  L  ,  & 
CM  ,  BM  ,  in  M:  quia  duftae  refta  AB,  BC, 
facient  cum  AL',  BL,  CM,  BM,  angulos  mi- 
nores  duobus  rediis.  Defcriptum  eft  igitur  circa 
circiilum  triangulum  KLM  ,  quod  dico  effe  ae«* 
quiangulum  triangulo  DEF.  Quoniam  enim  om- 
nes  anguli  in  quadrilatero  AIBL  ,  acquales*  funt 
Quatuor  re&is,  ut  ad  31.  propoC  lib.  1.  oftcnfum 
tuit,  &  anguli  IAL,  1BL,  funt  duo  re&i,  erunt 
reliqui  AIB,  &  L,  duobus  rcxftis  acquales.  Cum 
igitur  *&  anguli  DEG,  DEF,  fint  duobus  rc5is  bi  i.frimt 
aequales ;  fi  aufertntur  aequales  AIB,  DEG,  re- 
manebit  angulus  L,  angulo  DEF,  a&qualis.  Pari 
ratione  oftendemus  angulum  M  ,  aequalem  efle 
angulo  DFE.  ; Reliquus  igitur  angulus  K,  reli-  cjvfrM 
quo  angulo  D,  acqualis  erit;  atque  idcirco  trian- 
gulum  KLM  ,  atquiangulum  triangulo  DEF. 
Circa  datum  crgo  crrculum,  &c.  Quod  efficien- 
dum  erat. 

PROBt.  4.  PROPOS.  4.    w; 

In  daco  -  triangulo  circulum  infcribere. 

* 

Clt  defcribendus  circulus  indato  trianguloAjBC»  TJB.Xf^ 
<*  jpivifis  duofaui  angulis  ABC ,  ACB,  tifariaj»  fa.  1 1. 

/    Kj'  re&is 
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h  p.prbni  re&is  BD,  CD  £,  quae  intra  triangulum  coeant  in 
D,  ducantur  cx  D,  ad  tria  latera,  pcrpendicula- 

c  n.  prtmi  res  DE,  DF  ,  DGr.  Quoniam  igitur  duo  anguli 
DBE ,  DEB,  trianguli  DBE,  asquales  funt  duo- 
bus  angulis,    DBF,  DFB,  trianguli  DBF,  uter- 

tiCprmtt-  que  utrique  ;  &  latus  BD ,  communc  ;  *erunt 
quoquc  latcra  DE ,  DF ,  acqualia.  Eademque 
ratione  aequalia  crunt  latcra  DF,  DG,  in  triati- 
gulis  DCr  ,  DCG.  Cum  igitur  trcs  reftos  DE, 
DP,  DG,  fint  atquales;  circulus  cx  D,  ad  inter- 
vallum  DE ,   defcriptus  tranfibit  pcr  reliqua  pun- 

d  if .  dif.  &*  *S  &  G^;  tangetque  latcratrianguliinE,  F, 

pim,  G  ,  pcr  coroll.  propuf.  16.  lib.  3.  quod  latera 
perpendicularia  fi  lt  ad  femidiametros  DE,  DF, 
DG.  In  dato  ergo  triangulo  circulum  defcrip- 
fimus.    Quod  crat  efficicndum. 

?.      ;    PROBL    5.    PROPOS.   5. 

Circa  datum  triangulum  circulum  defcribere. 

Slt  circulus  dcfcribendns  circadatumtriangulutn 
+*.-.*».-  .      ABC.     Dividantur  duolatcra  AC,  AB,  (quas 

fig»i*>lh  in  triangulo  rcftangulo  ,  vel  obtufangulo  fumen- 

»4-  da  funt  facilitatis  gratia,  circa  reotum,  vel  obtu- 

fum  angulum  ,  quamvis  hoc  non  fit  omnino  ne- 
ceflarium  ,  fcd  duo  quxvis  latera  bUariam  poflint 

tio.frimi  fccari)  bitariaminDj  &  E*,punciis,  cx  quibus 
educantur  DFj  EF,  pcrpendiculares  ad  dicia  la- 
.  iera,  coeuntcs  fn  F.  .  (Quod  enim  coeant,  pa» 
tet.  Nam  (i  du£ta  cffct  rctta  DE,  fierent  anguli 
JFDE ,  FED,  duobus  re&is  minor^  eritquc  F, 
vcl  intra  triattgulum , '  vel  in  laterc  13C,  Tel  ex- 
tra  triangulum. "  Ducaotur  reftae  $A  ,  FB,  FC. 
Quoniam  igitur  latera  AD,  DF,  trianguli  ADF, 
atqualia  funt  latcribus  BD,  DF,  triauguli  BDF, 

i  +  Prwrt  &  anguli  ad  D  ,*  refii;  *erunt  bafes  FA,  FB, 
asquales.  Eodem  modo  erunt  FA ,  FG,  «qua- 
lcs.    Cum  ergo  tres  rcftae  FA ,  FB,  FC,  fint 

'  *  ~*  %  *quales,  circulus  defcriptus  cx  F,  $d  imeHral* 
lum  FA  ,  tranfibit  quoque  ptr  f  unfla  B,  &  C. 

Circa 


T 
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Circa  datum  ergo  triangulum  citculum  dcfcripfi-  » 

mus.    Quod  crat  factendum.  ^ 

N         COROLLARIUM. 

Hinc  rnanif<ftum  cft  ,  fi  centrum  intra  triangulum  ca- 
dat  ,  £omnes  angulos  cfle  acntos,  qaoniun   omnee  fiint  bgi.frr/ii. 
in    majon    fe^mcnto  cticuli  :  ii    v*ro  fit  in  latere  BC ,  > 

faDgulum,  BAC  ,  ei    Jattri  oppofitum ,  efle  re&um  quod  c  31***1*0. 
ilt   in   iemictrculo  :    Si    dcnique  ca^at  cxtr.i  trian^uhim  > 
^an^ulum  oppoiirum  BAC  ,  obtufura  efle  ,  cum  £t  iu  djtftrtflL 
minori  fcgmento  circuli. 

Contra  vtro  peripicuum  eft  ,  (i  trtangulum  fu;rlt  acu* 
tangulum  •»  centrum  caicre  tntra  triangulum :  ii  r  &an- 
guluro ,  in  latus  r<clo  an^ulo  oppofitum  :  li  dvnique  ob- 
tufingulum  fui.rit  ,  «xtra  triangujum.  Quod  quidem 
facile  oftcadetur ,  cuccndo.  ad  incommodum  aliquod ,  five 
abfurdum.  Quia  Ji  in  acutangulo  cadercf  ccntrum  in 
unum  latits  i  eflct  angulus  ei  oppofitus  re&us :  ii  vero 
efctra  »  tffet  idein  angulu*  obmfus.  Item  11  tn  r.dbw  *  ' 
gulo  ccutrum  caderet  intra ,  eflcnt  omnei  anguli  acuti ,  ii  vero  .  . 
txlra» *  efllt  anfcfulusfppofitwobtuiiM.  Denique  fiin  trian- 
gulo  obiufangulo  cadcret  in  unum  latus  ,  ofiet  anguloc 
ei  oppoiitus  ,  ttctus  ,  fi  vero  intra,  omnes  anguli  eflent 
acuti.  Quj«  omiia  ix  priori  parte  hujus  coroil  collt- 
juntur,  fc  pugnaat  cum  h)pothcfi. 

.PROBL   6.    P  R  O  P  O  S.    6.         fi.. 
In  dato  circulo  quadratum  defcribere. 

Slt  in  dato  circulo  ABCD ,   cujus  centrum  E ,  Z^*  *** 
infcribendum  quadratum.    Ductntur  duae  dia-  M*  *f± 
mctri  AC,  BD  ,  •  iccantcs  fe  fe  ad  angulos  rcftos 
in  centro  E,  &  iungahtur  re6te  AB>  BC,  CD,  .  * 

DA.    Dico  ABCD  ,  cfle  quadratum  infcriptum 

•  in  dato  circulo.    &am  quia  latcra  EA,  EB,  tri- 
«nguli  AEB,  aqualia  funt  Jateribus  EC  ,  EB, 

•  triangulJ  CEb  ,  cum  omnia  fint  ex  ccntro;& 

•  anguli  contemi  funt  refti;  atrunt  bafes  AB,  BC,  a  jlfrkd 
'  «quales.    Eadem    ratione    «quales  »  erunt   reft» 

BC,  CJD  :  Itm  ntfte  CD,  I)A,  *  rc«*  DA, 

AB. 
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AB.    Omnia    tgitur    latera  quadrilateri   ABCD, 

aequalia  inter  fe  funt.    Quod  brevius  ita  conclu- 

demus.    Quoniam  guatuor  anguli  ad  E,  «quales 

bi&tertii.  funt ,  nimirum  re&i ;  4erunt  cfuamor  arcus,  qui- 

**9*/<r//j.  bus  infiftunt,  aequales:  rac  proinde  &  re&ae  qua- 

tuor  fubtenfae  a&quales  erunt.    Omnia  ergo  late- 

.   .      jra  quadrilateri  ABCD ,   inrer    fe    a&qualia   funt. 

dgi.frf"  Sunt    autem  dSx.  anguli  rcdi,  cum  omnes  io  fe- 

e  19.  Wtf  .micirculis  exiftant.  Quarequadratumerit  ABCD* , 

frnrn.       proptereaque  in  dato  circulo  quadratum  defcripii- 

mus.    Quod  erat  faciendum. 

tij.  P  R  O  B  L.    7.    P  R  O  P  O  S.    7. 

Circa  datum   circulum  quadratum  de- 

fcribere. 

TAhXV*  Clt  circa  datum  circulum  ABCD,   cujus  cen- 
fg%  16.    ^  trum  E ,  defcribcndum  .quadratum.     Ducan- 
tur  duae  diametri  AC  ,  BD ,   fecantes  fe  in  E, 
centro  ad  angulos  reftos ;  &  per  A,  B,  C,  & 
D,  educantur  ad  diametros  linex  perpcndiculares 
FG ,  FH  ,  Hf ,  IG,  coeuntes  in  punftis  F  ,  H, 
iij.^n».  I ,  G.    ^Quod  cnim  coeant  AF ,  BF,  patet  ex 
eo,  qtfod  dudta  redta  AB,  faciat  aim  AF,  BF, 
duos  angulos  duobus  rectis  mifldres  ;  atquc  ita 
de  reliquis.  Dico  FHIG  ,  efle   quadratum  circa 
circulum  datum  defcriptum.    Cum  envm  anguli 
%xl.prn*i  AEB,  FBE,  fint  reai,  *erunt  FH,  AC,  paral- 
.    lelx  ;   fimilkcrque   erant    GI  ,  AC>  parallclx. 
fct*/dw*Quare  &  FH,  GI ',  farallelae  erunt.    Eodein 
.  modo  paraUelac  erunt  FG,  Ht.    Quoniam  igitur 
cj^^ww^parallelogranunum  eft  ACHF,  «runt  latera  op- 
ppfita  AC ,  FH ,  «qualia  ,   &   anguli    oppofiti 
~ACH,  AFH,  «qualeg;  Scd  ACH,  eft  xe&us. 
Igitur  AFH ,  reftus  erit.    Eadem  ration*  oftea- 
demus  anguJos  H ,  I ,  G ,  rcftos  efc :  &  later a, 
HI  ,  KJ,  GF,  *qu*Ua  cffe  diametris  BD ,  AC. 
Quare  cum  diametf  i  fint  gquafcs ,  erunt  &  qua- 
.  tuor  i«*a  FG,  FH,  HI,  IG,^quglia,  ^$gje 


*   » 


L  I  B  E  R    £17  A  RT  V  S.       157 

FGIH,  qutdiatiun  erit;  cujus  quidem.  lttcra  cW--  ■'. 
culum  tanguot,  per  corollarium  propoiwi6.1ib»3. 
Circa  datum  igitur  cfcculum  quadratum  deferip* 
fimus.    Quod  erat  efitcieudum. 

PROBL.    8,    PROPOS,    8.  tQ. 

In  dato  quadrato  circulum  defcribere. 

■ 

Clt  in  dato  quadratb  ABCD,  infcribendus  cir-  jjbxK 

***  culus.    Divifis    laterihus    bifariam    in    E,  F,  /fr.  17.  * 

G,  H,  ducantur  reftae  EG,  FH,  fecantes  fc  in 

I.    Quoniam  igitur  AD  ,   BC  ,    redte   aequales 

funt,  &  parallclae  }  crunt  &  dimidiae  carum  AH, 

BF,  aequales  &  parallelae.    *Quare  &  AB,  pa-ajy/rtow 

rallela  eft  ,   &  ajqualis  ipfi  FH.    Eadem  ratione 

erit  DC,  parallela,  &  aequalis  eidem  FH:  Itcm- 

t}ue  re&ac  AD  ,  BC,  parallelae  erunt,  &  asquales 

igfi  EG.    Sunt  igitur  parallelogramma  AI,  11$, 

Cl,  ID,  ideoque  rcdbe  IE,  IF,  IGT  IH,  aequa- 

les  crunt  refiis  AH ,   EB,  DH,  AE:  Sunt  au- 

■tcm  hac  inter  fe  xqualcs ,   cum  fint  femifles  ae- 

qualium  AD,  AB ,  &c.    Quare  &  reftae   IE, 

IF,  IG,  IH,  aequales  erunt,  ac  propterea  circu- 

Ijs  defcriptus  ex  I  ,  ad  intervallum  IE,  tranfibit 

quoque  per  punfta  F,  G,  H,  qui  cum  contingat        .r. 

latcra  AB,  BC ,   CE>,  DA,  per  eoroll.  propof. 

16.  lib    3.    £quod  anguii   ad  E,  F,  G,  H,  fint  ^t$.frimi 

rcdi ,   defcriptus   erit  in  quadrato  AC.     In  dato 

cr.^o     quadrato    circulum    dcfcripfimus.     Quod 

cfficiendum  erat. 

P  R  O  B  L.    9.    PROPO  S.    9.  ix. 

Circa  datuffl  quadracuin  cirailum  deferibere. 

Sltdcfcribeoduscirculuscircaquadiatum  ABCD.  1M^' 
DucamurdiametriAC,  BD,  frcantes  fc  in  E,  «• l8- 
Quoniam  igitur  larera  AB,  AD,  triane;uli  ABD> 
«qualia  funt  *crunt  anguli  ABDr  ADB,  xqua-  ar?r*»* 

les : 
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h}i.}rimics  :  £ft  aatem  angulus  BAD,  rcftus.  *Quare 
ABD  ,  ADB ,  femire<ai  crunt.  SimiUter  often- 
-demus  ,  reliquos  omncs  angulos  ad  A,  B,  C, 
D,  efle  femire&os  ,  &  idcirco  intcr  fc  aquales. 
Cum  ergo  anguli   EAD ,   EDA  ,   fint  aequales ; 

c  d.^Wferunt  re&sc  EA,  ED,  asquales.  Eadem  rationc 
EA,  EB  ,  jequales  crunt  ;  necnon  EB ,  EC. 
Itcm  EC  ,  EL).  Quare  circulus  cx  E,  defcrip- 
tus  ,  intervallo  EA  ,  tranlibit  pcr  reliqua  pun&a 
B,  C,  D.    Circa  datum  ergo  quadratum  circu- 

*    '.  lum  dcfcripfimus.    Quod  erat  faciendum. 

SCHOLIUM. 

TABJLVl  Q*0^  fi  circa  datum  circulum  EFGH^  defcribatur 
fy*  **•  '  quadratum  /4BCD,  {jf  in  eodem  circulo  aliud  quam 
dratum  EF&H,  infcribatur ,  erit  quadratum  circum- 
fcriptum  AdCD,  quadrati  infcriptt  liEFG^  duplum. 
Qtioniam  enim  tatus  AB  ,  quadrati  circumfcripti 
aqnale  efl  dtametro  HF \  circuii  , ut  ex  7.  prop'f. 
knjus  lib.  conflat ,  boc  ejl ,  diametro  HF ,  quadrafi 
infcripti  HEFG  l  quadratum  vero  diametri  HF  % 
dupUtm  eft  qtuidrati  HEFG  ,  cnjus  eft  diameter%  ut 
ad  47.  propof  i$b.  1.  oftendimus\  Conftat  propofitum. 

^  PROBL    10.    P  R  O  P  O  S.  10. 

Ifcofceles  triangulum  conftitucre  ;  quod 
habcMC  ucrumquc  eorum  ,  qui  ad  baiin  lunt, 
angaiorum  du^ium  reliqui. 

rjiXPl  CUmatur     quaevis    refta    linea  ,    AB  ,    qus 

ft  %.  «dividatur  in  C,  ita  ut  redtangulum  fub  AB, 

au.JSt»  ^>   «quale    fit    quadrato   reft*    AC.    Deindc 

centro  A ,  intervallo  vero  AB,  circulus  defcri- 

buqwtrt.  batur ,  in  quo  Aaccommodetur  rc&a  BD,  aequa- 

lis  ipfi   AC ,  jungaturque  red^  AD.    Quontam 

autem  rc&ae  AB,  AD,  aeauales  funt,  eru  trian- 

gulum  ABD  ,  Ifofceles.    Dico  utrumque  angu- 

lorum  ABD ,  ADB,  duplum  efle  rcliqui  anguli 

A. 


\ 
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A.    Dufta  cnim  rcfta  CD  ,  €  defcribatur   tircaicjr.: 
triangulum-  ACD  ,    circulus   DCA.    Quoniam 
igitur    re&angulum    fub   AB ,    BC  ,    cquale  dl 

Juadrato  rtQx  BD,  &  refta  AB,  fecat  circulum 
)CA  ,   d  tauget  re&a  BD  ,.  eundem   circulum  dtf^flft 
DCA ,   in  D.    Quarc  angulus  BPC ,  eaequalis  eji./^n» 
•  cft  angulo  A ,  in  alterno  fegmento  CAD.    Ad- 
dito  igitur  communi  CDA  ,  erit  totus  angulus 
ADB,  aequalis  duobus  augulis  CAD  ,    CDA.: 
Scd  his  eifdcm  /aequalis  eft  etiam  angulus  exter-  ^lvfrwd 
nus  BCD.    Angulus  ergo  BCD  ,    «qualis   erit 
angulo  ADB,   hoc  eft  ,  angulo  ABD  ,  g  cum  R  f.fami 
ABD  ,  ADB,  aequales  fint ;  ac  propterea  Zre£te  h  6.frM 
CD ,  BD  ,   aequalcs   erum:  Eft  autem   BD  >  «1 
qualis  pofita  rectae  AC     Igitur  &  CD,  ipfi  GA, 
sequalis  erit  ;  #ac  propterca  anguli  CAD,  CDA,  i  f.frmd 
aequales.    Angulus    igitur    ADB  >    <jui   aqualis 
oftenfus  eft  duobus  angulis  CAD,  CDA,  duplus  ,-.  * 
crit  alterius  eorum  ,  auguli  nimirum  A.    Quare 
&  angulus  ABD,  duplus  erit  ejufdem  anguli  A. 
Ifpfceles  ergo  Triangulum  conftituimus,  habens, 
&c.  quod  erat  cfficiendum. 

COROLLARIUM. 

Quoniam  vero  trqt  anguli  trnnguli  ABD  ,  itequales  kii.frmi 
func  duobus  rcA^,  hoc  cft  ,  quirque  quintis  duorom 
rc&orum  :  peripicuum  tft  ,  ar.gulum  A  ,  cfll*  quintam 
partcm  duorum  re&orum  »  utrum.ibtt  autim  B  ,  D,  duas 
quintts  partcs.  Ittrm  A  ,  ifle  duas  quinus  partes  unius 
jt&i,  8c  utrumvis  B,  D,  quaruor  quintas  pirtes ,•  quan- 
doquidrm  omncs  trcs  Jzquiles  funt  duobus  rt&is  »  hoc  lj*«/nww 
tir,  deccm  quihtis  unius  rtcti. 

PROBL    11.    P  R  O  P  6  S.    11.         ^ 

ln  dato  circulo,  pentagonnm  sequilaterum , 
&  aequiangulum  infcribere. 

Clt  in  dato  circulo  ABCDE,  infcribcndum  pcn-  TMXPl 
^  tagonum     «quilatcrum  ,      &     «quiangulum.  fo  j. 

4  Con- 


rito  EUCLIDtS    GEaMETRlM. 

i*ftjNfaft*ConftruatuF  triangulum  Ifofceles,  FGH,  itar  ut 

.  uterque/  anguloium  G ,  H,  duplus  fit  reHqui  F, 

hx.auart:  &  in  circulo  b  infcribatur  triangulum  ACD,  sb- 

quiangulum  triangulo  FGH,  &  uterque  angulo- 

cpprmtrum  ACD,  ADC,  c biferiam  dividatur  re&fs  CE, 

DB5,  atque  redl»  jungatitur  AB,  BC,  CD,  DE, 

EA.    Dico   pentagonum  ABCDE  ,  in    circulo 

idatJO  inicriptam ,  efle  aequilaterum ,  &  aequiangu- 

:lum.    Cum    cnim  utcrque    angulorum   ACD  , 

ADC,   dupius  fit  anguii  CAD,  &  divifus  birV 

.iriam;  erunt  quinque  anguli  ADB,  BDC,  CAD, 

da**r#S<DCE  ,  ECA  ,  «quales.    ^Quare  arcus  AB,  BC, 

.  ...    y  .    GD,  DE,  EA ,  fuper  quos  afcenderunt,  atque 

o*/#r/»Vids:rco  r&  re&ie  AB ,  BC,  CD,  DE,  EA,  at- 

,  quales  crunt ,  aequilaterum  cft  igitur  pentagenum 

:  .  .  ABCDE.    Rurias  quia  arcus  AB ,  ED  ,  aequa- 

les;  iiint ;  addito  -  communi  BCD  ,  ficnt  «quales 

txyjittiLAiiCD,  EDCB.    fAnguli   ergo  AED  ,  BAE , 

■-  dictis  arcubus  infiftentes,  xquales  erunt.    Eodcrn 

.  modo  aequales  erunt  cuilibct  horum  angulorum 

.reliqui  anguli.    Infiftunt  enim  squalibus  arcubus, 

quorum  finguli  cx  ternis  arcubus  aequalibus  com- 

ponuutur.    ./Equiangulum  eft  -er^o    pentagonum 

ABCDE.    Quare    cum   &  aequilaterum   efle  fit 

oftcnfum  ,   infcriptum  erit  dato   circulo  pentago- 

num  aequilaterum ,  &   aequiajigulum.    Quod  fa- 

ciendum  crat. 

COROLLAfclUM. 

Scquitur   binc  ,    angulum    Pentagoni    xquilatcri  »    6c 
aequianguli  compkcti  tres  quintas  partes  duorum  rv&crum* 
m%7  Hrtu.  vcl   **x   quiotas  unius    rtcli.    g  Cum  enim   trcs  anguli 
s  '  EAC,  CAD,  DAE,  aequales  fiot,  utpote  qui  xqualibus 

arcubus  BC  ,  CD  ,  DE,  iniifhnt,  fic  antcm  CAD ,  ptr 
coroll.  prsecedentis  pxopof  quinta  pars  ,  duorum  re&orum  * 
vel  duae  quinta?  unius  recli :  crit  totus  DAE  •  trcs  quintae 
duorunv  rt&orura  >  vel  fcx  quintae  unius  re&u 
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PROBL    12.    PROPOS.    12.      '  x.j:     • 

Circa  datum  circulum ,   pcntagonum  aequi- 
laterum ,  &  aequiangulum  defcribere. 

STt  circa  datum  circulum  ABCDE,  defcriben-  1M.XV1* 
'  dum  pcnragonum  aequilaterum,  &  aequiangu-  H*  4 
lum.    rflnfcribttur  in   eo  pemagonum  aequilate-  •u.jw»* 
rum ,  &  aequiangulum  ABCDE ,  &  ex   centro 
F  ,  ducantur  re&ae  FA  ,  FB,  FC,  FD,  FE,  ad 
quas   ducantut   perpendiculares   GH ,  HI ,  1 K  , 
KL,  LG,  coeuntes  in  G,  H,  I,  K,  L.    Cum 
enim  angul!  GAE  ,    GEA  ,  duobus  fint  reflis 
minores  ,    partes    nimirum  angulorum  re&orum 
FAG,  FEG  ;  b  coibunt  redae  AG,  EG,  ad  par-  bij.yr»; 
tes    G ,   &  fic  de  aliis.    Et  quia   ipfae    tangunt 
circulum,  pcr  coroll.  propof.  16.  lib.  3.  erit  de- 
fcriptum  pcntagonum  GHIKL ,  circa  circulum; 

2uod  dico  efTe  aequilaterum  atque  aequiangulum. 
)udis  cnim  reftis  FG ,  FH  ,  FI ,  FK,  FL, 
erunt  quadrato  reflne  FH,  *  aequalia  tam  ouadrata  cwfriml 
re&arum  FA  ,  AH ,  quam  re&arum  FB,  BH. 
Quare  quadrata  reftarum  FA  ,  AH  ,  aequalia 
erunt  quadratis  re&arum  FB  ,  BH.  Demptig 
iqitur  quadratis  '  aequsflibus  re&artimr  aequalium 
FA  ,  Fo  ,  remanebunt  quadrata  reftarum  AH  , 
BH,  aequaiia;  ideoquc  &  re&ae  AH,  BH,  aequa- 
les  erunt.  Quod  ctiam  conftat  ex  coroll.  2. 
propof.  36.  lib.  3.  cum  AH ,  BH ,  ex  eodem 
punfto  H,  ducantur  circulum  tangentcs  in  A, 
&  B.  Quoniam  crgo  latera  AF  ,  FH,  trianguii 
AFH,  aequalia  funt  lateribus  BF,  FH,  trianguli 
BFH.  Eft  autem  &  bafis  AH,  bafi  BH,  aequa- 
l:s,  ut  oftenfum  eft;  </erunt  anguli  AFH,  BFH,d8  ^md 
sequales.  Igitur  e  &  anguli  AHF ,  hHF:  Du«  e  l+trtmi 
plus  igitur  ett  angulus  AFB  ,  anguliBFH,  & 
angulus  AHB  ,  anguli  BHF.  Eodem  modo 
oftendcmus,  angulum  BFC,  duplum  efle  anguli 
BFI ,  &  angulum  BIC,  anguli  BIF.  Cum  igi- 
tur/anguli  AFB,    BFC,  fint  «quales,  quod  in- f  tfUrtB 

L  fiftant 


\ 
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g%2.urtiu -Gftant  circumferentiis  AB ,  BC,  jf quae  «quales 
*  funf.,   cum  i  reStiS  «qualibos  fubfendaftCuf  AB, 

BC ;  erunt  &  dimidii  eorum  BFH,  BFI,  aeaua- 
Jcs.    Quocirca  cum  duo    anguli    BFH ,  HBF  , 
trianguli  BFH,  ataualcs  fiat  duobus  angulisBFI, 
IBF,  triahguli  IFB ,  &  latus  illis  adjacens  com- 
httpri"*  mune  BF  ,  Aerunt  &  latcra  BH,  BI,  aeaualia, 
&  anguli  BHF ,  BIF  ,  xquales.    Dupla  eft  ergo 
refta  Hl ,  rcto  H8.    Eadcmque  ratione  oftende- 
mus  GH,  rc&am  duplam*  etfc  recfcas  AH.    Sunt 
autem  oftcnfce  «quales  HB ,  HA.    Igitur  &  ea- 
rum  duplae  HI ,  HG ,  xquales  erunt,    Sikniliter 
demonftrabimus  ,  re&as  IK,  KL,  LG,  «quales 
elTe  cuiiibct    re&arum  HI  ,  HG.    jEquilaterum 
ergo  eft  pentagonum  GHIKL.    Rurfus  quoniam 
oftentum  eft,  angulos  BHF,  BIF,  cquales  efle, 
ac  femifTes  an^ulorum  BHA,  BIC;  crunt  &  eo- 
rum  dupli  BHA,  BIC,  aequales.    Eademque  ra- 
tione  anguli  IKL  ,  KLG,  LGH,  equales  erunt 
cuilibet  angulorum  BHA  ,  BIC.    iEquiangulum 
igftur  eft  pentagonum  GHIKL.    Quapropter  cum 
&  aequilatcrum  fit  oftenfum ,  defcriptunreric  cir- 
ca  darum  circulum  pentagonum  acquilsteram,  & 
«qufarJgulum.    Quod  efficiendum  erat. 

COROLLARIUM» 

v  Sequitur  cx  hojos  problematia  demonftrabooe  }  fi  in 
drcoio  quxconque  figura  aequilatera>  &  asquiaofrafa  de- 
lcribarar ,  &  ad  cxtrema  femidiametrorum  e*  ccntro  ad 
afiguk»  do&arum  exciteotur  lioex  perpendiculares :  bai 
ptrpendicalares  conftituere  aliara  figuram  totidcsci  Uterom, 
ot  aopulofum  stqualium  circulo  circumfcriptam.  Badtm 
enim  fcmper  ratione  demonftrabitur  ,  fllas  perpeodkularcs 
conomtre,  angulofque  conficere  sequales  ,  fi  nimirom  ab 
illai  ad  centrom  ducaotor  ri&ac,  ut  in  pentagono  fadhun 
.  c4:  quae  quidem  ipfos  angufos  btfariam  fecabuot»  quc- 
nudmodom  io  pentagono  hic  probxtum  cft,  &c 


/ 


In 
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In  fignr*  mqmilmer*  ,  cr  *q*sangulay  fi  qmdem 
angulorum  numerns  mpar  efty  ntBa  Hnea  ex  qmavis 
angulo  demiffa  fecans  oppofitum  latus  bifuriam9  divi- 
dit  quoque   angnluin   bifariam ;   Et  confra ,    refla 
.  linea  dividens  angulum  bifariam ,  fecat  qmvque  latus 
oppofitum  bifariam  :  Si  vero  numerus  wguUrum  efi 
par,  refta  linea  ex  quovis  angulo  ad  oppofissm  an- 
gulum  duBa  fecat  utmmque  anguium  btfariam:  Et 
contra  ,  refta  linea  fecans  quemvtr  angulum  bifariam 
cadit  in  oppofitum  angulum,  eumque  bifariam  quoque 
dividit. 


\rtum  latorum  /ItSU  UtLtiT  y  &exanguloA ,  demtffa  TAB.X 
8*  AH .  fecet    hstus    oppofitmm  DE%  bifariam.  fig.  f. 
ico  angmlmm  qmoqme  BAG  9  feSmm  effe  bffariam. 
udis  euim  ex  A  >    reSis  ad  ommes  aurulos  won 


Sit  primmm  fyura  *quilatera%  dquiaugulaqme  im- 
farium  laterum  ABC DEFG ,  &exauguUA,  demiffa  TAB.XPI 
reSa 
Dico 
Dudi 

proximos  %  quomam  dmo  latera  BA%  BC ,  3mobms  la- 
Uribus  GA  ,   GF%  aqmalia  fuut  augukfque  continent 
aquales  ,  ex  bypothefi  ;   i  eruut  &  bajes  AC ,  AF,  i  4,  pmd 
mquaUs ,  &  tam  anguti  BAC%  GAF%  quam  BCA, 
GFA  :  ac  proinde  cum  toti  angmJi  BCD  ,  GFE% 
ponamtur  *quales\  eruut  quoque  reliaui  ACDy  AFE% 
aquales.    Quia  igitmr    rurftts  duo  latera  CA,  CD9 
ditobus  lateribus  FA  ,  FE%  aqmalia  funt ,' ceutimeut* 
qme  anguios  aquales  ,   ut  oftenfum   eft  $  keruut  &f  k^.frmd 
bafes  AD  ,  AE ,   aquiles  ,   £3?  /*im  <«£*/*  C/fZ>  , 
£/*£,  **n»  CD/f  ,  FEA.     Atque  ita  procedeudum 
erit  ,  4MWf   «4  Atf«/  oppofitum  perventum  fit.     Ubi 
qmia  rmrfms  toti  augmli  CDE  ,  FED  ,  aquales  fmut; 
ermut  quoque  reliqmi  ADHy  AEH,  aqmales.    Quare 
cmm  amo  latera  DA ,  DH ,  duobus  lateribus  EA% 
EH,   *qmalia  fint ,  am*uhfque  aquales  coutimeamt9 
lermnt  etiam  auguU  DAH ,  £////,  aquales.    Quo-  1  ±t*i** 
circa  cum  quotvis  amgmli  BAC  %  CAD>  DAH%  to- 
tidem  amgmbs  GAF ,  F/f£ ,  EAH ,  /m    aquaUs  f 
Jfrg«#  Jtugulh  i  erit  qmvqme  totmt  augmlms  BAH% 

1*  %  toti 


N. 
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'  UU  amgulo  GAH  dqualis  ;  acproinde  amgmlms  BAG% 
feSus  erit  btfariam*    Qmid  eft  propofitum. 

Sed  Jam  reSa  AH,  fecet  augulum  BAG  f  bifari- 

am.    Dico  eam  fccare  quoque  latus  oppofitum  DE% 

btfariam.    Si  emim  dicatur  latut  Dte*   mom  fecari 

*  bifariam  %  fi  ex  A  ,  ducatur  alia  rt&a  fecans  DE% 

\  .  brfariamy  fccabit  eadem  &  angulum  BAG%  bifiriam% 

ut  jam  oftendimus.     Dua  igitur  recla  eundcm  an- 

\  gulum  BAG%  fecabunt  btfart*m%  quodeft  abfurdum* 

cum  uua  medietas  major  effet  quam  altera.     Refia 

erget  AH%  fecaus   angulum  BAG  ,  bifariam  %Jecat 

quoque  latus    DE  ,   btfariam.     Quod  eft  propofitum. 

Sh  deittde  figura  dqttilatera  ,  &  dqutangula  pa- 

TAtxn  rium  laterum  ABCDEFGH%  &  ex  angulo  A%  ad 

fg.  6*       augulmnt  eppofitum  £ ,    ducatur    reSta  4E.     Dico 

rcclam  AE%  fecare  tam  angulum  BAH%  quamDLF% 

bifariam.     Duttis  enim   ex  A  %   ad    omnes  angulos 

•  uon  proximos  recJis  ,  demomftrabimus ,  ut  im  antece* 
dente  figura  y  quotvis  angulos  BAC%  CADS  DAE% 
totidem  angulis  HAG%  GAF%  FAE%  effe  dqualcsfiugu- 
losfimtulis  ;  ideoquctotum  augulum  BAE ,  toti.  angula 
HAK%  aqualem  effe %  uec  non  &  angulum  DEA , 

"FEA,  effe  dqualem.  Uterque  igitur  amgulus  BAU% 
DEF%  fecatur  bifariam.    Qued  eft  piopofitum. 

Sedjamre&a  EA%fccct  angulumBAH%  bifariam. 

•  Dico  eam  cadcre  im  angulum  oppofitum  E  »  eumque 

•  dividete  bifariam.     Si  enim  uom  dicatur  cadere  im 
.  E%fi  ex  A ,  ad  JE ,   ducatur  alia  reday  fecaiit  ea 

amgulum  BAH%  bifariam%  ut  jam  oftendimus*  Dud 
'igitur  re&d  eundem  angulum  BAH%  bifariam  fecar 
bunt  f  qttod  eft  abfurdum.  Refta  ergo  AE%  Jecans 
angulum  BAH ,  bifariam  9  cadit  in  i£,  fccatque 
prapterca  ,  ut  demonftratum  cft  proxime  ,  anguUm 
DEF,  bifarium  quoque.     Quud  eft  propofitum. 

ziij.  P  R  O  B  L.    13.    P  R  O  P  O  S.    13. 

In  dato  pentagono  aequilatero  &  aequi- 
.  ;  angulo  circulum  infcribere. 

TAZXVl*  Clt   infcribendus   circulus    in    daco    pentagono 
fg.  j.    %&  ABCDE*   Dividantur  duo  ejus  anguli  BAE, 

ABC, 
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ABC  ^  proximi  bifariam  a  reftis   AF,  T3B  ,  quk  a  9  A^wj 
coeaut  in  F.    Cum  cnim  ex  fcholio  prsecedentis 
propofitionisre&aeAF,  BF,  fecent  oppofita  latera 
CD,  DE,  bitariam,  neceflc  eft,  duas  redfcis  AF, 
BF  ,  fc  nlutuo  intra  pentagonum  fecarc,  priufr 
quam  redis  CD ,  DE,  occurrant.    ConneSan- 
tur  deinde  rcctae  FC,  FD,  FE.    Quonian?  igitur 
latera  AB  ,  BF,  trianguli  ABF,  acqualia  funt  la- 
tcribus  GB  ,  BF,  trianguli  CBF:  Sunt  autem  ex 
conftrudtione  ,   &  anguli  ipfis    contemi  xquales 
ABF  ,.  CBF  ;  *erunt  bafes  AF,   CF,  &  angult  h  4.frM 
BAF,  BCF,  aequales.    Cum  igitur  anguli  BAE, 
BCD ,  ponantur  asquales,  &  BAF,  dimidium  fit 
anguli  BAE  ,   per  conftru&ionem  ;  erit  &  BCF, 
dimidium  anguli  BCD.    Divifus  cft  ergo  angu- 
lus  BCD ,  bifariam.    Simili  modo  oftcndcmus  ,* 
rcliquos  duos  angulos  CDE,  DEA,  divifos  effe 
bifariam.    Ducantur  jam  cx  F.  ad  fingula  Pen-        '  : 
tagonilatera  perpendiculares  FG,  FH,  FI,  FK, 
FL.    Quoniam  igitur  duo  anguli  FGA,  FAG, 
trianguli  FAG  ,    sequales  funt  duobus  angulis  , 
FLA,  FAL  ,  trianguli  FAL;  eftque  latus  AF, 
fubtenfum  uni  aegualium   angulorum   commune 
*erunt  &  reStx  FG,  FL,  aequales.    Similiterque  ci<f*** 
oltendenturreliquae  perpendiculares  FH,  FI,  F&, 
«quales,  cuilibct    iftarum.    Circulus    igitur    de- 
fcriptusex  centro  F,  &  intervallo  FG,  tranfibit 
per  pun&a  quoque  H,  I,  K,  L.    Quoniam  vero 
latera   pentagom    circulum    hunc   tangunt ,    per 
coroll.  propof.  16.  * lib.   3.  co  quod  angulos  re- 
ftos  faciant  cum  femidiametris  FG  ,  FH ,  &c. 
erit  circulus  in  dato  pentagono  infcriptus.    Quod 
ifaciendum  erat. 

THEOR.    14.    P  R  O  P  O  S.    14.        xiv. 


«•  » 


Circa  datum  pentagonum  aequUaterum  , 
&  «quiangulum  circulum  defcribere. 

Slt  circa  pentagonum  ABCDE ,  asquilaterum ,  TABJVt. 
&  aequiangulum ,  dirculus  defcribendut •    Di-  h<  *• 

L  3  vifis 
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*  9,(ram  vifis  duofaus  angulis  BAE,  ABC,  bifcriam  bte&is 
AF,  BF,  quae  coeant  in  F,  intra  pentagonum, 
ut  in  antecedente  propof.  demonitratum  eft;  & 
conjun&is  re&is  FC,  FD,  FE,  oftendemus,  ut 
in  prs&cedenti  problemate,  reliquos  etiam  angulos 
BCD,  CDE,  DEA.  fedos  effe  bi&riam.  Erunc 
ergo  omnes  anguli  dimidii  inter  fe  aequales ,  quod 
toti  anguli  aequales  ponantur.  Quoniam  igitur 
In    triangulo    AFB,   duo   anguli   a&qualcs*  funt 

a  &/**»' FAB,  FBA ;  «eruntrea«  FA,  FBy  aquales. 
Eademque  catione  erunt  reliquac  FC,  FD,  FE, 
cuilibet  iftarum  squales.  Quare  circulus  defcrip- 
tus  ex  centro  F ,  intervallo  autem  FA ,  tranfibit 
quoque  per  pun&a  B  ,  C  ,  D  ,  E.  Circa  datum 
ergo  pentagonum,  &c.    Quod  faciendum  erat. 

Zf:        P  R  O  B  L.   15.    P  R  O  P  O  S.    ij. 

In  dato  circulo ,  hexagonum  &  eequila- 
tcrum  &  squiangqlum  infcribere. 

tmxpl  V*  *n  ^ato  circul°  ABCDEF ,  cujus  centrum 

£?i       O  q^  infcribendum  hexagonum  sequilarerum,  & 

**  *'      «quiangulum.     Dufta  diametro  AU,  defcribatur 

circulus  ex   centro  D,  intervallo  v;ero  DG,  qui 

fecet   circulum   datum  in  pun&is  C  ,  &  E,   £ 

2uibus  per  centrum  G  ,  refiae  extendantur  CF, 
B.    Si  igitur  conneftantur  re&ae  AB.  BC,  CD, 
DE ,  EF ,  FA ,  infcriptum  erit  in  dato  circulo 
hexagonum  ABCDEF ;  quod  dico  effc  &  aequi-  . 
laterum  &  aequiangulum.    Cum  enim  refta  GC, 
acqualis  fit  redtae  GD,  &  rectaDC,  aequalis  ef- 
dem  re&ae  DG  ,  ex  definitione  circuli:  erunt  & 
tssStst  GC,  DC  ,  aequaies  ftiter  fe;  Ideoque  tri- 
ii  t  Prkti  angulum  CDG  ,  erit  a&quilaterum.    Quare  a tres 
1         anguliCGD,    GDC,  DCG , .  «quales  inter  fe 
bjLfHm  erunt  :    qui  cum  iaequales  fint  duobus  ^edi$, 
erit  quilibet  illorum ,  nempe  CGD  ,  tertia  pars 
duorum  redomm.    Eodem   modq  erit  anguius 
DGE,  tertia  pars  duprujp  rq&orum;  Suat  *utem 

tres 
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tres  anguli  CGD,  DGE ,  lEGF,  raquales  duo*  cij.j 
bus  redfis.    Rcliquus  igitur  angulus  E&F  ,  tcrtia 
quoque  pars  eric  duorum  reaorum.    $unt  ergo 
tres  anguli  CGD ,   DGE,  EGF,  inter  fe  aequa- 
les;  quibus  cum  ctiam  </&quales  unt  ad  verticem  Ateprim 
anguli  FGA ,  AGB,  BGC;  erunt  fex  anguli  ad      *r      . 
centrum  G,  xquales.    *  Quare  circumfetentiae ,  c  %6.tert& 
quibus  iufiftunt ,  /ac  propterea  reda  AB,  BC,fto.wr/a. 
CD,  DE,  EF,  FA,  acquales  erunt.    Quapropter 
squilaterum  eft  hexagonum  ABCDEF.    Rurfiis 
quia   circumferentia    BC,  «qualis  eft  circumfe- 
rentiae  AF ;  fi  addatur  communis  CDEF ,  erunt 
circumferentiac  BCDEF,  AFEDC,  Kquales.  An» 
guli  igitur  ipfis  infiftentes  IJAF,  ABC,  isequalcs  gtyjtirtii. 
.erunt.    Similiterque  oftendemus ,  reliquos  angulos 
BCD,  CDE,  DEF,  EFA,  ajqualcs  eiTe  cuilibe* 
iftorum,  quia  nimirum  quilibet  infiftit  arcui  com* 
pofito  ex  quatuor  arcubus  aequalibus ,  nfmirum 
ex  tot,  quot    latera    continet    figura   infcripta, 
demptis   duobus.    Ex    quo  fit,  angulos  omnes 
aequaiibus  arcubus  infiftere.    Quare  aequianguhim 
quoque  eft  bexagonum  ABCDEF.    In;datQ  ergo 
circulo  hexagonum  aequilatcrum>  &  Kquiaogulum 
defcripfimus.    Quod  iaciendum  erat. 

COROLLARIUM. 

Hinc  manifcftum  eft  ,  Hcxagoiji  latq*  «qnik  cfle  fo» 
midiamctro  circuli.  Nara  DC  ,  Utus  hcxagoni,  «quile 
cft  (fcimdismctro  DG»  e<  dcfinitionc  circuli. 

PROBL    16.    PROPOS.   16.       xti. 

.  In,  dato  circulo ,  quintidecagonum  &  as- 
quilaterum  ,  &  aequiangulum  defcribere. 

Slt  in  dato  circulo  ABC,  infcribendum  Quin-  1ABxrj 
tidecagonum   aequilaterum  ,  &  «quiangulum.  ju   l0#  t 
Conftituto  triangulo  acquilatero  D,  quod  ex  co- 
rol.  propof.  5*.  lib.  1.   erit  etiam  acquiangulum; 
4  infcribatur  ei  aequiangulum   triangulum  ABC.  %  %.  fiiart* 

L  4  in 
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in  dato  circulo ,  quod  etlam   erit   aequilatemm* 

b  1$.  w/ex  coroll.  propof.  6.  lib.  i.  £eruntque  tres  arcus 

xZ.tertii.  AB,  BC ,  CA  ,  aequalcs,  vel  proptcr  tres  redas 

AB,  BC,  CA,  sequalcs,  vel  propter  tres  aequales 

.  - 1 .  angulos  A  ,    B ,  C ,    trianguli  ABC.    Qualium 

igitur  partium  aequalium  quindecim  cft  eircumfe- 

rentia  tota  ABC,  talium  quinque  erit  arcus  AB, 

cxufaprt  qui  tertia  pars  eft  totius  circumferenti».  flnfcri- 
batur  rurfus  in  dato  circulo  pcnta^onum  aequila* 
terum  ,   &  atquiangulum  AEFGH  ,*  applicans  u- 

AxBtertfr  tiixm  angulorum  ad  pun&um  A,  ^eruntquequin- 
que  arcus  AE,  EF ,  FG,  GH,  HA,  a&qualcs. 
Qualium  igirur  partium  a&qualium  quindecim  eft 
tota  circumferentta  ABC,  talium  trium  erit  arcus 
AE ,  quinta  pars  exiftens  totius  circumferentias. 
Itaque  cum  arcus  AB,  contineat  tales  partcs 
quinque,  &  arcus  AE ,  tres;  continebk  reliquus 

ciottrti*  arcus  EB>  duas.  *Divifoerge  arcu  EB,  bifar-am 
in  I ,  erit  arcus  BI  ,  pars  decima  auinta  totius 
circutnferentias.  Quare  dufta  refta  Bi ,  fubtendet 
decimam  quintam  'partcm  totius  circumferentix; 

f  t.fuart.  cui  fi  aliat  quatuordecim ,  /a&quales  in  circulo 
accommodeatur ,  infcriptum  crit  in  circulo  quin- 

gi7.tirtu.  tidecagonum  aquilaterum ,  quod  g  &  «quiangu- 
lum  eft,  cum  ejus  anguli  fubtendant  arcus  asgua- 
les,  compofitos  videlicet  ex  13-arcuhus  «qualibus 
omnes,  ut  perfpicuum  eft,  In  dato  igitur  circulo 
quintidecagonum,  &c.    Quod  faciendum  erat. 

Similiter  autem  per  ea,  qu«  di&a  funt  de  pen- 
tagono  fupra,  propoC  i*.  13.  &  14*  defcribemus 
circa  datum  circulum  quintidecagonum  acquilate- 
rum,  &  sequiangulum.  Item  in-dato  quintideca* 
gono  aequilatero  ,  &  «quiangulo  circulum  infcri- 
i>emus  ;  &  tandem  circa  datum  quintidecagonum 
defcribemus  circulum. 
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EUCLIDIS 

ELEMENTUM 

Q  U  I  N  T  U  M. 

Git  in  antecedentibus  quatuor  libris  Euclidas 
de  quantitate  conttnua  abfolute  cortfidtrrata; 
Nunc  vero  duobus  fequentibus  de  eadem 
dtfputat  non  abfolutey  fed  prout  una  ad  aliam  refer* 
tur  ,  hoc  efl  ,  quatenus  comparata  cum  alia  pro- 
portionem  aliquam  habet.  Hoc.  quidem  quimo  Itbro 
docet  proportiones  quantitatum  conttnuarumin  genere% 
non  defcendendo  ad  ullam  quantitatis  fpeciem  ,  Ut 
adlineam,  fuperfciemf  vel  corpus  aliquod.  Sexto 
vero  libro  ofiendit  in  fpecie ,  quamnam  proportionem 
habeant  inter  fi  linea  ,  anguli  %  circumferentU  «r- 
culorum%  triangula,  O*  alU  jigura  plan*.  Utigi- 
tur  injiitutum  fuum  fervet ,  dcfinit  prius  vocabula, 
qud  ad  demonflrationcs  proportionum  adhibentur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    I. 

Pars  eft  magnitudo  magnitudinis ,  minor 
majoris,  cum  minor  metitur  majorem. 

* 

^XTaque  ait  magnitudinem  illam  minorem>  <\ua  mfr  TAKXft^ 

jorem  quampiam  magnkudwem  metitur ,  atrpellatti  ffr  *  '• 
partem*     Ut  quoniam  magnitndo  A  >  ter  fumpta  , 
<    »  L  5  mititur 
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metitur  neagnkudinem  B ,  fexies  autem  fumpta  , 
magnitudsnem  C,  dtcetnr  magmtndo  Af  pars  ntag- 
nitudinam  £,  Cr  C.  At  vero  eptia  nmnitudo  D9 
non  metitur  magnkuMms  E  %  CrF>  foafimpta  bis % 
excedit  magnitudinem  E  ,  Cr  fumpta  ter9  deficit  k 
magnitudine  F,  funepta  asttem  quater,  eandemftt- 
perat ;  nen  appollaUtnr  magnitudo  D,  pars  magni» 
tudinum  E%  Q*  F- 

D  E  F  I  N  I  T  I   O.    IL 

Multiplex  autem  eft  major   minoris , 
cum  minor  metitur  majorem. 

fJ&XFl*  TJ7"  in  fuperieri  exemplo  tam  magnitttdo  B ,  qtutm 
fg.  ii.  '*■*  magnitudo  C  f  multiplex  eft  magnitudinis  A , 
quoniam  hac  utramque  illam  metitur*  At  vero 
neque  magnkude  £,  neque  magnitudo  Fy  multiplex 
eft  dicenda  magnitudinis  D  ,  propterea  quod.  hac 
nentram  illarum  metitur.  ftaque  pars  ad  multtplex 
refertur ,  Cr  multiplex  ad  partem  ,  ita  ut  minor 
wtantitas  menfuram  majorem ,  dicatur  pars  majoris ; 
Major  vere  menfurata  k  minori ,  dkatur  minoris 
nmtiplex. 

Caterum  quando  dua  magnitudines  minores  duas 
alias  majores  aque  metiuntur,  hoc  eft%  una  minor  m 
tma  majore  toties  continetur  ,  quoties  altera  minor  %n 
altera  majore  ;  dicuntur  dua  ha  majores  duarum  il- 
larum  minorum  aquemuitiplices.  Qnod  idem  dices9 
fipluros  minorts  aqno  mtiantur  plures  majores. 

D  E  F  I  N  I  T  I  6.    IH. 

Ratio  efl;  duarum  magmtudinum  ejufilem 
generis  mutua  quaedam  fecundum   quantita- 
:    -  X&n  y  hahituda 
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da  9  Crc.  inter  fe  comparantur  fecundum  quantita* 
tem  ,  hoc  <?/,  ficundum  quod  una  majar  efiy  quam 
altera,  velminer,  velaqualis;  affellaturhujufmodi 
comparatiof  feuhabnutomutua%  Ratio\feu  (ut  aliii 
placet)  Proportio.  Itaquefi  comparetur  linea  aliqt0t 
cumfuperficie  quapiam,  velnumerus  cum  lineax  non 
dicetur  ea  comparatio  proportio  ,  quod  neque  tinea% 
C7"  fuperfictes;  neque  numerus%  O*  linea  fint  ejufdem 
generis  quamitatis.  Similiter  fi  conferatur  trnen 
a/tqua  cum  alia  linea  fecundum  qualitatem,  hoc  eft 
fecundum  quod  una  efialha  9  Cr  alteranigra\  au$ 
quod  una  efl  caliday  &  attera  frigida ,  Crc.  quam» 
vis  ambdfint  ejufdem  generisy  non  dicetur  ea  compa* 
ratia  proportio ,  quia  nonfit  fecmdum  quanthatem. 

Quamquam  autem  in  folis  quantjtatibus  proprii 
reperitur  proportio  ,  tamen  omnia  aiia ,  qua  aliqua- 
modo  naturam  fapiunt  quantitatis,  cujufmodi  funt 
temporay  foni  ,  voces%  locay  motusy  pondera,  O* 
fotentta  ,  proportionem  quoque  dicuntur  habere  ,  Jfc 
eorum  habitudo  confideretur  fecundum  quantitatem* 
Vt  cum  dicimus ,  tempus  tempore  ejfe  majus ,  vef 
minus  ,  vel  duo  tempora  ejfe  dqualia ,  Crc.  appella* 
bitur  ejuftmdi  kabitudo ,  proportio ;  quoniam  tempors 
tunc  confiderantur  y  veluti  quantitates  quddam. 

Cdterum  in  omni  froportione  ea  quantitas ,  qud 
ad  atiam  refertury  dicitur  ab  Euclide%  Cr  Geome- 
tris  aliis  antecedens  proportionis;  Ea  vero  ,  ad  quam 
dia  refertttTy  confequens  proportionis  dkifolet.  Xk 
in  proportione  iinea  6.  falmorum  ad  lineam  \  pai~ 
morum  ,  linea  $.  palmorum  dicitur  antecedens  pro+ 
fortionis ,  at  {it%ea  % ,  palmorum ,  proportionis  cqnfem 
quern.  Quod  fi  e  contrariq  conftderetser  Proportj* 
linea  ypdmorum  ad  lineam  6.  palmonm,  afpelUh> 
bitur  antecedens  linea  %.palmerum%  confequens  ver* 
linea  (f.palmerum,  Q*  fic  in  cdteris. 

DEFT- 
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DEFINITIO.    IV: 

« 

;  Proportio  vcro  eft  ratioaum  fimilitudo, 
• 

QUod  hoc  loco  interpres  proportionem  appellat ,  illud 
Gracts  dv*Koyi#9  plertfque  autem  Latinispro- 
portionalitas  dicitur.     Quemadmodum  igitur  compa~ 
ratio  duarum  quantitatum  inter  fe ,  dicitur  proportio  ; 
Ita  comparatio  duarum  ,  vsl  plurium  proportiomm 
itster  fe ,  proportionalitas  folet  nuncupart.     Ut  fi  pro- 
Tj£B.  fortio  quantitatis  A ,  ad  quantstatem  B ,  fimilisfue- 
XVtt.       rit  proportioni  quantitatis  C,  ad  quantitatem  D ,  di- 
fr  *•      cetur  hakitudo  inter  has  proportiones ,  proportionalttas. 
fg.  %.      £odem  modo  ,    fi  fimilis  fuerit  proportio  £,  ad  F9 
froportioni ,    F  ,  ad  G ,  appellahitur  hac  fimilitudo 
proportionalitas. 

„  Euclides    de  fola    Geometrica    agtt  hoc  ltbro\ 
]Ud   quidem  duplex  efi  ,    continua  altera ,    in  qud 
~ngtda  qmntitates   intermedU   his  fumuntur  ,    ita 
Ut  nulla  fiax  proporttonum  tnterruptio  ,  fed  quali- 
het  quantitas  intermedia  fit  O*  anteceden^  Cr  con- 
fequens^  Antecedens  quidem  quantitatis  fubfequentis  f 
&•  u      confequens  vero  quaniitatis  antecedentis»     Ut  ji  dica- 
fur  ,   qua  efl  proportio  £,  ad  F,  eaeft  F%  ad  G  f 
yocabitur  hac  proportionalitas ,   continua.     Altera 
yero  difcreta ,  feu  non  continua ,  in  qua  finguU 
quantitates  intermedia  femel  tantum  accipiuntur ,  ita 
*t  fiat  proportionum  interruptio ,  nullaque  quantitas 
Jit  Cr  antecedens%  Crcenfequens>  fed  vel  antecedens 
fi*  u      iantum^  vel  confequens  tantum.     Utfidicatur,  qua 
'proportio  A  9  ad  B,  eaefi  C,  ad  D9  appellabitur 
Proportknalitas  hdc ,  difcreta  %  five  non  continua. 
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DEFINITI  O.    V. 

Rationem  habere  inter  fe  magnitudines  di- 
cuntiir ,  qiiae  poflunt  miiltiplicatae  fe  fe  mutuo 
liiperare. 

QVoniam  Euclides  in  tertia  definitione  hMtuMttem 
duarum  magnitudinum  ejufdem  generisy  voca- 
verat  rationem  ,  quam  nos  cum  aliis  autloribus  pro* 
poriionem  dicimus  j  explicat  nmc  definitione  bac  5*« 
cjitidnam  requiram  dua  quantuates  ejufdem  generts9 
ui  proportionem  dicantur  habere.  Ait  igitur%  illtU 
magmtudims  dici proportionem  habere  interfey  qua* 
rum  uiravis  multiplicata  ita  ar4getury  ut  alteram  tsn- 
dem  fuperet,  adeo  ut  fi  aheruirn  qnantumvis  multi- 
plicata  nunauam  aJteram  excedat ,  riulla  ratione  pro» 
Vorttonem  halare  dicantur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    VI. 

In  eadem  ratione  magnitudines  dicuntur 
cfle  ,  prima  ad  fecundam  ,  &  tertia  ad 
quartam ,  cum  primae  &  tertiae  aeque  multi- 
plicia ,  a  fecundae  &  quartae  aeque  multipli- 
cibus  ,  qualifcunque  fit  haec  multiplicado , 
utrumque  ab  utroque  vel  una  deficiunt,  vd 
una  ccquaHj.  fun:  ,  vel  una  excedunt ;  fi  ea 
fumantur ,   quae  inrer  le  refpondent. 

"C Hplicat  hoc  loco  Euclides  ,  quafnam  conditiones 
requirant%  apud  Geomeirat  ,  magnittidines^  ut 
eandem  dicantur  habereproportsonem.  Quod  ut  exe- 
quatur,  cogitur  confugere  ad  earum  aftsmuttiphcta^ 
ut  compleftatur  omnes  proportiones  magnitndinum  i 

tam 
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tam  rationales%  quamirrationales.  Sintigiturquatuar 
TAB.    "Mgnitwkne*  -A  >  frima%  B9  fecunda;  C9  tertia; 
XVtl:      <^  D.quanaifumamurqueprimdyCrtmiddquemul^ 
Jfe*  3.      tipliciaqudcunque;  E9  qHidemipfius  A;  Cr  F  >  ipfius 
C:  Ttem  fumantur  fecunda  9  Ct '  quartd  atia  qudcun- 
que  dquemultiplicia  ;  G9  quidem  ipfius  15;  cr  H9 
iffitts  D  ,  five  hac  duo  pofieriora  pnt  ita  multiplicia 
fecundd  ,   Cr  quartd ,  jfcrt  ^ram  ^  mulupltcia 
funt  prima ,    <7*  f irtoe  ,  five  non.     Quod  fi  jam 
juterfe  conferantur  fumpta  aque  multiplicia  ea9  qua 
inter  fe  refpondent ,  ut  multiplex  prima,  Cr  multi- 
flex  fecundd  inter  fe ,   boc  efi ,    £ ,  cr  G ;  //«« 
multiplex  tertia,  CT  multiplex  quarta  interfe%  hoc 
efi  ,   F 9  KCr  H;  deprehenfumjue  fuerit  perpetuo , 
#1  */0  utfir  fe  habere  ,    ut  fi  E  9   muhiplex  prima 
magnhudinis  A9  minus  fuerh ,  oao»  (?,  multiplex 
fecundd  magnitudinis  B  ;  «ww  F,  multiplex  tertia 
magnitudinisC9  minus  fit  quam  H \  multiplex  quar- 
ta  magmtudinis  D  :    Aut  fi  E ,  aquale  fiterit  ipfi 
G;  etiam  F  ,  aquale  fit  ipfi  H:  Aut  deniquefi  £, 
-     majusfuerit  quam  G;  etiam  F9  majus  fit  quam  Hi 
(quod  efi  utrumquo  ab  utroque  vel  una  deficere ,  vel 
una  dqualia  ejfe  ,   vel  una  excedere)  ita  ut  in  nullo 
genere  muhipUciumcentrarium  poffit  reperiri9  id  efi9 
ut  nunquam  E ,   minus  fit  quam  G  ,   quin  Cr  F% 
tnimts  fit  quam  H;   C^ut  nunquam  £,  aquale  fit 
ipfi  G  ,   quin  Cr  F,  ipfi  Hy  fit  xquale.     Dsniqne 
ut  nunquam  E ,   majus  fit  quam  G ,   qfdn  Cr  F9 
majus  fit ,  quam  H.     Si  inquam  deprehenfum  fuerit , 
dque  multtplicia  qudvis  accepta  ,  perpetuo  fe  fe  ita 
habere  ,   ut  diftum  efi  ;  dicetur  eadem  ejf?  prepartio 
primd  magnitudinis  A ,  adfecundam  magnitudtnem 
£y  qua  efi  proportio  tertid  magnitudinis  C  y  adqudr- 
iam  magnitudinem  D.     Quodfi  deprehenderetur  ali- 
'quandoy  etiam  in  folouno  generemultiplicium ,  mul- 

tiplex 
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tipUx  £,  dtfieere  *  mdtipUei  O  ,  n&n  autrn  mk 
$$plex  F,  deficere  *  mukfliei  H\  Am  £,  afuib 
^eipfi  G9  at  Fj  *o*  atfuate  ipfi  H ;  Am  denup* 
£,  excedere  ipfum  G ',  atF9  nonexeedereipfnmH9 
quamvis  in  infinitis  aliis  multiplicibus  condstio  pran 
ditta  reperiatur ,  nuila  ratlone  dkentur  quantitates 
fropofitd  eandem  habere  proportionem ,  feddiverfasf 
ut  ex  defin.  8.  fiet  perfptcuum. 

haqueutdemonflratione  aliqua,  perhanc6.  defini* 
tionem9  concludantur  quatuorquantitateseandemhaberb 
froportionem ,  oflendendum  erit9  (quod  quidem  ditf* 
genter  ab  Euchde  Cr  hoc^.lik  CT  in  aliis  fervatstr) 
quacunque  aque  multiplicia  prima^  Cr  tertia  collato 
cum  quibufcunque  aque  multiplicibus  fecunda  ,    <T 
quarta  ,  habere  femper  conditionem   pradi&am  d*\ 
feftus  y   aqualitms ,    atu  exceffus  ;   *a  m  fhtnquam 
comrarium  ejus  tnvctwi  poffit.     StmUiter  fi  qumuer 
quanmates  cencedmur  eandem  babere  prepottiontm^ 
concedatur  quoque  neceffe  eft  ,  quaUbet  atjue  mntth 
plieia  prima ,  Cr  tertia  collata  CHmsfuibmlibet  aftis 
multivlicibus  fecunda  ,   O*  quma  ,   hdbere  eandttk 
defettus9  aqualitatisy  aut  exceffus  tondkioncm. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    VII. 

Eandera  autetn  habentes  rationem  magni*  v 
tudines ;  Proportioaales  vocentur.  \  - 

TJT  fi  magnitudinum  A  ,   B  ,  C,  D9  eademfit     5W* 
^   proportto  A9   ad  B9  qk*C,  ad  D9  dicentm  *™#  ^ 
ta  magnitudines  proportionales.     Eadem  rattone  9  fi 
eadem  fit  propdrtio  E9  ad  Ff  qua  F>  ad  G9  dicem 
tur  maanitudines  £,  F,  (7,  proportionales.    SuM  '' 
autem  quadam  magnitudsnes  propertionales  comimm 
inter  quas  reperitur  propertionalitas  contmua ,  eptales 
funt  magnitudines  £,  F9  G:  Quadam  vere  propor- 

tionales 
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tionales  funt^  ftan  continue ,  Jed  diftrete,  cujufmads 
funt  magnitudines  tA  9  B  9  C  »  D.  In  his  enim 
interruptio fit  proportianum  >  in  illisvero  nequaquam^ 
ut  diftum  efiin  4.  definitione. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    VIIL 

Cum  vero  aeque  multiplicium  multiplex  pri- 
mae  magnitudinis  excefleric  mukipliccm  fe- 
cundae;  At  muitiplex  tertiae  non  exceflerit 
multiplicem  quartae ;  tunc  prima  ad  fecun- 
dam  majorem  rauonem  habere  dicetur ,  quarn 
tertia  ad  quartam. 

»• 

TTSEclarat  hic  Euclides%  quamnam  conditionem  ha- 

bere  debeant  quatuor  magnitstdines ,  ut  majorem 

dicatur  habere  proportiontm  prtma  ad  fecundam  , 

eptam  tertia  ad  quartam  ,   dtcens.     Si  fumpta  fint 

otque  multiplicia  primjt  cr  tertia ;   Item  alta  aque 

multiplicia  fecunda  &  quarta ;  deprehenfumque  fue- 

rit  aliquando,    ( licet  non  femper)  multiplex  prinuo 

majus  ejfe  multipUce  fecunda ,  multiplex  autem  tertia 

non  effe  majus  multipltce  quarta,  fed  vel  minusy  vel 

aquale;  aUcttur  major  effc  proportto  prima  magnitu- 

dinis  ad  fecundam  ,   quam  tertia  ad  auartam  :   ut 

ferfpicuum  efi  tn  appofito  exemplo  ,    in  quo  prima 

TAB.  ^oagnitudims  .A  ,  €r  tortia  C,  fumptafunt  trtplicia 

XVIK       E^   Cr  F ;  fecunda  vero  B,  Cr  quarta  D,  qua- 

fg.  4»  „   druplicia  G  ,   h*  H.  *  Et  quoniam  E  \  multiplex 

frinut  majusqutdem  efi  quam  G,  multiplcx  fecunda ; 

At,  F ,    multiplex  tertia  majus  non  eft  quam  H , 

mtdtiplex  quarta  ,   dicetur  major  ejfe  proportio  A , 

frtma  magnttudinis ,  ad  B,  fecundam ;  quam  C , 

tartia^  ad  D,  quartam.  , 

*    Non  efi  autem  necejfe,  ut  quatuor  magnitudinum, 
.  .  ■       •  prima 


^^ 
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primaadfecundam  dicaturmajoremhabereproporiionem 
quam  tertia  ad  quartam  ,  aque  multiplicia  fecundum 
quamvis  multiplicationem  Jic  fe  haberey  u%  multiplex 
quidem  prtma  excedat  muiuplex  fecundd,  at  multi- 
plex  tertia  non  excedat  multiplex  quartd ;  fid  fatis 
efi  ,  ut  fecundum  aliquam  multiplicationem  ita  fe 
habeant.  Poteft  namque  interdumfieri  y  ut  tam  mul- 
tiplex  prima  majus  Jit  multiplice  fecundd  ,  quam 
multiplex  tertid  midtiphce  quartd.  Jtem  ut  €7* 
multtplex  prima  minus  Jit  multiplice  fecundd  >  fSST 
mtdttplex  tertU  mtdtiplice  quartd :  Tamen  quia  het 
non  conungit  in  omm  multtpficatione ,  fed  altquando 
multiplex  prima  fuperat  qutdem  multiplex  fecundd, 
at  multiplex  tertu  vel  minus  eft,  vel  dquale  multi- 
plici  quartd  :  propterea  majorem  dicetur  habereprom 
portionem  prima  magnitudo  ad  fecundam%  quam 
tertia  ad  quartam%  non  autem  eandem. 

Itaque  ut  quatu^r  magnitudines  dicanturpreportio- 
nales,  neceffe  eft>  ut  dque  multipliciaearum,  juxta 
quafvis  multiplicationes  accepta%  vel  una  deficiant  t 
vel  una  aquaiia  fiat  ,  vel  una  excedant  ,  ut  in  6. 
def.  fuit  expofitum :  Ut  autem  majorem  dtcatur  habe* 
re  proportionem  ptima  adfecundam9  quam  tertiaad 
quartam%  fatis  eft ,  ut  fecundum  aliquam  multiplica- 
tionemy  multiplex  primd  excedat  multiplex  fecunddy 
multiplex  vero  terttd  non  fuperet  multiplex  quartd 
quamvis  juxta  innumeras  alias  multiplicationes ,  aqut 
multtplicia  primd,  ac  tertid  tma  excedant  dque  mul- 
tiplicia  fecundd ,  &*  qu  irt*. 

Quod  fi  quando  e  contrario  multiplex  primd  defi- 
ciat  d  multiplice  fecundd ,  non  autem  multiplex  ter~ 
tid  k  multiplici  quartd ,  dicetur  prima  magnitudo  ad  t 
fecundam  minorem  habers  proportionem,  quam  tertia 
ad  quartam :  quamvis  fecundum  pimrsmas  alias  mul- 
tiplicationes ,  aque  muttiplicia  primt  GT  terttd  <tn* 

M  '  defiz 
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deficum  ab  aque  multiplicihus  fecund*  9   O*  quar- 

DEFINITIO.     IX. 

Proportio  autem  in  tribus  tcrminis 
pauciffime  confiftit. 

QUoniam  omnis  Analogia  ,  feu  propertionalitas , 
^qkam  imerpres  ,  ut  diftum  ejt ,  proportionem 
nomiHat ,  fimilitudo  eft  duarum  ,*  vel  plurium  pro- 
fortionum  ;  omnis  autem  proportio  habet  &*  antece~ 
dentem  termimsm ,  O*  confequentem ,  necejfeefl>  m 
omni  proportionalitate  reperiri ,  ut  minimum ,  Jww 
terminos  antecedentes  ,  ac  */*w  confequentes.  Quare 
fi  proportionalitas  fuerit  non  continua  ,  requirentttr 
faltem  quatuor  termimy  five  magnitudines;  Atvero 
fi  fuerk  conttnua,  erunt  cum  minimum  ires  termini% 
quoniam  terminus  medius  bis  fumitur ,  cumfit  confe~ 
quens  terminus  unius  proportionis ,  tT  antecedenf  al- 
tetius  :  Atque  hic  en  minimus  numerus  terminorum 
proportionalitatis.  Nam  in  duobus  terminis  quibuf- 
'  cunqut  folujn  proportio  ,  non  autem  proportionalitas 
reperitur. 

D.EFINITIO.    X. 

Cum  autem  tres  magnitudines  proportio- 
nales  fuerint ;  Prima  "ad  tertiam  duplicatam 
rationem  habere  dicitur  ejus ,  quam  habet 
&d  feamdam  :  At  cum  quacuor  magnitudines 
proportionales  fuerint ;  prima  ad  quartam  tri- 
plicatam  rationem  habere  dicitur  ejus,  quam 
nabet  ad  fecundam  :  Et  femper  dcinceps , 
uno  amplius ,  quam  diu  proportio  extiterit. 

TAB.  XTEluti  fi  fint  magnitudines  At  B9  C,  Df  E% 
xrti.        v    cominui  proportionales  ,  ita  ut  ea  fit  proportio 
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Ay  dd  B ,  qu*  By  adC;  C  C,  adD:  0*D% 
ad  E :  proportio  A  ,  magnitudinis  prims  ad  C, 
magnitudinem  tertiam  ,  dicitur  duplicata  ejus  fro~ 
fortioniSj  quam  habet  A  ,  magnitudo  prima  ad  B% 
magnitudinem  fecundam :  quontam  inter  A ,  CrC9 
dua  proportiones  reponuntur  ,  qua  tqualesfunt  fro- 
porttoni  A  ,  ai  B  \  nimirum  proportio  Ay  aa  By 
O*  By  adC,  ut  propterea  proportio  A ,  *dC9  in~ 
tercipiat  quodammodo  frofortionem  A3  ad  By  du~ 
plicatam  ,  idefty  bis  ordine  pofitam.  Atproportio 
Ay  magnitudinis  prim*  ad  D ,  magmtttdinemquar- 
tamy  dicitur  tripltcata  ejusproportionisy  quam  habet 
A  y  magnitudo  prima  ad  B ,  magnitudinem  fecun* 
dam:  quia  inter  Ay  crD,  reperiuntur  tresfropor- 
HoneSy  qua  dquales  funt  proportioni  Ay  ad  By  ni~ 
mirum  proportio  Ay  ad  By  By  ad  C;  <Jr  C%  ad 
D  ,  atque  idcireo  proportio  A  ,  ad  D ,  incUtdit 
quodammodo  propormnem  A  ,  ad  By  tripltcmam , 
id  efi  y  ter  ordine  pofitam :  Sic  quoque  froportio  A% 
ad  Ey  dicitur  quadruplieata  proportionis  Ay  adB: 
fropterea  quod  quatuor  proportiones  interjiciunturinter 
A  ,  Cr  E  ,  qud  Aquales  funt  frofortioni  Ay  ad 
B,  Crc. 

Quod  fi  e  contrario  ea  fit  froportio  E  ,  ad 
Dy  qua,  D  y  ad  C;  O"  C,  ad  B\  <P*  By  ad 
Ay  dicetur  proportio  E  ,  ad  C,  duplicata  frepor- 
tionis  £,  ad  Dy  At  vero  proportio  E,  adBy  di~ 
cetur  triplicata  froportionis  E  ,  ad  D  ;  fic  quoque 
fropmio  Ey  ad  Ay  dicetur  quadruplicata  frofortio* 
nis  Ey  adDy  &*c. 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.     XI. 

Homologse ,  feu  fimiles  ratione  magnitu- 
dines ,  dic^untur  antecedentcs  quidem  antc- 
cedentibus  ,  con:jqujntes  vero  confcquen- 
tibus. 

T\Efinivit  fupra  proportionalitatem  ,  proportienum 
effe  fimilititdonem.  Docet  jam ,  non  folum  m 
proportionalitate  quavis  proportiones  dici  fimsles ; 
HTerum  etum  terminos  tpfos ,  feu  quantitatest  fimiles 
dieiy  homologafve;  dicens  f  antecedentes  magnitudi- 
nes  appellari  homologas ,  fen  fimiles  proportione  inter 
fi9  nec  non  confeqttentet  tmer  fet  ut  tmeUigeremus 
in  quam  plurimis  deasr-ifiraiiombus ,  qudnam  laiera 
jigurarum  inter  fe  compa/aia  ,  anucedentta  deoeant 
e{fe  proportianum ,  Cr  qiunam  confequentia  y  uttn 
TAB.  6.  lib*  perfpicuum  fiet.  Si  igitur  eft  proportio  A% 
xyu'  *A  B,  qud  C,  ad  D  ,  dicetur  quantitas  A ,  fimtlis 
fc"  7*  quantitati  C>  Cr  B,  fimilis  ipfi  D.  Propter  fimi- 
litudinem  enim  proportionum  ,  neceffe  efi  ,  utram- 
que  magnitudinem  amecedentem  vel  aqualem  effe 
utrique  confequemi  %  vel  eodfon  modo  majoremy  aut 
minorem:  Alias  non  haheret  utraq':e  antecedens  ad 
Htramque  confequeniem  proportione.n  eaniem.  Exem- 
plum  habes  in  mdgnhuduiibits  propofius ,  in  quibtts 
antecedentes  majores  fttnt  eoUemmodo  confequenttbus. 
Aliud  exemplum  vtdes  in  magtiitudinibus  E ,  F, 
G  ,  continue  proporttonaiibus  ,  ttbi  tam  JE ,  W  F ', 
homolofd  funt ,  quam  F,  C7*  G$  ut  confiat.  At- 
que  hanc  ob  caufam  Euclides  in  defin.  6.  GT  8. 
jujfit  accipi  dque  multiplicia  prima  Cr  tertid  magni- 
tudtnum ,  hoc  eft ,  antecedentium  :  Item  alia  aque 
multipltcia  fecundd  ,  Cr  quartd  magnitudinum ,  ni- 
mirum  confequenttum.     Hd    enim  fimiles  funt  in 
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magnitudinibus  proportionalibus  ,  utexhac  definitione 
conflat :  in  magmtudinibus  vero  non  proportionalibus 
diffimiles. ' 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XIL 

Alterna  ratio  ,  efl:  fuijiptio  antecedentis 
ad  antecedentem  ,  &  confequcntis  ad  confe- 
quentem. 

KLternaigitur  feupermutata  proportio  ^  inquit,  eff9 
curn  propofitis  quatuor  magnitudinibus proportio* 
nalibusy  infertur  eandem  effe  proportionem  anteceden- 
tis  prioris  proportionis  ad  antecedentem  pofierioris , 
quam  habet  confequens  illius  ad  confequentem  hujus. 
Vt  fi  ponamus  proportionem  A  ,  ad  B  ,  quam  C,  r  TAB. 
ad  D ,  O*  propterea  concludamus,  eandem  effepro-  XW*» 
portionem  A  ,  ad  C  ,  qua  efi  Bt  ad  D,  dicemur  f&9  7V 
argunpentart  k  permutata  proportione.  Graci  fcrip- 
tores  in  hac  argumentatione  utuntur  hoc  fere  modo 
loquendi:  Ut  efi  A  ,  ad  B  >  ita  C,  ad  D;  Igitur 
permntando  ,  feu  viciffim  ,  erit  quoque  A9  ad  C, 
ut  B,  ad  D.  Firmam  autem  effe  hujufmedi  illatio- 
nemy  demonfbrabitur  propof  16.  lihri  hujus.  Ck- 
terum  in  hoc  modo  argumentandi »  neceffe  efl,  omnes 
auatuor  magnitudines  effe  ejufdem  generis ,  ut  inter 
binas  ut  ut  affumptas  proportio  *ff*  poffit. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XIIL 

*  Inverfa  ratio  t  efl  fumptiQ  confequentis , 
<reu  arttecedentis ,  ad  antecedenteni ,  velut 
ad  confequentem. 

flTfi  ex  «,'  f*d  eft  A ,  ad  B ,  «>C,  ad  D,      taB 
V   infermffft   ita  ejfe  B  t  iul  A ,  nt  P,  ad  C,  j™- 
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.  hoc  efi  f  confequentes  ad  antecedentes  referamus ; 
cemur  argumentari  ab  inverfa  proporttone.  In  hac 
argumentatione  pc  fere  locjuuntur  au&ores.  Ut  efi 
ji  ,  ad  B  y  ita  Cy  ad  D;  Igitur  convertendo ,  vel 
e  contrario  ,  ertt  quoque  B9  ad  Ay  ut  D,  ad  C; 
Quem  quidem  modum  argumentandi  certum  ejfe , 
ofiendetur  in  coroll.  propof.  4.  hujus  lib.  Porro  dua 
priores  magnitudines  poffunt  effe  unius  generis ,  C7* 
pofieriores  alterius. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XIV. 

Compofitio  rationis  ,  efl  •  fumptio  antece- 
dentis  cum  confequente ,  ceu  unius ,  ad  ip- 
iam  confequentem. 

TJB.  Qlt  proportio  AB  ,  ad  BC ,   cjua  DE ,   adEF; 
7LVIL  Si  igitur  ex  hoc  colligatur  y  eam  cjuoque  ejfe  pro- 

ffr  8*  portionem  totirn  AC9  nempe  antecedentis  cum  confc- 
quente  ,  ad  BC ,  confequentem  ,  cfuam  habet  tota 
DFy  antecedens  nimirum  cum  confecjuente^  ad  EF  y 
confequentem  ;  dicetur  hujufcemodi  argumentatio 
compojitio  rationis ,  eo  quod  ex  antecedente  ,  O* 
confeejuente  componatur  aliud  novum  antecedens. 
Hunc  autem  modum  dicendi  apud  Grtcos  fcriptores 
reperiesinhac  argumentatione ;  UtABy  adBCy  ita 
DE,  ad  EF ,  componendo  ergo  erit  O*  AC>  ad 
BCy  ut  DF ,  ad  EF.  Demonftrabitur  hic  modus 
argumentandi  hoc  lib.  propof  1 8. 

DEFINITIO.    XV. 

Diviflo  rationis  »,  eft  fumptio  excefTus  , 
quo  confequentem  fuperat  aqtecedens  ,  ad 
ipfam  confequentem. 

TAB.  T  X^  $  di***!*  9  1U*  proportio  eft  totiut  AB,  ad 
xrtt.       w   CB>  ea  efi  Mius  DE,  adFE;  Igiturorit^r 
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AC^  excejfusy  cjuo  antecedens  confequentem  fuperat ; 
ad  CB ,  confequentem  ,  ut  DF  ,  excefus,  quo  cm- 
fequemem  exceditamecedens,  ad  FE,  confequentem. 
In  divifione  mtem  bac  rationis  italoquuntur  auEhores; 
ergo  dividendo  ,  &~c.  Hac  porro  illatio  ofiendettcr 
propof   1 7.  bujus  lib. 

DEFINITIO,  /XVI. 

Converfio  rationis  ,  eft  fumptio  antece- 
dentis  ad  exceflum ,  quo  fuperat  anteccdens 
ipfem  confequentem. 

ffXUod  fi  colligamus  boc  modo.     Sicut  efi  tota  mag- 
^    nitudo  AB  ,  ad  CB  ,  ita  tota  DE9  ad  FE$      TAB, 
Igitur  ita  etiam  eriteadem  AB+  adAC9  exceffkm9  **"• 
quo  confequentem  fuperat  antecedens  ,   ut  DE  ,  ad  ***'  *" 
DF ;  Dicemur  per  converfionem  rationis  argumentari. 
Vnde  fic  fere  loquumur  fcriptores.     Igitur perconver* 
fionem  rationis,  CTc.     Confirmabitur  autem  hic  ar- 
gumemmdi  modus  in  coroll.  propof  19.  bujus  lib. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XVII. 

.  Ex  aequalitate  ratio  eft  ,  fi  plures  duabus 
-fint  magnitudines ,  &  his  aliae  multitudine 
pares ,  quae  binae  fiimantur  ,  &  in  eadem 
ratione :  cum  ut  in  primis  magnitudinibus 
prima  ad  ultimam ,  fic  &  in  fecundis  mag- 
nitudinibus  prima  ad  ultimam  fefe  habuerit. 
Vel  aliter.  Sumptio  extremorum  ,  per 
fobduftionem  mediorum. 

» 

Qlnt  plures  magnitudines  duabus  A ,  B  , (  Cf  CP      TAB. 

tottdem  D  f  E,  F9  fintque  bitutac  bina  in  e$-  Zn!'lo 
dem  proportione ,  boc  eft  9  A  9  ad  B,  ut  D>  adK*  ,0# 
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E,  €T  B,  sdC,  ut  E,  aAF.     Si  igkwmftr, 
tnr,  frefterea  eam ejji frepertionem  A,  aJLCy 

4Ww*Wmw       Om*Wr      wwmwm^wmmmftmr        wrw9      Wr*  www\*W%a*       WwWwMqP  w^a^afmwmatmf OwmfUj^wWw     ^k       ^WfWwmw    ^?  Mww* 

2>f  ad  F ,  frim*  magnitudinis  aJL  ultimam  infe— 
aundis  magmtudinibus  ;  dicrtur  kujufmods  argumen— 
tandiformula  a)efumfta  ex  xquo  ,  jfz/e  ex  aqualitate  9 
m  qua  fcilicet  extrema  mignituduscs  %  fubduBis  me— 
diis9  colliguntur  babere  unam  ,  eandemque  inter  fi 
proportienem  ,  ut  in  altera  definttione  exprimstur- 
Quoniam  vero  dssobus  modis  ex  aquaiitate  Itcet  orgu— 
mentari  in  proportumibus  y  uno  quidem%  quandefk- 
mimus  binas  ac  binas  magnitudines  in  ewdempreper- 
tioney  ordktate  procedendo  ,  altero  vero  ,  cum  ordo 
invertitur  ;  explicat  Euclides  duabus  fequentibus  de- 
finkiwnUms ,  qnsd  fit  Ordinata  proportio  ,  CT  quid 
freportio  Pcrttarbata. 

definitio.  xvnr. 

Ordinata  proportio  efl ,  cum  fueric ,  que- 
madmodum  antecedcns  ad  confequentem  , 
ita  antecedens  ad  confequentcm  :  fuerit  eri- 
am,  ut  conlequens  ad  aliud  quidpiam,  ita 
confequens  ad  aliud  quidpiam. 

TAB.  TJT quando  fuerit  j4 ,  adB9  ut  D%  ad  E;  Rssr- 
XP&  fusut  B  9   confequens  ad  aliud  quidpiam  ,  ut 

fi*  Ii#  adC y  ita  £,  confequens  ad  F  %  aliud  quidpiam\ 
dicetur  talis  proportio ,  Ordinata  :  quia  idem  orda 
tam  in  frimis  tribus  magnkudinibus,  quam  infecun- 
dis  ferpatur;  cum  utrobique  conferatur  primum  pri- 
tma  cumfecundai  deindefeeundacumtertia.  Quan- 
oio  ergo  in  modo  argumentandi  ex  aqualitate  fervatur 
Ordmata  proportio  ,  demonfiratur  propof:  22.  hujus 
Isb.  eam  orgHmemationem  ejjrbonam. 

DEFI- 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XIX. 

Perturbata  autem  proportio  eft ,  cum  tri- 
bus  politis  magnitudinibus  ,  &  aliis  ,  quae 
(int  his  multitudine  pares  ,  ut  in  primis  qui-  • 
dem  magnitudinibus  fe  habet  antecedens  ad 
confequentem  ,  ita  in  lecundis  magnitudini- 
bus  antecedens  ad  coniequentem  :  Ut  autem 
in  primis  magniftidinibus  confequens  ad  aliud 
quidpiam  ,  fic  in  fecundis  magnitudinibus 
aliud  quidpiam  ad  antecedentem. 

C/  autem  Jit ,    quemadmodum  A  ,   ad  B ,  ita  JE,      TAB. 

ad  F\   Deinde  ut  in  prhnis  magnitudinibus  B ,  ?^"' 
confeeptens  ad  C ,   aliud  quidpiam  ,   ita  infecundis^  l* 
magnitudmibus  aliud  epuidpiam  D  ,    ad  £,  antece- 
demem  magnitudinem  ,    nuncupabitur   hujafcemodi 
proportio^  Perturbata:  quod  non  fervetur  idem  drdo • 
in  proportionibus  magmtudinum ;  quippe  cum  inpri~  » 
mis  magmtudinibus  conferatur  prtma  cum  fecunda  , 
at  in  fecundis  fecunda  cum  tertia;  demde  in  primis 
fecundacum  tertiay  at  in  fecundts  prima  cum  ftcun- 
da.     Quando  igitur  in  modo  argumentandi  ex  aqua~ 
litate  fervatur  Perturbata  proportio  ,    deimnftratur 
eam  argumentationem  ejfe  bonam ,  propof  1 j .  hujus  lib. 

T  H  E  O  R.    1.    P  R  O  P  O  S.   1.        1; 

Si  fint  quotcunque  magnitudines  quotcun- 
que  magnitudinum  aequalium  mumero,  fingu- 
lae  fingularum ,  aeque  multiplices j  quam  mul- 
tiplex  eft  unius  una  magnitudo ,  tam  multi- 
phces  erunt  &  omnes  omnium. 

Clnt  quotcunque  mtgnitudines  AB ,  CD,  ioti*  -  7AM1 
**  dem  magnitudinum  E ,  F ,  xquc  multiplices.  XVUL   ' 
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Dico  magnitudines  AB ,  CD  ,  iimul ,   tam    cfle 
multiplices   magnitudinum  E,   F,   fimul,  quam 
cft  multiplex  AB,  ipfius  E,  vel  CD,  ipfius   F\ 
Cum  enim  AB,  CD^  fint  aeque  multiplices  ipfa- 
rum  E,  &  F,  fi  AB,  dividatur  in  magnitudines 
AG,  GH,   HB,  ipfi  E,  xquales,  &  CD,  quo- 
que  in  magnitudines  CI ,   IK ,  KD,  ipfi  F,  ae- 
quales  ;   (Uividi  autem  poterit  quadibet  in  partes 
omnino  aequales ,    cum  AB,  CD ,   fint  ipfarum 
E,  F,  aeque  multiplices,  atque  ideo  toties  E,  in 
AB,  perfe&e  eontineatur,  quoties  F,  in  CD,  ut 
ex  iis  ,  qux   in  defin.  2.  hujus  lib.  {fcripfimus , 
conftat)  erurit   magnitudines  AG,  GH,  HB,  tot 
numero ,  quot  funt  magnitudines  CI,  IK,  KD. 
Quoniam  vero  AG ,  &  E,  atquales  inter  fe  funt , 
t  %.ff9n.  fijpfis  addantur  aequales  CI,  &  F,  *erunt  AG, 
CI,  fimul,  *quales|ipfisE,  &  F,  fimul.    Eodetn 
modo  erunt  GH,  &  IK,  fimul  aequales  ipfis  E, 
&  F,  fimul  ;  Nec  non  HB,  &  KD,  eifdem  E, 
&  F.    Quoties  igitur  E,  in  AB,  vel  F,  in  CD, 
cominetur,  toties  &  E,  F,  fimul ,  in  AB,  CD, 
fimul  comprehenduntur  :   Ideoque ,  quam  n?ulti- 
plex   eft  AB  ,    ipfius  E ,   tam   funt  multiplices 
AB,  CD  ,   fimul,   ipfarum  E,  &  F,  fimul,  ut 
conftat  ex  iis,  quac  in  drfin.  2.  lib.  hujus  fcripfi- 
mus.    Quare    fi    fint    quotcunque    magnitudincs 
quotcunque  maguitudinum ,  &c.    Quod  erat  de- 
monftrandum. 

fi-         T  H  E  0  R.   2.    P  R  O  P  O  S.    2. 

Si  prima  fecundae  aeque  fuerit  mukiplex, 
atque  tertia  quartae  ;  fuerit  autem  &  quinta 
fecundae  aeque  multiplex  ,  atque  fexta  quar- 
tae,  erit  &  compoiita  prima  cum  cjuinta, 
fecundae  aeque  multiplex,  atque  tertia  cum 
fexta,  quartse. 

raB/rft  magnitudo  prima  AB,  tam  multiplex  fecun- 
XVM.     -O  dae  C,  quam  eft  muitiplex  DE,  tcrtia,  quar- 
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tse  F  ;  Rurfus  tarh  fit  multiplex  BG,  quinta  ip- 
fius  C,  fecundas,  quam  multiplex  eft  EH,  fcxta 
ipfius  F  ,   quartse.     Dico  AB,  primam  cum  BG, 

3uinta  compofitam ,  tam  multiplicem  effe  fecun- 
x  "C,  quam  multiplex  eft,  DE,  tertia  compofi- 
ta  cum  fexta  EH,  ipfius  F,  quartae.  Cum  enim 
AB,  &  DE,  fint  asque  multiplices  ipiarum  C, 
F  ,  erunt  in  AB  ,  tot  magnitudines  ipfi  C  ,  ae- 
quales,  quot  funt  in  DE,  «quales  ipfi  F.  Eadem 
ratione  erunt  &  in  BG  ,  tot  a&qualcs  ipfi  C  , 
quot  funt  in  EH ,  aequales  ipfi  K  Si  igitur  ae- 
qualibus  multitudinibus  AB  ,  DE ,  addantur  ae- 
qiiales  multitudines  BG,  EH,  erunt  totas  multi- 
tudincs  AG ,  DH  ,  aequales.  Quare  toties  com- 
prchenditur  C,  in  AG,  quoties  F,  in  DH:  Ideo- 
que  tam  multiplex  eft  AG  ,  (prima  compofita 
cum  quinta)  ipfius  C,  fccundae,  quam  multiplex 
eft  DH ,  (tertia  compofita  fcum  lexta)  ipfius  F, 
quartae.  Si  prima  itaque  fecundae  fucrit  multiplex,.. 
&c.    Quod  erat  oftendendum. 

T  II  E  O  R.    3.     P  R  O  P  O  S.    3.         iij.- 

Si  fit  prima  •  fccundae  aeque  multiplcx  ,  at- 
que  tertia  quartae  ,  fumantur  autem  aeque- 
multiplices  primae  ,  &  tertiae  :  Erit  &  ex 
aequo ,  fumptarum  utraque  utriufque  aeque 
multiplex  ,  altera,  quidem  fecundae  ,  altera 
autem  quartae. 

Slt  prima  magnitudo  A,  tam  multiplex  fecundae     TAM. 
B ,   quam  multiplex  eft  C  ,  tertia  quart*  D  ;  XFltt^ 
fumanturque  E ,   F ,   aeque  mukiplices  primae  &  /%•  +> 
terti»  A ,  &  C.    Dico  ex  acquo  tam  multipli- 
ccm  efle  £ ,  ipfius  B ,  fecund» ,  quam  eft  P, 
ipfius   D ,  quartae.    Nam    cum   E ,   &  F  ,    fint 
«quc'  multipiices  ipfarum  A,  £c  C ;  tf  diftribuan-^  ; 
.tur  E  ,  &  F,  in.  magnitudines  ipfis  A,  &  C,  «- 
quales,  ut  »EG ,  GH,  HI,  &  FK,  KL,  LM,      . 
crunt  tot  partcs  iu  E,  aequales  ipfi  A,  quot.fiurt 
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«in  F,  aequales  ipfT  C.  Quoniam  vcro  EG,  FK, 
«quales  funt  ipfis  A,  &  C;  funt  autern  A,  & 
C  ,  asque  multiplices  ipfarum  B,  &  D,  cx  hy- 
pothefi;  Erunt  &  EG,  FK,  earundem  JB,  &  D, 
•&que  muitipliccs.  Pari  ratione  erunt  GH,  KL. 
ltem  HI  ,  LM  ,  aeque  multiplices  caruudem  B, 
&  D  ;  Quoniam  teitur  EG  ,  prima  magnitudo, 
tam  eft  multiplex  fecundae  B,  quamcfl  multiplcx 
FK,  tertia  quart»  D;  Item  GH ,  quinta  tatn 
,multip1ex  eft  ejufdem  fecundae  B ,  auam  multi- 

ni-quint.plcx  eft  KL  ,   fcxta  ejufdem  quartae  D,  *Ent  & 

EH,  compofita  cx  prima  &  quinta ,  tam  multi- 

-plex  fecundae  B,   quam  eft  multiplex  FL,  com- 

-pofita  ex  tertia  &  iexta,  quartae  D.    Rurfus  cum 

fit  EH  ,  prima  tam  multiplex  fecundae  B,  quam 

multiplcx   eft  FL  ,  tertia  quartac  D ,  ut  proxime 

demonftratum  eft  ;   fit  autem  &  HI,  quinta  taxn 

.multiplex  lecuuds  B,  quam  eft  LM,  lcxta  mui- 

fci.f«ur/..t!plcx  quartae  D;  *Erit  &  EI,  compofita  ex  pri- 
ma  &  quinta ,  tam  multiplcx  fccundx  B ,  quam 
eft  FM,  compofita  cx  tcrtia  ac  fexta  ,  multiplex 
quartas  D.  Eademque  cft  ratio,  fi  plures  fuerint 
partcs  in  E  ,  &  F.  Si  fit  ergo  prima  fecundae 
aeque  multiplcx,  atquc  tcrtia  quartae,  &c.  Quod 
oftendendum  erat. 

ic    '     T  II  E  O  R.   4.     P  R  O  P  O  S.   4. 

Si   prima    ad   lecundam  eandenr  habnerit 

rationem  ,   &  tertia  ad  quartam :  Etiam  «- 

_      gue  multiplices  primse  &  tertiae ,  ad  aeque 

\'m\^^  .multiplices  fecundafc  &  quartae^'  juxta  quam- 

.+  .;m  ; vis  multiplicationem ,   cantfem  nabebuht  ra- 

tionem  ,    fi   prout  inter  fe  .ttlpbiudent  ,  ita 

fftmptae  fuerint.  ":  »  -4  « 

«♦ 

2»^ft-CIt  proportio  A,-  ad  B,  quas  G,  ad  D,  fuman- 

XWlL      •      turque  prhnae  A ,  '&  tertiaa  C^  «qufc  niirttJpli- 

fy.  f.    .ces   E,  &  F  ;  Item  fecundae  B,  8c  qutrtfc  D, 

-aeque  opitipliccs  €r,  dc  H,  juita  quaivis  nml- 

l':  }|tipli« 
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tiplicationem  :   fivc  E,  F,  ita  multiplices  fint  ip~ 

farum  A  ,  C ,  ficut  G,  H,  ipfarum  B,  D,  five 

non.    His  pofitis  conftat  ex  defin.  6.  hujus  lib. 

fi   E,   dcficit  aG,  etiam  F,  deficcre  ab  H;  Et  fi 

E  ,    asquatis  cft  ipfi  G  ,   ctiam  F ,  aequalcm  effe 

ipfi    H  :  Et  deniquc   fi  E,   excedit  G,  etiam  Fy 

cxcedcre  H.    Alioquin  aon  eflet ,  pcr  defin.  6. 

eadem  proportio  A  ,  ad  B ,  qu»  C ,  ad  D,  fi 

earum  a&que  multiplicia  non  fcmper  ita  &  habe- 

rent.    Dico  jam,  multiplicia  primae  ac  tertiae  nou 

folum  una  deficere  &   multiplicibus  fecundae  aq  ' 

quartae ,  aut  una  «qualia  elTc ,  aut  una  excederc, 

ut  diximus ,  fed  eandem  quoque  inter  fe  propor- 

tionem  habere,  nimirum  ita  eile  E,   multiplicem 

primae  A,  ad  G,  multiplicem  fecundae  B,  ut  F, 

multiplicem  tertias  C,  ad  H,  multiplicem  quartaa 

D.    Hoc  cft  fi  rurfus  E  ,  ftatuatur  prima  magni- 

tudo  ;  G,   fecuuda;  F,   tertia,  &  H,  quarta; 

iumanturque  ipfarum  E  ,  F  ,    aeque    multiplicia 

qualiacunque ;  ltem  ipfarum  G,  H,  quaecunaue 

etiam  aeque  multiplicia ;   Multiplicia  ipfarum  E, 

F,   i  multiplicibus  ipfarumG,  H,  vel  una  defi- 

cerc,  vci  una  aequaiia  cflfc,  vcl  una  excedere,  ut 

vuit   deflnitiu  6.     ldem    namque    cft  ,    quatuor 

inagnitudincs    eandcm    habcre  *  proportioncm ,  & 

carum  seque  multiplicia  fuinpta  dixiinus,  vcl  una 

dcficcrc,  vci  una  aequalia  eifj,  vel  nna  excedere. 

Capiamur  enim    rurfus  I  ,   K,  ipfarum  E,  F,  ,. 

acque  mult'pliccs;  Jtem  L%  M,  aeque  multiplices      *sj 

ipiarum  G  ,   H.    Quoniam  igitur   tam  multiplet        - 

elt  E,  prima  ipihis  A,  fecundae,  quam  F  ,  tertia 

ipfius  C,  cjuartae  ;   fumptas  funt  autem  &  I ,  K, 

aeque  muluplices  ipfarum  E,  F,  primae  ac  tcrtiae; 

JErunt  quoque  ex  aequo  I  ,   K,   xque  multipli-  bj^tol 

ces  ipfarum  A ,  C ,  iecundas  &  quarue.    Eadem 

ratione  crunt  L,  M,  ipfarum  B,  D,  xque  mul- 

tiplices.     Et  quia  ponitur  proportio  A,  primas  ad 

B  ,  fecundam  ,   quae  C  ,  tertiae  ad  D,  quartam, 

oftenfiequr  funt   I  ,   K  ,  aeque  rnultipliccs  prim» 

&  tertiae  A,  C.    Item  L,  M,  aeque  multiplices 

fecunds  &  quartae  B,  D  ,  *fit  ut  ix  I,  multipiex  c  6.  def. 

prim*  fuinti. 
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primas  deficit  ab  L  ,  multiplici  fecutiflUe ,   ctiam 
K ,   multiplex  tertias   ntceffario   deficiat  ab  IVf  , 
/       nmltiplici  quartae :   &  fi   I,   acjualis  eft   ipfi  Z., 
ctiam  K ,   ipfi   M ,   fit  neceflario  «qualis :  &  de- 
nique  fi  I  ,   exccdit  ipfum  L  ,  etiam  K,  excedat 
jieceffario  ipfum  M:  Idcmquc  oftendetur  in  qui- 
bufcunque  asque  multiplicibus  magnitudinutn  E, 
&  F,  nec  non  magnitudinum  G,   &  H:  quia 
femper  hac  aeque  multiplicia  ,    quaecunque  fint, 
i t. qmtt  ^^qucmultiplicia  quoquecrunt  magnitudinum  A, 
■  *%v^  C,  &  B,  D.    Itaque  cum   I ,   &  K .  fint  aeque 
multiplices  primae  E  ,   &  tertias  F;  Item  L,  & 
M  ,  aeque  multiplices  fecundae  G,  &  quartae  H; 
oftenfumque  fit  ,   fi  I,   multiplex   primx  mitior 
fuerit,  quam  L,  multiptex  fecunds,  multiplicem 
terti»  K,  minorem  quoquc  efle,  quam  M,  mul* 
tipiicem  quartae ,    &c.    atque  hoc   cont»"ngere   in 
t  6.  d$f.  quacunque  niultiplicatione ;  ?Erit,  ut  E,  prima 
jwfftt.       ad  G  ,   fecundam ,   ita  F,  tertia  ad  H,  quartarn. 
Si  prima  igitur  ad  fecundam  eandcm  habuwrit  ra- 
tionem,  &c.    Quod  erat  demonftrandum. 

COROLLARIUM. 

Hhic  facile   dcmonftrabitur   invcrfa  ratio,  quam  Euclf- 

des  defin.    13.  expltcavitj  hoc  cftfi  qimuor  magnirudincs 

fu.rint  proporrionales  ,    eaftm  8c  contra ,  fcu  invcria  ra- 

1 AB    xlonc  proportionaks   tffc.     Sit  emcfi  A,  ad  B,  ut  C,  ad 

JCVtll     "  ^*     ^'co  C^J  eonvertcndQ  ,   ut  B,  ad  A  ,  ita  D,  ad  C. 

i     *        Sumptis  cnim  E,  F  ,  aeque  multiplicibus  ipfarum  A,  C, 

™'     '       primae  ac  rertia:*  ItemG,  H,  xque  mutriplicibus  ipfirum 

B  ,    D  ,   fccuodse   &   quartse:  quoniam  ex  eo,  qnod  A, 

prima  ad  B  ,  fccundam  fe    habet  ,  ut  C  ,    tcrtia  ad  D  , 

f  tf.  irf*  quartam  ,  /r.ectiTirio  ftquitur  ,    fi  E  ,    multiplcx  primsc 

qmU.       xninor  fuerit  quam  G  ,  multiplcx  fecundoe,  vel  arqinlis, 

?el  major  ,   etiam  F  ,   muitiplicem  tertrae  minorem  eflTe, 

vei  aequalem  vcJmajnrttn,  quamH,  multiplicem  quans ; 

Pcrfpicuum  eft ,  fi  £  coni  rario  G ,  major  fuerit  quam  E »  vcl 

sequalis ,  vel  minor ,  etiam  H  ,  miforem  fore ,  vcl  aequalem , 

vel  minorem  ,  quam  F,  fccaodum  quamcunque  multipli- 

cationcm    fint    fumpta    hatc  aeque   multtpltcia.     Nim  6 

utraque    E ,  F  ,  rainor  eft  ,  quatn  utraque  G ,  H ,  erie 

contra  utraque  G,  H,  ma)qr  quara  ntraque  E,  F ,  &  fi 

utraque 
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ntnqoe  E  ,  F  ,   xqualis  eft  utriquc  G  >  H ,  erit  £  coiv- 

trario  ,    utraque  G  ,  H,  utriquc  E,  F  ,  quoque  xqutlis: 

Et  denique  n  utraque  E  ,   F  ,   major  eft ,  quam  utraquo 

G  ,  H  ,   exit  vice  yerfa  ,   utraquc  G ,  H ,  minor,  quam 

utraque  E,  F.     Itaque  quoniam  primae  B,  &  fertix  D» 

fumpta  funt ,  seque  multiplicia  G  ,  H ;  Item  fecundae  A , 

&  quartK  C  ,    aeque  multiplicia  E,  F  ,  ofteofumque  eft, 

G  ,  H  ,   vel  una  excedere  E  ,  F  ,   vel   una  «qualia  eft? 

vel  una  deficere ,  Jecundum  quamcumque  multiphcationem 

ea  multiplicta  fumantur  s  g  erit  ut  B  ,  prima  ad  A ,  fc-  g  6.  dffi 

cundam ,  ita  D  ,   tertia  ad  C  ,  quartam.    Quod  erat  de>  fitntti. 

monftrandum. 

T  H  E  O  R.    5.    P  R  O  P  O  S.  5.  r? 

Si  magnitudo  magnitudinis  aeque  fuerit 
multiplex  ,  atque  ablata  ablatae  ;  Etiam  reli- 
qua  reliquae  ita  multiplex  erit ,  ut  tota  totius. 

iTamultiplexfittotaAB,  totiusCD,  ut  eft  imil-  .    *^* 
A  tiplex  AE,   ablata  ablatx  CF,  five  AE,  CF,  ymQ 
ablatae  fint  totis  AB,   CD,  commenfurabiles,  utAf*7»»s 
in  7ma  figura,  five  incommcnfurabiles,  ut  in  8va 
figura.    ltem  five  AE  ?  CF ,  compofitse   fint  e& 
eifdem  partibus  ,  ex  quibus  totae  AB,  CD,  cofla* 
ponuntur,  ut  in  7ma  figura,  five  non  ex  eifdem, 
ut  in  8va  figura.    Dico  reliquam  EB,  ita  efle 
multiplicem  reliquse  FD  ,   ut  eft  tota  AB,  totiuf 
CD.    Pouatur  cnim  EB,  ita  multiplex  cujufpiam 
magnitudinis  ,  vidclicet  ipfius  GC  ,  ut  eit  AE, 
multiplcx   ipfius   CF,   vel  tota  AB,  totius  CD. 
Quoniain  feitur  AE  ,  EB,  aeque  funt  multiplices 
ipfarum  CF ,   GC  ;  a  crit  tota  AB  ,  totius  GF,  •  1.  f*to- 
ita  multiplcx,  ut  AE,  ipfius  CF,  hoc  eit  omnes 
omnium,  ut  una  unius:  Scd  tam  multiplex  etiam 
ponitur  AB,  ipfius  CD,  quam  eit  multiplex  A£, . 
ipfius  CF.    IgiturAB,   tam   eft  multiplcx  ipfius    * 
GF,  quam  multiplex  eft  ipfius  CD;  *ajque  id»  b.{.  jrw.' 
circo    aequales   funt    GF  ,   CD.    Ablata   igitur         v 
communi  CF  ,  a&gualcs  erunt  GC  ,  FD.    Tam 
multiplex  igirvir  erit  EB,  jpfi^s  FD,  quam  mul- 

tiplex 


*9»  EVCLIDIS    GEOMETRIJE. 

tiplex  eft  ipfius-  GC    Sed  ita   multiDlex    pofita 

fuit  EB,  ipfius  GC,  utAE,  ipfius  CF,  hoc  eft, 

uttotaAB,  totius    CD.    Quare  tarn  multiplex 

cft  reliqua  EB ,  reliquze  FD ,  quam  eft  tota  AB , 

rotiusCD,  quod  eft  propofitum. 

rA^      Aliter.    Sit  ita  multiplex  tota  AB,  totius  CD, 

TLVllU    *  ut  ablata  AE ,   ablat»  CF.    Dico  reliquam  EB  , 

jk-  t/io.  ^diqua  FD  ,  efle    fic    multipKcem,  ut  eft  cota 

,       *>  ■  totius.    Pofita   enim   GA ,    ita   multiplici  ipfius 

•  -.  FD  ,   ut  eft  AE ,  jipfius  CF  ,  vel  ut   tota  AB  , 

totius  CD  ,   quoniam  AE,  GA,  atque  multipli- 

ci*  qumt *ces  lunt  ipfarum  CF  ,  FD  ;  *erit  tota  GE  ,  fic 

v     multiplcx  totius  CD ,  ut  AE  ,  ipfius  CF  :  Scd 

ita  quoque  multiplcx  eft  AB ,  ejufdem  CD,  ut 

AE,  ipfius  CF ,   ex  hypothtfi.    -^que  multipli- 

d6«/r*a.  ces  fuut  igitur  GE  ,    AB  ,   ipfius  CD  ;  d  atque 

adeo  inter  fe  aequales.    Quare,  dempta  commuui 

AE ,  aequales  erunt  GA ,  EB  ,   Ideoque  acque 

multiplices  ipfius  FD  ;  cum  GA ,  fit  multiplcx 

pofita  ipfius  FD  :  Atqui  ira  eft  multiplex  pofita 

GA,  ipfius  FD,  ut  AB,  ipfius  CD.    Igitur  & 

-    :•     EB,  reliqua  fic  erit  multiplex  ipfius  FD,  reliquae 

Ut  AB ,   tota  totius  CD  ;  quod  cft  propofitum* 

Si  magditudo  itaque    mu^nitudinis    aeque  .fccrit 

multiplex,  &c.    Quod  erat  demonftrandum. 


fi. 


THEO  R.   .6.     P  R  O  P  O  S.    6. 

Si  duae  magnitudines  duarum  magnitudi- 
num  fint  aeque  multiplices  ,  &  dctraftae 
quaedam  fint  earundem  aeque  mukiplices :  & 
reliquse  eifdem  aut  aequales  funt ,  aut  aeque 
ipfkrum  multiplices. 


dern  E  ,  F,  "acque   multiplices.     Dico    reliquas 

GB,  HD,  aut  efle  acquales  cifdem  E,  F,  aut 

•'  certe  earundcm   asque    multiplices.    Cum    enim 

AB,  fit  multiplcx  ipfius  E,  &  ablata  quoque 

AG, 
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AG,  cjufdcm  E  ,   multiplcx  ;  erit  reliqua  GB, 

vel  aequalis  ipfi  E,  vcl  cjus  multiplex;  alias  inae- 

qualis,  vcl  non.multiplcx  magnitudo  addita  mul- 

tiplici,  componeret  muhipliccm,  quod  cft  abiur- 

dum.    Sic    igictr    primum  GB  ,   aequalis  ipfi  E.  * 

Dico  etiam  HD,  ipfi  F,  cffe  aequalcm.    Ponatur 

enim,  CI  ,   aqualis  ipfi  F.     Et  quia  prima  AG, 

tam  cft  multiplcx'  fecunda  E  ,  quam  CH,  tcrtia 

multiplex   eft   quartae  F ;  &  quinta  GB ,   a&qualis  .       m 

eft  fccundas   E  ,   ficut   &  CI  ,  fexta  acquahs  cft  j 

^uartas  F;  acrit  AB,  prima  cum  quinta,  ita  mul-  as.fiM 

tiplex  ftcundae    E  ,    ut    HI  ,  tertja    cum   fexta ,  **% 

multiplex   cft  quartse   F:  Atqui  CD ,   ipfius  F, 

erat  quoquc  tammultiptex,  quam  AB,  multipkx 

eft  ipfius  E.    jEque   multiplices   igitur  funt  HI , 

CD,  igfius  F.    Mdeoque  aequalcs  intcr  fc.   Quare  b  £/rttiJ 

dempta  CH  ,  communi   remancbunt   CI  ,   HD, 

aequajes.    Cum   igitur  CI  ,  pofita  fit  aequalis  ipn 

F,  crit  quoquc  HD ,   eidcm  F,  «qualis.    Quod 

cft  propofitum. 

Sit  deinde  G3,  multiplcx  ipfius  E.    Dico  ka       Ta,K 
quoque   efle  miltipliccm  HD  ,  ipfius  F.     Pofita  XPJJI. 
hamque  CI  ;   ita  multiplici  ipfius  F«  ut  eft  mul-  ft*  ■*• 
tiplex  GB,  ipfius  E;  c  critut  prius  AB,  ita  mul-  «*•}«*• 
tiplex  iplius  E  ,  ut  HI,  multiplcx  cft  ipfius  F. 
^Quarc  iterum  aequales  erunt  HI ,   CD  ;  atque  d;tf./r#%1 
adco  demptacommuni  CH,  &  reliquae  CI,  HD, 
aequales  crunt  :  S.-d  Cl  ,   tft  ita  multiplcx  ipfius 
F,  ut  GB,  ipfius  E,  multiplex  eft,  cx  bypothefi. 
Igitur  &  HD,  tam  multiplcx  crit  ipfius  F,  quam 
GB ,   ipfius   E,   multiplex  t-ft,  quod  eft  propofi- 
tum.    Si  duae   itaque  magnitudines  duarum  mag- 

nitudinum    fint    aeqie    multiplices  ,    &c.    Quod  • 

oftcndendum  crat. 

T  H  E  O  R.  7.    PROPO  S.   7.  * 

iEquales  ad  eandcm  ,    eandem  habent 

rationem  :  Ec  eadem  ad  aequales. 

• 

Slnt  duae  magnitudines  A  ,  B ,.  «quales  inter  TAB&X 
fe,  &  tertia  qua&vis  C,    Dico  A,  &  Bj.fa-  fo  h' 

N  berc 


> 


k 
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bcre  etndem  proportionem  ad  C.    Item  C,  vi- 

ciffim  ad  A,  &  B,  eandemquoque  proportionem 

habere.    Sumantur  D  ,  E,  a&quo  multiplices  ipfa- 

a&ff»*.  rum  aequalium  A,  B;  acruntque  D,  E,  «quales 

•  inter  fe.  Capiatur  rurfus  F ,  utcunque  multiplex 
ipfius  C-  Quoqiam  igiturD,  E,  aequales  funt , 
fit  ut  utraque  vel  minor  fit,  quam  I1 ,  vel  aequa- 
lis,  vel  major,  juxta  quamcunque  multiplicatio- 
nem  ea  multiplicia  fumantur.  Quare  cum  D  , 
E,  awiue  multiplices  primac  A  *  &  B,  tertiac  mf- 
nores  fint  ipfa  F ,  multiplice  fccundsc  &  quartae 
C ,   (eft  enim  C  ,  inftar  duarum  magnitudinum , 

b  6.  tbf.  &c)  vel  aequales ,  vel  majores;  £erit  ea  propor- 
uutntU    •  tio  jprimae  A  ,  ad   C  ,  fecundam,  quae  tertiae  B, 
ad  C,  quartam. 

Eodem  pa£o  oftendemus  F  ,  vel  minorem 
eflfe  utraque  D ,  E ,  vel  utrique  asqualctn ,  vcl 
majorem.  Igitur  cum  F  ,  multiplcx  primas  & 
tertte  C  ,  una  dcficiat  i  D,  &  E,  aeque  multi- 
plicibus  iecund»  A,  &  quartx  B,  vel  una  sequa- 
"  <•  6.  def.  Iis  fit ,  vel  major  ;  c  Erit  quoque  ea  proportio 
qmutt.      primaB  C ,  ad  lecundam  A  ,  quae  tertias  C  ,  ad 

S[uartim  B;  quod  eft  propofitum.  Poflet  brcvius 
ecunda  haec  pars  oitendi  pcr  coro4*.  4.  propoC 
ex  inverfa  rationc.  Cum  enim.  oftenfum  jam 
(it,  effe  A,  ad  C,  ut  B,  ad  C,  erit  convertendo 
C  y  ad  A  ,  ut  C,  ad  B.  jEquales  ergo  ;id  ean- 
dem  ,   eandem  habent    rationem  :   Et   cadcm  ad 

•  sequales.    Quod  crat  dcmonftrandum. 

SCHOLIUM. 

Eodem  fere  modo  oflcnJemns  ,  tquales  magnituds- 
mes  ad  alias  inter  fc  tcqnales  ,  eandem  habere  ratio- 
nemy  fi  loco  multiplicis  F  ,  fumantur  du£  *que 
tnultiplices  :  quod  Euclidct  ,  ob  facilitatem  omtfit% 
mtitur  tamen  eo  nonnunquam  in  iis.  qua  fequuntur , 
perinde  a*  fi  m  hac  propof  7.  effet  demonflratum. 
TA$>X1X  $*Ht  en'm  **m  A  »"  &  B  *  interfe  kquales%  quam 
:i%.  a.  C%  tf  Df  inttrfe.  Dic*  effe  A%  ad  Cf  mt  B,  md 
i>.    Sumptis  enim  E%  &  F%    mque  muitiplicibut 
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ipfarum  A%  &  B  ,  primee ,  fef  terti*.     Item  0% 
&*<//,    aqme    multtpitcibtts  ipfarum   C%  &  D>  fir* 
cuud*  &  quarta  >   d  eruut  tam  E ,,  &  F%  iuttr  ft  d  6ftt»; 
aquales  ,   f  a**f  G  %   &  H%  iuter  fe.     Quare  fi  E9 
muitipiex  prima  d:fictt  a  G  ,    mujtiplice  fecunaUe^ 
etiam  b\   multiplex  tertiae  %  ab  H*  multiplice  quarr 
ta  deficiet  \    tff  fi   *qualis  %   etqualis  i  &  fi  faperai, 
fnperabit.     c  Eadem  erjro  eft  proportio  A  %  prtma  ad  e  6.  def. 
C,  /ecuudam;  qu*  B%  terti*  ad  D%  quartam.  Qjtod  ftmt*. 
efh  propufitum. 

THEOR.    8.    P  R  O  P  O  S.   8.         figj 

Innerju:i!ium  magnitudinum  major  ad  ean- 
dem  t  lnajorem  rationem  habet  ,  quam  mi- 
nor :  Ec  eadem  ad  minorem ,  majorem  ra- 
tionem  habet ,  quam  ad  majorem. 

Slut  magnitudines  inaequales ,  AB,  major  &  7VtiU/x. 
C ,  minor  ,  tcrcia  autem  quaclibet  D.  Dico  fx*  3»  4* 
proportionem  AB ,  ad  D  ,  majorem  efle  propor- 
tione  C ,  ad  D.  At  e  converfo  ,  majorem  efle 
proportionem  D,  ad  C,  quam  D,  ad  AB.  ln- 
relligatur  enimin  AB,  magnitudme  majore,  mag- 
nitudo  AC ,  «qualis  minori  C  ,  ut  fit  rciqu* 
EB.  Utraque  dcinde  EB ,  A£,  «qualiter  multi- 
plicetur,  hac  lege,  ut  GF,  multiplex  ipfius  EB, 
major  quidem  fit  *  quam  D  ;  At  HG*  multiplex 
ipfijs  A£/  non  fit  minor  eadem  D,  led  vel  ma- 
jor ,  vel  aeqaalis.  In  3tia  fi^ura^ntcefTe  fuit  fu- 
mcrc  GF,  HG  ,  triplas  iplarum  EB,  AE;  qui> 
dupa  ipfijs  AE  ,  eilct  minor,  quam  D.  Loco 
triplarum  potuiilent  accipi  qus&cunque  aiix  seque 
muitiplices  majores.  In  4ta  autem  figura  latia 
eft,  fumere  ipfarum  EB,  AE,  duplas  GF,  HG; 

Juia  utraque   GF  ,  HG ,   major  eft ,  quam  D. 
ofifent  tamen  pro  dupiis  fumi  qua&cunque   aii» 
majores  xque  multipl  ces.    Quoniam  igitur  du«   • 
FG,  GH,  xque  multipjiccs  fui  t  duarura  I3E, 
EA;  *erit  &  tota  FH,  ita  multiplei  totius  AI$,  tt.  qvfnt: 

N  i  ut 
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ut  GH,  ipfius  AE ,  hoc  cft,  ipfius  C,  cum  xr 
quales  fint  pofitae ,  C ,  &  AE.  Capiatur  quo- 
c}ue  ipfius  *D  ,  multiplex  IK,  quae  proxime  mr 
jer  fit ,  quam  HG ,  nempe  dupla  ,  ut  in  3tia 
iigura.  Quod  fi  dupla  major  noa  futrit  quam 
HG  .  fumatur  tripla,  vel  quadrupla,  &c.  In 
4ta  figura  accepta  eft  IK,  ipfius  D,  quadrupla , 

?uia  tam  dupla  quam   tripla  minor    cft  ,  quam 
IG,  at  quadrupla  jam  majorelt.    Abfcitfa  crgo 
LK,  quat  aequalis  fit  ipfi  D,  non  erit  1L,  major 

fuam  HG,  (alias  IK ,  non  elTqt  multiplex  ipuus 
),.proiime  major  quam  HG;  fed  &  IL,  major 
cjuoque  eflet  quam  GH.  Quod  fi  IK ,  dupla  fit 
ipfius  D,  perfpicuum  cft,  1L,  non  cffemajorem, 

Juam  HG,  cum  HG,  pofita  fit  non  minorquam 
)  ,   hoc  ett  quam  IL,)  &  idcirco  HG,  erit  vel 
aequalis  ipfi  IL,  vel  major.    £t  quia  F(i,  major 
eft  pofita  quam  D;  LK,  vero  asqualis  eidem  D; 
erit  quoque  FG ,   major  auam  LK.    Cum  ergo 
.  HG,  non  minor  fit  quam  iL  ,  ut  demonftratum 
eft ,  fcd  vel  aequalis ,  vel  major  ;   erit  tota  FH, 
major  quam  IK.     Itaquc  cum  FH ,  HG ,   fiut 
aeque  multiplices  prinre  AB,  &  terti*  C ;  atque 
IK,  multiplex  ipfius  D,  ause  inftar  ctt  fecun- 
d*   &   quartae :  fit    aurem  FII  ,  multiplcx    pri- 
mae,    major    quam    IK  ,    multiplex    lecuoda: ; 
At  HG ,  multiplex  tcrtiae,  non  fit  major,  quam 
•IK ,  multiplex  quartae  ,  immo  minor ,  ex  hypo- 
*hcfi  ;  (fumpta  enim  e(t  IK,  nultiplex  iplius  D, 
b  8  dtf.™**0*  9uam  ^G,)  £erit  major  proportio  AB , 
qumti       Pnm*  acl  ^),  fecuudam,  quam  C,  tertiae  ad  D, 
*  quartam. 

Quonlam  tcro  b  contrario  IK ,   multiplcx  pri- 

mx  D,  (ponatur  enim  nunc  D,  prima  ac  tertia; 

At  C,   fecunda  &  AB ,  quarta)  major  ctt  quam 

HG  ,  multiplcx  iccunJie  C  ;  At  IIv,  mulriphx 

tertia  D,  major  non  crt  ,  quam  FH ,  multiplcx 

quarts  AB,  irrimo  minor ,  curnFH,  major  fit, 

cf  8.  <fc/.  qoam  IK,  uc  oftenfum  cft  ;  cerit  major  propor- 

<$tmti.      tio  D,  primae  ad  C,  fecundam,  quam  D,  tertis 

ad  AB,  quartam  :  quod  eft  propofitum.    Inac- 

J  •        -  qualium 
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qualium  igitur  magnitudinum  major  ad  eandem, 
&c.    Quod  erat  oftendendum, 

THEOR.   9,    P  R  O  P  O  S.   9-         «• 

Qiiae  ad  eandem ,  eanderfr  habent  ratio- 
riem ,  aequales  funt  intcr  fe :  Et  ad  quas 
eadem  eandem  habet  rationem  ,  eae  quoque 
funt  inter  fe  aequales. 

HAbeant  primum  A  ,  &  B ,  eandem  rationem  TABXiX 
ad  C;  Dico  A,  &  B,  effe  inter  fe  aequales.  fc  f- 
Sit  enim ,    fi  fieri  potelt  ,  altera,  nempe  A,  ma- 
jor  &  B ,  minor.    «Erit  igitur  major  proportio  a  8.  quhsC 

A,  majoris  ad  C  ,  quam  B,  minoris  ad  eandem 
C;  quod  eft  contra  hypothefin.  Non  ergo  inae- 
quales   funt  A,  &  B ,  fed  asquales. 

Habeat  deindeC,  eandpm  proportionemad  A,  &B; 
DicorurfusA,  &B,  effe  sequales.  Namfialtera, 
nempe  A,  eilct  major  ,  &  B,  minor;  ^haberet  bZ.  cpmt. 
C  ,  ad  8 ,  minorem ,  majorem  proportionem , 
quam  ad  A,  majorem:  quod  c(t  contra  hypothe- 
«n.  Non  igitur  major  erit  A,  quam  B,  fed  -«• 
qualis.  Qu«  igitur  ad  eaudem  ,  eandem  habent 
raiioncm,  &c    Quod  demouftrandum  erat. 

THEOR.    10.    P  R  O  P  O  S.    10.       x. 

Ad  eandem  magnitudinem  rationem  ha* 
bentium  ,  quae  majorem  rationem  habet  ,. 
illa  major  elt :  Ad  quam  autem  eadem  nia- 
jorem  rationem  habet ,  illa  minor  eft. 

HAbeat  primum  A,  ad  C,  majorem  proportio-  TAB-XIX 
nem ,  quam  B  ,    ad  eandem  C.    Dico  A ,  fc  $, 
majorem  eue ,    quam  B :  Si  enim  A ,  foret  ipfi 

B,  «qualis,  «haberent  A,  &  B,  eandem  propor-  %j%tpAnt% 
tlonem  ad  C  :  Si  autem  A  ,  minor  elTet ,  quam 

B>  ihabcret  B,  major  ad  C,  proportionem  ma-  b&quwt. 

N  3  jorem, 
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jorcm,  quam  A*  minor  ad  eindim  C,  quod  cft 
contra   hypothefin.    Noq    eft  igitur  A ,  squalis 
▼el  minor  quam  B,  fed  major. 
HabeatlecundoC,  adB,  majoremproportionem, 
quamadA.  DicoB,  nrnorem  eff.  quam  A.    Non 

C7.f«m#.  enimxqualiseritB,  ipfiA;  <- alioquihabcruC,  can- 
dem  proportionem  ad  A,  &  B;  quod  elt  contra 
hypotnenn.    Noque  vcro  B,  majur  erit  quam  A, 

dS.fwar.  ^aiias  haberet  C,  ad  minorem  A,  majorem  pro- 
portionem  quam  ad  B ,  majoiem  :  qticd  magis 
eft  contra  hypothefin.  Minor  igitur  cit  B,  quam 
A  >  quod  eft  propofitum.  Ad  taudcm  igitur 
magnitudincm  rationem  habentium,  &c.  Quod 
erat  demonftrandum. 

«,         THEOR.    ii.    PROPOS.  ii. 

Quae  eidem  funt  eaedem  rationes , 
&  inter  fe  funt  ececi^ni, 

TMTIX  Q*nt  proportiones  Ay  ad  B,  &  C,  ad  D,  e«- 
fa  '  '  ^  dem  proportioni  E  ,  ad  F.  Dico  &  propnr- 
k  tiones  A,  ad  B,  &  C,  ad  D,  eafiem  effe  intcr 
& ,  fecundum  definitionem  6.  hoc  eft  fumptis 
acque  mukiplicibus  ipfarum  A,  C;  Item  xquc 
multiplicibus  ipfarum  B,  D;  lempcr  contingcrc, 
ut  multiplices  ipfarum  A ,  C  ,  4  multiplicibus 
ipfarum  B,  D,  vel  una  deficiant,  vel  una  aequa- 
les  fint  |  vel  una  exccdant.  Sumantur  cnim  a4 
omnes  antcccdentes  A,  C,  E,  aeque  multipliccs 

Sujecunquc  G,  H,  I,  &  ad  omnes  confeqaentes 
l,*D,  F,  ali»  quscunque  aeque  multiplices  K, 
L ,  M.  Quoniam  igitur  ponitur  effe  A,  prima 
ad  B,  fecundam  ut  E,  tertia  ad  F,  quartam; 

•  6  dtf  *fit  ut  fi  G,  multiplex  primx  defick  a  K,  mul- 
ffkti.       tiplice  fecund»  ,  dtficiat  quoquc   I  ,    multiplex 

eertia*  ab  M  ,  multipiice  quartas;  Et  fi  G,  squa* 
Jls  eft  ipfi  K,  vel  major,  «qualis  quoque  fit  I, 

*  *a  *f  Ipfi  M,  vel  major:  *Sed  (ut  eodem  modooften- 
9*""*~      detur)  fi  I,  minor  eft,  quam  M,  vel  «qualis, 

rel 
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vel  major  cft  quoque  H,  minor  quam  L,  rtl 
«qualis ,  vcl  major  ;  proptetea  quod  poqjtur  cffe 
E,  pr/ma  ad  F  ,  fecundam,  ut  C  ,  tertia  ad  D, 

Su&rtam.    Quare  ii  G  ,  multiplex  primae  A ,  de- 
cii  g  K,  multiplicc  fecundae  B,  deficfct  qupque 
H,  multiplcx  tcrtiae  C  ,  ab  L,  multiplice  quartas 
D.    Et  fi  G  ,  xqualis  cft,  vel  major  quam  K, 
etiam  H ,   acqualis   crit .  vel  mdjor  quam  L.    I- 
demque  oitcndetur  accidere  in  quibufcunque  aliis     * 
»que  multiplicibujB,    c  Qufcpropter  erit  A  ,  prjm*  c  &  Je£ 
ad  B,  fecundam,  ut  C ,   tcrtia  ad  D  ,  quartam.  ^uinti. 
Quae  igitur  eidem  funt  es&dcm  rationes  ,  &  inter 
fe  funt  eaedem.    Quod  erat  oftendendum. 


*•  » 


T  H  E  O  R.   12.    PROP  O.S,  12;       tf. 

Si  fint  magnitudines  quotcunque  propor- 
rionales  :  quemadmodum  fe  habuerit  una 
antecedentium  ad  unam  confequentium ,  ita  , 

fe  habebunt  omnes  ancecedentes  ad  omnei 
confequentes. 

QUod  in  propof.  1.  de  proportione  multiplici  TA&XI& 
^demonftravit ,  olten^it  hic  de  omni  genere  /%•  8« 
j>roportionis  etiam  irratiohalis.  Sint  ergo  quot- 
cunque  magnitudincs  A,  B,  C,  D,  E,  F,  pro- 
portionalcs  hoc  clt ,  lic  A,  ad  B,  ut  C,  ad  D. 
&  E,  ad  F.  Dico  ut  cft  una  antcccdentium  ad 
unim  confequentium ,  nimirum  A  ,  ad  B ,  ita 
efle  omnes  antecedentes  fimul  A,  C,  E,  ad  om- 
nes  confequentes  fimui  B,  D,  F.  Sumptis  enim 
G,  H,  I,  aeque  multiplicibus  antccedentium ;  & 
K,  L ,  M  ,  asque  multiplicibus  confcquentium, 
a  erunt  omnes  G ,  H ,  I,  fimul  omnium  Ar  C,  a  i.quinti 
E>  fimul  ita  multiplices ,  ut  una  unius,  nempe 
ut  G ,  ipfius  A ;  &  omnes  K  ,  L,  M%  firaul 
omniGm  B,  D,  F,  fimul  ita  mukiplices,  ut  una 
unius,  nimirum  ut  K,  ipfius  B.  Quoniam  vero 
ponitur  effe  A  ,  prima  ad  B ,  fecundam  ,ut  C, 
tertia  ad  D ,  quartam ,  &  ut  alia  E ,,  jtertia  ad 

N  4  aliam 
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b  6.  iif.  aliam  F,  aaartam;  *fit  ut  fi  G,  multiplex  prim* 

{•utff.       deficit  l  K,  multiplice  fecundae,  dcficiat  quoque 

H,  multiplex  tertiae  ab  L,   multiplice  quartae,  & 

•I,  ab  M  :  Et  fi  G ,  aequalis  eft  ipfi  K,  vel  ma- 

jor,  aequalis  quoque  fit  H,  ipfi  L,  &  I,  ipfi  M, 

vel  major.    Ac  proinde  fi  G ,  minor   eft ,  vel 

aqualis,  vel  major  quam  K,  &  omnes  G,  H, 

I,  fimul  omnibus  K,  L,  M,  fimul  minores  fint, 

a  6.  JUf.  vel  aequales  vel  majores.    *  Quocirca  ut  ett  A, 

qmnf^      prima  ad  B,   fecundam  ita  erit  A,  C,  E,  tertia 

ad  B,  D,  F,  quartam.    Si  fint  itaque  magnitu- 

dines    quotcunque  proportionalos  ,   &c.    Quod 

demonftrandum  erat. 

#3,:       THEOR.    13.    PROPOS.    13. 

Si  prima  ad  fecundam  eandeni  habueric 
rationem ,  quam  tertia  ad  quartani ;  tertia 
vero  ad  quartam  majorem  rationem  habue- 
rit ,  quam  quinta  ad  fextam :  Prima  quoque 
ad  lecundam  majorem  rationem  habebit  , 
quam  quinta  ad  fextam. 


ft 


quam 

tam.  *  Dico  &  proportioncm  A,*primac  ad"B,  fe- 

cundam  efFe  majorcm  quam  E,   quintx  ad  F, 

fextam,  ftcundum  d€finitionem8.  hoc  cft,  (ump- 

tis  aequemultiplicibus  ipfarum  A,  E;  Itcm  seque 

multiplicibus  ipfarum  B,  F,  contingcre  pofle,  ut 

xnultiplex  ipfius  A.  excedat   multiplicem  ipfius 

B,  at  multiplei  ipfius  E,  multiplicem  ipfius  F, 

noi*  excedat.    Sumptis  cnim  G ,  H  ,   I ,  asque 

multiplicibus    antecedentium  ;    Et  K>  L  ,  M, 

«cjue  multipiicibus  confequentium ,  cum  fit  A  , 

prima    ad  B ,  fecundam  ,  ut   C ,  tertia   ad  D  , 

a  64  dtf.  cjuartam ;  *  fir  ut  fi  G,  multiplex  primx  exceffe* 

jpnti.      nt  K,  multiplicem  fecundas,  exccdat  quoque  H, 

Baultiplex  terti»   iplam  L ,  multiplicem  quartae, 

&c 


f 
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&c.    At  quando  H,  excedit  ipfam  L,  bvton  nc-jb-8-.^ 
ceiiario  I,  excedit  ipfam  M,  fed  sequalis  aliquan-  &***** 
do  erit,  vel  minor;  quod  major  ponatur  propor- 
tio  C,  primae  ad  D,  fecundam,  quam  E,  tertfce 
F,  quartam.    Igitur  fi  G,   excedit  K,  nou  ne* 
ceifario  I,  excedit  M.    *Major  eft  er^o  propor-  c  8.  def. 
tio  A,  primae  ad  B,  fecundam ,  quam  E,  tertia  f"»«. 
ad  F,  quartam.    Quamobrem  fi  prima  ad  lccun* 
dam  eaudem  babuerit  rationeni ,   quam  tertia  ad    .. 
quartam,  &c.    Quod  ofiendendum  erat.         .    \ 

T  II  E  O  R.    14.     PROPOS.    14.       xir, 

Si  prima  ad  fecundam  eandem  habuerit 
rationem ,  quam  tertia  ad  quartam  ;  Priiua 
vero  quam  tertia  major  fucrit  ,  erit  &  fc- 
cunda  major  quam  quarta.  Quod  fi  prima 
fuerit  acqualis  tertiae  ;  erit  &  iccunda  c:qua* 
lis  quar__e.   Si  vero  minor  ,  &  minor  erit,  ] 

Clt  enim  A,  prma  ad  B,  fecundam  ut  C,  tcrtia  tjb-XIX - 
^ad   D,  quartam.     Dico   fi  A,   major  facrit  y^.  ICM  i9 
quam  C,  forc  quoque  B,   majorem    quani  DK  it, 
Quod  fi  A,  aequalis  -merit  ipfi  C,  aqua'cm  quo-, 
que  eife  B  ,    ipfi  D:  Si  denique  A,  minor  fucrit. 
quam  C  ,  minorem  quoque  eflc  B,  ipfa  D.    Sic  /%*•  10. 
primum  A,  major  q^uam  C,  *criique  propiereaaS.jwjtf. 
proportio  A  ,   majons  al  B,    major  quam  C, 
ininoris  ad  eandem  B.    Quoniam   i^itur   cft  C, 
prima  ad  D>  fecundam  ut  A,  tertia  ad  B,  quar- 
tam  ,  proportio  autem  A,  tertiae  ad  B,  quartam 
major  eft,  ut  oftendimus  ,  quam  C,  quinta  ad 
B,  fcxtam :  £Major  quoque  erit  proporuo  Cybiyptht. 
primae  ad  D ,  fecundam ,  quam  C ,  quintae  ad  B ,'   . 
fextam.    *  Minor  eft  ergo  D,  quamB;  Ideoquc  cio .$mt: 
B,  major  erit  quiam  D.    Quod  eft  propofitiim. 

Sit  deinde  A  ,  «qualis.jpfi  C;  ^eritque  idQirco  fig-  u* 
A,  ad  B,  ut  C,  ad  B.    Quoniam  igitur  propor-  d 7» qmm\ 
tiones  C,  ad  D,  &  C,   ad  B  ,  esdem  funt  pro- 
portioni  A,  ad  B,  r  erunt  quoque  inter  fc  egdem  en.?«/*: 

N  S  VXQm 
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fy.jito^proportioiies  G ,  ad  D,  •&  C,  ad  B;/Ideoque 

.  squalA  erunt  B,  &  D.    Quod  eft  propoficum. 

fg.  ii.         Sit  tertio  A  ,    minor  quam  C ,  %  erkque  ob 

g&^pmt.  hoc  major  proportio  C,  majoris  ad  B,  quam  A, 

minoris  ad  B ,  eaudem.    Quoniam  igitur  eft  C, 

'  prima   ad    D ,  fecundam ,  ut  A ,  tert-a   ad   B, 

.  quartam ;  eft  autem  proportio  A ,  tertiae  ad  B, 

quartata  minor  ,  quam  C,  quinta&  ad  B,  fextam: 

hiyqmxt.  &Minor  quoque  erit  proportio  C  ,  primae  ad  D, 

^ww^v.  fccundam  ,    quam  C,   quintae  ad  B,    fextam  ; 

iio.fumt.  i  Ideoque  B ,    wiuor  erit ,    quam   D ,   quod  eft 

Eropontum.    Si  prima  igitur  ad  fccundam  eandem 
abuerit  rationcm ,  &c.    Quod  erat  demonftran* 
dum. 

xt.        T  H  E  O  R.    15.    P  R  O  P  O  S.    15- 

Partes  cum  paritcr  multiplicibus  in  eadem 
fiint  ratione,  fiprout  (ibi  mutuo  refpondent, 
ita  fumantur. 

TAB.XX*  Clnt  partium  A ,   &  B,  a&que  multiplices  CD, 

/fe.  1;      °  &  EF.    Dico  ita    effe  CD  ,  ad  EF  ,  ut  A, 

;  ad  B.    Cum  euim  CD  ,  &  EF  ,  fint  asque  mul<* 

tiplices  ipfarum  A,  &  8,  contiaebitur  A,  toties 

.  in  CD,  quoties  B,  in  EF.     Dividatur  cr^o  CD, 

in  partes  CG  ,    GH ,  HD,  aequales  ipfi  A,  & 

EF ,  in  partes  EI ,   1K  ,   KF,  aequales  ipfi  B, 

tj.qmnt.  a  eritque  CG  ,  ad  EI ,  ut  A,  ad  B,  quod  CG^ 
&  A  ,  xquales  inter  fe  fint,  nec  non  El,  &  B. 
Eadem  ratione  erit  GH ,  ad  IK ,  &  HD  ,  ad 

bii.jw**.  KF,  ut  A,  ad  B,  Jideoque  CG,  GH,  HD,  ad 

EI ,   IK  ,  KF  ,  eandem  habebunt  proportionem. 

"Qiiocirca  ut  CG,  ad  EI,  hoc  eft,  ut  A,  ad  B, 

ai.qmt.  rita  erit  CD ,  ad  EF ,  nempe  omne*  CG,  GH, 
HD.  fimul  ad  omnes  EI  ,  IK,  KF  ,  fimul, 
.  qjiod  eft  propofitum.  Partes  itaquc  cum  pariter 
.jnultiplicibus,  &c.  ,Quod  erat  deinonftrandum. 
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T  H  E  O  R.    i<5.    PROPO  S.    16.       w* 

Si    quatuor     magnitudines    proportionales 
fuerint ,  &  viciffim  propdnionaies  orunr. 

• 

HIc  demonftratur  alterna,  five  pcrmutata  pro-  TABJCX. 
portio,  feu  ratio,   quae  defin.   12.   eiplicutu  fe.  ». 
eft.    Sit  enim  A,  ad  B,  ut  C,  ad  D.    Dico  vi- 
ciflim ,   fcu  permutando  ,  cfle  quoquc  A,  :id  C, 
ut  B,  ad   D.    Sumantur  cnim  iphirum  A,  B, 
prima;  ac  fecundae,  aeque  multiplices  Ej  F.     Itcm 
iplarum  C,  D,  tertix  &  quartas  aeque  rnultiplic.s 
G,  H*;  a  eritque  E  ,  ad  F  ,  ut  A,  ad  B,  cum  ai/.jwto. 
E,  &  F  ,  fint  pariter  multiplices  partium  A  ,  & 
B.     Eadem  rationc  erit  G  ,   ad  H ,  ut  C,  ad  D. 
Cum  igitur  proportioncs  E,  ad  F,  &  C,  ad  D, 
iint  eaedem  proponioui  A,  ad  B;  eruut  &  iplce 
^inter  fe   eaedcm.     Rurfus  quia  proportiones  E ,  b  n  «^ 
ad  F ,  &  G  ,  ad  H ,  caedem  funt  proportioni  C , 
ad  D;  rerunt  &  ipfe  easdcm  inter  ie;  hoc  eit,  cu.qwnt: 
Ut   eft  E ,  prima  ad  F  ,   fecundam ,  ita  erit  G , 
tertia  ad  H,  quartam.    ^Quarc  fi  E,  prima  ma-  ii^^mnu 
jor  eft  quam  G,  tertia,  vel  aequalis,  vel  minor, 
erit  quoque  F,  fccunda  major  quamH,  quarta, 
vel  aequalis,  vel  minor,  in  quacunque  mulripiica- 
tione  accepta  fint  asque  multiplicia  E,  F,  &  as- 
ue  multiplicia  G,"H.    rEft  i&itur  A,  prima  ad  c  6  ?'/• 
*,  fecundam,  ut  B,  tertfa  ad  D,  quartam  (cum  i^tu 
E ,  &  F ,  fint  aequc  multiplices    prim»  A  ,  ac 
tertiae  B;  At  G,  &  H,  «<jue  multiplices  C,  fe- 
cundas  &  D  ,  qiiartae ,   &  illae  ab  his  nna  defici- 
ant ,  vel  una  aequales   fint,  vel  una  exccdant, 
&c. )    quod   eft    propofitum.    Si    quatuor  "igitiir 
magnitudines  proportiofiales    fuerint ,  &  viciffim 
proportionales  erunt.    Quod  oftendendum  erat. 
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„r,,      THEOL   17.    PROPOS.  17. 

< 

Si  compofitae  magnitudines  proportionales 
fiierint  ,  has  quoque  divifae  proportionales 
erunt. 

TA3XX.  UOc  loco  demonftrat  Euclides  Divifionem  ra- 
fg.  y  i-i.  tionis,  quam  dcfin.  ij.  cxplicavit.  Sint  enim 
compofitae  magnitudines  AB,  CB,  &  DE,  EF, 
proportionales,  hoc  eft,  fit  AB,  ad  CB,  ut  DE, 
ad  EF.  Dico  &  diviias  eafdem  proportionales 
efle ,  hoc  cft  ,  ,ut  cft  AC  ,  ad  CB,  ita  eflc  DF, 
ad  F£ ,  in  eo  feufu  ,  qucm  definitione  6.  expo- 
fuimus.    Ipfarum  cnim  AC,  CB,  DF,  FE,  ae- 

?ue    multipliccs    capiantur  eodem    ordine  GH , 
II,  KL,  LM;  acricque  Gi,  ita  multiplcx  ipfius 
AB,   ut  elt  GH  ,   ipiius  AC  ,  hoc  cfL  ut  ICL, 

bi.<pint.  jpfius  DF,  £ita  quoquc  mulciplex  eft  KM,  ipfius 
DE.  JEcnxc  multiplices  ergo  func  GI,  KM , 
ipfarum  AB ,  DE.  Capiantur  rurfus  IN,  MO, 
segue  multipliccs  ipfarum  CB,  FE.  Quoniam 
igitur  fic  eft  multiplex  IH  ,  prima  fecundae  CB, 
ut  LM  ,  tcrtia  quart^  FE:  lum  tam  cft  multi«* 
plex  IN  ,  quinta  (ecund.-e  CB ,  quam  multiplex 

ct,^*  eft  MO  ,  lcxta  quart.e  FE  ;  *eric  &  HN,  fic 
multiplex  fecundae  CB ,  ut  LO  ,  multiplcx  eft 
quartae  FE.  Itaque  cum  fit  AB  ,  prima  ad  CB, 
iecundam ,  ut  £)E ,  tertia  ad  FE ,  quartam; 
fumptaeque  fiiit  aeque  multipliccs  GI,  KM,  prt- 
mae  ac  tcrtiae  AB,  DE:  ItemJfccundae  &  quartas 

d  6.  dtf>  CB,  FE,  aeque  multiplices  HN,  LO,  ^fit  ut  fi 

fumti.       GI,  multiplex  primae  AB,  deficit  ab  HN,  mul- 

tiplice  fccuudae  CB,  etiam  KM,  multiplex  tertias 

^  DE  ,  dcficiat  ab  LO ,  multipllce  quartae  FE ;  & 

fi  aequalis,  aequalis;  &  fiexcedit,  excedat.  Quod 
fi  deficiat  tam  GI,  ab  HN,  quam  KM,  ab  LO, 
ablatis  communibus  HI ,  LM  ,  deficiet  quoque 
GH,  ab  IN,  &  KL  ,  ab  MO.  Et  fi  GI,  a> 
qualis  faerit  ipfi  HN,  &  KM,  ipfi  LO,  ablatis 

com- 


\ 
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communibus  HI,  LM.  erit  &  GH,  squalis  ipfi 
IN,  &  KL,  ipfi  MO,  Et  fi  deniqu?GI,  ex-  - 
cefferic  ipfam  HN ,  &  KM  ,  ipfam  LO ,  ablatis 
communibus  HI  ,  LM  ,  excedet  quoque  GH , 
ipfam  1N  ,  &  KL  ,  ipfam  MO.  Quam  ob  rcm 
cum  GH  ,  KL ,  fumpta  fint  acque  multiplices 
priraae  AC,  &  tertiae  DF:  Itcm  IN,  MO,  aequc 
multiplices  feoundas  CB,  &  quartae  FE ,  often- 
fumque  fit  ,  (in  quacunque  multiplicatione  illae 
aeque  multiplices  fuerint  acceptx)  aeque  muljti- 
plices  primae  &  tertiae  ab  aeque  multiplicibus  fe- 
cundac  &  quartas  vel  unadeficerc,  vel  una  acquales 
efle ,  vei  una  excedere  -%  c  Erit  AC  ,  prima  ad  e  *•  *K 
CB,  fecundam,  ut  DF,  tertia  ad  FE,  quartam,  **^' 
quod  eft  propofitum.  Si  compofitae  igitur  mag- 
nicudines  proportionales  fucrint  ,  &c.  Quod 
oftendendum  erat. 

THEOR,    18.    PROPOS.    18.        ^; 

Si  divife  magnitudines  fint  proportionales , 
h(B  quoque  compofitne  proportionales  erunt. 

TYEmonftrat  hoc  loco  Euclides  compofitionem  TMXXi 
^  rationis  ,     quam   definitione    14.    defcripfit.  fcm  4. 
Sint  cnimdivifx  magnitudines  AB,  BC,  &  DE, 
EF  ,   proportionales ,  hoc  cft ,  AB  ,  ad  BC,  ut 

DE ,  ad  EF.  Dico  &  compofitas  proportionales 
efle,  hoc  ctt,  ut  eft  AC,  adBC,  itacfle  DF,  ad 
EF.  Si  enini  non  tft,  ut  AC,  ad  BC,  ita  DF, 
ad  EF ,  habcbit  DF  ,  ad  aliquam  magnitudinem 
minorcm  ipla  EF,  vcl  majorcin,  eandcm  propor- 
tioncm ,   auam   AC  ,    ad    BC.     Habeat  primum 

DF,  ad  GF',  minorcm  ipfa  EF ,  fi  fieri  poteft, 
eandem  proportionem,  quam  AC,  ad  BC.  Quo- 

niam  igitur  ctt,  ut  AC,  ad  BC,  ita  DF,  ad  GF;  '. 

a  Er!t  dividendo  quoquc ,  ut  AB ,  ad  BC  ,  ita  «7'3**rt» 

DG ,  ad  GF  :  Sed  ut  AB ,  ad  BC,  ita  propofita  .. 

Juoque  cft  DE,    ad  EF,    Hgitur  erit  ctiam,  ut  bn.jrtkj 
)G,  prima  ad  GF,  fecundam ,.  ita  DE  , m  tcrtia 

ad 
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ad  EP ,  quartam.    Cum  efgo  DG  ,  priim  major 
-UA,mtivt.  fit,  quam  D£,  tettia,  rcritquoque  GF~,  fecunda 
major  auam  EF  ,    quarta ,  pars  quam   totum. 
Quod  m  abdirdum. 

Habeat  deinde ,  fi  fieri  pottft  ,  DF ,  ad  HF , 
majorem  ipfa  Er  ,  eandcm  proportionem ,  quam 
AC  ,  ad  13C.  Quoniam  igitur  eft  ,  ut  AC  ,  ad 
iij.quint.  BC,  ita  DF,  ad  HF;  d  erit  dividendo  quoque  ut 
AB,  adBC,  ita  DH,  adHF.  SedutAB,  adBC, 
th.fK/ffr  itapofitaetiameftDE,  adEF.  *Igitureritquoque, 
utDH,  primaadHF,  fecundam,  itaDE,  tertiaad 
EF,  qi  artam.  Cum ergo DH, prima minor fit  quam 
DE .  tertia  ,  eritque  HF ,  fecunda  minor  quam  EF , 
quarta  ,  totum  quam  pars  ,  quod  eft  abfurdum.' 
Non  ig-tur  habebit  DF  ,  ad  minorem  ipfa  EF , 
aut  ad  majorem  ,  eandem  proportionem ,  quam 
AC  ,  habct  ad  BC  Ergo  DF ,  ad  ipfam  EF  t 
crit ,  ut  AC,  ad  BC,  cjuod  eft  propofitum.  Ita- 
qiie  fi  divifac  magnitudincs  fint  proportionales  T. 
&c.    Quod  demonftrandum  erat. 

*»•      T  H  E  O  R.    19.    P  KO  P  O  S.    19. 

Si  quemadmodum  totum  ad  totum  ,  ita 
ablatum  fe  habuerit  ad  ablatum  :  &  reli- 
ouum ,   ad  reliquum ,  ut  totum  ad  totam  , 

ic  habebit. 

TJB.7iX'  O^0.^  m  ProP°^  fm  demonftratum  eft  dc  mul- 

j^.  j,   •    ^<    tiplici  proportione,  hoc  loco  de  omni  pro- 

portionc,  etiam  irrationali  demonftratur.    Stenim 

tota  Ali,  ad  totam  CD,  ut  ablata  AE,  ad  ab!a- 

tam  CF.    Dico  &    reliquam  EB  ,  cffe  ad  reli- 

quam  FD,  ut  eft  tota  AB,  ad  totam  CD.    Cum 

n6.qubJK  cnim  fit  AB  ,  ad  CD  ,  ut  AE ,  ad  CF ,  *  erit  & 

hij.qumt.  pcrmutando  AB,  ad  AE,  ut  CD,  ad  CF.  £Di- 

videndo  ergo  erit  EB ,  ad  AE,  ut  FD,  ad  CF, 

J06  qumt.  c  Quare  permutando  rurfus  erit  EB ,  ad  FD  ,  ut 

AE ,  ad  CF  .    hoc  eft ,  ut  tota  AB,  ad  totam 

CD,  cumpofitafit  AB,  adCD,  ut  AE,  adCF. 

Si 


». 
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Si  igitur  quemadmodum  totum  ad  totum,  && 
Quod  demonftrandum  erat* 

COROLLARIUM, 

Hinc  facile  demonft  rabi  tur  rrtodus  ille  argumentandi  (n 
proportionibus  >  qui  fumitur  &  converfione  ratioiris,  julfa         '"  ' 
16.  defin. 

Sit  enim  ,  ut  AB,  a4  CB  ,  ita  DE  ,  ad   FI.    Dkro  T^ft.JtJt.1 
pcr  convcrfionem  ntionii  tfltf'  quoque  ,   ot  AB  ,  ad  AC,  fg.  6. 
ita  DE  ,  ad  DF.    Cum  enim  fit  ,   ut  AB  ,  ad  CB»  ita 
DE,  ad  FE  •  dctit  quoque  dividcndo  ,  ut  AC,  ad  CB,  dif»qgb*i 
fta  DF ,   ad    FE.     Ifcirur   &   convertendo  ,    ut  CB  ,   ad        . 
AC  ,   ita  FB  ,  ad  DF,  e*c  proptcrra  compooendo  quo-  tiS  tfmufi 
que  ,  ut  AB,  ad  AC,  ita  D£,  ad  DF.    Quod  cft  pro. 
pofitum. 

T  H  E  O  R.    2c.    PROPOS.    20.       u.; 

Si  fint  tres  magnitudines  ,  &  aliae  ipfis 
aequales  numero ;  quae  binae  &  in  eadem 
ratione  fumantur  ;  ex  aequo  autem  prima ,  . 
quam  tertia  major  fuerit  ,  erit  &  quarta 
quam  fexta  ,  major. '  Quod  fi  prima  tertiae 
tuerit  aequalis ,  erit  &  quart?  aequalis  fextae: 
fin  illa  minor,  haec  quoque  minor  erit. 

Slnt  trcs  magnitudines  A,  B,   C,  &  totidem  TJkYX 
D,  E,  F,  fitque  A  ,  ad  B,  ut  D ,  ad  E;  &  £  7. 
B,  ad  C ,  ut  E  ,   ad  F,  fit  autem  primum  A, 
prima  mojor  quam  C,  tcrtia.    Dico  &  D,  quar- 
tam  efle  majorem  F,  fcxta.    Cumenim  A,  ma- 
jor  fit  quara  C,  *erit  majof  proportio  A,  ad<t>8.j»fo. 
B,  qoam  C>  ad  fi.    Eft  autem  ut  A,  ad  fi,  ita 
D  ,    ad . E.    i  Major    igitqr   proportio   quoque  bi*.4v*tf. 
erit  D  ,  ad  £  ,  quam  C,  ad  JJ.    At  ut  C,  ad 
B ,  ita  eft.  F ,  ad  E«    (Cum  enim  fit  B9  ad  C, 
m  E,  ad  F ,  crit  convertendo  ut  C>  ad  B,  ita 
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F  f  ad  E.)    Major  igitur  quoque  proportio  ertt 
cioqmnt.jy  f  ad  E,  quam  F,.;ad  E,  r.quare  D  ,  major 

erit,  quam  F.  Quod  eft  propoutum. 
TJBXX-  Sit  deinde  A,  aequalis.ipfi  C.  Dico  &  D,  x- 
fy.  8  quakm  efle  ipfi  F.  \JCum  enim  A  ,  fit  ipfi  C  7 
Aj.qwnt.  aequ^Jjs  ^erit  A«  ad  B,  ut  C,  ad  B.  Eft  autem 
tn.  1*mt.  ut  A  ,  ad  B,  ita  D,  ad  E.  rlgitur  erit  &  D, 
ad  E  ,  ut  C  ,  ad  B:  At  ut  C,  ad  B,  ita  cft  F  , 
ad  E  ,  per  inverfam  rationem  ,  uti  prius.  Quare 
fp.fwtf.  erit  quoque  D,  ad  E,  ut  F ,  ad  E  :  /Ideoquc 

sequalcs  erunt  D,  &  F.    Quod  eft  propofitum. 

TAB.XX.     Sit  tertio  A,  minor  quam  C.    Dico  &  D,  mi- 

,fy*  9-      norem  effe,  quam  F.    Cum  enim  A  ,  minor  fit 

g8.ftt«tf.  quam  C  ,  ^crit  minor  proportio  A,  ad  B,  quam 

C  ,  ad  B.    Sed   ut  A  ,  ad  B,  ita  eft  D,  ad  E. 

h\yq*btuk  Minor  ergo  quoque  proportio  eft  D ,  ad  £  , 

quam    C  ,  ad  B.    Eft  autem  convertendo ,  ut 

prius  ,  ut  C  ,  ad  B,  ita  F,  ad  E.    Igitur  minor 

eft  quoque  proportio  D ,  ad  E,  quam  F,  ad  E, 

ii©,f«m*#i  proptereaque  D  ,  minor  erit  quam  F.    Quod  eft 

propofitum.    Si  fint    itaque   tres    magnitudines  , 

&  aliae  ipfis  aequales  numero ,  &c.    Quod  erat 

oftendendum. 

xxu  *  T  H  E  O  R.    21.    P  R  O  P  O  S.    21. 

Si  fint   tres   magnitudines  ,    &  aliae  ipfis 

zsequales   numero  ,   qu»  binae  ,  &  in  eadem 

ratione  fumantur  ,    fueritque  perturbata  ea- 

ruin  proportio  ;  ex  aequo  autem  prima  quatn 

:  .tgrda:  major   fuerit  :  erit  &  quarta ,  quam 

•fe&ta ,   major.    Quod  fi  prima  tertiac  tueric 

•  aequalis ,    erit  &  quarta  aequalis  fextse ;  fin. 

~;illa'  minor ;  haec  quoque  minor  erit. 

•  fMi&  CIflt  tres  magnitudines  A ,  B  ,  C,  &  totidcm 

fo  10.  *      lD,  E,  F,  qu*biaa^.&ineademrationcfuman- 

v    -  ■"  r5,  tut ;  'fitque  carmn  proportio  perturbata,  hoc  efl  t 

.  lit Uit  A.  ad  B,  ita  E,  ad  Fr  &  ut  B,  ad  C, 

ita  D  ,  ad  E  :  Sit  autem  primum  A,  primo  ma- 

:  jw  quam  C  *  tertia.    Dico  &  D ,  quartam  eiTc 

c  *  majo- 
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majorem   ftxta  j  ,    F.    Cum  cnim  A,  major  fit 

2uam  C,  aerit     major  proportio  A,  ad  B,  quam  skB.ptmt. 
\  ad  B:  Eft    autcm  ut  A,  ad  B,  iia  E,  a<i  F.    . 
*  Major   ergo    quoquc    propoitio   tft  E  ,  ad  F ,  Uyjuim^ 
quam  C,  ad  B.    Quoniam  vero  ut  B,  ad  C,  ita 
cft  D  ,   ad  E  ,  erit  coimrttndo  m  C,  ad  B,  ita 
E,   ad  D.    Quare   major  qucquc  erit  proportio 
E,  ad  F,.  quam  E,    ad  D.     €  Ideoquc  major  crit  ci*<juins. 
D,  quam  F.    Qjod  cft  propofitum. 

Sit  deinde  A,   ipfi  C,   aequalis.    Dico  D,  quo-  Z4&XX* 
que  ipfi  F,   cffe  aequakm.     Cum  enim  A,  fit  fig.   i». 
acqualis  ipfi  C,  </erit  A,  ad  B,  ut  C,  ad  B:  Std  dy.jwnt. 
ut  A,  ad  B,  ita  cft  E,  ad  F.    *Igitur  trit  ut  C,  tn.fubit. 
ad   B,  ita  E,  ad  F  :   Eft    auttm  ex  inverfa  ratio- 
ne ,  ut  C  ,   ad   B  ,    ita  E  ,   ad  D  ,  veluti  prius. 
Igitur  erit  quoque   ut  E  ,    ad   F  ,  ita  E ,  ad  D ; 
/atque  idcirco  D,  ipfi  F,  aequalis  crit.    Quod  eft  fp.f^/. 
propofitum. 

Sit  tcrtio  A,   minor  ,  quam  C    Dico  5c  D,  TstB.xx. 
mtaorem  cfle  quam  F.    Cum  enim  A,  fit  minor  fg   **• 

2uam  C,  j^erit  m;nor  proportio  A,  ad  B,  quam  fe8  V"nt* 
!,  ad  B  :  Ut  autem  A  ,  ad  B,  ita  cft  E,  ad  F. 
AMinor  cft  ergo  proportio  E,   ad  F,  quam  C,  hij.fwaf. 
ad  B.    Quoniam  vcro  ,  ut    ante  ,   cx  inverfa  ra- 
tionc  ,  cit  ur  C ,    ad  B  ,  ita  E ,  ad  D ;  crit  quo- 
que  minor  proportio  E,   ad  F,   quam  E,  ad  D; 
#ac  propterea  D  ,    m  nor  crit  quam  F  ,   quod  eft  ito.  ptmt. 
propofitum.    Si  igitur  fint  trcs  magnitudines ,  & 
aliae  ipfis  aequalcs  numero,  &c.    Quod  oftendeu* 
dum  erat. 

T  H  E  O  R.    22.     PROPOS.  22.         »u- 

Si  fint  quotcunque  magnitudines ,  &  aliae 
ipfis  acquales  numero ,  quae  binae  in  eadem 
ratione  fumantur:  Ec  ex  aequalitate  in  ea~ 
dem  ratione  erunt. 

JAm  hic  dcmdnftrat  luclides  modum  argumcn- 
tandi  in  prepertiombus  cx  «qualitate,  quando 

O  pro* 
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proportio.  cft    ordinata.    Sint  enirn  primum  trcs 

TAB.XXI  niagnitudjnes  A  ,  15 ,  C ,  &  aliae  tres  D,  E,  F : 

fy.  i.      fitque  A,   ad  B,  ut  D,  ad  E  ;  &  B,  ad  C, 

~    .  ut  E,    ad  F.    Dico  quoque  ex   aequalitate  eflb 

A,  ad  C ,  ut  D,  ad  F.     Sumptis  enim  ipfaruin 

A,  Dr  aeque  multiplicibus  G,  H:  Item  ipfarum 

B,  E,  acque  inultiplicibus  I,   K:  Itcm  ipfarum 
.  C  ,  F  ,  aque  multiplicibus  L  ,  M ;  cum  fit  A , 

prima  ad  B,  fecundam,  utD,  tertiaadE,  quar- 

%t.*uhtt.  tam  *  *e*it  quoque  G ,  jnultiplex  primae  A  ,  ad 

I,  multiplicem  lecundfe  B,  ut  H,  muUiplex  ter- 

tiae  D,  ad  K,  multiplicem  quartae  E.    Eadem 

ratione,  cum  fit  B,  prima  ad  C,  fecundam,  ut 

b+.quint.  E,  tertia  ad  F,  quartam;  £erit  I,  multipkx  pri- 

.  m»  B  ,   ad  L  ,  multiplicem  fccundae  C,  ut  K, 

:  multiplex  tertiat  E ,   ad  M  ,  multiplicem  quartas 

•  .  •    F.    Quoniam  igitur    funt  trcs  magnitudines  G  , 

I,  L ,   &  aliae  tres  H  ,  K,  M,  quas  binae  in  ea- 

aojptint.  dem  proportione  fumuntur  ;  *fit  ut  fi  G  ,  prima 

fuperat  tcrtiam  L  ,  fupcret  necefiario  quoque  Hj 

3uarta  fextym  M  ;  Et  fi  aequalis ,  aequalis ;  Et  n 
cficit,  deficiat.    Itaquc  cum  G ,  H,  acque  mul- 
.tiplices  primae  A  ,   &  tertiae  D,  vel  deficiant  una 
ab  L  ,   M  ,  xque   multi^licibus  fecundse  C ,  & 

Juartat  F. ,  vel  una  ae-qualcs  iint ,  vel  una  exce- 
ant  :   fn    quacunquc  multiplicatione  fumpta  fint 
.*t  t^xlef.  ea  multiplicu :  ue.ic  A,  prima  ad  C^  feoundam , 
qwhtu       ut  D  ,  tertia  ad  F  ,  quartam.    Quod  eft  propofi- 
tum. 

Deinde  fmt  p^ures  magnitudines  tribus ,   ita  ut 

fit  etiam  C ,  ad  N  ,  ut  F  ,  ad  O.    Dico  adhuc 

f    .       cfle  ut  A,  ad  N,  ita  D,  ad  O.    Cum  enim  jtm 

lit  oftcnfum  in  tribus  magnitudinibus,  efle  A ,  ad 

C ,  ut  D ,  ad  F  :  ponatur  autcm  C,  ad  N,  ut 
F,  ad  O',  erunt  tres  magnitudines  A,  C,  N,  & 
aliae  tres  D,  F,  O ,  quae  binac  in  eadem  ratioue 
•fanmntur.  Ergo  ex  aequalitate  111  tribus  magni- 
tudinibus  oftenfa ,  rurfus  erit ,  ut  A,  ad  N,  ita 

D,  ad  O.  Eodemque  modo  idem  oftendetur  ia 
quinque  magnitudinibus,  per  quatuor;  ficut  id  m 
quatuor  demonftratum  fuit  per  tres ;  Et  fic  de 

pluri- 
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-pluribus.  Itaque  fi  fint  quotcunque  magnitucfr 
nes,  &c.    Quod  crat  oftendendum.j  . 

THEOR,    23.    PROPOS.    23.      ^ 

Si  fint    tres    magnitudines  ,    aliseque  ipfi* 
aequales   nuraero ,   quae    binae    in  eaaem  ra-      ■ 
tione  fumantur ,   fuerit  autem  perturbata  ea- 
rum  proportio :  Etiam  ex  aequalitate  in  ea- 
dem  ratione  erunc. 

DEmonftratur  hic  ratio  ex  aequalitate ,  quando 
proportio  eft  perturbata.  Sint  enim  tres  mag- 
nitudines  A ,  B ,  C  ,  &  aliae  tres  D ,  E,  F,  fit-  TABXXI 
que  perturbata  earum  proportio ,  hoc  eft ,  fit  ut  fc  ** 
A  ,   ad  B,   ita  E  ,  ad  F ;  &  ut  B ,  ad  C\  ita 
D  ,   ad  E.    Dico  quoque  ex   aequalitatc  efle  ut 
A ,  ad  C ,   ita  D  ,  ud  F.    Sumptis  enim  ipfarum 
A,  B,  D  ,  xque  muitiplicibus  G,  H,  I;  Item 
ipiarum  C,  E,    F,   aeque   multiplicibus  K,  L, 
M.    aErit  ut  A,   ad  B,  ita  G,  ad  H,  cum  G,  aiff**.1 
H,  fint  ipfarum  A,  B,  seque  multiplices:  At  ut 

A,  ad  B,  ita  cft  E,  ad  F;  Hgitur  ut  G,  adH,  bu.qumt. 
ita  quoque  eft  E,  ad  F;  cSed  ut  E,  ad  F,  ita  cxy^»»^. 
eft  quoque  L,  ad  M,  quod  L,  M,  fint  ipfarum 

E,  F,  aeque  mukiplices.    ^lgitur  erit  quoque  utdiifwflfc 
G,  ad  H  ,  ita  L  ,   ad  M.     Rurfus  quoniam  eft 
li,  prima  ad  C  ,   fecundam  ,  ut  D,  tertia  ad  E, 
quattam  ;  «?erit  quoquc  ut  H,  multfplex   primae  e^jnm. 

B,  ad  K,  multiplicem  fecundx  C,  ita  I,  multir 
plcx  tcrticc  D  ,  ad  L  ,  muitiplicem  quartae  E. 
Quia  igitur  funt  tres  magnitudines  G,  H,  K,  & 
alis  tres  I  ,  L ,  M  ,  quae  binae  in  eadem  ratione 
fumantur ,  cftque  carum  proportio  perturbata ; 
cum  oftenfum  fit  efle  ut  G  ,  ad  H  ,  ita  L,  ad 

M  :  Et  ut  H,  ad  K,  ita  I,  ad  L;/fit  ut  fi  G,  fai.pM 
prima  fuperat  tertiam  K  ,  luperet  quoque  quarta 
I,  fextam  M  ;  &  fi  fcqualis,  aequalis,  &  ili  defi- 
cit  deficiat.    ltaque  cum  G  ,  &  I7  aeque  multi- 
plices  prima&  A,  &  tertiae  D,  a  K,  &  M,  aeque 

O  2  mul* 
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-tnultipllcibus  ftcunda  C  ,  &  quartac  F ,  vel  un* 

deficiant ,  vel  una  «quales  fint ,  vel  una  exce- 
g  &  dtf.  dant;  jf  erit  ut  A  ,  prima  ad  C,  fecundam,  ita 
fmnd.       D,  tertla  ad  P  ,  quartam  ,  quod  eft  propofitum. 

Itaque  fi  fint  tres  magnitudines  ,  &c.    Quod  dt- 

monftrandum  erat. 

■*•      T  H  E  O  R.   24.    P  R  O  P  o'  S.    24. 

Si  prima  ad  fecundam  eandem  habuerit 
rationem  ,  quam  certia  ad  quartam  ;  habue- 
rit  autem .  &  quintq.  ad  fecundam  eandem 
rationem,  quam  fexta  ad  quartam  :  Etiam 
compofita  prima  cum  quinta ,  ad  fecundam 
eandem  habebit  rationem  ,  quam  tertia  cum 
fexta,  ad  quartam. 

jUod  propofitione  1.  demonftravit  Euclides  de 

^fola  proportione  multiplici ,  demonftrat  hoc 

loco  de  omni  proportionc ,  etiam  irrationall.    Sit 

TAbXXL  enim  AB,  prima  ad  C,  fecundam,  ut  DE,  ter- 

ffr  5«      tia  ad  F,  quartam;  Item  BG,  quinta  ad  C,  fc- 

cundam  ,  ut  EH ,  fjxta  ad  F  ,  quartam.    Dico 

ita  efle  AG  ,  compofitam   ex  prima  ac  quinta , 

ad  fecundafti  C ,  ur  cft  DH,  compofita  ex  tertia 

&  fexta,  ad  quattam  F.    Cum  enim  fit  ut  BG, 

ad  C,  ita  EH,  ad  F,  crit  convertendo  ut  C,  ad 

BG  .  ita  F  ,   ad  EH.    Quoniam  igitur  cft  AB, 

■v    :  .      ad  C  f  ut  DE  ,  ad  F,  &  C,  ad  BG  ,  ut  F,  ad 

att.f«i»'.  EH,  *crit  exaequalitatc  AB,  ad  BG,  ut  DE,  ad 

b»8.fa/»/.  £H.    AComponendo  i;;itur  crit  ut  tota  AG,  ad 

BG  ,  ita  tota  DH,  ad  EH.    Itaque  cum  rurfus 

fit  AG,  ad  BG,  ut  DH,  ad  EH,  &  BG,  ad  Ct 

cxiiubit.-ut  EH,  ad  F:  reritcx  aequalitatc  AG,  ad  C,  ut 

DH,  ad  F.    Quod  ett  propofitum.    Si  prima  ?$i- 

•    tur  ad  fecundam  e:uidem  habucrit  rationcm  f"  &C. 

Qiiod  erat  demonftiaadum. 
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T  H  E  O  R.    25.     PHOPOS.    25.       m: 

Si     quatuor    magnitudincs    proportionales    . 
fuerint :   maxima  &    minima  reliquis  duabus 
majores  erunt. 

Clt  cnim  AB,  ad  CD,  ut  E,  ad  F,  fitque  AB,  TMXX{ 
^  omnium  maxima,  &  F,  minima.    Dico  duas  fg.  4. 
AB ,  &  F  y  fimul  eile  majores  duabus  CD ,  & 
£  ,  fimul.    Auferatur  cnim  cx  AB ,  magnitudo 
AG ,   aequalis  ipli  E  ;   &  cx  CD  ,  alia  CH,  «- 
qualis  ipfi  F.    Erit   igitur  AG  ,  ad-CH,  ut  E,  .       ..   . 
ad  F,  hoc  eft,  ut  AB,  ad  CD.    Quare  cum  fit 
tota  AB,  ad  totam  CD ,  ut  ablataAG,  adabla-       v 
tam  CH :  *erit  quoque  ut  tota  AB,  ad  totam  ai9f*w/. 
CD  ,    ita    reltqua    GB ,     ad    reliquam    HD  : 
Eft   autem    AB  ,    (  cum  iit  omnfum  maxifna ) 
major ,  quam  CD.    Igitur  &  GB ,  major   erit 
quam   HD.    Quoniam    vero   AG  ,    &   E ,    as- 
quales   funt ;  fi  ipfis    addantur    xqualcs  F  ,    & 
CH,  nimirum  F,  ipfi  AG,  &  CH,  ipfiE,  fi^nt 
AG,  &  F  ,   fimul  aetjuaks  ipfis  E  ,   &  CH,  fi- 
xnul.    Additis   igitur   insequalibus   CjB ,   &   HD, 
ficnt  AB,  &  F,  timul  ma;ores  quam  E,  &  CD, 
fimul ,  cum  GB ,  fit   major  quam  HD.    Quod 
eft  propofirum.    Si    crgo   quatuor    magnitudines 
proportionales  fuerint ,  &c.    Quod  erat  demon- 
ftrandum. 

SCHOLIUM. 

Hic  finem  Euclides  imponit  quinto  libro.  Perum 
quia  Campauus ,  &  nonnulli  alii  adjiciunt  alias 
quafdam  propofitiones  9  quibus  fapenumero  graviffimi 
Scriptores ,  ut  Arcbimedes  ,  Apollonius  ,  Joannes 
JUgiomontanut ,  (5?  atii  utuntur%  eafque  quafi  effent 
Euclidis  ,  citant  ;  placuit  eas  buic  quinto  Jibro  au- 
rteSere  f  &  maxima,  qua  fieri  potefl  ,  brevitate  de- 
monftrafe  ,  nec  non  itt  nunutum ,  ac  feriem  fropofi- 
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tionum  Euclidis  referre.  Omnet  autem  traduntur 
de  marmtudinibus  improportionaltbus ,  ouarum  frima 
bac  ejt. 

**    [T  H  E  O  R.    26.    P  R  O  P  O  S.    26. 

Si  prima  ad  fecundam  habucrit  majorem 
proportionem  ,  quam  tertia  ad  quartam  : 
nabebit  convertendo  fecunda  ad  primam  mi- 
norem  proportionem ,  quam  quarta  ad  ter- 
tiam. 

TA&XXh  TJabea*  enim  A.  ad  B,  majorem  proportionem , 

fam  s%      JFl  qUam  C ,  ad  D.     Dico  proportionem  B,  ad 

'  A  ,  minorern   efle  proport-one  D,  ad  C    Intel- 

ligatur  enim  effe  E ,  ad  B ,  ut  C,  ad  D;  eritque 

proportio  A,  ad  B,  major  quoque  quam  E,  ad 

t\o.quht   B  ,   a  ac    propterea    A  ,    major   crit   quam    E. 

b&fritf.  *Quare  minor  erit  proportio  1$,  ad  A,  majorem, 
quam  B ,  ad  E  ,  minorem:  Sed  ut  clt  B,  ad  E, 
ita  eft  convertendo  D ,  ad  C.  I^itur  proportk) 
B ,  ad  A  ,  minor  eft  quoque ,  quam  D  y  ad  C. 
Quod  eft  propofitufa,] 

fatij.      [T  H  E  O  R.    27.     PRQPO  S.    27. 

Si  prima  ad  fecundam  habuerit  majorem 
proportionem ,  quam  terth  ad  quartam:  Ha- 
bebit  quoque  vicifiim  prima  ad  tertiam  ma- 
jorem  proportionem  ;  quam  fecunda  ad 
quartam. 

TABXXL  UTAbeat  enim  A,  ad  B,  majorem  proportio- 

fy.  f.       "  nem  ,  quam  C  ,  ad  D.    Dico  permutando 

majorcm  efle  quoque  proportionem  A  ,  ad  C, 

quam  B  ,  ad   D.    Intelligatur  namque  effe  E  , 

ad  B,  ut  C,  ad  D,  eritaue  proportio  A ,  ad  Bf 

tKXfuint  major  etiam  quam  E,  ad  B:  <ddeoque  A,  ma- 

b8.f»«#*jQr  erit  quam  E.    iQuare  major  erit  proportio 


\ 
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A,  ad  C,  auam  E,  ad  C.    rQuorffafti  vero  pcr-  a&fnhtt. 
mutando  eft  ,  ut  E,  ad  C,  ita  B,  ad  D,   (cum; 
pofita  fii  E,  ad  B,  ut  C,  ad  D.)  Igitur  propor- 
tio  A,  ad  C  ,  major  quoque  trlt  quajn  B ,  ad    .  v„ 
D.     Quod  elt  propofitum.  ]  ■    r        ;    .   .. 


«< 


[T  H  E  O  R.    28.    P  R  O  P  O  S.    28.    x^lij: 

Si  priraa  ad  iccundam  habuerit  majorem 
proportionem  ,  quam  tertia  ad  quartam  : 
Habebit  quoque  compoiita  prima  cum  fe- 
cunda,  ad  fecundam  majorem  proportionerti, 
quam  compoika  lerLia  cum  quarta ,  ad  quar- 
tam.  :  •  >  *■  .:...,- 

Clt  major  proportio  AB  ,  ad  BC  ,  quam  DE,  TJRXXI 
*J  ad  EF.    Dico  &  componendo  majofem  effe  fig.  6* 
proportionem  AC  ,   ad  BC ,  quam  DF,  ad  EF. 
Intciligatur  enim  effc  GB ,  ad  BC,  ut  DE  ,  ad 
EF;  eritque  proportio  AB,  ad  BC,  major.quo- 
que  ,  quam  GB,  ad"  BC;  a  Ideoque  AB,  major  %\oquint. 
quam  uB.    Addita  ergo  communi  BC;  netAC, 
major  quam  GC  ;  fmajorque  propterca  erit  pro-  bQ.quint. 
portio  AC  ,  ad  BC ,  quam  GC ,  ad  BC-   Sed 
componendo,  *ut  clt  GC,  ad  BC,  ita  eft  DF  t  cifyumt. 
ad  EF,  (quod  pofita  fit  Gii,  ad  BC,  ut  DE,  ad   . 
EF.)    Major  ergo  etiam  erit  proportio  AG,  ad      '[ 
BC,   quam    DF ,   ad    EF.    Quod:  cft:  proppfi- 
tum.]  ... 

^[TKEOL    %9.    P  R  0?  O  S.    29,     *xi*. 

Si  compofita  prima  cum  fecurida  ad  fe- 
.cundam  majorem  ha^uerit  proportionem  , 
.quam  compoftfa  ,tertia  cum  quarta  ad  quar- 
tam  :  Habebit  quoque ,  dividendo  ,  prima  ad 
fecundam  majorem  proportionem  ,  quam 
tertia  ad  quartam. 

Clt  major  proportio  AC,  ad  BC  ,  quam  DF,  TABXXI 
&  ad  E3?.    Dico  &  dividendo  majorem  effc  pro-  Jfc.  <*• 

O4  por- 
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portkmem  AB,  ad  BC,  quam  DE,  ad  EF.  In~ 
teiligatur  enim  effe  GC,  ad  BC,  ut  DF,  *d  EF> 
critque  ptoportio  AC ,   ad  BC ,    major  quoque 

iiojftfo  proportioae  GC,  ad  6C:  ^idcoquc  major  erit 
AC ,  quam  GC.    Ablata  ergo  communi    BC  ; 

b8.f*fl*«  major  erit  AB,  quam  GB :  £Ac  propterea  major 
erit  proportio  AB,  ad  BC ,  quam  oB,  ad  BC. 

aj-fmati  *Sed  dividendo,  ut  eft  GB,  ad  BC,  ita  eft  DE, 
ad  EF.  (Pofita  namque  eft  GC ,  ad  BC,  ut 
DF  ,  ad  EF.)  Igitur  major  qjoajc  crit  pro- 
portio  AB ,  ad  BC  ,  quam  DE ,  ad  EF.  Quod 
eft  propofitum«3 

tx%:     [THEOL    30.    PROPOS.    30. 

Si  compofita  prima  cum  fecunda ,  ad  fe- 
cundam  habuerit  majorem  proportionem  9 
quam  compofita  tertia  cum  quarta,  ad  quar* 
tam :  Habebit  per  converfionem  rationis , 
prima  cum~ftjcunda  ad  primam  ,  minorem 
proportionem ,  quam  tertia  cum  quarta ,  ad 
tertiam. 

TABXXhQI*  major  proportio  AC ,  ad  BC,  quam  DF, 

fg9  jm    "*5  ad  EF.    Dico  per  converfionem  rationis,  mi- 

norem  efle    proportionem  AC  ,*  ad   AB  ,   quatn 

DF ,  ad  DE.    Cum  enim  fit  AC,  ad  BC,  ma- 

•i94«ntf.  jor  proportio,  quam  DF  ,  ad  EF;  «erit  &  divi- 

dendo,  major  proportio  AB,  ad  BC,  quam  DE, 

b\6jfMmt.  ad  EF.    y  Quare  convertendo ,    minor  erit  pro- 

c*8.fw*r.  portio  BC ,   ad  AB,  quam  EF,  ad  DE;  rAc 

propterea  &  componendo ,  minor  erit  proportio 

totius  AC  ,  ad  AB ,  quam  totius  DF  ,  ad  DE, 

Quod  eft  propofitum.j 
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[T  H  E  O  R.    31.    P  R  O  P  O  S.    31.      w*i. 

» 

Si  (int  trcs  magnitudines  ,  &  aliae  ipfis^ 
aequales  numero  ,  fitque  major  proportio 
primae  primorum  ad  fecundam,  quam  primee 
pofleriorum  ad  fecundam  ;  Item  fecundae 
priorum  ad  tertiam  major ,  quam  fecundae 
pofleriorum  ad  tertiam :  Erit  quoque  ex  ae- 
qualitate  major  prbportio  primae  priorum  ad 
tertiam ,  quam  primae  pofteriorum  ad  ter- 
tiam.< 


Clnt  tre*  magnitudines  A  ,  B ,  C  ,  &  aliae  tres _^ 

*-*  D,  E ,  F  ,  fitque  major  proportio  A,  ad  B,^  8* 
quam  D  ,  ad  E  :  Item  major  B  ,  ad  C ,  quam 
E,  ad  F.  Dico  ex  aequalitate  majorem  quoque 
efle  A,  ad  C,  quam  D,  ad  F.  iBtelligatur  enim 
efle  G ,  ad  C ,  ut  E  ,  ad  F ' ,  erieque  proptcrea 
proportio  B ,  ad  C  ,  major ,  qufcm  G  ,  ad  C  ; 
a  Ideoque  B  ,  major  erit  "quam.  G.  Quare.  ***{*$*. 
imajor  erit  proportio  A  ,  ad  (2 ,  minorem  quam  b8»f#n#. 
A  ,  ad  B ,  majorem :  Ponitur  autem  proportio 
A  ,  ad  B  ,  major  quam  D  ,  ad  E*  Multo  crgo 
major  erit  proportio  A  ,  ad  G,  quam  D,  ad  E„ 
Intelligatur  rurfiis  effe  H,  ad  G  ,  ut  D,  ad  E; 
eritque   propterea  mjijor   proportio    A ,  ad  G  , 

?uam  H,  ad  G;  fldeoque  A,  maj^r  erit,  quam  ciafdwf.  . 
I.    ^Quare  major  quantitas  A,  ad  C,   habebit  &&.$&. 
majorem    proportionem ,   quam  minor  quantitas 
H,  ad  eandem  C :  eAtqui  ut  H,  ad  C,  ita  eft  >•*•*»*. 
ez  «qualitate  D ,  ad  F.    (quoniam  ut  D ,  ad  E , 
Ita  eft  Hyad  G;  &  utE,  ad  Fr  ita  G,  ad  C.) 
Major  ergo  proportio  quoque  erit  A  ,   ad  G, 
quam  D,  ad  F.    Quod  efl  propoficum.] 
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fl^,    [T  H  E  O  R.    32.    P  R  O  P  O  S.    32. 

Si  fint  tres  magnitudines  ,  &  aliae  ipfis 
sequales  numero  ,  fitque  major  proportio 
pnmae  priorum  ad  fecundam,  quam  fecundae 
pofteriorum  ad  tertiam ;  Item  fecundae  prio- 
rum  ad  tertiam  major ,  quam  primae  pofte- 
riorum  ad  fecundam :  Erit  quoqueex  aequa- 
litate ,  major  proportio  primae  priorum  ad 
tertiam,  quam  prim»  pofteriorum  ad  ter- 
tiam. 

TJB-XXl  Clnt  tres   magnitudines  A,  B,   C,  &  alias  tres 
fy*9*      **  D,  E,  F,  fitque  major  proportia  A,  ad  B, 

Juam  E  ,  ad  F.  Item  major  B  ,  ad  C ,  quam 
) ,  ad  E.  Dico  efle  quoqae  majorem  propor- 
tionem  ex  aequalicate  A,  ad  C,  quam  D,  ad  F. 
Intelligatur  enim  cflfe  G ,  ad  C ,  ut  D,  ad  E, 
eritque  proptereaf  proportio  B  ,  ad  C ,  major 
«io.f«te.  quam  G ,  ad  C.f  ildeoque  major  erit  B,  quam 
b8.fmr.  G.  ^Quare  major  erit  proportio  A  ,*  ad  G  ,  mi- 
norem,  quam  ejufdem  A,  ad  B,  majorem ;  Eft 
autem  proportio  A  ,  ad  B ,  major  quam  E .  ad 
F.    Multo  ergo  major  eft  proportio  Ay  aaG, 

2uam  E  ,  ad   F.    Intelligatur  rurfiis  effe  H,  ad 
r ,   ut  E  ,  ad  F  ;  Eritque  proptecea  major  pro- 
ct&^rnnt.  portio  A,  ad  G,  quam  H,  ad  G;  rideoque  ma- 
48.fMtf.  Jor  «i*  A  ,  quam  H.    ^Quocirca  A,  major  ad 
•  C ,  majorem   habebit  propottionem ,  quam  H , 
etjffvto.  minor  ad  eandem  C :  *At  ut  H,  ad  fc,  ita  eft 
ex  xqualitate ,   D  ,  ad  F.    (Quoniam  ut  D  ,  ad 
E,  ita  eft  G,  ad  Cy  &  ut  >E,- jfciJF^ita  eft  H, 
ad  G.)    Major  ergo  etiam  eft  proportio  A,  ad 
C,  quam  D,  ad  F.    Quod  cft  pfopoiituon} 
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[THEOR.    33-    P  R  O  P  O  S.    33..    ^: 

Si  fuerit  raajor  proportio  totius  ad  totum.f 
quam  ablati  ad  ablatum  :  Erit  &  reliqui  ad 
re'iquurn  major  proportio  ,  quam  tocius  ad 
totum. 

Slt  major  proportio  totius  AB,  ad  totam  CD, 
quam  ablticas  AE  ,  ad  ablatam  CF.     Dico  & 
proportionem  reliquae  EB,  ad  reliquam  FD,  marfe  *• 
jorem   elfie  ,    quam  totius  AB,  ad  totam  CD»  - 
Cum  enim  major   fit  proportio   AB  >  ad  CD, 
quam  AE  ,  ad  CF  ;   *erit  quoque  pcrmutanda,  tly^. 
major  proportio  AB  ,   ad  A£ ,  quam  CD  r  m 
CF ;  b  ac  propterea  ,   per  converfionem  rationis ,  \\\v\yj\i% 
minor  erit  proportio  AB ,  ad  £B,   quam  CD, 
ad    FD.    c  Permutando    igitur  ,    minor   qaoaue  cijfrttf. 
crit  proportio  AB ,  ad  CD  ,  qaam  EB,  ad  FD, 
hoc  eft,  EB,  reliqua  ad  reliquam  FD,  majorev 
habebit  proportionem ,  quam  tota  AB,  ad  totam 
CD.    Quod  eft  propofitum.} 

[THEOR,    34.    P  R  O  P  O  S.   34:    „**; 

Si  fint  quotcunque  magnitudines  ,   &  aliafc  •-. 
ipfis  aequales  numcro ,  fitque  major  propor- 
tio  primae  priorum  ad  primam  pofteriorum , 
quam  fecundae  ad  fecundam;  &  haec  major, 
quam  tertiae  ad  tertiam  j  &  fic  deinceps : 
Habebunt    omnes    priores  fimul    ad    omnqs     .     ; 
pofteriores  fimul ,    majorem  proportionem  ; 
quam    omnes    priores  ,    relifta   prima  ,    ad 
omnes  pofteriores  ,,  relifta  quoque  prima  ; 
minorem  autem  ,    quam  prima  priorum  zd         4 
primam  pofteriorum  ,  majorem  .  denique  eti- 
am,  quam  ultima  priorum  ad  ultimam  po-      :r»; 
•fteriorum. 

Clnt  primamtres  magnltudines  A,  B,  C,  &      r«**5 
&  ali»  tres  D,  E,  F.    Sit  autem  major  propor-  J*1^ 

tio  /fc  *a 
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tio  A  ,  ad  D  ;  quam  B.  ad  E;  Itcm  major  B, 
:    *»  E,  quam  C,  ad  F.    Dico  proportioriem  ipfa- 
rum  A,  B,  C  ,  fimul  ad  ipfas  D,  E,  F,  fimui 
majorem  .eflc  proportione  ipfarum  B,  C,  fimui 
id  ipfas  E,  F,  fimul;  minorem  Vero,  proportio~ 
fcc  A  ,  ad  D;  majorem  denique  etiam  propor- 
tione  C ,  ad  F.    Cum  euim  major  fit  proportio 
M7***-  A  >  ad  D  ,  quam  B ,   ad  E  ;  *  erit  permutando 
bkbym*.  mtjor  A,  ad  B,  quam  D,  ad  E.    6  Igitur  com- 
ponendo ,  major  erit  proportio  Ipfarum  A ,  B 
fimul  ad  B,  quam  ipiarum  D,  E,  fimul  ad  E; 
c%n*nt.  rPermutando  crgo  rurfus ,  major  crit  proportio 
A  ,  B ,   fimul  ac  D,  E,  fimul,  quam  B,  ad  E* 
'  Jtaque  cum  tota  A  ,  B,  ad  totam  D,  E,  majo- 
^i^  ^*"1  habeat  proportionem ,    quam  ablata  B ,  ad 
*9ft"**  ablatam  E ;  ^habebit  quoquc  reliqua  A,  ad  reli- 
duam  D  ,    majorem  proportionem ,  quam  tota 
A  ,  ]B  ,  ad  totam  D,  E.    Eadem  ratione,  major 
erit  proportio,  B,  ad  E,  quam  torius  B,  C,  ad 
totam  E ,  F :  Multo  crgo  major  crit  proportio 
A  ,  ad  D,  quam  B,  C,  totius  ad  totam  E,  F. 
exj^nmt.  *Permutamdo  igitur,  major  erit  proportio  A,  ad 
iiB^tmt.  B,  C,  quam  D,  ad  E,  F  ;  fSc  comppnendo  er- 

go  major  eft  proportio  totius  A  ,  B ,  C  ,  ad  B, 
gilinmt.  C^  quam  totius  ft?  E>  p^  ad  E^  F?  ^£t  ruffus 

pcrmutando  majoc  proportio  omnium  A,  B,  C, 

fimul  ad  omnes  D,   E ,   F ,  fimul  quam  B,  C, 

ad  E,  F,  quod  eft  primum. 

Itaque  cum  fit  major  proportio  totius  A,  B, 

C,  adtotamD,  £,  F,  quamablatacB,  C,  adabla- 
*111***  tam  E,  F,  ^erit  &  major  proportio  reliqux  A, 

ad  reliquam  D ,  quam  totius  A ,  B,  C,  ad  to- 

tam  D,  E,  F,  quod  eft  fecundum. 

■    Quoniam  vcro  major  cft  proportio  B,  ad  E, 

i*7tfto*'  quam  C,  ad  F;  /erit  permutando  major  quoque 

«*•*"*•  B,  ad  C ,  quam  E ,  ad  F  ;  i  &  componendo, 

*  major  totius  B ,  C ,  ad  C ,  quam  totius  E  ,  F, 

l*7f**rad  F,  /&  rurfas  permutando,  inajor  B,  C,  ad 

E  ,  F  ,  quam  C ,  ad  F.    Eft  autem  majer  pro- 
'    "      -portk)  A,  B,  Cj  ad  Df  E,  E,  ut  oftendimuj, 

<juam  B,  C,  ad  E  ,  F.    Muko  ergo  major  crit 
4"  •  pro* 
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Sioportio  omnium  A ,  B ,  C,  ad  omnes  D,  E, 
,-  quam  ultim*  C ,  ad  ultimam  F  ,  quod  eft 
tertium. 

Deinde   lint   quatuor   magnitudines   utrobique     TAM. 
cum  cadem  hypctheff,  hoc  eft,  fir  quoque  major  Xilh 
proportio  terti»  Cf.ad  F,   tcrtiam  ,  quam  G,fifr  1- 

?uarts  ad  H ,    quartam.    Dico  eadem  confequl. 
It  enim  jam  in  tFibus  eft  oftenfum ,  major  eft 
proportio  B ,  ad  E  ,  quam  B,  C,  G,  ad  E ,  F, 
H.    Multo  ergo  major  trit  A  ,  ad  D,  quam  B, 
C,  G,  ad  E,  F,  H~   wPermutando  ergo  major  mtiMmi 
erit  A ,  ad  B  ,   C  ,   G,  auam  D,  ad  E,  F,  H,  H. 
n&  componendo  major  A  ,  B ,  C  ,  G  ,  ad  B,  nify«*rf: 
C  ,  G  ,  quam  D  ,  E,  F,  H ,  ad  E,  F,  H,  *&  0174*00; 
permutando  A ,  B  ,   C ,  G  ,  ad  D  ,  E,  F,  H, 
major  quam  B ,  C  ,  G ,  ad  E,  F,  H,  quod  eft 
primum. 

Itaque  cum  fit  majpr  proportio  torius  A ,  Bf 
C  ,  G  ,  ad  totam  D  ,  E ,  F,  H,  quam  ablats 
B,  C,  G,  adablatam  E,  F,  H,  />erit  &  reliqu*  p|j.f^; 

A,  ad  reliquam  D,  major  proportio,  quam  toti? 
us  A,  B,  C,  G,  ad  totam  D,  E,  Ff  H,  quad 
eft  fecuncium. 

Quoniam  vero,  ut  in  tribus  eft  demonftratum,     * 
major  elt  proportio   B,   C,  G,  ad  E,  F,  H, 

Suam  G  ,  ad  H  ;   &  major  A  ,  B,  C,  G,  ad      : 
>,  E,   F,  H,  quam  B,  C,  G,  ad  E,  F,  H, 
ut  fuit  oftenfum;  multo  major  erit  proportio  A, 

B,  C  ,  G  ,  ad  Df  E,  F,  H,  quam  ultimx  Gf 
ad  ultimam  H;  quodeft  tertium. 

Eadem  arte  *  concludes  ,  eadem  confcquf  fn 
quinque  magnitudinibus  pcr  quatuor ;  &  in  fex 
per  quinque ,  &  rn  feptem  ,  per  fex ,  &c.  que- 
madmodum  ofteudimus  in  quatuor ,  per  twt. 
Conftat  ergo  totum  Thcorema,  &c  j 
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D  E  F  I  N  I  T  I  O.    I. 

Similes  figurcB  re&ilineae  funt  ,  quce  & 
angulos  fingulos  fingulis  aequales  habent,  at- 
que  etiam  latera  ,  quae  circum  angulos  ae- 
quales,  proportionalia, 

UT  triangtda  ABG,  DEF ,  fimilta  dkentur 
fi  fuerint  dquiangula  ,  ita  ut  angidus  A , 
angulo  D;  Cr  B  ,  ipfi  E  ;  Cr  C,  ipft  F, 
dqualis  fit  :  Item  latera  circa  aquales  angulos  pro- 
portionalia  %  hoc  efl  ,  ut  A&  ,  ad  AC%  tta  DE% 
ad  DF  ;  cr  ut  AB  ,  ad  BC ,  ita  D£,  ad  EFt 
Cr  ut  ACy  ad  CB,  ita  DF,  ad  FE. 

Quodfi  anguli  unius  dquales  fuerint  angulis  a!te- 

rius,  finguli  fingulis  ,  at  latera  circa  aquales  angu- 

Jos  non  proportiondia  ,   aut  contra  ;    non  dicentur 

tales  figura  fimiles  :   Ex  quihut  conftat,  omnesfigu- 

rasreftilineas  dquiangulas,  cr  dquilateras9  qud  O* 

angulos  Cr  latera  habent  numero  dtjualia,  ejfe  fimi* 

TAB*  les9  quanquam  inter  fe  maximefint  indquales.     Cu- 

^*0*      jufmodi  funt  triangula  aquilatera  GHI ,  KLM. 

™§  Fropter  laterum  enim  dqualitatem »  erit  GH ,  ad 


I 


^A 


y— im^n^ 
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GI ,  »t  KL  ,  «J  JC^/.  Aw  GH,  ad  HI%  ut 
KL,   ad  LM ,   O*  (7/,   dd  IHy  ut  KMy  ad 

ML  ,  cum  femper  fit  proportio  aqualitatis.  Idem 
dtcendum  eft  de  quadratis,  pentagonis  dquilateris  & 
dquiangulis  ,  nec  non  de  hexagoms ,  beptagonis , 
o&ogonis,  &  de  aliis  id  genus  figuris  reSilmeis  *- 
qutanquliSy  atque  dquilaterts. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    II. 

Reciprocae  autem  figune  funt  ,  cum  in 
utraque  figura  antecedentes  &  confequentes 
rationum  termini  fuerint. 

TJTfi  in  paraBelegrmmis  ABCD  ,  EFGH,  /a-     *Afii 

tera  AB9  BC  ,  lita  proportionalia fuerint  late-  ?X£ 
ribus  EF>  FG ,  ut  utrobique  fit  Cr  antecedens,  O0 
confecfuens  diverfarum  proporttonum  >  hocefi,  utfit 
ea  proportio  AB ,   ad  EF  ,  qu*  FG,  ad  BCy  feu 
eadem  AB  ,   ad  FG  ,    qua  EF  ,  ad  SC;  (utroque  "■••** 
enimmodoAB,  efi  antecedens  uniusproportionisO*       "\\ 
BC ,   confequens  alterius ,    in  figura  ABCD\  (pU-    '^   ' 
madmodum  &  primo  modo  EF  ,  efl  confequens  uni~ 
usj  &  FG  ,  antecedens  alterius  \  vel  fecundo  modo 
FG  ,   confequens ,    Cr  EF ,    antecedens  ,  iir  figura 
EFGH , )  dicentur  hujufmodi  parallelogramma  reci~ 
proca  ,   quamvis  fimilia  non  fint.     Similiter  erunt      TAM* 
triangulalKLy   MNO,  rectproca,  fifueritutIK%  XXlh 
adMN,  itaMO%  ad  IL\  velutlK,  adMO,fo  7- 
ita  MN  ,    ad  IL.     Neque  memimi  me  inveniffe 
apud  Geometras  ufum  reciprocarum  figurarum  in  aliis 
figuris  ,    quam    in  parallelogrammts  $    &*  trian* 
gulis.  N ' 


DEFI- 


n 
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DEFINITIO.     IIL 

Secundum  extremam  9  &  mediam  ratio 
nem  re&a  Jinea  fe&a  efle  dicitur ,  cum  ut 
tota  ad  majus  fegmentum ,  ita  majus  ad 
minus  fe  habuerit. 

TAB»  C/  Hnea  refta  qturvis  AB  ,   ita  dividatur  m  C* 

XXfc  inaqualiter ,  ut  fny  quemadmodtm  tota  AB ,  ad 

f&*    *      majus  fegmentum  AC ,  #>*  >4fC,  majus  fegmentum 

ad  CB  ,   ffiW7#j  fegmentum  ;   dicetur  divifa  effefe- 

cundum  extremam ,  Cr  mediam  rationem. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    IV, 

Altitudo  cujufque  figurae  efl  Iinea  perpen- 
dicularis  a.vercice  ad  bafin  dedu&a. 

TJB.  V*  vertice  A  ,  trianguli  ABC ,   <w/  £*/?«  2?C» 

XXl/.  perpendicularis  duCatur  AG ,  dicetur  hac  pcrpen- 

fg*  9*      dicularis ,  altitudo  trianguli  ABC  ;   tfn  itf  tantam 

dicatur  habere   altitudsnem  triangulum  ,   quanta  eft 

ferpendicularis  AG.    Stc  etiam  perpendicularis  DH , 

dufta  k  D  ,   vertice  trianguli  DEF ,   tfi  ta/?/i  £Ft 

adpartes  E,  protraBam>  appellabituraltitudo  trian- 

guU  DEF.     Itaque  Ji  duarum  figurarum  perpendi- 

aulares  k  verticibus  ad  bafes  {five  h*  protrafl*  fint , 

fivenon)   demtffa  ,  fuerint  tquales ,  eandemdicen- 

.  fiw  hujufmodt  figur*  habere  altitudinem.     Tunc  au- 

tem  hujufmodi  perpendiculares  erunt  tqualts  ,  c#w» 

bafes  figurarump  ac  verticesineifdemconflitutifue- 

rint  parallelis  ,  cujufmodi  funt  perpendiculares  AG9 

DH ,  triangulorum  ABC ,  jD£F ,  */*  *//&**  /m- 

rallelis  confttiutorum.    Cum  enim  anguli  AGH \ 

DHG, 
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DHG  ,    interni    ex  eadem  parte  fint.  duobus  re&is 
dtjuales^  immo  duo  re&i\    zerunt  re&d  AG,  DH9^t2.frhni 
paralleU  ;   Sunt  autem  Cr  AD  ,  GH,  paralleU9 
ea  quod  ponantur  trtangula  in  eifdem  effe  parallelis 
conftituta.     Igitur  parallelogrammum  erit  ADhG\ 
hac  fropterea  latera  oppofita  AG  ,  DH  9    aqualia  b^frrmi 
erunt.     Eandem  igitur  diccntur  ea  triangula  habere 
altitudinem.     Quod  fi  in  eifdem  triangulis  verttces 
ponantur  C  ,  cr  F,  bafes  vero  AB ,  O*  DE^  non 
habebunt  ea   eandem    altitudinem.     Perpendicularis, 
enim  dutta  ex  F ,  ad  Bafin  DE ,  protraSam  aqua* 
lis  non  efl  perpendiculari  ex  C,  aa  bafin  ABy  de~* 
dufla  y  cum  nec  triangula  ipfa    in  etfdem  parallelis 
pojfint  confiitui ,  ut  manifeftum  efi.  * 

Refte  vero  ab  Euclide  altitudo  figura  cujufvis  d#* 
finita  efi  per  line/tm  perfendtcularem ,  cptd  k  vertice 
ad  bafin  deducttur  :  quoniam  ,  ut  fcribit  Ptolemaus 
in  libello  de  Analemmate ,  Cr  referente  Simplicio , 
in  libro  de  dim^nfione  ,  menfura  cujufcunque  rei 
debet  effe  ftata,  determwataque ,  Cr  non  tndefinita: 
Inter  omnes  autem  reilas  lineas ,  penes  quas  merito 
Geometrd  ,  ficut  €7*  vuigus ,  omnia  metiuntur  ,  fola 
linea  perpendicularis  ctrta  efi ,  determinatdque  lengi- 
tudinis ,  alia  autem  omnes  incertd  indeterminatdque. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    V. 

Ratio  ex  rationibus  componi  dicitur  ,  cum 
rationum  quantitates  inter  fe  jnultiplicat» , 
aliquam  effecerint  rationem. 

■ 

■ 

QVoniam  denominator    cujuslibet  proportionis  ex~ 
frimtt  ^    tfuanta  fit    magnitudo  antecedens  ad 
mtftqmttem  ;  (  ut  den  aminator  quadrupld  proportio- 
nis, ,  ttempe .  4.  ofiendit ,     in  quavis  proponune  qua- 
...'..%  P  drnpta 
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drupla  antecedamem  magnitudinem  quater  continere 
confequentem  ;  denominator  vero  proportionis  fitb- 
quadrupU,  videlicet  \.  indkat  antecedentem  efepar- 
tem  quartam  confequentis ,  Crc.)  dici  folet  propterea 
denominator  k  Geometris  ,  quantitas  proportionis;  ttt 
idem  fignificet  quamitas  alicujus  proportionis  ,  quod 
denominator.  Vtdt  igitur  hac  definitio  ,  preporti*- 
nem  aliquam  ex  duabus ,  vel  pluribus  propertionihes 
aamponiy  quando  harumdenormnatores ,  feuquantitm- 
Ms  inter  fe  multiplkata  efftcerint  ittam  proportionem  , 
feu  (ut  vertit  Zambertus)  effecerint  iUius  proportiems 
quantitatem  *  five  denominatorem.  Ut  propertio 
tluodecupia  cemponi  dtcitur  ex  dupla  ,  Cr  fextupla  ; 
quoniam  denominator  proportionis  duedecupU9  nimi- 
rum  i  z.  producitur  ex  multiplkatione  denommatoris 
dupla  propmionis ,  nempe  ex  z.  in  denominatorem 
fextupU,  bocofif  in  6.  Sic  eadem  proportio  duo- 
decupla  dicitur  componi  ex  tripla  CT  quadrupla. 
Nam  ex  multiplkatkne  $.  in  4.  producitur  iaem 
denominator  12.  duodecupU  propmitmis.  Eadem 
ratiene  proportio  trigecupla  componi  dkkur  ex  dupla, 
tripla ,  &  qmnttfta.  Nam  harum  denominateres 
%.  3.  ?.  imer  fe  multiplicati  gignunt  30.  deno- 
mmatorem  itimt. 

Porro  quemadmodum  in  magnitudinibus  continue 
proportionalibut  )  proportio  prima  ad  ultimam  com- 
pont  dicitur  ex  proportione  prima  adfecundam,  GT 
fecunda  ai  tertiam  ,  cr  tertU  ad  quartam  ,  Cre. 
cum  illa  ex  his  intermediis  confiet^  &*  illms  deno- 
minator  ex  harum  denominateribus  interfe  multipti* 
cafts  producatur  y  ut  quinto  libro  defin.  10.  expofui- 
mus  :  ita  ut  fifuerim  dua  proportmm  aqmdes  imer^ 
medU  ,  ex  quibut  didtssr  compani,  dicajur  prOfertio 
frima  magnkudinis  ad  ultimum  dapltcatapreportiems 
friena  ad  [ecmdamy  fi  tresy  trtpikatay  crc.    SU 

etiam 


J 


N 
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etiam  in  magnitudinibus  quihufcunque  ordirte  pofitis % 
proportio  prima  ad  ultimam  dicetur  componi  expro- 
portione  prima  ad  fecundam ,  Cr  fecunda  ad  tertsam, 
€7*  tertU  ad  quartamy  Crc.  donec  extiterit  propor- 
tio;  quoniam  denominator  proportionis  prima  magnt* 
tudints  ad  ultimam  confurgtt  ex  denomtnatoribus  pro* 
portionum  intermediarum  interfe  multiplicatis. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    VI. 

[Parallelogrammum  fecundum  aliquam  fe- 
ftam  lineam  applicatum  ,  deficere  dicitur 
parallclogrammo  quando  non  occupat  totam 
lineam.  Exccdere  vero  ,  quando  occupat 
tnajorem  lineam  ,  quam  fit  ea  ,  fecundum 
quam  applicatur :  ita  tamen ,  ut  parallelo- 
grammum  deficiens  ,  aut  excedens  eandem 
habeat  altitudinem  cum  parallelogrammo 
applicato  ,  conftituatque  cum  eo  totum  u* 
num  parallelograrnmum.  ] 

C//  data  refta  linea  AB,  fupra  quam  confiituatur      T4B. 

parallelogrammum  ACDE  ,  quod  non  occupet  r 
totam  lineam  ABy  fed  defit  CBj  &*  dufta  £F9 
parallela  ipfi  CD,  donec  cum  EDy  protralia  conve- 
niat  in  F  ,  compleatur  totum  paralielogrammum 
ALBFE.  Parallelogrammum  igitur  AD9  applica* 
tum  fecundum  reftam  ABy  deficere  dtcitur  parallc- 
Jogrammo  DRy  ita  ut  DB ,  appelletur  defeitus. 

Rurfus  fit  data  recla  linea  ACy  fupra  quafn  con~ 
fiituantur  paraUslogrammum  ABFE  ,  quod  habeat 
latus  AB  y  majfts  refta  data  AC;  O*  ducatur  CD9 
ipfi  BFy  parailela.  Parallelogrammum  igitur  AF  , 
applicatum  fecundum  reftam  AC ,  excedere  dicitur 
paralMogrammo  DBy  ita  ut  DB%  vocetur  excejfus* 

P  %  THEOR. 
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i:         T  H  E  O  R.    i.    PROPOS.    i. 

Triangula  &  parallelogramma  ,  quorum 
•eadem  fuerit  aiucudo  ,  ita  fe  habent  inter 
fe ,  ut  bafes. 

TAB.  Clnt  duo  triangula  ABC,  DEF,  eandcm  habca- 
XXIU  ^  tia  altitudincm,  quorum  bafes  BC,  EF.  Item 
fy.  ii.  duo  paralleiogramma  CG  ,  EH  ,  ejufdem  altitu- 
dinis  ,  quorufn  eaedem  bafes  BC,  EF.  Dico  ita 
effe  triangulum  ABC,  ad  trianguium  DEF,  & 
parallelogrammum  CG ,  ad  parallcloarammum 
EH ,  ut  eft  bafis  BC,  ad  bafm  EF.  Hoc  eft,  fi 
bafis  BC  ,  ftatuatur  prima  magnitudo  ,  &  bafis 
EF,  fecunda:  At  triangulum  ABC,  veJ  parallc- 
logrammum  CG ,  tertia,  &  triangulum  DEFf 
vel  parallelogrammum  EH  ,  quarta,  aequc  mul- 
tiplicia  primae  ac  tertiae  ab  aeque  multiplicibus 
fecundas  &  quartae  vel  una  dcficere,  vcl  una  as- 
qualia  efle,  vcl  una  excedere,  ut  definitio  6.  libr. 
f.  exigit.  Collocentur  enim  tam  triangula,  quam 
parallelogramma  intcr  eafdcm  parallelas  GH  , 
LN,  (Nam  ut  in  defiu.  4.  di&um  cft,  trianguU 
ac  parallelogramma  tum  demum  candem  hahe- 
bunt  altitudincm,  cum  intcr  eafdcm  fucrint  con- 
ftituta  parallelas ,  lic  cnim  pcrpendicUlares  J  ver- 
ticibus  ad  bnlls  dcmilfae  aequales  crunt,)  &  ex 
BL  ,  fumantur  quotcunque  redte  BI,  IK,  KL, 
ipfi  BC ,  seqaalcs  ;  Item  ex  FN ,  abfcindantur 
.quotcunquc  rcctx  FM  ,  MN,  aequales  re&ae  EF. 
Deindc  cx  A,  &  D,  dcducantur  rcctae  AI,  AK, 
ilZ.pmfd  AL  ;  DM  ,  DN,  ^erunt  igitur  triangula  ABC, 
AIB  ,  AKI  ,  ALK ,  fuper  aequales  bafes  ,  & 
inter  fcafdem  parallclas  conftituta,  inter  fe  aequa- 
Jia.  Eadem  ratione  aequalia  crunt  triangula  DEF> 
PFM ,  DMN.  Quam  multiplex  eft  ergo  re£a 
CL,  re£be  BC,  tam  multiplex  quoque  erit  trian- 
gulum  ACL,  trianguli  ABC;  &  quam  mukipler 
eft  refta  EN ,  re&ae  EF  ,  tam  quoque  multiplex 
CPit  triangulum  DEN,   trianguh  DEFf  quia  in 

tot 
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tot  triangula  secjualia'funt   divifa    tota  trfangula 
ACL ,  DEN ,  m  quot  reflas  xquales  fe&at  fiie- 
runt  totae  re&ae  CL  ,  EN.    Quoniam  vero  fi  b&- 
fis  CL  ,  aequalis  fuerit  bafi  EN ,  4neceftario  tri-  btf.frtmi 
angulum  ACL  ,  aequale  eft  triangulo  DEN,  ac 
proinde  fi  CL,  major  fucrit  quamEN,  neceflario 
ACL  ,  majjus  eft  quam  DEN,  &  fi  minor,  mi- 
nus  ;  ideficient  proptcrea  una  CL  ,  re&a,  &  tri- 
angulum  ACL ,  aeque  multiplicia  primae  magni- 
tudinis  BC,  &tertiaeABC,  ab  EN,  refta&trian- 
gulo  DEN  ,  aeque  multiplicibus  fecundae  EF,  & 
quartas  DEF ,  Yel  una  aequalia  erunt  ,  vel  una    ' 
excedent  ,  fi  ea  fumantur ,  quae  inter  fe  refpon- 
dent.    a  Quare  quae  proportio  eft  primte  BC ,  ad  a  6*  ief: 
fefundam  EF,  bafis  ad  bafim,  ea  eft  tertiaeABC,  jww/j.     '. 
ad.quartam  DEF,  triangiili  ad  triangulum.    Sicut 
iguur  bafis  ad  bafin  ,  ita  cft  triangulum  ad  tri- 
angulum.    Quod  eft  propofitum. 

Quoniam  autem  b\xi  triangulum  ABC,  ad  tri-  hif.quhf. 
angulumDEF,  ita  cft  parallelogrammum  CG,  * 

(rquod  duplum   eft  trianguli  ABC5)   ad  paralle-  c^frhm 
logrammum  EH  ;    (</quod  eft  duplum  trianguli  d  u$riml 
DEF,)  perfpicuum  cft,  rita  quoque  clle  paralle-  cu.  tjmnu 
logrammum  ad  parallelogrammum ,  ut  eft  bafis 
ad   bafin.    Quod  tamen  codem  argumento  con- 
iirmari  poteft ,   quo  ufi    fumus  in  triangulis  ,  fi 
prius  ex  punftis   I  ,   K,  L,  educantur  reftac  pa- 
rallelae  ipfi  BG ;  nec  non  ex  punftis  M,  N,  pa- 
rallelae  ipfi  FH  ,  &c.    Triangula  igkur  &  paral- 
Iclogramma,  quorum  eadem   fiierit  altitudo;  ita 
fc  habent  inter  fe ,  ut  bafes.    Quod  erat  demon- 
ftrandum. 

',  T  H  E  O  R.   2.    PROPOS.  2.         % 

t  4 

Si  ad  unum  trianguli  latus  parallela  dufta 
fiicrit  re&a  quaedam  linea  ,  haec  proportio- 
naliter  fecabit  ipfius  trianguli  latera.  Et  fi 
trfenguli  latera  propoltionalker  fe&a  fuerint, 

P  3  qu» 
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1  quae  ad  fe&iones  adjun&a  fueric  re£ta  linea, 
erit  ad  reliquum  ipfius  trianguli  latus  paral- 
leJa. 

TAB.  TN  triangulo  ABC,  ducatur  primum  re&a  DE, 

XXll-       A  parallela  lateri  BC.    Dico  latera  AB  ,  AC, 

H<  i*.  fcda  eife  prpportionaliter  in  D,  &  E,  hoc  eft, 
cflb  ut  AD,  ad  DB  ,   ita  AE,  ad  EC.    Du&ii 

tjl.frimt  enim  re&is  CD  ,  BE ,  *erunt  triangula  DEB , 
DEC,  fuper  eandem  bafiu  DE,  &  inter  eafiiem 
paralielas  DE ,  BC ,  conftituta  inter  fe  gqualta. 

b  7.  yfat.  b  Quare  ut  triangulum  ADE  ,  ad  triarjgulum 
DEB,  ita  eft  trianguium  idem  ADE,  aj  triangu- 

c  i.fe*t>  lum  DEC:  rAtqp  ut  triangulum  ADE,  ad  tri» 
angulum  DEB,  lta  eft  bafis  AD  ,  ad  bafia  DB; 
(cum  h&c  triangula  fint  ejufdem  aititudinis ,  ut 
conftat,  fi  per  E ,  agatur.  paralleia  re&a  ipfl  AB.) 
&  eadem  ratione,  ut  triaugulum  ADE,  adtrian* 
gulum  DEC  ,  fca   eft  bafis  AE  ,  ad  bafin  EC. 

iiCfAa.  dMt  igitur  AD  ,  ad  DB  ,  ita  cft  AE  ,  ad  EC, 
(cum  hs  dufc  proportiones  ca&dern  fint  propor- 
tiont  triauguli  ADE  ,  ad-triangulum  DEB ,  & 
eiufdem  trianguli  ADE  ,  ad  triangulum  DEC) 
Quod  eft  propofitum. 

Secet  deinde  re&a  DE  ,  latera  AB ,  AC ,  pro- 
pprtionaliter.     Dico  DE  ,  parallelam  cffe  rcliquo 

'  lateri  BC.    Duftis  enim  rurfum  re&is  CD,  BE, 

c  Y.ftxt.  *erit  ut  bafis  AD ,  ad  bafin  DB ,  ita  triangulum 
ADE  ,  ad  triangulum  DEB,  cum  fiut  ejuidcm 
altitudinis  :  Ponitur  autem  ut  AP ,  ad  DB,  ita 

fihffto.  AE ,  ad  EC.  /fpitur  erit  ut  triangulum  ADE, 
ad  triangulum  DEB,  ita  AE,  ad  EC:  Sed  rui> 

g  1.  fext.  fcs  g  ut  bafis  AE  ,  ad  bafin  EC,  ita  eft  triangu- 
lum  AD$. ,  ad  trianguium  DEC ,  cum  fint  alti- 

hn.f  **.  tudiafc  ejufdem.  b  Igitur  ut  triangulum  ADE , 
ad  triangulum    DEB ,   ita  eft   triangulum    idem 

ipf»»/.  ADE,  ad  triangulum  DEC.  ijEqualia  ergo 
funt  triangul*  DEB  ,    &    DEC  :  ac  propterea, 

^Z9trtmt\xm  eandem  habeanr  bafin  DE  ,  iinter  eafdem 
erunt  collocata  patallelas.  Igitur  parallela  eft 
DE  ,  ipfi  BC ,  quod  cft  propc&um.    Si  itaqu* 

ad 
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ad  unum  trianguli  latus   paralkla  du&a  fucrit , 
&c.    Quod  erat  oftendendutn. 

T  H  E  O  R.   3.    P  R  O  P  O  S.    3.  Bji 

Si  trianguli  angulus  bifariam  fe&us  (k  , 
fecans  autem  angulum  refta  linea  fecuerit  & 
baiin :  bafis  fegmenta  «eandem  habebunt  ra- 
tionem  f  quam  reliqua  ipfius  trianguli  iatera. 
Et  fi  bafis  fegmenta  eandem  habeant  ratio- 
nem  ,  quam  reliqua  ipfius  trianguii  ktera ; 
retta  linea  ,  quae  a  vertice  ad  fe£Bonem 
producitur,  bifariam  fecat  trianguli  ipfius 
angulum. 

IN  triangulo  ABC ,  re&a  AD,  fecet  primQ  an-      TAB. 
gulum  BAC,  bifariara.    Dico  effe  m  BA,  ad  **7/- 
AC  ,  ita  BD,  ad  DC.    Agatur  enim  per  B,  re-  fr  *!• 
da  BE,  parallela   ipfi    Al),   donec  cum  CA", 
produ6b  convcniat  in  E  ;   (coibunt  autcm  omni- 
no  BE,  CA,  propterca  quod  anguli  C^  &  CBE, 
minores      funt     duobus     rediis  i.     Cum    cnim  i  i^.frm 
G,   &  CDA  ,     a  minores    duobus    reftis    fint ;  1 17. prmi 
Afit  autem  angulus  CDA ,   angulo  CBE ,  exter-,b*jfrww 
nus  interno,  aequalis:  erunt  quoque  C,  &  CBE, 
duobus  reciis  minores,)  c eritque  angulus  EBA,  ci^.fnmi 
asqualis  alterno  BAD  ;  &   angulus   E ,  cxterno 
DAC.    Cum  igitur  duo  anguli  BAD  ,  DAC , 
«quales  ponantur ;   erunt  &  anguliEBA,  &  E, 
inter  fe  aquales  ;  Jldeoque  &~re6te  BA.EA,  d  6-frhni 
inter  fe  aequales.    *Ut  igitur  EA ,   ad  AC,  ita«  7- **'*'• 
BA,  ad  eandem  AC.   /Atqui  ut  EA,  ad  AC,  f  »•/'*'• 
ita  eft  BD ,  ad  DC.    Cum  4n  triangulo  BCE, 
refta  AD,  fit    parallela  lateri  BE.    ^lgitur  ut  gujiwtf. 
BA ,  ad  AC ,  ita  eft  BD ,  ad  DC.    Quod  eft 
propofitum. 

Sit  deinde  ut  BA ,  ad  AC  ,<■  ita  BD,  ad  DC. 

Dico  re&am  AD ,  bifariam  fecare  angulum  BAC 

'  Agatur  enim  rurfus  per  B ,  rcfta  BE ,  ipfi  AD, 

P  4  paral- 
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fc.iArinjrparallela  icoiens    cum   CA  ,    protra&a    in    E. 

Quoniam  igitur  ut  BA,  ad  AG,  ica  ponitur  BD, 

e  %.fe*t.  ad  DC.    *  Ut  autem  BD,  ad  DC ,   ita  eft  EA, 

ad  AC  ;   (quod  in  triangulo  BCE  ,   redta  AD, 

fu.quint-  fic  latcri  ^E  >  parallela)  /crit  ut  BA  ,  ad  AC, 

%9qtunt*  ita  EA  ,  ad  eandem  AC.    pj£quales  igitur  fant 

h  f.prmfi  BA  ,  &    EA  ,    inter  fe  ,  X  ac   proptcrea  anguii 

iiy.primi  ABE  ,  &  E,  «quales#quoquc  crunr.    iCum  i.41- 

tur  angulus  ABE,  aequalis  fic  altcrno  BAD  ,   & 

angulus  E  ,   externo  DAC ,   crunt  &  duo  ani»uli 

•BAD,  DAC,  inter  fe  aequales,  quod  clt  propo- 

ficum.  Itaque  fi  trianguli  angulus  bifariam  lcdus 

fit,  &c.    Quod  erat  demonftrandum. 


w; 


THEOR.4.    PROPOS.   4. 

^Equiangulorum  triangulorum  proportiona- 
lia  funt  latera  ,    quae  circum  aequales  an^u- 
los  ,  Qc  •  homologa  funt  latera  ,    quae  acqua- 
•libus  angulis  fubtenduntur. 

TJB.  Qlnt  «quiangula  triangula  ABC,  DCE,  fintquc 

XXit/    .°  aequales  anguli  ABC,  DCE,  &  ACB,  DEC, 

fe  14.     BAC  ,  CDE.    Dico  effe  Ali  ,    ad  BC  ,   uc  DC, 

'  ad  CE,  &  BC,  ad  CA,  ut  CE,  ad  ED;  &  AB, 

denique  ad  AC,  ut  DC,  ad  DE:  Ita  euim  latcra 

circa  aequales   augulos   liiut  proportiona;ia ,   ho- 

mologaque  funt  ea  latcra,  qua&  aequalibus  an^ulis   , 

liibtenduntur ,   hoc  cft ,   &    antcccdentia    omnia 

«cjuales  refpiciunt  angulos ,  &  confcqucntia  fi- 

militer.    Conftituantur  lateraBC,  CE,  fecundum 

lineam  rc&am ,  ita  ut  angulus  DCE  ,  externus 

fit  aequalis  interno  ABC  ,    pariterque    cxternus 

ACB,  intcrno  DEC  Et  quia  duo  anguli  ABC, 

ai7«^rMACB,  ^minores  funt  duobus  reclis  :  eff  autem 

"  angulo  ACB  ,  aequalis  angulus   DEC ,  crunt  & 

bij./fwb  anguli  B,  &  E,  duobus  re&is  minorcs.    ^Quare 

"  reftae  BA  ,  &  ED  ,  produdas  ad  partes  A ,  D  y 

coibunt.    Producantur  ergo,  &  conveniant  in  F. 

Quoniam  vero  angulus  externus  DCE ,  xqualis 

eft 
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eft  intcrno  oppofito  ABC;  c  parallelx  erunt  CD,  ctlfrimi 

&  BF  ,  Eadem  ratione  parallelas  erunt  CA,  & 

EF,  quod  angulus  externus  ACB,  fit  acqualis  iu- 

terno  DEC.  Parallelogrammumeit  igitur  ACDF, 

^proptereaque  refta  AF  ,  asquaHs  redx  CD  ;  & 

recta  CA  ,   re&ae  DF.    Quoniam  igitur  in  trian- 

guto  BEF,  refta  AC,   parallela  cft    lateri  EF, 

ecrit  AB ,   ad  AF  ,   huc  eft  ,   ad  DC  ,  (quas  ae-  c  x.fext. 

qualis  eft  ipfi  AF,)  ut  BC,  ad  CE.    Permutan- 

do  /igitur  erit  AB  ,   ad  BC  ,  ut   DC ,   ad  CE.  f  i&jwm/. 

Rurfus  quia  in  eodcm  triangulo  BEF,  rc&aCD, 

parallela  ett   latcri   BF  ,  Veric  BC ,   ad  CE,  ut  g  uf$xt. 

FD,  hoc  eft,  ut  CA,  (quac  asqualis  eft  ipli  VDy) 

ad  ED#    Permutando  ^igitur  erit  BC  ,   ad  CA,  hif*f«fa#, 

ut  CE,  ad   ED.    Cum  igitur  fit  AB,  ad  BC, 

ut  DC,  ad  CE,  &  BC,  ad  CA  ,  ut  CE,  ad 

ED:  / crit &  ex  aequalitate  AB,  ad  CA,  ut  iX3,  «*»**•? 

ad  ED.    Quod  eft  propofitum.     iEquiangulorum'    '• 

ergo  triangulorum  proj»ortionalia  iunt  latcra ,  &c. 

Quod  erat  demonftrandum. 

COROLLARIUM.  •* 

Hinc   fit  ,    lineam  redhm  ,   qux   pan!le!a   ducir.ir  uni 

httri  in    triangulo  ,   aufrre  uiiuufum     roM    rnir.^uio       TAB. 

firaile.     Ducatur    enim   in   triingul'»    ABC  ,   iarcri    BCk,  XXII. 

paraliela   DE  ,    Dico  triangulum  ADE,    rrian^uio  ABC.&  l9* 

efle   iimUe.    JLquiangula   namque   fu  t  ,    i  cam   an^uli  kt$.frimi 

ADE,  AED  ,   acquales   fint  ao^ulis    ABC,  ACB,  cxrtr- 

nis  i   &  anqulus    A  ,  commuuis.    Quirc:  ut  Ucmo  rtr*- 

tum    eft,   /habent    latera   circi  arqualcs  anyulos  propor- 1  4.  fext. 

tionalia»  Ac  proinde,  cx  dcfiuitione,  firoilia  funt.    • 

*  1 

T  H  E  O  R.   5.    PROPOS.   5.        ?. 

Si  duo  triangula  latera  proportionalia  ha- 
beant ;  aequiangula  erunt  triangula ,  &  ae- 
quales  habebunt  eos  angulos-,  iub  quibus  & 
homologa  latera  fubtenduntur. 


HAbeant  triangula  ABG ,  DEF,  Iatera  propor-      r-*H 
tionalia ,  fitque  AB  ,  ad  BC ,  ut  DE,  ad  **?7/- 

Py  EFjAH-j 
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EF  ,  &  BC  ,  ad  CA ,  ut  EJ?,  ad  FD,  &  AB, 

denique  ad  AC,  ut  DE,  ad  DF.    Dico  triangu- 

la  effe  aequiangula ,  angulum  fcilicct  A ,  aequa- 

lem  efle  angulo  D  ,  &  angulum  B,  angulo  E, 

&  angulum  C  ,  angulo  F.    Sic  enim  anguli  ae- 

kxyfrim  quales  refpiciunt  homologa  latcra.  JFiatangulus 

FEG,  aequalis  angulo  B  ;   &  angulus  EFG,>  an* 

gulo  C  ,   conveniantque  rcdts  EG  ,  FG,  in  G: 

tl%.frim  *eritque  reliquus  angulus  G,  reliquo  angulo  A, 

aequalis.    iEquiangula  igitur  funt  triangula  ABC, 

b  +fix*.  GEF.-   Quare  b  ut  AB  ,  ad  BC  ,  ita  eft  GE ,  ad 

EF  :   Ut  autem  AB  ,  ad  BC,  ita  ponitur  DE, 

t\\\qmnt.  ad  EF. .  *Igitur  ut  GE,  ad  EF  ,  ita  eft   DE, 

49.4*0*.  ad  EF  ,   eandem  :   ^proptereaque  aequales   erunt 

c+.fex$.  GE,  DE.    Rurfus,  ^quoniarn  ut  BC,  ad  CA, 

ita  ett  EF  ,  ad  FG:  Ut  autem  BC,  ad  CA,  ita 

fu.***.  ponitur  EF  ,  ad  FD ;  /erit  ut  EF,  ad  FG,  ka 

g9.f«mr.  eadem  EF,  ad  FD;  ^ideoquc  aequales  crunt  FG, 

FD.    Itaque  cum   latera  EG ,  tG,  aequalia  fint 

lateribus  DE  ,  DF  ,  utrumque  utriaue  ;  &  bafis 

h  8.  frim  communjs  EF  ;   Aerunt  ariguli  G,  oc  D,  aeqna- 

i  4.  frm  les,  /ac  propterea  &  reliaui  anguli  GEF ,  GKE, 

reliquis   angulis  DEF  ,    DFE  ,    aequales    erunt. 

Quamobrcm  cum  angulus ,  G,  aequalis  fit  angu- 

lo  A  ;  erit  &  angulus  D  ,  eidem  angulo  A,  ac- 

Sualis ,  eodcmque  modo  angulus  DEF,  anguio 
,  &  angulus  DFE ,  anguld  C,  aequalis  eritf 
quod  eft  propoiltum.  Si  duo  igitur  triangula  la- 
tera  proportioaalia  habeant ,  &c.  Quod  otten- 
dendum  erat. 

ti.  T  H  E  O  R.    6.    P  R  O  P  O  S.  6. 

Si  duo  triangula  unum  angulum  unl  an- 

gtlo  aequalem,  &  circum  aequales  {angulos 
tera  proportionalia  habuerint:  aequiangula 
•  erunt  triangula ,  aequalcfque  liabebunt  angu- 

los ,  iiib  quibus  .homologa  latera  fubtenduntur. 

.  J^B#  Clt  angulus  R,  trianguli  ABC ,  «qualis  angulo 
XW     ^E,  trianguU  DEF,  fintque  latcra  AB,  BC  , 
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proportianalia  lateribusDE,  EFf  hoc  eft,  fit  ABf 
ad  BC ,  ut  DE,  ad  EF.    Dico  reJiquos  augulo* 
teliquis  angulis    «qu*les   cfle ,    angulum  fcilicct 
A  ,  angulo  D ,  &  angulum  C  ,  augulo  F j  lu 
enim  «quales  anguli  homologa  latera  refpiciunt, 
Fiat  angulo  B  ,  aequalis  angulus  FEG  ;  d&  *Ai~di}-}rimi 
gulo  C  ,  angulus  EFG  ,  eritque  ut  ui  prxccdcnd 
propof.  di&um  eft  ,  triangulum  GEF  ,  trjanguio 
ABC  ,  «quiangulum.    Quare  *ut  AB,  ad  BC»  a  +  fi*$: 
ita  eft,  GE,  ad  EF:  Sed  ut  AB,  ad  BC,  ita  po* 
nitur  DE  ,  ad  EF.    Hgitur  ut  DE ,  ad  EK.4t*  bn.^. 
eft  GE,    ad  eandem  EF;  c  atque  idcirco  DE,cj.  £««*: 
GE  ,  equales   erunt.    Itaque   cum  latera  DE  t 
EF ,  aequalia  fint  lateribus  GE  ,  EF ,  &  anguii 
ipfis  conteuti  asquales  quoque;  (nam  angulo  li. 
cui  fadus  eft  asqualis  angulus  FEG ,  aequalis  c& 
pofitus  angulus  DEF,   proptereaque  «quales  ad 
invicem  erunt  anguli  DEF  ,  GEF.)  ^crunt  roli-  d  4tfri& 
qui  anguli  D,  EFD,  reliquis  angulis  G,  EFG, 
aequales.    Cum  ergo  angulus  G ,  fit  xqualis  au- 
guio  A  ,    &  angulus  EFG  ,    an^ulo  C  ;  crutui  • 
etiam  angulis  A,    C,  aequales  anguli  D,  EFD, 
&  ob  id  aequiangula  erunt  triangula  ABC,  DEFS 
quod   eft    propofitum.    Si  igitur    duo    triaru>ula 
unum  angulum  uru  angulo  «qualcm,  &c.  Quu^ 
crat  demonftrandum. 

T  H  E  O  R.    7.    PROPOS.Y         tij. 

Si  duo  triangula  unum  angulum  uni  aa- 
gulo  «qualem ,  circum  autem  alios  anguJos 
iatera  proportionalia  habeant  ;  reliquorum 
vero  fimul  utrumque  auc  minorem,  aut  nott 
minorem  re&o  :  /Equiangula  erunt  triangula, 
&  asquales  habebunc  eos  anguios  ,  circun^ 
quo*  proportionalia  funt  Jatera.  x 

Slt  angulus  A ,  trianguli  ABC,  aequalis  aiigulo    J-£*( 
D,  tri^nguli  DEF  ,  &  latera  A(J,  CB,  circa»^ 

angu*  Hr  ** 
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angulum  ACB,  propoctionalia  lateribus  DF,  FE, 
circa  angulum  F,  hoc  cft  fit  ut  AC,  ad  CB, 
ita  DF,  ad  FE  f  hac  tamen  lege,  ut  quilibct  re- 
liquorum  angulorum  B  ,  &  E,  fit  vel  minor  re- 
6to  f  vel  non  minor.    Dico  aequiangula  efle  tri- 

♦  "V      angula,  angulos  fcilicet  ACB,  &  F,  circa  quos 

funt  latera  proportionalia ,   &  atigulos  B,  &  E, 
aquales  eflei    Sit  enim  primum   tam   B  ,  quam 

*  a   -.  •'  E,  reSo  minor:  Quo  pofito,  fi  anguli  ACB,  & 

F  f  non  funt  aequalcs ,    fit  ACB  ,  major  quam 

.■**"■  ;-:r    F:  fiatque  ipfi   Ff  aequalis  ACC    Cum  igitur, 

'*'•'*    &    angulus  A,    angulo   D,   ponatur    «qualis , 

%%%.frimi  *  erit  &  reliquus    AGC ,    reliquo  E,    aequalis  ; 

ideoque  triangulaAGC,  DEF,  arquiangulacrunt. 

b  +fext.  Quare  £ut  AC  ,  ad  CG  ,  ita  erit  DF  ,  ad  EF : 

Scd  u$    DF,   ad  ¥E  ,   ita  ponitur  AC  ,  ad  CB. 

cu.ftfmf.  rUt  igitur  AC  ,    ad   CG  ,  ita  cr?t  eadem  AC  % 

dy/quht.  ad  CB  ,  ^ac   propterca  aequales  erunt  CG,  CB, 

e  f.frsmi  *&  anguli  CBG  ,  CGB  ,  sequales.-    Cum  igitur 

angulus  B ,  ponatur  rcdto  ininor  ,   erit  &  CGB, 

minor    redto  ,    ideoque     ci     dcinceps     AGC   , 

iil.frtmt  teQo  major  ;  fcum  AGC  ,•  CGB,   fint  duobus 

rcftis  aequales :  Eit  aurem  oltenfus  an#ilus  AGC, 

angulo  E,  <equa  i*.    Muj  >r  i^itur  redo  eft  quo- 

que  angulus   E  :  Scd  polirus  ttt  ctiam  reclo  mi- 

nor.    Quod  cft  abfurdum.  * 

Sit  dcinde  tam   b,  a:i£ulus  ,   quam  E,  refto 

:»     non  minor;  erLque  ut  prius^  aneutes  B,  angulo 

CGB,  aequalis,  ideoque  &  CGB,  rcAo  non  mi- 

nor  erit  ;   ac  propterca   anguli  CBG  ,  CGB,  in 

triangulo  BCG  ,  non  m  norcs  erunt  duobus  re- 

£tis,  fed  vel  majores,  vel  aequales  duobus  re&is, 

giT-frtmi  quod  eit  abfurdum.    ^Sunt  enim  duobus  redis 

minores.    Non  ergo  inasquales  funt  anguli  ACB, 

kjvfrimi  &  F  ,  f  ed  aequales ,  atque  Aidcirco  reliqui  etiam 

anguli  B ,  &  E,  asquales  erunt,"  quod  elt  propo- 

(itum.  Si  duo  itaque  triangula  unum  angulum  uni 

angulo  aequalem  ,    &c.    Quod  demonftrandum 

crat. 
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T  H  E  O  R.   8.    P  R  0CP  6  S.   8.    .     jrfE 

Si  in  mangirio/re&angula,.  ab  angulo  re- 
€lo  in  ^bafin  perpendicularis  dufta  fit :  quae 
ad  perpendicularem  triangula  ,  tum  toti  tri- 
angulo  tum  ipfa  intea  fe  lunilia  funt. 

TN  triangulo.ABC  ,  anguius  BAC ,  fit  re£us,      tam: 
•*•    i  quo  ad    bafin    perpendicularis   agatur  AD.  XXUl. 
Dico  triangula  ADB  ,   ADC  ,  fimilia  effe  &  toti  fg.  4. 
triangulo  ABC ,   &  intcr  fc.    Cum  enim  in  tri- 
angulis  ABC  ,  DBA  ,   anguli    BAC  ,  &  ADB, 
fint  rc&i,   &  angulus  B  ,   communis  ;  aemnt  &  ajv/rtoii 
rcliqui  auguli  ACB,  &  DAB,  aequales»    jEqui- 
angulum  eft  igitur  triangulum  DxJA  ,  triangulo 
ABC,  £ac  propterea  habebunt  latera  circa  «qua-  b  \.fix$l 
les  angulos  proportionalia ,  &c.  hoc  eft,  crit  ut 
CB  ,  ad  BA ,  ita  BA  ,  ad  BD  ;  &  nt  BA,  ad       >uc 
AC,  ita  BD,  ad  DA  ;  &  ut  BC,  ad  CA,  ita 
BA  ,  ad  AD.    Ita  enim  latera  homcdQga  xqua- 
libus  angulis  opponuntur,  ut  vult  propof.  4.  hu- 
jus  lib.    Quarc  fimile  eft  triangulum  ADB,  toti 
triangulo  ABC    Eodcm  modo  oftendetur  triaa-    v  T 
gulum  ADC,  fimil.e  eidem  triangulo  ABC.Nam       u\77 
anguli  BAC  ,   &  ADC  ,   funt  re£ti,  &  an^ulus       JVl 
C  ,    coramunis  ;  c  ac  propterea  anguJi  AB(J ,  &  cjifrfcl 
CAD,  aequajes.    Quare  ^ut  BC,  ad  CA,  ita  eft  *  +  /**• 
CA,  ad  CD  ;  &  ut  CA  ,  ad  AB  ,  ita  CD,  ad 
DA ,  &  ut  CB ,   ad  BA,  ita  CA,  ad  AD.    Sic 
eni.rn  opponumur  quoque  homologa  Utcra  aagu- 
lis.aequalibus  >  ex  praslcripto  propoC  4.  hujus  lib. 
Non  fecus  dcmonftrahitur ,  fimiliainter  feefle  trian-      .v  m  „ 
gula  ADB,  &  ADC,  cum  aoguii  ADB,  ADC,    ; \[\ 
fint  re&i,   &  anguli  ABD,  CAD,  oftenfi  secpa- 
Jes,  nec  non  an#u,li  BAD,  ACD;  Atqui  idcirco 
fit  e  ut  BD ,  *4  CA  t   ita  DA  ,  ad  DC  ;  &  ut  «  +A** 
DA  ,   acl  AB , '  ita  DC  ,  ad  CA;  &  ut  AB ,  ad 
BP,   ita   CA,,  .ad  AD.    Si  igitur  in  triangulo 
re&angulo ,   ab  angulo,  rcfio  in  bafin  perpendicu- 

laris 


k. 
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laris  duda  fit  ,  &c.    Quod   efat  demonftran* 

dum. 

COROLLARIUM. 

.  Ex  boc  manifeftum  eft ,  perpendicularem  ,  quse  in  re&an- 
gulo  triangulo  ab  angulo  reclo  in  bafio  demittitur,  efle  mc- 
diam  proportionalcm  inter  duo  bafis  fegmenta  :  Ieem 
utrutniibet  laterum  aogulum  redum  ambientium  ,  tnedi- 
vfn  proportionalc  intcr  totam  bafin  ,  &  illud  fegmonrum 
»*&#,  qnod  ei  lattri  aojacet. 

Odeftfom  eft  coiaa  ,  efle  ut  BD  ;  ad  DA  ,  ita  DA, 
cd  DC  $  ac  propterea  DA  ,  efle  mediam  proportiooalein 
ir.ter  BD  ,  o;  CD  :  Ittm  cfie  ut  CB,  ad  BA.  ita  EA  > 
art  BD  j  &  idcirco  BA  ,  mediam  cffe  proportiooalem  io- 
ter  CB,  &  BD:  Denique  effe  ut  BC  ,  ad  CA ,  ita  CA, 
ad  CDi  ideoouc  CA  ,  efTe  proportionalem  mediam  ior 
ter  BC,  &  CD.    Quod  eft  propofitum. 

£  PRdBU   i.    PROPOS.  9. 

A  cfatta  $efta  linea  imperatam  partem 

auferre. 

TAB.  TMperetur ,  ut  ex  Unea  AB ,  auferamut  partem 

XXIU.      -*•  tertiairr.    Ei  A,  ducatur  re&a  AC,  utcunque 

j%.  f.      faciens  angukim  CAB  ;  &  ex  AC,  abfcindantur 

ret  partes  aequales  cujuslibet  magnitudinis ,  quota 

pars  detrahenda  eft  ex  AB,  ut  in  propofito  exem- 

plo  tres  AD,   DE  ,  EF.    Deinde  ex  F,  ad  B, 

rcfta  ducatur  FB  ,   cui.  per  D ,  parallela  agatur 

DG.    Dico  AG  ,   efle  partem  tertiam  imperatam 

reftac  AB.    Nam  cum  in  triangulo  ABF,  lateri 

a  ajfo*.  FB,   parallela  fit  refta  DG  ;  a  erit  Ut  FD,  ad 

h&jptmt.  DA,  ita  BG,  ad  GA.    ^Componende  igitur,  ut 

FA  ,  ad  DA  x  ita  BA ,  erit  ad   GA :  Sed  FA, 

rus  AD ,  eft  tripla ,  ex  conftrudione.  Igitur 
BA  ,  ipfius  AG ,  erk  tripla ;  ideoque  AG , 
tertia  pars  erit  rpfius  AB,  qu«  imperabatur.  A 
^data  ergo  re&a  linea  imperatam  ptrtem  abftuli- 
"mus.    Quod  fatiendum  erau 

THEOR. 
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P  R  O  B  L.    2.    P  R  O  P  O  S.    io.         *): 

Datam    re&am    Kneam  infedtam  fimiliter  , 

fecare ,  uc  data  akera  re&a  fefta  fuerit. 

Clt  rcda  AB  ,  fecanda   firoiliter  ,  ut  fedbi  eft      TAM\ 
^  rc£a  AC  ,  in  p ,  &  E,  hoc  eft,.  in  partes,  XXUL 

2ua&  fint  partibus  AD,  DE,  EC>  proportionales.  fig.  6. 
'onjungantur  datae  duac  lineae  ad  A ,  faeientea 
angulum   quemcunque  BAC,  &  conne&atur  re- 
aa  BC.    Deindo  ex  D ,  E  ,  agantur  DF ,  EG, 
parallclac  ipfi  BC     Dico  rcSam  AB  ,    fimiliter 
eiTe  fedam  in  F ,  &  G,  ut  eft  fe&a  AC,  in  D, 
&  E,  *ut  AD  ,  ad  DE,  ita  cft  AF,  FG.    Pro-  a  i.f€X% 
portionales  ergo  funt  partcs  AF ,  FG ,  tartibus 
AD,  DE.    Quod  fi  ducatur  DH,  ipfi  FB,  pa- 
rallela,  fecans  EG,  in  I;  £erit  rurfus,  ut  l)E.  b  *A#.' 
ad  EC ,  ita  DI ,  ad  IH  ,  hoc  eft ,  ita  FG,  ad 
GB  ;  ; auod  FG  ,  ipfi  DI ,  &  GB,  ipfi  IH,  «-  cnfrkd 
qualis  fit.    Quare   proportionales    quoque  erunt 
partes  FG ,   GB ,  partibus  DE,  EC.    Eademque 
ratio  eft  de  pluribus  partibus  ,   fi   ex  E,  &  Cf 
ipfi  AB,  parallels  agantur ,  &c.    Itaque  datam 
redam  lineam    infedam    fimiliter    fecuimus ,  ut  • 
data   altera   re&a  feda   fuir.    Quod    faciendum 
erat. 

PROBL.3.    PROPO&xx.         *; 

Duabus  datis  reftw  lineis   tertiam  pro- 
portionalem  adinvenire. 

Clnt  du*  redfce  AB,  AC,  ita  difj>ofitae,  ut  effi-      *Am 
&  ciant  angulum  A  ,  quemcunque,  fitque  inve-  XXHi> 
nleftda   illis    tertia   prdportionalis ,   ficut  quidem  H*  1\ 
AB,  ad  AC,  ita  AC,  ad  tertiam.    Producatur 
AB ,  qu*m  volumus  cfle  intecedentem ,  &  ca- 
piatur  BD ,  aequaljs  ipfi  AC  ,  qu«  confequens 
eflfe  debety  five  media.    Deinde  dudla  reda  BCt 

agatur 
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agatur  illi  cx  D  ,  parallela  DE  ,  occurrens  ipfi 

AC  ,    produdae  in  E.    Dico  CE ,  efle  tcrtiam 

proportionalem ,   hoc  eft ,  efle  ut  AB,  ad  AC, 

ita  AC,  ad  CE.    Cumenim  in  triangulo  ADE, 

a  %.  fext.  lateri  DE  ,  parallela  fit  refta  BC  ;  *erit  ut  AB, 

b  ;♦**«*.  ad  BD  ,  ita  AC,  ad  CE:  *Sed  ut  AB,  ad  B£>, 

ita  cadem  AB ,  ad  AC ,  awualem  ipfi  BD.     Ut 

/  .  7      igitur  AB ,  ad  AC ,  ita  AC  ,  ad  CE  :  quod  eft 

propofitum.    Duabus  ergo  datis  re<3is  lineis,  ter- 

,  tiam    propoitionalem    adinvenimus.    Quod   erat 

fecicndum. 

SCHOLIUM. 

m 

■   Inventa  autem  tertia  linea  continue  proportionali \ 

'  fi  pri*****  omiferis  ,  &  aiiii  duabur  tertiam  iuvenc- 

fis  f  babcbis    quatuor   iineas  continue   proportionaies. 

TAB*  Ut  fi  iineis   A  ,   &  B  ,  adinveniatur  tertia  prvporm 

XXflti,      tionaits  C,  &  duabus  B,  y  C,  tettia  proportioma- 

fg.  id.     '"  &  •  erunt  quatuor  lines  Ay  B%  C,  D%  continue 

proportionaiei.     Eadem  arte  reperietur  quinta  propor- 

iionalis ,  fexta ,  feptima  ,  oSava\  &  Jic  in  infinitum. 

«    PROBL4.    PROPOS.  12. 

\    Tribus  datis  redlis  lineis  ,  quartam  pro- 

portionalem  invenire. 

TJtB.  C^nt  tres  Vmex  re&ae  AB,  BC,  AD ,  quibus 

XXllh     ^  invenienda    fit    quarta    proportionalis ;    ficut 

fig.  8.      qujdem  AB,  ad  BC,  ita  AD.ad  quartam.  Difpo- 

nantur  prim»  duae  AB ,  BC ,  ftcundum  lineam 

rectam,  quae  fit  AC  :   Tertia  vcro   AD,  cum 

prima   AB,  faciat    angulum   A,  quemcunque. 

•   JDeindc  cx  B ,  ad  D,  refia  ducatur  13  D,  cui  per 

C  ,  parallela  ducatur  CE  ,  occurrens  rcctas  AD , 

*  *  jprodu&ae ,  in  E  ,  punfto.    Dico  DE,  efle  quar- 

tam  proportionalem.    Cum    enim   in.   triangulo 

4  *;/!**' ACE  ,  lateri  CE,  afta  fit  parallela  BD;  aerit  ut 

-"        AB,  ad'BC,  ita  AD,  ad  DE.    Quare  DE, 

;     -  quarta 
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ouarta  eft  proportionalis  ;  ac  propterea  tribus  da- 
tis  reftis  lineis ,  quartam  proportionakm  inveni- 
mus.    Quod  faciendum  erat. 

P  R  O  B  L.    5.     P  R  O  P  O  S.    13.         ?xj 

Duabus  datis  reftis  lineis ,  mediam 
proportionalem  adinvenire. 

« 

Clnt  du£  reftae  AB  f  BC  ,  quibus  media  inreni-    ta\ 
&  enda   eft    proportionalis ,  difpofitae  fecundum  XXUh 
lineam  re&am  AC.    Divifa  AC  ,  bifariam  in  E,  H*  9i 
ex  E,  centro,  &  intervallo  EA,  vel  EC,  femi- 
circulus    defcribatur ,   ADC  :  Deinde  ex  B ,  ad 

AC ,  perpendicularis  educatur  BD,  ad  circumfe- 
rentiam  ufque.  Dico  BD,  effe,  mediam  propor- 
tionalem  inter   AB ,   &  BC.    Du&is  enim  redis 

AD,  CD  ;  *erit  angulus  ADC,  refius  in  femi»  a  }i./tr/£ 
circulo.    Cum  igitur  ex  angulo  redo  ADC,  tri- 
anguli  re&anguli  ADC,  dedufta  fit  ad  ba/in  AC. .       ... 

Serpendicularis  DB ,  erit  per  corollarium  propoC 
.  hujus  lib.  BD ,  media  proportionalis  inter 
AB,  &  BC.  Duabus  ergo  datis  redis  lineisme- 
diam  proportionalem  adinvenimus.  Quod  erat 
faciendum. 

T  H  E  O  R.  9.    PROPOS.    14.        *S& 

iEqualium  &  unum  uni  aequalem  habenti- 
um  angulum  ,  parallelogrammorum  ,  reci- 
proca  funt  latera ,  quae  circum  aequales  an- 
gnlos.  Et  qi^orum  parallelogrammorum  u- 
num  angulum  uni  angulo  aequalem  habenti- 
um  reciproca  funt  latera  ,  qu®  circum  «- 
quales  angulos ;  illa  funt  tequalia. 

Slnt    duo    parallelogramma  «qualia   ABCD  ,      TAW^ 
BEFG  ,  habentia  angulos  ABC,  EBG,  aequa-  JXIU. 
lcs.    Dico  latera  circum  hofct  gngulos  dfe  reci-  H\  19i 

Q  proca, 


t 
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procaj  hoc  eft ,  efle  ut  AB ,  ad  BG  ,  ita  £B9 
ad  BC.  Conjungantur  enim  parallelogramma  ad 
angulos  xquales,  ita  ut  AB,  &  BG,  unam  effi- 
ciant  lineam  rectam.  Quo  fado,  cum  anguli 
ABC,  EBG,  fint  squales ,  erunt  &  EB,  BC, 
•  •  una  re£te  l;nea,  ut  ad  propof.  ij*.  lib.  i.  ex 
Proclo  demonftravimus.  Producantur  jam  DC, 
&   FG  ,    donec   coeant  in  H.     Qaoniam  igitur 

*y  #mr.  «qualia  funt  paralklo^ramma  DB,  BF  :  aciit 
1        ut  DB,  ad  BH ,  ita  BF,  ad  idem  BH  :  Sed  ut 

bi.jS».  Dfi,  ad  BH,  *ita  eft  AB,  bafis  ad  bafin  BG , 

Juod  parallclogramma  fint  cjufdem  aUitudinis  ; 
c  fimiliter  ut  BF,  ad  BH,  ita  eft  balis  EB,  ad 
bafin  BC.  lgitur  ut  AB  ,  ad  BG ,  ita  eft  EB , 
ad  BC.    Quod  eft  propofitum. 

£   contrario   fint  jam   iatcra  circa  aequales  an- 

gulos  AHC,  EBG  ,  reciproca,  hoc  cft,  ut  AB, 

ad  BG  ,  ita  EB  ,  ad  BC    Dico  paralielo&ramma 

DB,  BF,  effe  xqualia.     Facta  cnim  cadem  con- 

ftru&ione;  cum  iit,  ut  AB,  ad  BG,  ita  EB,  ad 

c  x.ftxii  BC :  rUt  autem  AB ,  ad  BG,  ita  DB,  ad  BH; 

*  &  ut  EB ,  ad  BC  ,  ita  BF,  ad  idem  BH  ;  erit 

&$.fuat.  quoque  DB,  ad  BH,  ita  BF,  ad  idcmBH.  ^At- 

2ue  idrirco  xqualia  erunt  parallclogramrna  DB, 
IF.  jEqaalium  igitur,  &  unum  uni  xqualem 
habentium  angulum ,  &c  Quod  erat  demon- 
ftrandum. 

aif.      THEOR.    10.     P  R  O  P  O  S.    15. 

./Equaliura ,  &  unum  uni  aequalem  haben- 
tium  angulum ,  triangulorum  ,  reciproca  funt 
lateta  ,  quae  circunx  acquales  angulos.  Ec 
quorum  triangulorum  unum  angulum  uni  ae- 
•qualem  habcntiura  reciproca  funt  latcra ,  qua& 
circum  aequales  angulos ,   illa  funt  aequalia. 

.:  TMB.  Clnt  duotriangula  awmaliaABC,  DBE,  habeir» 
XXlty  O  fa  angulos ,  qui  ad  B ,  xquales.  Dico  latera 
fir  m*    circa  Jbo&e  angulos  effe  recjproca,  boc  eft,  effc 

ut 
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ut  AB,  ad  BE,  ita  DB,  ad  BC.    Conjungantur 

enim  triangula  ad  angulos  «quales ,  ita  ut  AB, 

BE,  efficiant  lineam  re&am.    Quo  fa£to,-cum 

aneuli  ABC,  DBE,  fint  aquales;  erunt  &  DB, 

BC ,  una  reda  linea ,  ut  dcmonftratum  eft   ad 

propof.  if.  lib.   1.   ex  Proclo.    DuQa  igkur  re- 

&a  CE ,  quoniam   xqualia  fiint  triangula  ABC, 

DBE,  rferitutABC,  ad  BCE ,   ita  DBE ,  adft7.p*rt 

idem  BCE.    Sed  ut  triangulum  ABC,  ad  trian- 

guium  BCE  ,  b  ita  eft  bafis   AB ,  ad  bafin  BE,  b  i.fm^ 

ouod  haec  triangula   ejufdcm   fint  altitudinis;  &  "* 

fimilitcr  ut  DBE  ,  &  BCE ,  ita  eft  bafis  DB,  ad 

BC.    Ouare   ut  AB  ,    ad  BE ,  ita  eft  DB,  ad; 

BC.    Quod  eft  propofitum. 

Jam  vero  contra ,  fint  latera  circa  angulos  ae- 
quales,  qui  ad  B,  reciproca  ,  hoc  eft,  ut  AB, 
ad  BE  ,  ita  DB  ,  ad  BC.  Dico  triangula  ABC, 
DBE ,  effe   aequalia.    Fa&a   enim   conftrufiione  > 

eaiem,  cum   m   ut  AB ,   ad  BE  ,  ita  DB ,  ad 
BC  ;  ut  autem   AB ,   ad  BE  ,   c  ita  triangulum  c  x  faA 
ABC  ,   ad  trian^ulum  BCE  ;   &  ut  DB,  ad  BC,         '^ 
ita  trianjjuljm  DBE  ,  ad  triangulum  idem  BCE; 
Erit  ut  ABC,  ad  BCE,  ita  DBE,  ad  idem  BCE, 
d  proptercaque    xquaha    erunt    triangula   ABCjjp;^^ 
DBE.     /Equalium  igitur,  &  unum  uni  xqualem 
habcntium  angulum,  &c.  Quodoftendendumerat. 

T  H  E  O  R.    ir.     P  R  O  P  O  S.  16.      *fi 

Si  quatuor  re&ae  lineae  proportionales  fiie- 
rint :  quod  fub  extremis  comprehenditur  re- 
ftangulum ,  aequale  efl  ei  ,  quod  fub  me- 
diis  comprehendkur ,  reftangulo.  Et  fi  fub 
extremis  comprehenfum  re&angulum  aequale 
fuerit  ci ,  quod  fub  mediis  continetur ,  re- 
ftangulo ;  illae  quatuor  refite  lineae  propor- 
tionales  erunt.  -   *     ' 

Slnt  quatuor    tc&x  proportionalcs  IAB ,   FG,  '  1TJ& 
EF,  BC;  ttt  quidem  AB  ,  ad  [FG,  lta  EF,   XXiu. 

Q  1  *    ad   fs-  **• 


i 
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ad  &C:  Sitque  reftaneulum  ABCD,  comprehen- 
fum  fub  extremis  AB  ,  BC ;  re&angulum  vero 
EFGH,  comprehenfum  fub  mediis  EF,  FG  : 
Dico  re&angula  AC  ,  EG  ,  effe  sequalia.  Cum 
enim  anguli  re&i  B  ,  &  F,  fint  «quales,  &  fic 
ut  AB  ,  ad  FG  ,   ita  £F ,  ad  BC  ,  crunt  latera 

nt,f$*t>  circa  aequales  aagulos  B,  &  F,  reciproca.  *Qua- 
re  parallelogramma  AC ,  £G  ,  «qualia  crunt. 
Quod  eft  propofitam. 

Contra  vero,  fint  jam  aequalia  redangula  AC, 
EG.  Dico  quatuor  redlas  lincas  AB,  FG,  EF, 
BC  ,  efle  proportionales  ,  hoc  elt ,  elle  ut  AB, 
ad  FG,  ita  EF,  ad  BC.  Cum  enim  xqualia  fint 
re&angula  AC ,  EG ,  habeantque  angulos  «qua- 

bi+. Jtxt.  les  nempe  re&os  B  ,  &  F,  /^crunt  latera  circa 
hoice  angulos  reciproca ;  iicut  quidem  AB  ,  ad 
FG ,  ita  EF ,  ad  BC.  Itaque  u  quatuor  redte 
lineas  proportionales  fuerint  ,  &c.  Quod  erat 
oftendendum. 

**-        T  H  E  O  R.    12.    P  R  O  P  O  S.    17. 

Si  tres  re&ae  lineae  fint  proportionales  : 
quod  fub  extremis  comprehendkur  rc&angu- 
lum ,  aequale  efl:  ei  ,  quod  'a  media  defcri- 
bitur ,  quadrato.  Et  fi  fub  extremis  com- 
prehenfum  re&angulum  acquale  ilt  ei ,  quod 
a  media  defcribkur ,  quadrato :  ilke  tres  re- 
ftae  lineae  proportionales  erunc 

7 **•  Clnt  tres  lineae  reftx  AB,  EF,  &  BC,  propor- 
XXUl.  O  tionales  :  ut  quidem  AB,  ad  EF,  ita  EF,  ad 
H-  lh  BC:  fitquc  redangulum  ABCD,  contentum  fub 
extremis  AB  ,  BG  ,  &  quadratum  mediat  EF  y 
fit  EFGH.  Dico  sequalia  efle  rcftangulum  AC, 
&  quadratum  EG.  Sumpta  enim  reftaFG,  qu« 
«qualis  fit  ipfi  EF  ,  erunt  quatuor  lines  AJB  > 
EF,  FG,  BC,  proportionales ;  ut  guidem  AB, 
ad  EF,  ita  FG,  ad  BC;  critque  quadratum  EG, 
comprehenfum  fub  mediis  EF ,  FG,  propter  «- 

qua- 
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qualitatem  re&arum  EF  ,   FG.    *Quare  reftan-  ai6.ftx$: 
gulum  AC ,    comprehenium  fub  extremis  AB, 
BC ,  aequale  eft  quadrato  EG ,  hoc  eft ,  reftan- 
gulo  fub  mediis  EF  ,  FG,  comprehenfo:  Quod 
eft  prdpofitum. 

Sed  fint  jam  atqualia  re&angulum  AC,  &  qua- 
dratum  EG.  Dico  cflfe  ut  AB,  ad  EF,  ita  EF, 
ad  BC.  Cum  enim  asqualia  fint  redangula  AC, 
&  EG  ;  Jerit  ut  AB  ,  ad  EF,  ita  FG,  ad  BC:  b  \6.fext. 
*Ut  autem  FG  ,  ad  BC  ,  ita  eft  EF,  ipfi  FG,  cj.fMw*. 
aequalis,  ad  eandem  BC.  Quare  ut  AB ,  ad  EF, 
ita  eft  EF  ,  ad  BC.  Si  tres  igitur  redte  lineae 
fint  proportignales,  &c.  Quod  erat  demonftran- 
dum.  i 

COROLLARIOM. 

Ei  poftcriori  fattjus  theorematis  parte  cfficitur  ,  qmm- 
libct  rc&am  liocam  efie  xnediam  proportiooalem  inter 
quaftis  alias  duai  rc&as  ,  qux  comprehendunt  rc&aogu. 
lum  quadrato  illius  aequalc.  Ex  co  cnim  quod  rc&x 
AB  ,  BC  ,  comprebendunt  re&angulum  icquale  quadrato 
rc&z  EF  ,  odenfum  fuit,  efle  ut  AB,  ad  EF,  ita  EF, 
ad  BC.  Quue  EF  ,  media  eft  proportionalis  iotcr  AB, 
&  BC 

PROBL/(5,    PROPOS.    18.         »* 

A  data're£ta  linca  dato  re&ilineo  fimile, 
fimiliterque  pofitum  re&ilineum  defcribere. 

Slt  data  retta  AB,   fuper  quam  defcribendum      Tab: 
fit  reailineum  re&ilineo  ODEFG  ,  fimile  fi-  XXIII. 
militerquc    pofitum.    Ducantur  ex  quolibet  an-  fa.  14* 
gulo  ,  ut  ex  F ,  ad  fingulos  angulos  oppofitos 
recte   linea.quae  rcftilineum  refolvant  in  trian-.. 
gula  CDF,  DEF,  FGC.    Deinde  angulo  DCF, 
aequalis  fiat  angulus   BAI  ;   &    angulo  CDF, 
angulus   ABI ;   coeantque    reSae  AI ,   BI ,    iti 
punfto  I;  (coibunt  enim  omnino,  propterea  quod 
duo  anguli  IAB ,  IBA  *  duobus  re&is  minores 

Q  3  funt 


r 
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.   >         ^10*?  cum  ^113^5  ^nt  duobus  angulis  FCD , 

it7>ri»w  FDO   ,     a  qui    duobus     re£Hs    funt    minores  ) 

kji.friwM  £eritquereliquoanguloCFD,reliquusangulus  /\JB , 

«qualis-;  totumque  triangulum  AIB,  toti  trian- 

gulo  CFD,  aequiangulum.    Rurfus  angulo  FDE, 

squalis  fiat  angulus  1BH  ;  &  augulo  DFE,  an- 

ci7.frtow  gulus  BIH.    Et  *quia   duo  anguli  EDF ,  EFD, 

minores  funt  duobus   redis ;  erunt  quoque  duo 

anguli  HBI ,   HIB ,  duobus  redtis  minorcs  ;  ac 

,proinde  re&ae  BH,  IH ,  coibunt.    Coeant  ergo 

in  pundo  H ;  eritque  eadem  ratione  triangulum 

BHI  ,  trianguio  DEF  ,  xquiangulum.    Praeterea 

angulo  CFG  ,  fiat  a&qualis  angulus  AIK;  &  an- 

4 1 j.prml  gulo  FCG  ,  angulus  IAK:  ^Et  quia  duo  anguli 

&CF  ,  GFC,   mincres  funt  duobus  refiis:  eruut 

&  duo  anguh  KAI  ,  KIA,  duobus  recfcis  mino- 

res;  atque  idcirco  redas  AK,  IK,  convenient  in 

,  aliquo  puufto.    Conteniant  ergo  in  K  :  eritque 

triangulum  quoque  AKI  ,  triangulo  CGF  ,  xr 

Jjuiangulum.  Atque  ita  procedatur ,  donec  ab- 
olvantur  omnia  triangula  rc&ilinei  propofiti,  fi 
plura  extiterint.  Dicoigitur,  rc&ilineumABHIK, 
reftilineo  CDEFG ,  fimile  efle,  fimiliterque  pofi- 
tum.  Cum  enim  angulus  IAB ,  conftitutus  Gt 
aequalis  angulo  FCD  ;  &  angulus  IAK,  angulo 
FCG  ;  erit  totus  angulus  BAK ,  toti  angulo 
DCG,  aequalis:  Eademque  ratione  angulusAJJH, 
angulo  CDE ,  aaualis  crit  ,  &  reliqui  reliquis , 
ut  conftat  ex  conltru&ione  ;  cum  fingulae  partes 
unius  fingulis  partibus  alterius  faftae  fint  acquales. 
Quarc    aequiangulum    erit  redtilineum    ABHIK , 

i+.fi*t.  re&ilineo  CDEFG.  Quoniam  vero  *ita  eft  AB, 
ad  BI ,  ut  CD  ,  ad  DF  :  &  ita  BI,  ad  BHf  ut 

iix^uint.  DF,  ad  DE:  /erit  ex  aequo  ita  AB ,  ad  BH,  ut 
CD  ,  ad  DE.    Quare  latera  circa  «quales  angu- 

g^fext.  los  ABH,  CDE,  proportionalia  iunt,  ^quemad- 
modum  &  latera  circa  aequales  angulos  H  ,  & 
E  ,  proportionalia  funt ,  ob  triangula  aequiangula 

h+fixt.  BHI ,  DEF.  h  Rurfus  ita  c(t  HI  .  ad  IB,  ut 
EF,  ad  FD,  &  ita  IB,  ad  IA ,  ut  FD,  ad  FC: 

ii*{i«ff/.&  ita  IA,  ad  IK,  ut   FC  ,  ad  .FG.    i  Igitur 

ex 


] 
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cx  aequo  erit  ita  HI ,  ad  IK ,  ut  EF  ,  £d  F<S  , 
&  iaeo  latera  quoque  circa  aequales  angulos 
HIK,  EFG  ,  proportionalia  erunt ,  &  fic*  de  cas- 
teris.  Qu^mobrem  reftilinea ,  cum*  fint  asquian- 
gula ,  habeantque  latera  circa  asquales  angulos 
proportionalia ,  fimilia  funtf,  fimiliterque  defcrip- 
ta.  A  data  ergo  refta  linea  ,  dato  reftilineo  fi-« 
nitle  fimiliterque  pofitum  re&ilineumdeicripfimus. 
*Quod  faciendum  erat. 

THEOR.    13.    P  R  O  P  O  S.    19.      x*ij 

Simili^  triangula  inter  fe  funtin  dupli- 
cata  ratione  laterum  homologorum. 


Slnt  triangula  fimilia  ABC  ,  DEF  ,  habentia  TA> 
angulos  aequalesB,  &  E:  ItemC,  &  F,  &c.  *xuu 
Et  fit  ut  AB ,  ad  BC ,  ita  DE  ,  ad  EF ,  &c.  K-  ** 
Dico  triangula  inter  fc  rationem  habere  duplica- 
tam  ejus  ,  quam  habent  latera  homologa  BC,  & 
,  EF  ,  vel  AB  ,  &  DE  ,  vel  AC  ,  &  DF  ;  Hoc 
ett  ~,  fi  toomoiogis  lateribus  BC  ,  EF,  inveniatur 
tcrtia  proportionalis  BG  :  ita  efTe  triangulum 
ABC ,  ad  triangulum  DEF  ,  ut  reftam  BC ,  ad 
re&am  BG:  ac  proinde  cum  ex  dtfin.  10.  lib.  f. 
proportio  BC  ,  ad  BG ,  dicatur  duplicata  propor- 
tionis  BC  ,  ad  EF  :  proportionem  trianguli  ad 
triangulum  dici  quoque  duplicatam  proportronis 
laterum  homologorum  BC  ,  EF.  Ita  ut  nlhil 
aliud  fit,  triangula  duo,  vel  duas  quaslibet  figu- 
ras  fimiles ,  fimiliterque  pofitas  habere  proportio- 
nem  duorum  laterum  homologorum  duplicsrtam, 
quam  ita  efle  triangulum  ad  triangulum,  vel  fi- 
guram  ad  figuram,  ut  eft  prima  linea  ad  tertiam, 
cum  tres  lineae  ftierint  continue  proportionales  in 
proportione  duorum  laterum  homologorum  : 
quales  hic  funt  tres  lineae  reftae  BC ,  Efr  ,  BG, 
continue  proportionales  in  proportione  homolo- 
gorum  laterum  BC ,  EF.  Sirit  ergo  primum  la- 
teraJ&C,  EF,  «qualia,  ac  proindc  &  tertia  pro* 


\ 


Q  4  por- 
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portionaUs  BG ,  illis  asgualis  :  ita  ut  proportio 
BC ,  ad  BG ,  qu«  duphcata  dicitur  proportionis 
lateris  BC,  ad  latus  EF,  fit  proportio  a&qualita- 
tis.  Quoniam  igitur  triangula  ABC  ,  DEF,  ha* 
iH.frbm  bent  quoque  proportionem  aequalitatis  ,  *quod 
ip&  inter  Je  aequalia  fint ,  ob  angulos  B,  C,  an- 

fulis  E  ,  F ,  xquales  ,    &  squalitatem  laterum 
IC^  EF,  quibus   adjicent :  erit  triangulum  ad 
triangulum ,  ut  re&a  BC  ,   ad  redam  BG.    Cum 
crgo  haec  proportio  dicatur  duplicata  proportionis 
laterum  homologorum  BC ,  EF ;  dicetur  Quoque 
proportio  trianguli  ABC ,  ad  triangulum  L)EF , 
proportionis,  quam  habet  latus  BC,  ad  latus  EF, 
duphcata.    Quod    etiam    hinc    conftare    poteft. 
Quoniam,  ut  di&um  eft,  triangula  ABC,   DEF, 
sequalia  funt  ,  hoc  eft ,  proportionem  aequalitatis 
haoent ,  ficut  &  latera  homologa  BC ,  EF :  pro- 
portio  autem   aequalitatis  duplicata  folum  efficit 
proportionem    squalitatis  :  (Pofitis    enim    tribus 
magnitudinibus  asqualibus ,  dicctur  prima  ad  ter- 
tiam   habere  proportionem  duplicatam  proportio* 
nis ,  quam  habct  prima  ad  fecundam,  ut  conftat 
ex  defin.  10.  lib.  f.  cum  tamen  prima  ad  terti- 
am    habeat   proportionem    aequalitatis ,  ficuti  & 
prima  ad  fecundam,)  habebit  triangulum  ABC, 
ad  triangulum  DEF  ,   proportionem  duplicatam 
ejus,  quam  habet  latus  BC,  ad  latus  EF.    Quod 
eft  propofitum. 
TAB.      Sit  deinde  BC,  latus  latere  EF,  majus;  &  ex 
XXIK      BC,   ^abfcindatur  re&is  BC,  EF,  tertia  propor- 
fy,  i,      tionalis  BG ,  ducaturque  refta  AG.    Quia  igitur 
bu.fexi.  eft  ut  AB,  ad  BC,  ita  DE,  ad  EF;  erit  permu- 
tando  ut  AB,  ad  DE,  ita  BC«  ad  EF:  Ut  autem 
BC  ,  ad  EF  ,  ita  eft  per  conftruQionem  EF  ,  ad 
curpfe».  BG.    Ut  ergo   AB,  ad  DE,  *ita  erit  EF,  ad 
BG.    Quare  cum  triangula  ABG,  DEF,  habe- 
ant  latera  circa  angulos  B ,  E ,  aequales  recipro- 
&\?:fext\  ca,  dipfa  inter  fe  squalia  erunt;  &  propterea  ut 
tj.quwt.  triangiflum  ABC,  ad  triangulum  DEF,  <ita  erit 
idem  triangulum    ABC  ,   ad  triangulum  ABG. 
Ut  autegi  tiiangulum  ABC,  adtriangulumABG, 
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cjufdem  altitudinis  ,  fita  eft  bafis  BC,  ad  bafin  *  Zfi*>l 
BQ.  Igitur  ut  triangulum  ABC ,  ad  trianguium 
DEF,  ita  eft  BC,  ad  BG*  Atqui  cum  tres  line» 
BC,  EF,  BG,  fint  continue  proportionales,  pro- 
portio  primae  BC ,  ad  tertiam  BG ,  duplicata  di- 
citur  proportionis  BC ,  primae  ad  £F,  fecundam, 
Igitur  &  triangulum  ABC,  ad  triangulum  DEF, 
proportionem  habet  duplicatam  proportionis  late- 
ris  BC,  ad  latus  £F.  Similia  igitur  triangula 
inter  fe  funt  ,  &c.  Quod  erat  demonftran- 
dum. 

C  O   R  O  L  L  A  R\l  U   M. 

Htnc  manifeftum  cft  ,  fi  tres  rc6be  linex  proportiona» 
les  fuerint  ,  ut  eft  prima  ad  tertiam »  ita  efle  triangulum. 
fupcr  primam  defcriptum  ad  triaogolum  fupra  (ecundam 
fimilc  iimiliterque  defcripturo. 

Sint    enim   trea  rcdbt   proportionalci   A  ,  B  ,  Cj  8e       TjtM^ 
fup^r  primam  A  ,   8c   fecundam   B  ,  conftituta  triangula  XXtK 
A  ,   &  B  ,   fimilia  ,  fimilitcrque  dcfcripta.    Dico ,  ut  eft  fig,  1. 
rccia  A  ,   primi  ad  refhm  C  ,  tertiam ,  ita  cfle  triangu» 
lum    A  ,  ad   triangulum  B.    Nam  proportio  rc£be  A , 
ad   rc&am  C  ,  cft  ,  per  dcfinitionem    10.   lib.  f.  du- 
plicata  proporrionis    rcffae  A  ,  ;  ad   rc&jm   B.    g  Cum  g  tpfixtl 
igitur  trtangulum  A  ,  ad  triangulum  B  ,  habeat  quoque 
proportioncm  duplicatam   tt€tm   A  ,  ad  re&am  B  ;  crk 
ut  rc&a  A  »   ad  rc&am  C ,  ita  triangulum  A ,  ad  trtanr 
gulum  B. 

Eodem  modo  oflendcs  ,  ita  efle  triangulum  fupra  6- 
cundam  ad  triangulum  fupra  tertiam  firaile  fimiliterque 
defcriptum  ,  ut  cft  prima  linea  ad  tertUm.  Sint  entm 
proportionalei  trea  C  ,  B  ,  A  ,  &  fupcr  B  ,  fecuodam, 
&  A  ,  tcrtiam  eonftituantur  triangula  fimilia  fimiliter- 
que  pofita  B,  &  A.  Dico  ,  ut  eft ,  rc&a  C,  ad  tcGtxrai 
A  ,  ita  efle  triangulum  B  ,  ad#  triangulum  A.  Nam 
proportio  C,  ad  A,  duplicata  eft  proportionii  C  ,  ad  B, 
hoc  cft  ,  redtae  B ,  ad  re&am  A.  £Cum  igitur  8c  rri-  hipljfai} 
angulum  B  ,  ad  trianguluro  A  ,  oabeat  proportkmem 
duplicatam  te&x  B  ,  ad  rcdara  A  ,  quoniam  B ,  &  A, 
fuot  latcra  homologa  :  Erit  ut  C  ,  rtc3a  ad  rt&am  A , 
jta  triaagulum  B»  ad  triaogulum  A. 

Qj  THEOR.' 
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wgj.       T  H  E  O  R.    14.     PROPOS.    20. 

SimiJia  pcfrgona  in  fimilia  triangula  divi- 
duntur ,  &  nimero  sequalia ,  &  homologa 
tocis :  Ec  pjlygjna  duplicacam  habent  eam 
incer  le  rariciijm  ,  quam  lacus  homologum 
ad  homologum  latus. 

TAB  qlvtt  polygona  fimilia  ABCDE ,  FGHIK  ,  ha- 

XXIV*      O  bentia  an^ulos  aequaies   BAE ,  GFK  ;  Item 

A»  3*       angulos  B  f   G  ,   &  nc  deinceps  :   habeant  autem 

-latera  proportionalia  circa  an^ulos   xquales ;  ut 

quidem  AB ,    ad  BC ,  ita  FG  ,  ad  GH  ;  &  ut 

BC ,  ad  CD ,  ita  GH  ,  ad  HI ,  &e.    Dxo  pri- 

mum  ,   hxc   polygona  dividi  in  tmu^u'a  fimilia, 

~ ';'...  buat    fint     numcro    aequalia.    Ab    angulis    enim 

BAE  ,  GFK,  recix  educantur  ad  fin^ulos  angu- 

los  oppofitos ,   qux  fint  AC  ,  AD ,  FH ,  FI ; 

divifaque  crunt   polygona    in    ttiangula    numero 

aequalia.    Qaoniam   vero  angulus  B ,  aequalis  eft 

angulo  G  ,   ex  hypothefi  ,    &  circa  ipfos  latera 

a  6.  fext.  proportionalia;  4&quiangulaerunttriangulaABC, 

FGH ,   habentia  angulos  BAC  ,  GFH  ,  aequales; 

Itcm  angulos  ACB ,   FHG ,  lateribus  homologis 

b  +.fext.  oppofitos  :  b  Idcoquc  latera  habebunt  circa  aequos 

angulos  proportionalia ,  ac  propterea  inter  fe  nmi- 

lia  erunt.    Eadcm  ratione  erunt  fitnilia  triangula 

AED  ,   FKI ,   habentia  angulos  EAD,  KFI,  & 

c£.fixt.  angulos  ADE,  FIK,  aequales.    Deinde  tquiaeft 

ut  AC,  ad  CB  ,  ita  FH,  ad  UG%  ob  finulitudi- 

nem  triangulorum  ABC  t  FGH  ;  ut  autem  CB, 

ad  CD  ,   ita  eft,  ex  hypothefi ,  HG,  ad  HI,  ob 

A+*jmMt*  fimilitudinem  polygonorum  :    ^erit  ex  a&quo  ut 

***W  AC,  ad  CD ,  ita  FH,  ad  HI.    Et  quoniam  an- 

gulus  BCD  ,  aequalis   ponitur  angulo  GHI ;  eft 

autem  &  ablatus  ACB ,  oftenfiis  agqualis  ablato 

FHG ;  crit  &  relkiuus  ACD  ,  rclkmo  FHI ,  *- 

e  6.fixt*  qualis,    *Quare  triangula  ACD ,  FHI,  cum  ha- 

bcant 
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beant  latera  circa  awjuales  angulos  ACD  ",  FHI, 
proportionalia ,  aequiangula  erutit ,  ideoque  fimi» 
lia.  Eademque  ratio  eft  de  aliis  omnibus  trian- 
gulis,  fi  plura  fuerint, 

Dico  praeterea ,  triangula  haec  efler  hornologs 
totis  polygonis,  hoc  eft,  ita  effe  quodlibet  trian* 
gulum  in  uno  polygono  ad  fuum  correfpondens 
triangulum  in  altero  polygono ,  ut  polygonum 
ad  polygonum.  Quoniam  enim  fimilia  funt  tri- 
angula  ABC  ,  FGH  ,  erit  eorum  proportio  du- 
plicata  proportionis  homologorum  laterum  AC, 
FH.  ^Atque  eodem  argumento  proportio  trim*  ggpfixt, 
gulorum  ACD,  FHI,  duplicata  erit  proportionis 
eorundem  laterum  homologorunv  AC  ,  FH» 
Quarc  ut  triangulum  ABC,  ad  triangulumFGH* 
ita  erit  triangulum  ACD ,  ad  triangulum  FHI, 
cum  utraque  haec  proportio  'triangulorum  fit  du- 
piicata  ejufdem  proportionis  lateris  AC,  ad  latus 
FH.  Neque  difiimili  ratione  concludetur  quoque 
efle  triangulum  ADE ,  ad  triangulum  FIK ,  ut 
ACD,  ad  FHI:  Atque  ita  deinceps,  fiplura  fiie- 
rint  triangula.  Sunt  igitur  proportionalia  trian- 
gula  unius  polygoni  cum  triangulis  altcrius,  ita  • 
ut  triangula  unius  fint  antecedentia,  &  triangul* 
alterius  confequentia  proportionum.  Ut  autem 
unum  antecedens  ad  unum  confequens /ita  fiint  f  n.qmnt. 
omnia  antecedentia  ad  omnia  confequentia.  Igi- 
tur  ut  quodlibet  triangulum  unius  polygoni  ad 
fibi  refpondens  triangulum  alterius  ,  ita  erit 
totum  polygonum  ad  totum  polygonum  ; 
ideoque  triangula  homologa  erunt  totis  pofy- 
gonis.    . 

Dico  poftremo ,  polygona  inter  fe  proportio- 
nem  habere  duplicatam  cjus ,  quam  habcnt  later* 
homologa,  hoc  eft,  fi  homologis  lateribus,  ter- 
bi  gratia,  AB,  FG  ,  invcniatur  tertia  linea  pro- 
portionalis ,  ita  efle  polygonum  ABCDE,  ad  po- 
lygonarri  FGHIK ,  ut  eft  prima  linea  AB,  ad 
tertiam  inventam  ;  ac  proinde ,  curft  propottio 
AB ,  ad  illam  tertiam  ,  dicatur  duplicata  propot*  *"{  •  v 
tionis  AB9  ad  FG ,   dici  quoquc.proportionem 

poly- 
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polygoni  ad  polygonum  duplicatam  proportionis^ 
lafcrum  homologorum  AB,  PG.    Cumenim  Bt9 
itf  triangulum  ABC ,    ad  triangulum  FGH ,  ita. 
polygonum  ABCDE,  ad  polygonum  FGHIK; 
Triangulum  vero  ABC  ,  ad  triangulum  FGH, 
(i9.y}x#.^habeat   proportionem    duplicatam    ejus  ,   quara 
habent  latera  homoloza  AB,  FG,  hoc  eft  ean- 
dem ,   quam  habet  AB  ,  ad  illam  tertiam  inven- 
tam  ;  habebunt  quoque  polygona  inter  fe  propor- 
tionem  duplicatam  proportionis  eorundem  laterum 
bomologorum  AB,  FG,  hoceit,  eandem,  quam 
h*bet  AB ,    ad  illam   tertiam    inventam.    Itaque 
fitnilia  polygopa  in  fimilia  triangula  dividuntur, 
&c.    Quod  demonftrandum  eft. 

COROLLARIUM. 

Hinc  maniftftum  eft  ,    fi   fuerint  trcs  redbe  proportio- 

nales,  ut  efl  prima  ad  tertiam ,  ita  cfle  poiygonum  fupcr 

primam  dcfcriptom ,  ad  polygonum  fiiper  fecundam  fimi- 

le  firailiterque  defcriptum  :  Vel  ita  cfle  polygonum  fupcr 

.  fecuridam  defcriptum  ad  polygonum  fuper  tertiam  fimile 

TJlB*  fimiliterque   dcfcriptum  ;   uti  fi  A ,    B  ,  &  C ,  fint  tret 

XXIP*      proportionales  ,  atque  fuper  A  ,  8c  B  t  dcicribantur  duo 

f&*  4«       polygona  fi milia,  uti  funt  quadrata  A»  &  B,  erit  A,  ad 

C>  at  quadratum  fuper  A,  ad  quadratum  fuper  B. 

Hoc  non  aliccr  demonftrabitur  ex  boc  tbeoremate  » 
quara  oftcnfutn  fuit  corollarium  praecedentis  theorematia 
c*  fuo  theorenute.  Ut  pcrfpicuum  cft  iu  hac  fi- 
gara. 

*ju       *THEOR,    15.    PROPOS,    21. 

•   Quae  eidem  re&ilineo  funt  fimilia,   & 

inter  fe  funt  fimilia. 

TjIB.  Clnt  reftilinea  ABC ,  DEF ,  reailineo  GHI  > 

XXIV.     y  fimilia.    Dico    &   ipfa   inter   fe   efTe    fimilia» 

H*  S\     Cum  enim  propter  fimilitudinem  ,  anguli  reftili- 

uri  ABC  ,  agquales  fint  angulis  redilinci  GHI ; 

Item 
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Item  eadem  de  caufa  'anguli  re&ilinei  DEF,  «-  . 
quales  angulis   ejufdem  redilinei  GHI  ;  aerunt  t  ilfm: 
anguli  redtilinei  ABC  ,  aequales  angulis  rc&ilinei  \ 

DEF.    Rurfus    cum   ob    eandem  fimilitudinem , 
latera  reftilinei  ABC,  proportionalia  fint  lateribus 
redilinei  GHI ,  ea  tidelicct  iis ,  quae  circum  ae- 
qualcs  funt  angulos :  Item   eandem  ob  caufam, 
latera  redilinei  DEF  ,    proportionalia    lateribus 
ejufdem  re&ilinei  GHI  ;   b  erunt  quoque  latera  bii.^natfi 
rc&ilinei  ABC ,  lateribus  re&ilinei  DEF,  propor- 
tionalia  ,  ea  nimirum  iis ,  qus  angulos  ambiunt 
aequales.    Atque  adeo  per   definitionem  primam 
hujus ,    fimilia   exiftent   redilinea  ABC ,   DEF. 
Quae  igitur  eidem  redilineo  funt  fimilia ,  &  inter 
fe  funt  fimilia»    Quod  erat  oftendendum. 


T  H  E  O  R.    16.    PROPOS.    22.      t*: 

Si  quatuor  redlae  lineae  proportionales  fue- 
rint :  Et  ab  eis  re£lilinea  fimilia  fimiliterque 
defcripta ,  proportionalia  erunt.  Et  fi  a  rectis 
lineis  fimilia  fimiliterque  defcripta  re&ilinea , 
proportionalia  fucrint :  ipfc  ctiam  refitae  li- 
neae  proportionales  erunt. 

Clnt    primum   quatuor  reft»  AB ,  CD  ,  EF ,      Tstm 
^  GHt  proportionalcs ,  ut  quidcm  AB,  ad  CD,  XXIK 
ita  EF  ,  ad  GH  ;  Conftftuauturque  fuper  AB,  &•  <*• 
CD,  duo  quatcunque  reftilinea  fimilia  fimiliterque 
defcripta  ABI,  CE)K;  Item  fuper  EF,  GH,  alia 
duo  quaecunque  rectilinea  fimilia  fimilitcrque  dc- 
fcripta,  EFML,  GHON.   Dico  &  hacc  reftilinca 
efife  proportionalia ,  ut  quidem  ABI ,  ad  CDK, 
ita  EM,  ad  GO.    *Invenlatur  enim  redtfs  AB,  aiiyiafc 
CD  ,  tertia  proportionalis  P;  &  re&is  EF,  GH, 
tcrtia   proportionalii  Q.    b  eritque  ex  «quo ,  ut  baa^wW 
AB,  ad  P  ,  ita  EF,  ad  Q:  Ut  autem  AB,  ad. 
P,  ita  eft  reailiucum  ABI,  ad  rcftiKneum  CDKV 
fimile  fimiliterquc  defcriptum,  ez  coroll.  propol/ 

20, 


/- 


2f4  EUCLIDIS    GEOMETRI  JE. 

zo.  bujus  lib.  vel  fi  foerint  triangula,  ex  coroll- 

.    >propof.  19.    Et  eadem  ratione ,  ut  EF  ,   ad  Q, 

tu.twnt.  ita  re&ilineum  EM,  ad  redHlineum  GO.   flgitur 

ujt  ABl ,  ad  CDK,  ita  erit  EM,  ad  GO.     Quod 

cft  propofitum. 

Deindc  fint  ABI,  CDK,  EM,  GO,  reailinea 
proportionalia.    Dico   quatuor  re£kas  AB,  C£>, 
EF,  GH,  eflc  quoque  proportionales,  ut  quidem 
4ia.Jfef.AB,  ad  CD  ,    ita    EF ,    ad  GH.    <4lnveniatur 
enim  tribus  reftis  AB,  CD,  EF,  quarta  propor- 
tionalis  RS  ,  fuper  quam  defcribatur  re&ilincum 
RSVT  ,   fiqjiie  redilineo  EM  ,   fimilitcrque  pofi- 
cxi./&##tum;  <&  ob  W  reftilineo  GO.    Quoniam  igitur 
cft ,  ut  AB  ,  ad  CD,  ita  EF,  ad  RS;  erit  quo- 
que  ut  jam  eft    ofttnfum  ,  ut  ABI ,  ad  CpK, 
ita  EM  ,  ad  RV.    Ut  autem  ABI ,  ad  CDK, 
f u.f»fctf.  ita  quoque  ponitur  EM  ,    ad   GO.   /Igitur  erit 
gp.jw*.  ut  EM,  ad  RV  ,    ita  £M,  ad  GO;  jf  Atque  id- 
circo  asgualia  erunt  RV ,    GO.    Quae  cum   fint 
fimilia  nmiliterque   pofita,   confiftent  neceflario, 
ut  moi  oftcndemus  fuper  reftas  RS  ,  GH ,  «- 
h  7.4*10*»  quales.    AQuare  erit  ut  EF,  ad  RS,  ita  EF,  ad 
4  GH.    Ponitur  autem  EF ,   ad  RS ,  ut  AB,  ad 

i  11.  ?«;>>*♦  CD.  /Igitur  erit  quoque  ut  AB  ,  ad  CD,  ita 
EF,  ad  GH.  Quamobrem  fi  quatuor  rcdte  li- 
nex  proportionales  fuerint ,  &c.  Quod  erat  de- 
monitrandum. 

L  E  M  M  A. 

QUod  autem  aqualia  reBilinea  fimilia  fimiliterque 
w  defcripta  ,  qualis  funt  GO  ,  RV ,  cohfiftmt 
fuper  roSlas  dqmles ,  ita  oflendetur.  Si  enim  in*- 
qmles  funt  GH ,  RS  ;  fit  GH ,  inajor.  Cum 
igitur  ,  ob  fimilitudinem  re&Uineorum ,  fit  ut  GH> 
ad  HO  ,  ita,  RS ,  ad  SV  ,  ponatur  autem  GH , 
major  quam  RS ,  erit  quoque  HO ,  major  cjuam 
SV ,  O*frofteroa  reilihneum  GO,  majus  reltilineo 
Ry ,  cum  boc  intra  ipfum  pojfit  fonfiitui;  quod  efl 

alh 
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ahfurdum  ,  cum  fit  comra  hypothefin.  Non  erg& 
ituiqudes  funt  reHd  GH ',  RS.  Quod  eflfropofi-. 
ftttn.  t  jtw 

jiliter.  Sint  duo  retlilinea  ABC ,  DEF9  d-t  xxiK  * 
qualia  ,  O*  fimilia  fimiliterque  pofita.  Dico  laterafig.  j. 
homologa  ,  cujufmodi  funt  reftd  AB  ,  DE  ,  ejje 
dqualia.  Sd  emrn  non  credantur  dtjualia,  fit  AB9 
majus^  quam^  D£,  inventaturquerettis AB ,  DJ5, 
tertia  proportionalts  G.  Quoniam  ergo  eft>  ut  AB% 
ad  DE9  ita  DE  ,  adG.  x  Efi  asttem  AB>  majori 
quam  DE.  Erit  quoque  DE  ,  major  ,  quam  G » 
ac  propterea  multo  major  AB%  quam  G.  Ut  vera 
AB,  ad  G  ,  ita  eft  retiilineum  ABC,  ad  reilili- 
nettm  DEF ,  per  coroll.  propof  xy.velio.  hujus 
lib.  Igitur  cum  AB  ,  major  fit ,  quam  G9  erit 
quoque  reftihneum  ABC ,  majus  reftilineo  DEF> 
quod  eft  abfurdum  ,  cum  pofitum  fit  tquale.  Non 
ergo  major  eft  AB  ,  retla  quam  reBa  DE.  Sed 
neque  minor  erit  eadem  ratione ;  ejma  O*  reftilineum 
ABC ,  mtnus  offenderetur  recltlirteo  DEF  ,  quod 
efi  contra  hjpothefin.  Quare  dcjuelesfwit  reHdAB^ 
DE.  . 

T  H  E  O  R.    17.    P  R  O  P  O  S.    23.      ni»' 

^EqnianguIa  parallelogramma  inter  fe  ra- 
tioncm  habent  eam ,  qtiae  ex  lateribus  com- 
ponitur. 

Clnt  parallelogramma  «quian&ula  AC,  CF,  ha-     tax 
&  bentia  angulos  BCD,  ECG ,  aequales.    Dico  xx\v. 
proportioneni  eorum  effe  compofitam  ex  duabus/g.  8. 
proportionibus,  quas  habent  duo  latera  unius  cir- 
ca  angulum  acqualem ,  ad  duo  latera  alterius  cir- 
ca  angulum  scquaiem.,  ita  uc  autecedentia propor- 
tionupa  iint   in  uno  Parallelogrammo ,  &  confe- 

quen* 
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quentia  in  altero ;  hoc  eft ,  proportionem  AC, 

paralleJogrammi  ad  parallelogrammum  CF9  coni- 

pofitam    effe   ex    proportionibus    reftae   BC ,    ad 

CG ,  reftam,  &  re&ae  DC,  ad  reflam  CE  ;  Vcl 

etiam  ex   proportionibus   reQac   BC  ,  ad   re&am 

CE  ,  &  red*  DC  ,  ad  reftam  CG.    Id  eft  ,  fi 

fumantur  tres  linese  I ,  K,  L,  ita  ut  I ,  ad  K, 

fit,  ficut  BC,  latus  ad  latus  CG,  &K,  ad  L, 

ut  latus  DC ,  ad  latus  CE  ;  ita  cfle  parallelo* 

grammum  AC ,  ad  parallelogrammum  CF ,   ut 

eft  reda  I ,  ad  rc&am  L :  ac  proinde  cum   ex 

defin.  $.  hujus  lib.  proportio  I ,  ad  L,  componi 

dicatur  ex  proportionibus  I  ,  ad  K ,  &  K ,  ad 

L  ;   proportionem  quooue  parallelogrammi  AC, 

ad  parallelogrammum  CF ,  dici  compofitam  efle 

ex.eifdem  proportionibus ;  hoc  eft,  ex  proportto* 

nibus  BC ,  ad  CG  ,  &  DC ,  ad  CE.    Conjun- 

gantur  enim  parallelogramma  ad  angulos  xqua- 

les ,  ita  ut  BC,  CG,    efficiant  unam  lineam  re- 

ftam  :  Quo  pofito  ,  cum  an^uli  BCD ,  ECG, 

fint  aequales,  erunt  &  DC,  CE,  una  re&alinea, 

ttt  ad  propof.  if.  lib.  i.  ex  Proclo  demonftravi- 

mus.    Producantur    dcinde   AD ,    FG  ,    donec 

conveniant  in  H  ;  Sumptaque  refta  I ,  quacun- 

ai*./***»  quc  ,  ^inveniatuf  tribus  BC,  CG,  &  I,  auacta 
proportionalis  K:  Item  tribus  DC,  CE,  Sc  K, 
quarta    proportionalis    L.    Quoniam  igitur  eft  , 

b  t.fi***  *ut  BC  ,   ad  CG ,  ita  AC  ,  ad  CH.    Ut  autem 

c  flugafc*-  BC,  ad  CGy  ita  pofita  eft  I  ,  ad  K  ,  *  erit  quo- 
que  ut  AC  ,  ad  CH  ,  ita  I ,  ad  K»  Eodcmquc 
argumento  oftendcs  effe,  ut  HC,  ad  CF,  itaK, 

d  ufi**-  ad  L-  Nam  ut  DC  ,  ad  CE  ,  ^ica  eft  HC,  ad 
CF.  Cum  ergo  pofita  fit  K,  ad  L,  ut  DC,  ad 
CE ,  erit  quoque  HC ,  ftd  CF  ,  ut  K ,  ad  L : 

cairfdW-  r^x  ^110  'g,tur  cr*c>  ut  ^~'  a<*  ^ »  lta  *>  a<* 
-  "  L.    Sed  proportio  I  ,  ad  L ,  per  j.  defin.  hujus 

lib.  componitur  ei  proportionibus  BC,  ad  CG; 

&  DC  ,  ad  CE.    Ex  his  eifdem  ergo  proportio- 

»      nibus   componetur    quoque   proportio  parallelo- 

Srammi   AC ,  ad  parallelogrammum   CF.    Ea- 
iexnque  ratione  oftendemus,  proportionem  AC, 

ad 
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ad  CF,  componi  ex  proportionibusBC,  ad  CE, 
&  DC,  ad  CG  ,  dummodo  parallelogramma  ita 
conjungantur  ad  angulos  aequales,  ur  BC,  CGf 
Cfficiant  unam  re&am  lineam  ,  &c.  iEquiangula 
itaque  parallelogramma  inter  fe  rationem  habent, 
&c.    Quod  erat  oftendendum. 

T  H  E  O  R-    18.     PROPOS.    24.      »& 

In  omni  parallelogrammo,  quae  circa  dia- 
metrum  funt ,  parallelogramma  &  toti ,  & 
inter  fe  funt  iinhlia. 

ESto  paraUelogrammum  ABCD,  in  quo  duca-      TAK 
tur    diameter    AC ,    &   per    quodlibet    ejus  XXW. 
pundum  I  ,  ducantur  duae  reSac.EF,   GH,  pa-/*  9% 
rallelae  lateribus  parallelogrammi.  Dico  parallelo-       .    ,  , 

framma  EG,  FH,  circa  diamctrum,  fimilia  ctk 
:    toti   paralleiogrammo     &    inter  fefe.    Quod 
enim    aequiangula    fint   toti  ,    facile    oftcndetur. 
Nam  angujus  GAE,  idcmeft,  (JuiangulusBAD;         '  * 
a&  anguiusexternus  AEI,  xqualis  internoADC;  tl9tfrW 
&  angulus  AGI ,  cxternus  interno  ABC,  &  an- 
gulus  EIG  ,    externus  interno  BFI ;  &  hic  ex- 
ternus    interno   BCD.    Quare  «quiangulum   eft 
ECJ,   parallelogrammum   parallelogrammo   BD: 
Et  eadem  ratione  eidem  BD  ,  aequiangulum  erit 
FH.    Quod  autem  latera  circa  aequales  angulot 
habeant  proportionalia  lateribus  totius ,  hoc  mo- 
do    demonftrabinrms.    Cum    triangulum   AGI  , 
aequiangulum  fit  trhngulo  ABC  ,  &  triangulum 
AEI,  triangulo  ADC ,   ut  perfpicuum  eft  ex  29. 
propof.  lib.    1.   vel   etiam  ex  coroll.  propof.  4. 
hujus  lib.  *erit  ut  AB,  ad  BC,  itaAG,  ad  Gl,  b  ^fixt, 
atque  ita  latefa  circa  aequales  angulos  B ,  &  G  , 
proportionalia  fant.    Rurfus   rcrit,  ut  BC  ,   ad  c  4-  /<*'• 
CA,  ita  GI ,  ad  IA  ;  Item  ut  CA,  ad  CD,  ita 
1A,  ad  IE.     dEx  aequo  igitur ,  ut  BC,  ad  CD,  &ti4**t» 
ita  eft  GI ,  ad  IE  «   ac  propterea  &  latera  circa 
fcquales    aftgulds   BCD  ,   GIE,    proportionalia 

R  exiftunt. 
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eiiftunt.  Non  aliter  demonftrabuntur  latera  circa 
reliquos  angulos  aequales  efle  proportionalia» 
Quare  per  definitionem  primam  hujus ,  fimile 
erir  parallelogrammum  EG  ,  toti  parallelogram- 
mo  BD.  Eadem  arteoftendes  parallelogrammum 
FH  ,  fimile  efle  eidem  paralleloprammo  BD  ; 
kii.Jixt*  tatque  adeo  &  ipfa  inter  fe  fimilia  erunt*  In 
.  omni  ergo  parallelogrammo  ,  quae  icirca  diame- 
trum  fiint,  &c.    Quod  erat  oftendendum. 

m:         P  R  O  B  L.   7.    P  R  O  P  O  S.  25. 

Dato  reftilineo  fimile  (imiliterque  pofi-1 
tum  ,  &  alt$ri  dato  aequale  idem  confti- 
tuere. 

TAB.  Clnt  data  duo  reflilinea  A  ,  &  B ;  fitque  con- 

XXV.       &  ftituendum    aliud   re&ilineum*,    quod    fimile 

fg*  !•       guidem  fit  ipfi  A ,    aequale  vero  ipfi  B.    Super 

CD,  unum  latus  re&ilinci,  cui  fimile  debetcon- 

a  44.  Wltitui,  tfConftituaUirparallelogrammumCE,inquo- 

W.^pi**  vis  angulo,  aequale  reftilineo  A;  Et  fuperredtam 

DE ,   in  angulo  EDG  ,  qui  sequalis    fit  angulo 

DCF\paralleIogrammum  DH,  aequale  ipfi  B,  eritque 

tamCDG,  quamFEH,  lineaunaredta,  utdemon- 

biyfext.  ftratum  efl  propof.  45-.  lib.  1.    b  Inveniatur  jam 

inter  rc&as  CD,  DG,  media  proportionalis  IK, 

ciS.fext.  ^fuper  quam   conftituatur  redtilineum  L,  fimile 

ipfi   A ,   fimiliterquc  pofitum.     Dico  L  ,  aqualc 

eire  alteri  re&ilinco  B.    Cum  enim  fint  propor- 

tionalcs  tres  redte  CD  ,   IK,   DG;  erit  per  co- 

roll.  propof.  19.  vel  20.  hujus  lib.'  ut  CD,  pri- 

ma  ad  DG  ,  tertiam  ,   ita  A ,   reftilineum  fuper 

primam  CD  ,  ad  re£tiiincum  L  ,  fuper  IK ,  fe- 

d  ufext.  cundam  fimile  fimiiiterque  defcriptum:  dXJt  au- 

,    tem  CD,  ad  DG,  ita  eft  paralldogrammumCE, 

ad  ^parallelograrnmum  DH,  ejufdem  altitudinis. 

-cii.pte/.''Igifflr    crit   ut    CE  ,  ad  DH,  ita  A,  ad  L. 

t7.'jJw//:/UtautemCE,  adDH,  itaeftA,  adB:  propterea 

quod  parallelograrnrnum  CE,  re&ilineo  A,   Sc 

paraN 
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parallelogrammumDH,  reflilineo  B,  conftruftum 

eft  acquale.    ^Quare    trit   ut  A  ,   acl  B  ,   ita  A.,  aulpthttl 

ad  L  ;  iproptereaque  aequalia  erunt  rc&ilinea  B,  hyfuiut, 

&  L  :  Eft  autem  &  L  ,    fimile  ipfi  A,  fimiliter- 

que   pofitum    per    conftrutiionem.    Dato  igitur 

redilineo    fimile    fimiliterque  pofitum ,  &  alteri 

dato  acquale  idem  conftituimus.    Quod  crat  fa-  / 

ciendum. 


T  H  E  O  R.    19.    P  R  O  P  O  S.    26. 

Si  a  rarallelogrammo  parallelo^rammum 
ablatum  fit ,  &  fimile  toti ,  &  fimiliter  po- 
fitum  ,  communem  cum  eo  habens  angu- 
lum  ;  hoc  circum  eandcm  cum  toto  diame- 
trum  confiftit. 

TJX  parallelogrammo  BD,  abfciflum  fit  paralle-      7^*J 
*-*    logrammum  EG  ?   fimile  ei  fimiliterque  po-  XXfr- 
fitum  ,    habens  cum  ipfo   angulum  communem^*  ** 
EAG.    Dico  EG  ,  confiftere  circa  diametrum  to- 
tius  BD.    Ducantur  enim  redt»  AF  ,*  CF,  qu« 
fi  fuerint  una  linea  reda ,  perfpicuum  eft ,  cum 
AF  ,  fit  diameter  ipfius  EG  ,  &  AC ,  diameter 
ipfius   BD  ,    parallelogrammum    EG,  confiftere 
circa  diametrum  AFC ,  totius  parallelogrammi. 
Quod  fi  AF,  CF  ,  non  dicantur  efficere  lineam 
re£tam  ,  ducatur  totius  parallelogrammi  diameter         , 
AC,  fecans  latus  EF,  in  H,  punfto,  per.  quod 
ipfi  FG ,  parallela  agatur  Hl.    Quoniam  igitur 
parallelogramma   BD  ,    EI ,   funt   circa  eandem 
diametrum  AHC;  aipfe  erunt  fimilia  fimiliterque  a  x+.fext* 
pofita.    4Quare  erit  ut  BA  ,ad  AD,  ita  EA,  b  1.  def 
ad  AL    Sed  ut   BA ,  ad  AD ,    ita  quoque  eft  ftx$. 
EA,  ad  AG,  quod  parallelogramma  BD,EG, 
ponantur  etiam  fimilia,  fimiliterque  pofita.    *  Igi-c  w.quint. 
tur  erit  ut  EA ,  ad  AI ,  ita  EA,  ad  AG,  dAc  ap.fum, 

Sopterea  acquales  erunt  re£te,  AI,  &AG,  pars, 
totum;  quod  eft  abfurdum* 

R  a  Quod 
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TJB.  Quod  fi  dicatur  re&a  AHC ,  fecare  alterum 
3X*  latus  FG.  Tunc  duda  HI ,  parallela  ipfi  EF, 
J%.  $•  terunt  rurfus  fimilia  parallelogramma  BD,  IG, 
•*+A£  fimilitcrque  pofua.  /Quare  erit  ut  DA,  ad  AH, 
*  »•  «er-  ha  GA,  ad  AI:  Sed  ut  DA  ,  ad  AB,  ita  quo- 
J**u         que  eft  GA,  ad  AE,  ob  fimilitudinem  parallelo- 

{u.phtt.  grammorum  BD  ,  EG.  ?  Igicur  erit  ut  G A ,  ad 
j.fmt,  AI ,  ita  GA  ,  ad  AE ,  Aideoque  asquales  erunt 
"  re&ae  AI ,  AE ,  pars  &  totum  :  Quod  eft  abfur- 
dum.«  Conftituunt  ergo  reftae  AF ,  FC ,  unam 
refltam  Hneam  ;  hoc  cft ,  dufta  diameter  AC , 
tranfit  per  pundum  F  ;  &  dufta  diameter  AF, 
eaque  produda  cadit  in  pun&um  C.  Itaque  fi  a 
parallelogrammo  parallelogrammum  ablatum  fit , 
&c.    Quod  erat  demonftrandum. 

U,.xTHEOH    20.    P  R  O  P  O  S.    27. 

Omnium  parallelogrammorum  fecundum 
eandem  re&am  lineam  applicatorum ,  defi- 
cientiumque  figuris  parallelogrammis  fimili- 
bus  fimiliterque  pofitis  ei ,  quod  a  dimidia 
defcribitur* ;  maximum  ,  id  eft  ,  quod  ad 
dimidiam  applicatur  ,  parallelogrammum  fi- 
mile  cxiftens  defettui. 

TA2.  r\Etur  refta  AB ,  divifa  bifariam  in  C ,  fuper- 
XXV*  que  CJU$  dimidiam   BC ,  conftituatur  guod- 

fg%  4,  cunque  parallelogrammum  CDEB ,  cujus  diame- 
ter  BD.  Si  igitur  compleatur  totum  parallelo- 
grammum  ABEH ,  tnt  parallclogrammum  AD  , 
luper  dimidiam  AC  ,  confiftcns  ,  applicatum  fe- 
cundum  AB  ,  deficiens  parallelogrammo  CE,  & 
eiiftens  fimile  defedui  CE.  Dico  parallelogram- 
jnum  AD ,  ad  dimidiam  AC  ,  applicatum  defi- 
cienfque  parallelogrammo  CE  ,  maximum  efle 
omnium ,  quae  fecundum  AB  ,  reftam  applican- 
tur  ,  deficiuntque  parallelogrammis  fimilibus  fi- 
milherque  pofitis  ipfi  CE.  Sampto  enim  punfto 
<S,  Utcunque  in  diametro  BD,  &  duftfcper  G> 

rcdis 
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redis  FGI  ,  KG ,  quas  fint  parallelfc  redtfs  AB, 
BE  ;  erit  parallelogrammum  FK ,  fecundum  re- 
flara  AB,  applicatum,  deficiens  parallelogrammo 
KI,  jquod  ipii  C£  ,  fimile  eft ,  fimiliterque  po-  tt+ft**] 
fitum,  cum  fit  circa  eandem  cum  CE^  diame- 
trum.  JQuoniam  vero  complementa  CG  ,  GE, 
«qualia  funt ;  fi  addatur  commune  KI ,  erunt 
quoque  aequalia  CI,  KE:  rEft  autem  CI,  squ*»  c$&frM 
le  ipli  CF,  propter  bafcs  aquales  AC  %  CB.  Igir 
tur  &  CF,  KE,  xqualia  crunt ;  additaque  com- 
muni  CG,  squalia  erunt  parallelogrammumAG, 
&  gnomon  LM.  Quare  cum  CE  ,  majus  fir 
gnomone  LM ,  (continet  enim  CE,  preter  gno- 
jnonem,  parallelogrammum  adhuc  UG,)  erit 
quoque  AD,  Jaquale  exifteus  jpfi  CE,  propter  ij^ friml 
bafes  sequales  AC  ,  CB,  majus  qu?m  parsllelo- 

frammum  AG  ,  eodem  parallelogrammo  DG. 
lodeinque  modo  oftendetur  AD,  majus  eflTeom- 
nibus  parallelogrammis ,  quas  ita  fecundum  re» 
dam  AB,  applicantur,  ut  pun&um  G,  fit  imer 
punda  B,  &  D  ,  hoc  eft,  quse  Qccupant  majo* 
rem  lineam  femiffe  AC,  habentque  minorcmalti- 
tudinem,  auam  AD ,  dummodo  defe&us  fimiles 
fint  ipfi  CE. 

Aliter  demonftrabitur  AD ,  majus  efle  paralle- 
logrammo  AG  ,  hoc  modo.  e  Parallelpgramma  ci&primi 
FD,  DI  ,  funt  «qualia,  cum  ba/es  HD ,  DE, 
fint  squales  :  Eft  autem  DI ,  majus  quam  GE  • 
hoc  eff ,  quam  complementum  CG,  (/quod  ipa  i^.friml 
GE,  xquale  eft,)  parallelogrammo  DG.  Igitur 
&  FD,  majus  erit,  quam  CG ,  parallelogrammo 
codem  DG.  Atque  ldcirco  addito  communiCF, 
majus  ertt  AD  ,  quam  AG ,  parallelogrammum 
eodem  DG. 

Quod  £  punftum  G,  fumatur    in   diametro      TAK 
BD  9    produ&a  «tra    parallelogrammum    CE.  XXV. 
Tunc  dufta  per  G ,  refla  HM ,  qu«  fit  parallela  fig.  u 
ipfi  AB,  qccurratqu*  reftis  AK,  BE,  protraftis 
in  H,  &  M.  Item  du3a  GF,  parallela  ipfi  AH; 
crit  parallelogrammum  AG  ,  applicaturp  fecup- 
dum  redam  AB,  deficiens  parallelogrammp  FlSf , 

R  3  *  '  '    g  quo*  "\ 
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g  x+.fext*  g  quod  ipfi  CE ,    eft  fimile  fimiliterque  pofitura» 
cum  fit  circft  eandem  diametrum  cum  CE.    Dico 
adhuc    majus    efle  AD  ,    ipfo    AG.    Protraft» 
h^primi  enim CD, adL,  erunt  aequales  reftse  HC,  LM,  b  cum 
i  i6.prmd  aequales    fint    «qualibus    AC  ,    CB  ;    /ideoquc 
k+l.prtmi  aequalia  parallelogramma  HD  ,  DM.    iCum  igi- 
tur  DM  ,  fit  aequale  complemento  DF;  erit  8c 
HD,  aequale  ipfi   DF.    Eft  autem  HD,  majus 
quam  HI ,  parallelogrammo  IL.    Quare  &  DF9 
majus  erit  quam   HI ,    eodem  patallelograramo 
IL,    Ac  propterea  communi  addito  Al  ,   maju* 
erit  AD ,  quam  AG ,   eodem   parallelogrammo 
IL.    Iifdem  argumentis  concludes  AD  ,  majus 
efle   quocunque   parallelogrammo    ita    applicato 
fecundum  reaam  AB,  ut  punftum  G ,  fit  ultra 
D ,  in  diametro  BD  ,  pr6du£ta  ;  hoc  eft  ,   quod 
occupat  minorem  lineam  femifle  AC ,  habetque 
majorem  altitudinem  ,  quam  AD :  dummodo  de- 
feftus  fimiiis  exiftat  parallelogrammo  C£.    Ita- 
que     omnium     parallelogrammorum    fecundum 
eandem  re&am  lineam  applicatorum,  &c.    Quod 
erat  demonftrandum.  * 


jnroj< 
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Ad  datam  lineam  re&am ,  dato  reftilineo 
aequale  paraltelogrammum  applicare  deficiens 
figura  parallelogramma ,  quae  fimilis  fit  al- 
teri  parallelogrammo  dato.  Oportet  autem 
datum  reftilineum ,  cui  aequale  applicandum 
efl: ,  non  majus  effe  eo , ,  quod  ad  dimidiam 
applicatur ,  cum  fimiles  fuerint  defe&us ,  & 
ejus ,  quod  ad  dimidiam  applicatur ,  &  e- 
jus ,  c(ii  fimile  deeffe  debec. 


Xxf     A^  datam  wftanrlineam  AB,  dato  reftilineo 

fo  4       ^    -C,  applicandum  fit  parallelogrammum  aequa- 

w'  le,  deficiens    parallelogrammo    quod    fit  fimile 

dato  alteri  paraliclogrammo  D.J   Sefta  AB,  bifa- 
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riam  in  E  ,  fuper  mtdietatcm  EB  ,  a  defcribatur  •  \%.fixA 
paralielogrammum  EFGB  ,  fimile  ipfi  D,  fimili- 
terque  pofitum  ;  &  compleatur  totum- parallelo- 
grammum  AHGB.  Si  igitur  AF  ,  jecjuale  eft 
ipfi  C  ;  cum  fit  applicatum  ad  AB,  deficiens 
parallelogrammo  EG,  fimilc  ipfi  D,  faAum  erit, 

2uod  jubetur.  Si  autem  AF  y  majus  clt  quam 
\  (Neque  enim  minus  efle  debet.  Nam  cum 
per  propof.  praeccdentem. ,  ipliim  6t  omnium  ap* 
plicatorum  maiimum ,  dummodo  defedus  fint 
fimiles,  non  poflet  applicari  ullumadAB,  quod 
effet  ipfi  C ,  acquale ,  fed  omnia  effeht  minora. 
Propterea  adjunxit  Euclides ;  Oportet  ^utem  da-  ; 

tum  re&ilineum  ,  &c.)  erit  quoque  fibi  aeguale 
EG ,  majus  quam  C.  Sit  igitur  majus  redilineo 
I.  (Qua.vero  ratione  exceflus  duorutii  re&ilineo- 
rum  fic  inquirendus  ,  docuimus  ad  propof.  45V 
lib.  i.1)  *  &  conftituatur  parallelogrammum  bif.fixt: 
KLMN ,  fimile  quidcm  fimiliterque  pofitum  ipfi 
D ,  feu  ipfi  EG  ,  oequale  vero  excefliii  invento 
I;  ut  fit  EG ,  aquale  re&ilineo  C,  &  parallelo-  -  - 
jjrammo  KM,  fimul;  &  ob  id.  majusquamKM. 
Cum  igitur  ob  finriljtudincm  fit  ut  EF,  ad  FG,  .  , 

ita  NK,  ad  KL  ;,  erunt  quoque  lacera  EF,  FG, 
majora  lateribus  NK ,  KL.    Si  enim  hi$  iila  fo- 
rcnt  gqualia  ,    vel  minora ,  eflet  etiam  EG,  *- 
quale  ipii  NL  ,  vel  rninus  ,  ut  coaftat.    Quare 
abfcjffis  redtis  FO ,  FQ  ,  qua  fint  xquales  ipfis 
KN%  KL,  &  completo  parallelogrammo  FQPO, 
er\t  hoc  ipfi  LN,  aquale,  &  eidem  fimile  fimili- 
terque  pofitum,  &  propterea  ipfi  EG  :  .  *atque  c%6.fext; 
adeo  circa  eandem  diamctrum  cum  EG  ,   con- 
fiftet,  jquae  fit  BF,  produ&is  jam  retfis  QP,  OP, 
erit  parallelogrammum  AP ,  ad  reftam  AB,  ap- 
plicatum  deficiens  parallelogrammo  :PB  ,  rfquod  Ai+.fiKt; 
flmiie\eft  ipfi  EG,  fimiliterquepofitujrt,  &  prop- 
terea  ipfi  D.    Pico  ighur  AP ,  «quale  efle  ipfi 
C,  re$ilineo,    *Nam  coiii  PG  ,  «quale  fit  com-  e+Mrlmi 
plemento  PE  ;  fi  addatur  commune  PB,  erit  & 
BQ^  xquale  ipfi  ER  ,  hoc  eft  ,  ipfi  ES,  /quod  f}6frM 
squale  eft  ipfi  ER ,  propter  bafo  «quales  EA, 

R  4  EB. 
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':  EB.  Quare  fi  aequalibus  AO  ,  BQ,  comnmoe 
addatur  EP,  erit  AP,  asquale  gnomoni  TV.  Scd 
gnomon  TV,  aequalis  eft  ,re&ilineo  C,  (Nam 
cum  EG  ,  paraUelogrammum  aequale  fit  ipfi  C, 
una  cum  LN,  fi  auferantur  aequalia  QO,  LN, 
remanebit  gnomon  TV,  ipfi  C,  aequalis.)  Igitur 
&  AP  7  eidem  C  ,  acquale  erit.  Ad  re&am  ergo 
AB ,  applicatum  eft  parallelogrammum  AP,  de- 
ficiens  parallelogrammo-PB,  quod  fimileeftdato 
parallelogrammo  D,  &  aequale  exiftens  reftiliaeo 
dato  C.    Quod  faciendum  erat. 

iirii}:         P  R  O  B  L.    9.    P  R  O  P  O  S.    29. 

Ad  datam  reftam  lineam ,  dato  reftilineo 
aequale  parallelogrammum  applicare  ,"  exce- 
dens  figura  parallelogramma  ,  quae  fimilis 
fit  paraflelogrammo  alteri  dato. 

TjiB.   A^  datam  re&am  lineam  AB,  dato  reftilineo 

XXf.      ^*  C  ,    applicandum  fit  Parallelogrammum  «• 

fg.  7.      quale ,  exceaens   parallelogrammo  ,  quod  fimile 

ut  dato  alteri  parallelogrammo   D.    Divifa  AB, 

ai8./?x/.  bifariam  in  E  ;  «fuper  dimidiam  EB,  conftruatur 

parallelogranftnum  EFGB,   fimile  ipfi  D,  fimili- 

b  i+.yfo  terque  pofitum.    JDeinde  redilineo  C  ,  &  paral- 

lelogrammo  EG ,  conftituatur  quadratum  H,  as- 

cxf.fext.  quale;  rcuiquidemfiatparallelogrammumlKLM  , 

asquale ,  iimile  vero  ipfi  EG  ,  fimilitcrque  pofi- 

tum ;  eritque   propterea   IKLM ,    majus   quam 

EFGB  ,  quandoquidem  acquale  eft  quadraro  H, 

quod  •  conftru&um   eft   redrilineo    C ,  una  cum 

parallelogrammo  EG,   a&quale.    Cum  igitur  ob 

fimilitudinem  MK,  EG,  fit  ut  MI,  ad  IK,  ita 

EF,  ad  FG  ,  erunt  <{uoque  latera  Ml,  IK,  wte- 

ribus  EF ,  FG ,  majora.    Si  enim  ilia  his  fbrent 

«quaKa-,  ve!  mtnora ,  eflet  quoque  MK,  vel  «- 

qttale  ipii  EG ,  vel  roimis  ,  ut  perfpicuum  eft. 

Produ&is  igitur  FE ,   FG  ,  ut   reftse  FO,  Ftf, 

a$taiefr  tifit  feftts  IM  x  IK  ,  &  comptcto  paral- 

lelo- 


r 
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lelogrammo  ON ;  erit  hoc  fimilc  fimtliterqae  po- 
fitum  ipfi  EG ,  cam  fic  acqaale  ipfi  MK,  &  fi- 
mile,  fimiliterque  pofitum.    ^Quare  ON,  EG,  «<^J 
circa  eandem  diametrum  con/iftent,  qu«  fit  FP. 
Produais  jam  AB,  GB,  ad  Q,  R;  &  PO,  do- 
nec  cum  AS,  ipfi  FO,  paralleia  "conveniat  inS, 
erit   paralletogrammum  AP,   applicatum  ad  re- 
dam  AB,  excedens  parallelogrammoQR,  *  quod  t  %4jk$2 
fimile  eft  ipfi  £G ,  ac  propterea   ipfi  D.    Dico 
igitur  AP,  aequale  cffe  redilineo  C   /Nam  cum  f|6/ftt 
AO,  ER  ,  fint  gqualia,  jf  &  ER  ,  aquale  com^  8437*** 
plemento  BN  ,  erit  &  AO ,  ipfi  BN ,   «qiftle. 
Addito  ergo    commupi  OQ ,    fiet  AP ,  «quale 
gnomoni  EPG.    Atqui  gnomon  £PG,  squalisi 
ett  reftilineo  C.  (Nam  cum  MK,  hoc  eft.  ON, 
aequale  fit  reQilineo  C ,  una  cum  £G ,  n  aufe- 
ratur  commune  EG ,  remanebunt  fcqualia  gno- 
mon  EPG  „  &  redilmeum  C.)  Igitur  &  AP«  as- 

Suale  erit  re&ilineo  C.  Ad  datam  ergo  reaam 
lB  y  dato  redilineo  C ,  aequale  parallelograro- 
mum  applicatum  eft  AP  ,  eicedeos  parallelo* 
grammo  RQ,  quod  fimile  eft  aheri  dato  D. 
Quod  faciendum  erat. 


P  R  O  B  L.    10.     P  R  O  P  O  S.    30. 

Propofitam  reffcun   lineam    terminatam 
extrema ,  ac  media  ratione  fecare. 


§^* 


AF,  fimile  ipfi  quadrato,  ita  ut  fit  AF,  quoque 

Jnaaratom,  cum  quadrato  foium  quadratuip  fit 
oiiie.  Secet  autem  re&a  £F,  rettam  AB,  in 
H.  Dico  AB ,  in  H ,  fe&*m  effe  extrerrui  4? 
media.  ratione..  Cum  enim  asqualia  fint  DF^  & . 
AC ,  fi  deirotur  commune  AjE.,  remanebuot  *r 
qualia  GH  ,  HC  ,  quee  qum  habeant  aogulos  air 
qwtet  4HF,  fiHE,  utpote  xe&ot>  JeruBt  Wmhuffit^ 

R  f    s  circa 
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circa  illos  reciproca ,  hoc  eft,  erit  ut  EH,  hoc 
eft,  ut  AB,  Spfi  EH,  aqualis,  ad  HF ,  hoc  eft, 
ad  AH  ,  ipfi  HF  ,  aqualem ,  ut  AH  ,  ad  HB. 
Quare  cum  fity  ut  tota  AB,  ad  fegmentum  AH, 
Ha  fegmentum  AH ,  ad  fegmcntum  HB  ,  feda 
cft  AB,  extrema  ac  media  ratione,  per  definitio- 
nem  tertiam  hujus.  Propofitam  ergo  redram  li- 
/.  \;    -  neam  terminatam,  &c.    Quod  erat  faciendum. 

Aliter  quoque  oftendemus  AB,  effe  fedram  in 
•  .*»•   H,  extrema  ac  media  ratione.    Cum  tres  lineae 
\    dentur  AB,  AH  ?  HB,  fitaue  refianguium  HC, 
coiftprehenfum  fub.prima  AB,  &  tertia  HB,  ae- 
%%T.fixt.  quale  quadrato  medias  AH  ;   ;  erunt  ipfe  propor- 
tionaler:  ut  AB,    quidem  prima  ad  AH,  fecun- 
dam  .  ita  AH,  fecunda  ad  HB,  tertiam.    Quare 
per  definitionem  feda  eft  AB,  in  H,  extrema 
ac  media  ratione. 
dn-fi^     Aliter  totum  problema  conficiemus.    ^Divida- 
TAB.  tur  AB,  in  C  ,  ita  ut  re&angulum  fub  tota  AB, 
XXK       &   fegmento   CB,  «auale    fit  quadrato  alterius 
fg.  9.      fegmenti  AC    Dico  AB ,  in  C,  efle  fe&am  ex- 
c  \T-fi***  trema  ac  media  ratione.    c  Erunt  enim  rurfus  , 
ut  prius ,  tres  line»  AB ,  AC ,  CB ,    contiuue 
proportionales.    Conftat  ergo  propofitum. 

THEOR,    21.    PROPO  S.    31. 

In  re&angulis  triangulis ,  figura  quaevis  a 

Iatere  re&um  angulum  fubtendeate  defcripta, 

^  sequalis   efl  figuris  ,    quae  priori  illi  fimiles , 

.-:       &  fimiliter  pofitae  a  lateribus#  re&um  angu- 

*  »-':     lum  continentibus  defcribuntur,    ...     . 

TJB-  T^Riangulum  refiangulum  fit  ABCf  habens-an- 
XXK  •*■  gulum  BAC ,  reftum  ;  defcfibaturque  fuper 
fig.  !•.  BC  ,  quacunque  figura  reftilitiea  BCD£ ,  ac\xi 
a  it.fixtl  fimiles  fimiliterque  pofitae  fuper  AB,  AC,  con- 
"  ftituantur  ABFG ,  ACIH.  Dico  figuram  BD , 
sequalem  effe  duabus  figuris  AF,  AI.  Demiflfc 
~   '  ; l  ■  eliim  ex  A,  ad  BC,  perpendiculari  AK  9  erit  per 

coroll. 
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coroll.  propof.  8.  hujus  lib.  ut:BC ,  ad  CA,  itto 
CA,  ad  CK.  Quare  ut  BC,  ad  CK,  prima  li- 
nea  ad  tertiam,  ita  figuraBD,  fuper  primam,  ad 
figuram  CH ,  fuper  fecundam  iimilem  fimilitep- 
que  pofitam,  per  corol),  propof.  19.  vel.20.  bu- 
jus  lib.  &  convertendo  ut  CK,  ad  BC,  ita  figu-  . 
ra  CH ,  ad  figuram  BD.  Non  fecus  oftcndetur,  .  .  _ 
cffe  quoque  ut  BK ,  ad  BC ,  ita  figuram  BG., 
ad  figuram  BD  ;  cum  tres  linese  BC,  BA,  BK, 
fint  quoque  proportionales,  &c.  Quoniam  igitur 
ett  ut  CK  ,   pnma  quantitas  ad  BC ,  fecundam ,  -  i 

ita  CH ,  tertia  ad  BD  ,  quartam  ;  Item  ut  BK , 

S[uinta  quantitas  ad  BC,  fecundam,  ita  BG , 
exta  ad  BD ,  quartam ;  b  erit  ut  prima  CK ,  cum  hi^ontl 
quinta  BK  ,  ad  BC,  fecundam ,  ita  tertia  CH , 
cnm  fexta  BG  ,  ad  BD  ,  quartam  :  Sunt  autem 
prima  CK,  &  quinta  BK ,  fimul  sequaltf  fecun-*.  "  -;  i 
d<e  BC.  Igitur  tertia  CH,  &  fexta  BG,  fimul 
sequalcs  quoque  erunt  quartae  BD.  Quod  dft 
eft  propofttum. 

Aliter.    tCum  triangulo  ABC ,  fimile  fit  tti-c8.fext: 
angulum  KAC  ,    fintque  homologa  latera  ipfo- 
rum,  BC  ,  CA  ;  (Nam  eft  ut  BC,  ad  CA,  in 
triangulo  ABC?  ita  CA ,  ad  CK  ,  in  triangulo    .  .,. 
KAC,)  ^habcbit  triangulum  KAC  ,  ad  triangu-  di^fext: 
lum  ABC,  duplicatam  proportionem  ejus,  quam 
habet  CA,  ad  BC,  thabet  autem  &  figura  CH,  e  19.  vd 
ad  figuram  BD  ,  proportionem  duplicatam  pro-  10.  faa* 
tionis  CA  ,  ad  BC.   /Quare  erit  ut  triangulum  fiupi*. 
KAC ,  ad  triangulum  ABC  ,  ita  figura  CH,  ad 
figuramBD.  Eadem ratione  ofteadetur  elfe,  ut  trian- 
gulumKBA,  adABC:  itafiguramBG,  adfigurapi 
BD.    Quoniam  ergo  rurfus  eft ,  ut  KAC,  prima 
quantitas  ad  ABC  ,  fecnndam  ,  ita  CH ,  tertia 
ad  BD,  quartam;  ItemutKBA,  quintaadABC, 
fecundam,  itaBG,  fexta  ad  BD,  quartam; /erjt  g^fg^: 
&  primaKAC,   compofita   cum  quinta  KBA, 
ad  fecundam  ABC  ,  ut    compofita.  tertia  CH, 
cum  fexta  BG ,  ,'ad    quartarh   BD  Y  Sunt  autein 
KAC ,  KBA ,   prirria  &  quinta  fimul,  «quales 
fecund^  ABC. .  Igitur  CH ,  BG,  tertia  &  fexta   , 

fimul^ 
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fimul,  sequales  quoque  erunt  quarte  BD.  Quod 
eft  propofitum. 

Aliter.     Ut    quadratum    re&»    AG  ,     prima 

quantitas  ,  ad  quadratum   re6te  BC ,  lecundam 

-quantitatem ,  ita  efl  figura  CH,  tertia  quaotitas, 

Ji  ip.«o#Md  figuram  BD  ,  quartam  quantitatem ;   h  cum 

ao  ftxt.  utraque  proportio  nt  duplicata  proportiouis  AC, 

ad  BC.    Similiter  erit  ut  quadratum  reft»  AB, 

GUinta  quantitas,  ad  quadratum  te&x,  BC,  fecun- 

aam  quantitatem,  ita  figura  BG,  fexta  quantitas, 

i>4fw</;,ad  figuram  BD  ,    quartam  quantitatem.    /Quo- 

,circa  erit  ,  ut  prima  quantitas  cum  qutnta,  nuni- 

rum  quadratum  re£te  AC  ,  cum  quadrato  reds 

AB,  ad  fecundam,  hoc  eft,  a4  quadratum  re6te 
BC ,  ita  tertia  quantitas  cum  fcxta ,  nimirum  fi- 
gura  CH,  cum  figura  BG,  ad  quartam,  videlicet 

k47^Wad  figiuram  BD :  iSunt  autem  quadrata  refbrum 

AC ,  AB ,   fimul    «qualia  quadrato    re&e  BC. 
.Igitur  &  figurae  CH ,  BG,  figure  BD,  aeouales 

erunt.    Quod  eft  propofitum.    In  re&angulis  igi- 
\  :  .    tur  triangulis ,    figura   qua&vfc   &c.    Quod   erat 
oftendendum. 

^g:      T  H  E  0  R.  -2a.    PROPOS.   32- 

Si  duo  triangula ,    quse  d(uo  latera  duobus 

/  \      lateribus  proportionalia  habe^nt ,    fecuadum 

..      ...     unum    angulum   compofi»   fueript  ,  iu  ut 

homologa  eorum  Jatera  fiat  ettam  parallela: 

tum   reliqua    illorum  triangolomm  latera  in 

ce&am  lineam  eollocata  repeYientur. 

TjiB.  TJAbeant  triangula  ABC,  DCE,  latfca  AB, 

XXF.      *■*•  AC.  lateribus  DC,  DE,  proportionalia ,  ut 

j%.  m-    quidem  AB,  ad  AC,  ita  DC,  ad  DE,  compo- 

-  nanturque  ad  angulum  ACD ,  ita  ut  latera  p6- 

mologa  AB,  DC,  item  AC,  DE,  inter  fe  fijit 

parallela.    Dico  duo   latera  rdiqua  BC,  CE, 

rectam  componere  lineam*    Cum  enim  parallelp 

•i^^rten fint  AB,  DC,  *erit  angulu»  A>  alterno  ACD> 

fequalis  • 


~*z*  1*J 


LIBBRSEXTUS.        169 

acqualis :  Eademque  ratione  angulus  D ,  eidem 
AGD,  atqualis  erit;  ac  propterea  A,  &  D,  inter 
fe  quoque  exiftent  scquales.  Quoniam  igitur  tri- 
angula  ABC,  DCE,  habent  latera  circa  «quales 
.angulos  A  ,  &  D  ,  proportipna!ia ;  ipfa  6erunt  b 
inter  fe  «quiangula ,  habebuntque  «qualcs  angu*  * 
losB,  &  DCE.    Additis  ergo  «qualibus  A,  & 

ACD,  aqualibus  angulis  B,  &  DCE,  erunt  duo 
anguli  B,  &  A,  duobus  angulis  DCE,  ACD, 
hoc  eft ,  angulo  ACE,  xquales.  Rurfus  addito 
communi  ACB,  fient  tres  anguli  trianguliABC, 
duobus  angulis  ACE ,  ACB ,  $quales:  rSed  illi  c$t./riW 
tres    xquales  fiint  duobus  reftis.    Ergo  &  duo 

ACE ,  ACB,  duobus  erunt  reftis  aequales :  ^At-  d  14/rM 
que  idcirco  BC,  CE,  unam  redam  lineam  con- 
itituent.    Itaque  fi  duo  triangula,   quae  duo  late- 

ra  duobus  latcribus  proportionalia  habeant  ,   &c* 
Quod  erat  demonftrandum. 

THEOR.    23.    P.ROPOS.    33.       xahi 

In  aequalibus  circulis ,  .anguli  eandem  ha- 
bcnt  rationem  cum  peripheriis  ,  quibus  in- 
fiflunt ,  five  ad  centra ,  iive  ad  peripherias 
conftituti  infiilant:  Infuper  vero  &  fe&o- 
res ,  quippe  qui  ad  centra  confiftunt.  - 

Slnt  duo  circuli  fcquales  ABC,  EFG,  quorum      TJK 
centra  D  ,  H  ;  fumanturque  ex  circulis  duo  "* 
arcus  quicunque  BC,  FG,  quibus  ad  centra  qui-  fr  "J 
dem  infiftant  anguli  BDC,  FHG;  ad  circumfe- 
rentias  vero  an^uli  BAC ,  FEG.    Dico  effe  ex 
fententia  defin.  6.  lib.  5*.  ut  arcum  BC ,  ad  ar- 
cum  FG,  ita  angulum  BDC,  ad  angulumFHG, 
&  angulum  BAC ,  ad  angulum  FEG;  &  fefto^ 
rem  infuper  BDC  ,  qui  re<2is  BD.  DC,  &  ar* 
cu  BC ,  continctur  ,  ad  feftorem  r  HG  ,   quem 
conyrehendunt;  redae  FH ,  HG  ,  &  afcus  T,G.  • 
Dudis  enim  reftis  BC ,  FG ,  aapplicentur  ipfi*  '^fltff? 
in  ciretriis  «quates  Tedte;  CI,  quidem  ipfi  BC. '     •  * 

Ar 
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At  vero  GK,  KL,ipfi  FG:  ducadturque  refte 
ID  ,  KH ,  LH.     Quoniam  igitur  aquales  funt 
b%6urtU.  tc&x  BC  ,  CI  t  b  erunt  quoque  aequalcs  arcus 
cij4iriL  bc,  CI,  *ac  propterea  &  anguli  BDC,  CDI, 
«quales  erunt.    Eadem  ratione  aequales  erunt  & 
■•  J     arcus  FG,  GK,  KL,  &  anguli  FHG,   GHKf 
KHL.    Quam   multiplex  ergo    eft    arcus  BCI, 
ipfius  arcus  BC,  tam  multiplex  erit  angulusBDI, 
ieu  aggregatum  angulorum   prope  centrum  D, 
ipfiftentium  arcui  BCI ,  anguli  BDC :  Et  quam 
rnultiplex  eft   arcus   FGKL ,  ipiius  arcus  FG , 
%  . . ..  tam  multiplex  erit  angulusFHL,  fcu  aggregatum 
'       an&ulorum  prope  centrum  H,  arcui  FGKL,  in- 
•  fiftentium ,    anguli   FHG,  quia  in  tot  angulos* 
aeq^ales  divifi  iunt  anguli  BDI,  FHL,  in  quot 
arcus    aequales    fefti   lunt    arcus  BCI  ,  FGKL. 
Quoniam  vero  fi  arcus  BCI ,  squalis  fuerit  arcui 
di7^o.  fGKL,  ineceffario  angulus  BDI,  angulo  FHL, 
aequalis  eft  :   Ac  proinde  fi  arcus  BCI ,  major 
fuerit    arcu    FGKL  ,   neceffario  angulus  BDI  , 
major  eft  angulo    FHL  ,  &  fi  mtnor ,  minor : 
Deficient  propterea  una  arcus  BCI,  &  angulus 
BDI  ,  aeque  multiplicia  prims  magnitudinis  BC, 
&  tertiae  BDC ,  ab  FGKL  ,   arcu  ,  &   angulo 
FHL  ,   aeque  multiplicibus  fecundx  magnitudinis 
FG  y  &  quartse  FHG  ,  vel  una  aequalia  erunt , 
vel  una  excedent ,  fi  ea  fumantur,  gua&  inter  fe 
•  6.  dtf.  refpondent.    'Quare  qux  proportio  eft  arcusBC, 
$u*t*       primae  magnitudinis  ,  ad  arcum  FG ,  fecundam 
magnitudinem ,   ea  erit  anguli  BDC,  tertiae  mag- 
N     . t        nitudims ,  ad  angulum  FHG ,  quartam  magnitu- 
dinem: 

Atque  hoc  verum  etiam  eft  de  fpatiis  circa 
centra  ,  hoc  eft ,  ita  erit  arcus  BAC ,  ad  arcum 
FEG,  ut  fpatium  ad  centrum  D ,  inuftens  arcui 
BAC,  ad  fpatium  ad  centrum  H,  infiftens  arcui 
FEG ,  ut  ex  demonftratione  patet.  Nam  &  hstc 
fpatia ,  fi  «qualia  funt  infiftunt  «aualibus  arcu- 
bus,  &  fi  inaequalia,  inaequalibus,  &c. 
Quoniam  vero  ut  angulus  BDC ,  ad  angulum 
(if.lKkt.  FHG ,  /Ita  eft  angulus  BAC,  ad  angulumFEG, 
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f  cum  illi    homm  fint   dupli ,   perfpicuum  cft ,  g%*tmm 
b  ita  efle  quoque  ahgulum  ,  BAC ,  ad  angulum  kiLjrt* 
FEG  ,   ut  eft  arcus  BC,  ad  arcum  FG.    Quod 
tamen     eifdem"    argumentis    demonftrari    poteft , 

Suibus  ufi  fumus  in  angulis  ad  centra  conftitutis, 
prius  ducantur'  re&ae  IA,  KE,  LE,  &c. 
Quod  fi  ad  circumfercntias  conftituti  fint  an- 
guli  ejufmodi  BAC,  FEG,  ut  reftae  duftac  BD, 
CD;  FH,  GH,  ndn  conftituant  angulo*  in  cen- 
tris  verfus  arcus  BMC,  FG;  furnenda  erunt  fpa- 
tia  BDC,  FHG  ;  qiiae  dupla  etiam  fiint  angulo- 
rum  ad  circumferentias. 

Conftituantur  jam  in  fegmcntis  BC,  CI,  an- 
guli  BMC,  CNI,  /qui  aequales  erunti  cum  in-  ii  7. tert*: 
nftant  arcubus  xqualibus  BAC ,  CBAI.    Quare 
fimilia  erunt  fegmenta  BMC,  CNI,  Jatque  adeo  kx+ttrtu: 
inrer  fe   aequalia ,  propterea  quod  liint  luper  re- 
6tas  BC^CI  ,  asquales.    Additis  igitut  triangulis 
BDC,   QDI ,  /quje  aequalia  quoque  funt,  fient  1  4.frmi 
feftores  BDC  ,  CDI  ,  aequales.    Quapropt^r  tam 
multiplex  erit  te&or  BDI ,  fe&otis  BDC,  quam 
cft  multiplex  arcus  BCl  ,  ipfius  arcu?  BC.    Si- 
miiiter  <  ftendcmus ,  fedtorem  FHL  ,  tarA  multi- 
plicem  cflc  fedtoris  FHG  ,  quam  maltrplex  eftar- 
cus  FGKL,  ipfi-is  arcus  FG.    Quoniam  vero  fi 
arcus  BCI ,  aequalts  fuerit  arcui  FGKE ,  fedtor 
quoquc   BDI  ,  fedtori  FHL ,  aequalis  eft,  (ut  in 
icftoribus  BDC,  CDJ,  oftenfum  fuit,)  &  fi  ma- 
jor,  major;  &  fi  minor,  minor:  Deficient  prop- 
terca  una  arcus  BCI,  &  fcdtor  BDI^  aeque  mul-       *•••" ' 
tiplicia  primoe  magnitudinis  BC  ,   &  fcrtiae  BDC, 
ab  arcu  FGKL,  &  fedtore  FHL,  aeque  multipli- 
cibus  fccundas  magnitudinis  FG,  &  quartaeFHG, 
vel  una  aequalia  erunt  :  vel  una  excedem  ;  fi  ea 
fumantur  ,    quae  inter  fe  r,efpondent.    iQuamo-  i  6.  drfi 
brcm  quae  proportio  elt  arcus  BC ,  primae  magni-  q*t*tt. 
tudinis,  ad  arcum  FG,  fccundam  magnitudinem, 
ca  erit  fcdloris  BDC  ,    tertiae   magnitudiuis  ,  ad 
fedtorem  FHG  ,  quartam  magnitudinem.    In  x- 
qualibus  ergo   circulis ,    anguli   eandem    habent 
rationem  cum    peripheriis ,  &c.    Quod  demon- 
ftrandum  erat.  Com- 
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"   Commodius    fortafle    inftituctur   deraonftratic» 
,*Koc  giodo.    Sumantur  (faltem  cogitatione)  quot— 
vis  circQji  «quales  circulo  ABC,  atque  in  fin— 
guHs  capiantur  finguluarcus  arcui-BC,  aequales^ 
quibus   infiftant  anguli  tam  ad  centra,  quam  ad 
circumferentias.   .Erunt    enim   omnes    hi  angulf 
aquales   angulis   fiDC,  BAC,  ob  asquaiitatein 
arcuum ,  quibus  infiftun* :  ac  proinde  eorum  ag- 
eregata  fta  multiplicia   erunt  angulorum  BDC  , 
BAC,  ut  eft  multiplex  aggregatum  omnitim  ar- 
cuum  ipfius  arcus  fiC.    Deinde  fumantur  etiam 
quotvis  circuli  «quales   circulo  EFG,  &  in  fin- 
gulis  accipiantur  linguli  arcus  arcui  FG,  aequa- 
les  ,    &c.    Hac  enim  ratione  vitabitur  confurto 
linearum,  &  angulorum  in  circulis  ABC,  EFG, 
du»  ncccflario  oritur ,  quando  arcus  BC,  FG  , 
lunt  magnt,  &  eorum  multiplices  accipieudi  funr, 
ut  perfpicuum  eft.    Nam  (}  arcus  eflcnt  13CI  , 
FGL,  auibus  infiftunt  anguli  BDI ,  FHL,  ad 
centra,  oc  BAI,  FEL,  ad  circumferentias ;  non 
poterunt  eorum  multipliccs  fumi  fme  conrufione, 
ut  patet.    H«c  autem  confufio  vitatur ,  fi  plures 
circuli  aequales  adhibeantur,  ut  diximus. 

COROLLARIUM. 

Hioc  msoifeftum  cft  ,  fic  cfle  6&oiem  ad  fe&oiem  • 
ut  cft    trgului  td    aogulum.    Utraque  eoim  proportio 


fc  cacdcm  cruot. 
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EU  CLI  D  I  S 

ELEME  NTUM 

UNDECIMUM. 
Ec  (olidorum  primum. 

POftquam  Euclides  in  prioribus  fex  libris  abnnde  % 
de  ea  Geometria  farte  dijferuit  ,  cpu  cirea 
plana  verfatur  ,  fibique  nomen  GeometrU  . 
tanquam  proprium  ,  ufurpavit  ;  Nunc  aggredttur  in 
boe  libro  undecimo  eam  partem  Geometrue,  eput 
corpora  ,<  Jive  Jolida  confiderat,  prophoque  vocabui*  . 
Stereometrta  efi  appellata. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.     I. 

Solidum  eft ,  quod  longitudinem  ,  lati- 
tudinem  ,    &  craflitudinem  habet. 

TJ  Xplicat  autemprius ,  more  fuo ,  vocesad  eam  rem 
perneceffarias  ,  quarum  prima  eft  :  Soltdum  9 
ftve  corpus :  nempe  tertium  genus  quantitatis;  docet 
igitur  eam  quamitaten  f  qua  prtter  longitudinem 
latitudinemque  fortita  cft  craffitudinem ,  feu  profun- 
ditatem  ,  ita  ut  tres  dtmenfiones  poffideat ,  unam 
qutdem  fecundum  longitudinem  ,  aliam  vero  fecun- 
dum  latitudinem  ,  cy  texttam  fecundum  profundita- 
tem  ,  feu  crajfuudinem  ,    altttudimmve ,   appellari 
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EUCLI  D  I  S 

E  LEM  E  NTUM 

UNDECIMUM. 
Ec  folidorum  primum. 

POflcjuam  Euclides  %in  priorHms  fex  libris  abnneU  > 
de  ea  Geometrid  farte  diferuit  ,  cpu  circa 
pkna  verfatur  ,  fibique  nowen  Geometrut . 
tancfuam  proprium  ,  ufurpavtt  ;  iV»w  aggredttur  in 
boe  libro  undecimo  eam  partem  Geometrid,  qu& 
corpora  *  Jive  Jolida  confederat,  propriotjue  vocabtd*  • 
Stereometria  efi  appellata. 

DEFINITIO.    I. 

» 

Solidum  efl ,  quod   longitudinem ,  lati- 
tudinem  ,   &  crafikudinem  habet. 

"C  Xplicat  autemprius ,  more  fuo ,  vocesad  eam  rcm 

pernecejfarias  ,  cjuarum  prima  eft  :  Soltdum  9 
Jive  corpus :  nempe  tertium  genus  quantitatis\  docet 
igitur  eam  quantitaten  f  cjux  prdter  longitudinem 
latitudinemtjue  fortita  cft  craffitudinem ,  Jcu  profun- 
ditatem  ,  ita  ut  tres  dimenftones  pofftdeat ,  unam 
quidem  fecundum  longitudinem  ,  aliam  vero  fecun~ 
dum  latitudinem  ,  Gr  texttam  fecundum  profundita- 
tem  ,  feu  crajfuudinem  ,    altitudincmve ,   appellari 

S  Joltdum, 


0 
\ 


\ 


f 


»74  EUC  LlblS    GEO  METRIM. 

folidum ,  five  corpus :  quemadmodum  quantkas  /#/*- 
gitudinem  tantum  habcns ?',  linea;  qtuvero  longitu- 
dini  latkudinem  adjicit ,  fuperficies  ,  vocatwr  ,  ut 
in  primo  lib.  diximus. 

Porro  quemadmodum  Mathematici ,  utre&ein- 
telligamus  lineam  ,  ptdcipiunt  ,  #l  imagininemur 
punlhum  aliquod  e  loco  in  locum  moveri\  h*c  enim 
defcribit  vefHgium  qttoddam  longum  tantum ,  hoc 
*/?,  lineamy  propterea  quod  punflum  omniseftmag- 
nitudinis  expevs,  ut  autem  percipiamus  fuperficiem  , 
manenty  ut  intelligamus  lineam  aliquam  in  tranfver- 
fum  meveri ;  hac  enim  defcribet  vefligium  longum 
Cr  /dftu»  duntaxat ;  longum  quidem  propter  longitu- 
dinem  linea  ,  /*um*  cwp  propter  motum  illum ,  ^ai 
*#  tranfverfum  eft  faBus ;  «vireflx  «0**9  profunditate, 
quod  Cr  Unea  itiius  fit  expers:  Ita  quoqtte,  ut  nobis 
ob  §culos  ponant  corpus ,  feufolidum,  hoceft,  quan- 
titatem  trina  dimenfione  praditam  ,  confulunt ,  «t 
concipiamus  fuperficiem  aliquam  aqualiter  elevari  , 
yfo*  i»  tranfverfum  moveri ;  Jbw  «»/«*  ratione  de~ 
fcribetur  veftirium  qnoddam  longumy  latumy  atqne 
profundum  ;  longum  quidem  cr  latum ,  .ob  fuperfi- 
ciem ,  qua  longa  <&*  lata  exijht  \  profundum  vero 
feu  cra/pim,  propter  elevationem  illam,  feu  motum 
fuperfiaei.  Hac  ergo  quanthas^  folidum\  five  cor- 
pus  vocatnr. 

:  ;  DEFINITIO.    II. 

Solidi  autem  extremum ,  efl  fuperficies. 

QUemadmodum  linea  finita  in  extremitatibus  punm 
fta>  fuperficies  vero  lineas  recipitf  ut  in  I  •  lib- 
docuit,  ita  nunc  ait  Solidi  finiti  extremum  ejfefuper- 
ficiem*     Cum  enim  folidum  ,  five  corpus  efficiatur 

ex 
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ex  illo  motu  imaginario    fuperficiei  ,  perfpicuum  ejt 
extremas  partes  illius  effe  fuperficies. 

D  E  F  I    N   I   T  I  O.     III. 

Linea  refta  eft  ad  planum  refta  ,  cum 
ad  reclas  omnes  lineas ,  a  quibus  illa  tangi- 
tur ,  quaeque  in  propofito  funt  plano,  reftos 
angulos  emcit. 

• 

TJ7- linearefia  AB  ,  planoCDy   infifiensy  itaut       7jJ& 

By.punftum  fit  tn  fublimi  extraplanum  CDy  XXFh 
at  punBum  A  ,   in  ipfoplatw  ,  tum  demum  dicetur  &:  £2 
reflafeu  perpendicularis  adplanum  CDy  cumrefios 
effecerit  angulos  cum  lineis  AEy  AFy  AD ,  AG9 
Cr  cum  omnibus  aliisy  qua  in  eodem  exiftentes  plano 
ipfarn  tangum   in  punfio   A.     Hae  enim  ratione 
fiet ,  ut  AB  ,  aqualiter  infiftat  plano  CD  ,  O*  non 
magis  tn  unam  partem ,     quam  tn  aliam  tnclinet. 
Nam  produfla  ri£la  DA  ,     ad  H ,    cum  angulus 
BADy  ponatur  rsflusy    erit  quoque  deinceps  BAH9 
reflus,  tdeoque  illi  aqualts.     Eademque  rationepro- 
trafia  qualibet  linea  in  plano  CDy  faciet  ABy  cum 
illa  duos  angulos  tjxales.     Ac  prppterea  aquabiliter 
ipfi  plano  infiflet.     Quod  fi    fieri  poffet ,    ut  AB  , 
cum  una  Imea  ex  A  ,    in  plano  CD  ,  edufla  non 
efficeret  angulum  refium ,  ettamfi  cum  aliis  omnibus 
refium  angulum  conftaueret ,   non    diceretur  AB , 
refla  ad  planum   CD.     Itaque   quando   conceditur 
iinea  aliqua  ad  planum  reSa  ,  concedendum  quoque 
erit ,   eam  cum  emnibxs  in  eodem  plano  duflisy  qua 
tpfam  tangunt  ,    reflos    confiituere    angulos.     Et  e 
vontrarioy  ut  refle  concludatur  ,    iineam  quampiam 
effe  ad  planum  datum  refiam ,  demonfirandum   erit 
prius  ,   eam  cum  omnibus  in  eodem  plano  dufiis , 
qua  ipfam  tanount ,  reflos  anqulos  connccre.± 

r  5  2  DEFI- 
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DEFINITIO.    IV. 

Planum  ad  planum  redtum  eft ,  cum  re- 
ftae  lineae ,  quoe  communi  planorum  fe&ioni 
ad  re6tos  angulos  in  uno  planorum  ducun- 
tur ,   alteri  plano  ad  reftos  funt  angulos. 

TAB.  TNJiftatplanumAB>  plano  CD9  itaut  linea  AQ, 
XX.VU  fit  in  fublimi  y   hocefty  extra  planum  fubjefhm 

fi*  *9  CD>  at  EB  y  in  ipfo  eodemplano.  Sit  aufem  ho- 
rum  planorum  communis  feBio  EB>  qu*9  utdemon- 
ftrabitttr  propof.  ^ .  hujus  lib.  refta  erit  linea.  In 
hac  autem  fumptis  puntfis  quotcunque  G,  /;  ex  ipfis 
inplano  AB,  ducantur  GF ,  ///,  perpendiculares 
ad  communem  fe&ionem  EB.  Si  igitur  linejt  FG> 
HI ,  ad  planum  alterum  CD  ,  reHa  fuerint9  hoc 
'  e/iy  recios  angulos  effecerint  cum  lineis  GK9  GL9 

GM ;  INy  /0,  /P,  Cr  cum  aliis  omnibus  in pla* 
no  CD9  4  punSis  G ',  O*  /,  duftis;  dicetur  planum 
AByad  planum  CD  ,  reftum  ;  quia  hoc  modo  non 
maiis  in  unam  partem  inclinabity  quam  in  alteram  > 
fedy  dCjuabiliter  illi  infiftet.  SienimKG%  produca- 
tur  ad  R  ,  cum  angtdus  FGKy  ponatur  reflus\  erit 
O"  angulns  ei  deinceps  FG  R  ,  reflus  ;  ideoque  illi 
dqvalts;  Ea.temcjne  ratione ,  protraEla  qualibet  alia 
Unea  in  plano  CD>  fient  utrobiqne  k  lineis  FG ,  HI , 
anguli  <cc/'iales.  Qiiare  planuni  AB  ,  Aquabiliter 
plano .  CD  ,  infeftet.  Quotiefcunque  igitur  planum 
^  altcjuod  rehlum  efe  conceditur  ad  planum  aliud>  con- 
cedendum  ynoque  erit ,  lineas  perpendiculares  in  uno 
eorum  ad  communem  fellionem  deduSlas%  rettas  quo- 
cjue  effe  ad  alterum  planum.  Et  contra ,  ut  colLiga» 
tur  planum  quodpiam  ad  aliud  effe  rettum,  oftenden- 
dum  prius  erit ,  lineas  perpendicularej  in  uno  eorum 
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ad  communem  feBtonem  du&as ,  reftas  ejfe  ad  reli- 
quumplanum.  ' 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    V. 

Reftae  lineae  ad  planum  indinatio  eft, 
cum  a  fublimi  termino  reftae  illius  lineaeNad 
planum  dedufta  fuerit  perpendicularis ,  at- 
que  a  punfto  ,  quod  perpendicularis  in  ipfo 
plano  fecerit ,  ad  propoutae  illius  Kneae  ex- 
tremum,  quod  in  eodem  eft  plano  ,  altera 
refta  linea  fiierit  adjunfta :  eft  ,  inquam  an- 
gulus  acutus  infiftente  linea,  &  adjunfta 
comprehenfus. 

TNfiftat  retta  AB  ,  plano  CD ,  non  ad   angu-      TJ  B. 

Us    rcttos ,  fed    inclinata  ,      ita  ut  punftum  XXVL 
JS,  fit  extra  planum  in  fublimi>  punftum  vero  A%  A'  5" 
in  plano.     Deinde  ex.By  terminofublimi reft*  AB , 
imelligatur  ad  idem  planum  deduSa  perpendicularis 
BE  ,  faciens  in  plano  punttum  £;  atqne  ab  Ey  ad 
Ay  adjungatur  refta  EA  ;  eritque  necejfario  angulus 
BAE  ,  acutuSy  zcum  in  triangulo  ABE>  duo  an-  tij.frimi 
guliiBAEy  BEAy  duobus  fint  reBis  minores ,  O* 
angulus    BEA  ,    reftus.     Angulus   igitur    acutus 
BAE  ,    comprehenfus  linea  infifiente  AB  ,  €f*  ad- 
junfla  AEy  dicitur  inclinatio  reftd  AB ,  ad  diftum 
planum  CD ;  Ita  nt  tanta  dicatur  ejfe  inclinatio  lined 
AB  ,   ad  planum  CD.,  quantus  efi  diilus  angulus 
acutus  BAE. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    VI. 

m  • 

9 

Plafti  ad  planum  inclinatio  ,  eft  angulus 
acutus  reftis  lineis  contentus  ,  quae  in.  utro- 
que  planorum  ad  idem    communis  feftionis 

S  3  pun- 
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punftum  du&ae,  reftos  cum  fe&ione  angu- 
los  efficiunt. 

*  T)Lano  nanujue  AB  ,  infiflat  planumCD,  ita  ut 
pars  ad  C,  fit  in  fublimi  extraplanum  ABy  &* 
pars  adD%  in  ipfo  plano  A  B ,  fucjue  CD ,  inclina- 
tttm  ad  AB  ;  Cr  communis  eorum  feftto  ftt  DE. 
Si  igitur  ad  DE ,  communem  fetlionem  ex  ejus  pun~ 
ffo  F9  dud  perpendiculares  ducamur  y  FG\  e/uidem 
in  plano  AB  ,  &  FHy  in  planoCD ;  diceiuran- 
gutus  acutus  GFH  y  dittis  reftis  cornprehenfus  y  in- 
clinatio  plani  CD ,  ad  planum  ABy  ita  ut  tanta  cjfe 
dicatur  inclinatio  plani  adplanum,  quanius  ejl  diftus 
angulus  acutus. 

DEFINITIO.    VIL 

Planum  ad  planum  fimiliter  inclinatum  e£ 
fc  dicitur ,  atque  alterum  ad  alteram  ,  cum 
dlifti  inclinationum  anguli  inter  fe  fuerint  ae- 

quales. 

* 

^S^On  obfcura  eft  hac  definitio ,  prdcedente  benein* 
teUefta.     Unde  planum  ad  planum  magis  incli- 
natum  efe  dicetur9  cujus  angulus  inclwationis  mnor 
extiterity  atque  adeo  *  recio  magis  recejferit. 

DEFINITIO.    VIII. 

Parallela  plana  funt ,   quae  inter  fe  non 

conveniunt. 

TTNtellige  9  in  quamcunque  partemy  etiam  infinue, 

producantur:  hoc  efl,  five  ad  dexteramt  five  ad 

finifbram.:   O*  five  furfum  ,  five  deerfum ,   &c. 

Suntenimquddamplanaqudnetaddextram,  necad 

fini- 
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finifhram  produSa  conveniuni;  nec  tamen  ob  id  pa~ 
rallelafunt  dicenday  quia  nimirum  velfurfitm,  Vel 
deorfum  protrafla  ,  tandem  coeunU  Nam  fifuma* 
tur  teftum  aliquod,  cujus  fafiigium  inttlligatur  ab~ 
fciffum,  remanentiaduoplananonconveniem ,  quam* 
vis  producantur  infinite  ad  dexteram  ,  Cr  adfini- 
firam:  Sed  tamen  quia  furfum  protenfa  coeunt ,  ni- 
mirum  in  ipfq  fafiigio  ,  idcirco  non  dicentur  paral~ 
lela. 

Sit  enim  teHum  qnodpiam  BACEDF^  contemum      7AK 
duobus  planis  ABED  9  ACFDy  cujus  bafisBCFE,***1* 
auferaturque  faftigium  GAHKDL     Quefaftoper-  *  * 
fpieuum  efi ,   reliqua  plana  GBEK  ,   JFJCFI ,  non 
convenire  inter  fe9  fi  ad  partes  GB  y  JHCy  vel  ad     ' 
'  fartes  KEf   IF ,  pfoducamur  ;    nec  tamenidcirco 
farallela  dicentur ,  cumproduftaadpartes  GKy  HI9 
aonveniant  in  fafiigio  AD.     Vt  igiturplana  aliqua 
dicantur  parallela,  neceffe  efi ,  ut  in  nullamfartem 
frodufta  interje  conveniant. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.     IX. 

Similes  folidae  figura  funt ,  quae  fimilibus 
planis  continencur  multitudine  aequalibus. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    X. 

-flEquales  ,  &  fimiles  folidae  figurae  fimt , 
quae  fimilibus  planis  ,  multitudine ,  &  mlg- 
nixudine  aequalibus  continentur. 

QUod  fi  plana  fimilia  ,  quihus  corpora  fimilia  ex 
Jpricidenti  definitione  ctrcumfcrtbuntur 9  fuerint 
aqualia  %  finrula  fingulis  ,  dicentur  ejufmodifiiurd 
folidanonfoTumfimilesy  verumetiamaquales.  Nam 

S4  J> 
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'  fi  animo  conctpiantur  fefe  penetrafemutuo  hujufmod* 
filida,  neutrum  alterum  excedet ,  propter  dqualua- 
Um,  ac  fimilkudinem  planorum. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.     Xf. 

Solidus  angulus  efl  phrrium  ,  quam  dua- 
rum  linearum  ,  quae  fe  mutub  contingant , 
nec  in  eadem  funt  fuperficie  ,  ad  omnes 
Uneas  inclinatio. 

,  T}0*  tinek  ih  eodem  exifientes  plano,  quanonin 

\  diretfum  jacentes  ad  unum  pun&um  conveniunt , 

efficiunt  angulum  planum  ,   uf  lib.   t .  expofuimm  , 

TAB.  qualis  efi  angulus  BAC9  contentusduabuslinets  ABy 

XXVI.    '  ACy  in  eodem  plahe  conflitutis.     Si  igitur  accedat 

™%  *•    x  tertia  quadam  linea  AD  ,   qua  non  tn  eodem  cum 

illis  plano  exiflat  ,  fed  punttum  D  %  fit  in  fublimi 

extra  illarum  planum ,  efficietur  ai  pnnftum  A ,   */»- 

gulus  foliduSy  five  corporeus.     fdem  contingeret ,  fi 

quarta  linea  ,   vel  quinta  ,  vel  d?nique  plures  adjun- 

r  gtrentur  ,   licet  anguli  qnamitas  variaretur.     Dixit 

autem  Euclides,  liwas  anptlum  folidum  condituentes 

non    debere    in  eadem   fups-fice  exiflere   ,     qxt- 

niam  videlicet  ,    (i  tres  line*  AB\    AC ,    AD  , 

in  eadem  cotififterent  fupe*ficie\  non  efficeretur  angu- 

tits  folidas  ad  fun&um  A  ,  fed  \planus  dmtaxat  ex 

.    iuohus  planis  BAD  9    DAC9  compofitus.     Quod 

fi  AD  >   fit  in  fublimi,  boc  efl ,  extra  planum ,  in 

quo  fmt  AB  ,    AC ,  jam  non  compohetur  angulus 

...flanusmus£x  BAD9  DACf  immo  circa  punctum 

.   A  ,    tres  pfaut  confifcm  anguli  &AD  +    DAC , 

«...  CAS  ,  qiH  ut  ?nox  (ficetury  folixum  confiituunt  an~ 

t  ,£filu??'     Idm  dices ,  fi  plures  fuerint  titt^e',  C7"  id~ 

u  aircoplures  qxoqne  anguliplani.     °         '       * 

'  ALI- 
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EFGH:  vel  pentagona  ABCDE,  FGHIK ,  Crc: 
Parallelogramma  vero  ACFD,  ABED%  CBEFz 
vel  ABtE,  ADHE%  CDHG,  CBFG:  velABGF% 
AEKF,  DEKl,  DCHI ,  BCHG;  dkmturfrif* 
mata.  Jtaque  frifma  nil  aliud  erit9  quam  columfyk 
quddam  laterata  aqualis  crajfuudinis ,  cujns  bafes  op- 
poftu  funt  aquales  ,  pmiles  ,  C^  faralleUy  five  hd 
jint  trtangula ,  five  quadrangula ,  five  fentagona  % 
Crc.  Unde  tot  paralldogramma  conttnebii  prJfma 
quodlibet,  quot  latera,  five  anguli ,  in  uno  quoque 
oppofitorum  flanorum  reperiuntur9  ut  figura  indicmU 

DEFINITIO.    XIV. 

Sphaera  efl,  quando  femicirculi  mfcnente 
diametro  ,  circumdu&us  femicirculus  in  fe 
ipfum  rurfus  revolvitur  ,  unde  moveri  coe- 
•perat ,  circumaffumpta  figura. 

^Jcut  linea  refta  circa  alterum  ejus  extremum 
quiefcens  revoluta  defcribit  circulum:  ita  Cr  fe~ 
micirculus  circa  alterum  ejus  extremum ,  nempe  drca 
diametrum  ,  circumduBus  figuram  defcribit ,  quam 
Geometra  ffharam  appellant.  Unde  quemadmmum 
in  circulo  jpunftum  affigmtdr ,  extremum  videtice^ 
illud  qniefcens ,  k  quo  omnes  Itnea  retla  inforifhe* 
riam  cadentes  funt  aquales ;  frofterea  qtibd  otonei 
aquales  "exifiunt  illi  linea  circumvoluta:  Itaquoqm 
inffhara  funltum  referkur,  nemfe  medtum  diame- 
tri  quiefcentis%  hocefiy  centrum  femictrculi  cirekm* 
duBi^  4  quo  omnes  refia  cadentes  in  perifheriam 
unt  dqualesyeo  fiod  omnes  funt  femtatametro  a$n$ 
.  femicirculi  atmalcs.  Quapropter  ad  fimilitqdinem 
definitionis  drctdi ,  fphxra  defimri  poterit  hoc  etiam 
modor    ' 

Sphaera 
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Sphaera  eft  figura  folida ,  una  fuperficie 
,  comprehenfa ,   ad   quam  ab  uno  pun&o  eo- 

•  rum  ,  quae  intra  figuram  funt  pouta ,  caden- 
4  tes  refte  lineae  inter  fe  funt  aequales. 

D  E   F  I  N  I  T  I  O.    XV. 

# 

Axis  autem  fphaerae ,  eft  quiefcens  illa  re- 
'  6ta  linea  ,  circum  quam  femicirculus  con- 
.  vertitur. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XVI. 

Centrum  fphaerne  eft  idem ,   quod  & 

femicirculi.     . 

D  fc  F  I  N  I  T  I  O.    XVII. 

Diameter  autem  fphaera ,  eft  re6fca  quae- 
dam  linea  per  centrum  du6la ,  &  utrinque 
;    a  fphaerae  fuperficie  terminata. 

•  TJ«>4s  tres  definkiones  non  egent  expofitione%  dum~ 

modo  boc  folum  notetur ,    omnem  diametrmm 

.  fphtr*  poffe  ejfe  axem ,  fi  nimirum  circum  eam  fpbd- 

-,   ra  revolvatur.     Unde  quia   in  defcriftiom  fpiutra 

circa  diametrum  femicirculi  faSus   efi  motus  ipfius 

fpharai  propterea  eam  folam  Euclides  axem  fphara 

.:  nominavit. 

?..         DEFINITIO.    XVm. 

~  Conus  eft  ,  quando  re6tanguli  triangufi 
manente  uno  latere  eorum*,  quae  circa  re- 
6tun  angulum ,  circumdu6him  triangulum  in 

•  fc 
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fe    ipfum   rurfus   revolvitur ,   unde   moveri 
cceperat ,  circumaffumpta  figura. 

Atque  fi  quiefcens  re&a  linea  aequalis  fit 
reliquae ,  quae  circa  reftum  angulum  conver- 
titur ,  Ortnogonius  erit  conus :  Si  vero  mi- 
nor  ,  Amblygonius :  Si  vero  major ,  Oxy- 
gonius. 

\JT fi  triangulum  reilangulum  ABC>  circa  latus      **** 
quiefcem  AB,   quod  efi  circtm  reftumangu-  ij-*^ 
lum>  circumducatur  ,  donec  integram  revolutionem  tj% 
expleat^  defcribetur  foltda  quddam  figura^  qudcon- 
tinetur  duabus  fuperficiebus ,  circulari  una  ac  pUma  9 
quam   BC>  latus  alterum  circa  angulum  reSkum^  fua 
motu  defcribit :  Cr  curvaalia  >  eaqueconvexa>  quam 
latus  AC  ,    refto   angtdo  oppofitum  delineat.     HdC 
igitur  figura  folida  ,   conus  nuncupatur.     Campanus 
autem  pjramtdem  rotundam  appellat. 

Quod  fi  latus  qtnefcem  AB ,  dqualefuerit  circum* 
du3o  iic>  ut  in  figura  ij.  4icetur  cpnus  defcriptus 
Orthogoniuty  feu  rcElangulus  ,  quia-  videlicet  angu- 
lus  prope  verticem  yi ,  reftus  efl.  '  Cum  enim  latera 
AB ,  BC,  ponuntur  dqualia;  zerunt  Ct  anguli  tf.fHmt 
BAC ,  BCA  9  d€fualesy  qui  cum  aquivaleant  uni 
refto,  eo  quod  ABC,  reHtusefi^  erit  angulus  BAC , 
femireflus.  Eodrmque  modo  angulus  BAD  ,  ex 
parte  oppofita  femirettus  erit.  Quare  totus  angulus 
CAD  ,  reclus  erit.  Si  vero  quiefcens  latus  AB , 
mtnus  fuerit  circumduSto  BC ,  ut  infigura  14.  w_ 
cabitur  defcriptus  conus  AmbljgoriiUs  ,  feu  obtufan-  , 
gulus>  quoniam  fcilicet  angulus  ad  verticem  A \  ob- 
tufus  exiftit.  Cum  ertim  BC,  latus  tatere  AB,  fit 
majus;  berit  anoulus  BAC  ,  major  angulo  BCA.  biS#W 
Quare  cum  hi  duo  dquipolleant  uni  reclo  f  propterea 
quod  angulus  ABC  9  ponitur  reilus ,  erit   BAC  * 

ftmfi* 
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D  £  F  LN  I  T  I  O.    XXIV. 

Similes  coni  &  cylindri  funt,  quorum  & 
axes  ,  &  bafium  diametxi  proportionales 
lunt. 

"D  EBe  Euclides  fimilitudinem  eonorum%  atque  ey- 

lindrorum  ab  corum  axibus  ,    Cr  bafium  dia- 

.     . .   metris  fumit.     Dtametri  enim  bafium  indieant  conos 

Cr  cylindros  fecundum  duas  dimenfiones  ejfe  fimiles9 

t  longttudinem  fcilicet  ac  latitudinem;  Axes  vero  eef- 

dem  fecundum  profunditatemy  feu  altkudinem  fimi- 

r  t     n  ^es  '$*  dcwnfrwt'   -  S*nt  en*m  duo  coni  ABC \ 

XXfi-     EFGi  Item  duo  cylindri:  in  qonis  autem  axes  ADy 

j%.i7,i8.  EH >  O*'  bafium  diametri  BC \  FG;  fimiliter  Gr 

in  cylindris.     Itaaue  fi  fuerit  ,   ut  axis  AD  f  ad 

axem  EHy  ita  BC>  diameter  bafis  ad  FG ,  diame- 

trumbafisy  dieentur  tam  coniy  quam  cylindri  (imi- 

les  inter  fe\  quia  videlicet  hac  ratione  tam  fecundum 

longitudinem  Gr  latttudinem  fimiles  funt ,  quamfe- 

cundum  profundttatem  ,    ut  diximusy  nempe  omnes 

eorum  tres  dtmenfiones  proportionales  funt:  Vel  eti- 

amy  quia  triangula  ADBy  EHF  y  ex  quorumre- 

volutione  defcripti  funt  coni ,   nec  non  retlangula 

ABy  EF9  quorum  converfiones  cylindros  effecerunt , 

•""    .       ,h*c  rdtione  fimilia  inter  fe  erunt.      Cumenimfit  ut 

AD  ,    ad  EHf  ita  BCy   ad  FG  ;  Sit  autem  ut 

tifquint.  BC ,    ad  FG  ,    zita  dimidia  BD  ,  ad  dimtdiam 

FH:  erit  quoque  ut  ADy  EHy  ita  DB ,  adHF: 

Cr  permutando  «i  AD  ,  ad  DB ,   ita  EH ,  ad 

HF.     Quare  tam  in  triangulis ,  quam  in  reftangulis 

lateray  eircum  aquales  angulos ,  nempereSlosy  pro- 

portianalia  fwU,  ae  propterea  O*  triangulay  &  re- 

Sangula  fimilia  fnter  fe  erunt  :    Triangula  qui- 

dem9 
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iem%  bpropterea  quod  triangula  unum  angulum  urii  b  ^ftt^ 
angulo  habentia  tqualem,  cr  circum  tquales  angultt 
latera  proporttonalia  ,    nquiangula  funt  ,    cideoque  c  f.fm\ 
latera  omnia  circa  angulos  aquales  habent  proportio- 
fialia  ,    atque  adeo  inter  fe  fimilia  extftunt :  Reftarr-      v 
gula  vero,  deo  quvd^retiqua  duo  iatera  duobus  late*  dj+frtoi 
ribus  AD>  DB%  funt  aqudia  ,  oppofita  oppofitis%  oq  ~~* 

propterea  eandem  cum  his  proporttonem  habenu 

m  "^ 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XXV. 

Cubus  eft  figura  folida  fub  fex  quadra* 
tis  aequalibus  contefita; 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XXVI     .      "  :  . 

'  Tetraedrum  eft  figura  folida  fub  quatuot 
triangulis  aequalibus  ,  &  aequilateris  contenta. 

DEFI-NITIO.    XXVII 

.Oftaedrum  ell  figura  folida  fub  o&o  a> 
angulis  aequalibus  y  &  aequilateris  contenta. 

DEFINI  TIO.     XXVIIL 

m  Dodecaedrum  efl  figura  folida  fub  duode» 
cim  pentagonis  aequalibus  ,  &  aequiiateris  , 
&  aequiangulis  contenta. 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XXIX. 

Icofaedrum   eft  '  figura    folida  fub  vigintf 
triangulis  aeqyalibus,.  &  aequilateris  contenta. 

TJc£?  funt  tjtdnqito'  corpora  ,  qttd  regularia  w- 
"cantur,  cjuod  omma  plana ,   qmbus  conttnen- 

pt% 
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tur%  aqualia  fint  >  aquilatera  ,  Cr  dquianguU,  ut 
ex  eorum  definitionibus  conftat.     A  nomtullis  car- 

...  \  ;  .  fora  Platonica  dicuntur ,  propterea  quod  Pltto  in 
Tymaa  quinque  mundi  corpora ,.  qua  fimplicia  i 
Philofopkis  nuncupantur9   nempe  Cmlum  ,  Itnem  B 

4  ,  :  jtmim,  uiquam,  «<jue  TerrZ,  quhnpebifce  cer. 
pmbus  affmilat. 

DEFINITIO.    XXX. 

[  Parallelepipedum  eft  figura  folida  iex 
figuris  quadrilateris ,  quarum  ,  quae  ex  ad- 
verfo ,  parallete  funt  coatenta.  3 

TAB.  T7 Eluti  folida  figuta  comprehenfa fex  quadrilateris 
xxril.  v  ^BCD\DEFA9ABGF9FGHE9EDCH9 
P*  *••  JiCBG9  quarum  oppofiu  AC ,  FH\  ItemDF9 
C<?>  hem  AGy  DH9  funt  paralleU ,  nominantur 
parallelepipeda ,  quafi  paralUlis  planis  comprehenfa9 
qua  quidem  piana  parallela  oppofitay  funt  CT  aqua- 
lia  y  Cr  fimilia ,  cr  parallelogramma ,  ut  demon- 
firabkur  propof  24.  for/Tu  /& 

D  E  F  I  N  I  T  I  O.    XXXL 

[Solida  figura  in  folida  figura  dicitur.in- 
lcribi ,  quando  omnes  anguli  figurae  infcrip- 
tae  conftituuntur  vel  in  angulis ,  vel  in  Jate- 
ribus  ,  vel  denique  in  planis  figurse  ,  cui 
inferibitun  3 

DEEINITIQ.    XXXII. 

[Solida  figura  folidae  figurae  viciflim  cir- 

•  cumlcribi  dickur  ,    quando  vel  anguli ,  vel 

latera  ,   vcl   denique   plana  figurae   circum- 

%  *  fcrip- 
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fcriptae  tangunt  omnes  angulos  figur»,  cir. 
cum  quam  defcribitur.  ] 

"J^O*  efi  neceffe,  ut  anguli  interioris  figurd  confiu 
tuantur  in  omnibus  vel  mgulis  ,  vel  lateribus9 
vel  planis  exterioris  figur* ,  cum  imerdttm  figura 
exterior  plures ,  tnterdumpaucioresangulos  commeat9 
vel  latera  ,  Vel  ptana,  tjuam  interior:  fidfatisefi9 
ut  omnes  angult  figurst  tnterioru  tangant  vet  aliquot 
angulos,  vel  aitquot  latera  *  vel  denujue  altquotpla- 
na  exterioris  figura  5  ita  ut  nullus  angulus  figura 
interioris  inta^us  relinquatur  vel  ab  angulis,  vel  a 
lateribuSy  vel  demque  k  planis  figura  exterioris. 

T  H  E  O  R.   1.     P  R  O  P  O  S,    1. 

Re&ae  lineae  pars  quaedam  non  eft  in  fub- 
jedlo  plano ,  quaedam  vero  in  fublimi. 

Clt  enim,  fi  fieti  potefi,  reft*  Hnea  AB,  pars      rjm: 
0  quidem  AC,  in  fubje&o  plano  DE,  par$  ve-  yxmL 
to  CB ,  in  fublfmi ,  ita  ut  omnia  punda  partis  jL  * 
AC,  in  plano  DE,  jaceant ,  punfia  vero  omnia         a 
partis  CB,  fupra  planum  DE,  exiftant,  vel  inffa. 
Erit  igitur  in  plano  DE ,  ipfi  AC,  reda  lineae 
continua  quaedam  re&a  linea  in  direfium  pofita, 
nempe  CF.    Quamobrem  duae   rc&a  AB,  AF 
communc  habent  fegmentum  AC.    Quod  eft  ab^ 
furdum,  ex  pronunciatio  10.  lib.  1.    Re£te  igi* 
tur  lineae  pars  quaedim  non  eft  in  fubjcdo  plano, 
quaedam  vero  in  iubliriii.    Quod  erat  demonftran- 
dum. 


a 
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THEOR,    2.    P  R  O  P  O  S.   2. 

Si  duas  re&ae  lincae  fe  mutuo  fecent,  in 
uno  funt  plano.  Atque  triangulum  omne  in 
uno  eft  plano. 

RE6te  linese  AB  ,  CD,  fe  mutuo  fecent  in  E,      TAms 
&  in  EB ,  ED  ,   fumptis  punftis  F,  &  G,  jxnl     ' 

T  2  ut-  /^,. 
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utcamque,  ducatur  re£a  FG,  ut  fiat  trian£uluin 
EFG.  Dico  triangulum  EF(j  ,  iu  uno  cffc  pla- 
no;  Item  reftas  AB,  CD,  in  uno  quoquc  plano 
cxiftere.  Si  enim  trianguli  EFG,  pars  qusedam, 
nimirum  EHIG ,  in  plano  uno  exttat,  &  pars 
qusdam,  nempe  reliqua  FHI ,  iu  fubiiini ,  vel 
comra,  exiftent  quoque  rc&arum  EF,  GF,  par- 
tes  quidem  EH ,  GI,  in  uno  plano,  partes  vero 
HF,  IF,  in  fublimi .  vel  contra  quod  ficri  non 

%  iT  tmd.  poile ,  jam  fupra  a  demonftratum  eft.  Quod  fi 
cjufiiem  trianguli  pars  quidem  EFIK ,  in  uno 
plano  credatur  efle,  pars  autem  GIK,  in  fuMi- 
xni ,  vel  contra ;  erunt  eadem  ratione  redarurn 
EG,  FG,  partcs  quidem  EK,  FI,  inuno  plano, 
partes  vero  RG,  IG,  in  fublimi,  vel  contra.  St 
denique  ejufdem  trianguli  pars  quidem  FHKG, 
*  in  ubo  concedatur  ette  plano ,  pars  vero  EHK, 
in  fublimi,  vei  contra;  erunt  quoque  rcftaram 
FE,  GE,  partcs  auidem  FH,  GK,  in  uno  pla- 
not  parccs  autcm  HE,  KE,  in  fublirni,  velcon- 

b  il  mui.  tra.    Quae  omnra  abfurda  fimt ,  £ut  eft  demon* 

ftratum.    Quare  triangulum  EFG ,  in  uno  plano 

cxiftit;  eademque  eft  ratio  in  omni  alio  triangulo. 

*'    *      Quia  vcro,' in  quo  plano  eft  triangulum  EFGr 

in  codem  exiftunt  cjus  latera  EF,  EG:  In  quo 

c  i.  *nd.  autcm  funt  rcd»  EF,  EG :  *iu  eodem  funt  re- 
6tx  totx  CD,  AB,  ne  partes  qm&dam  in  plano, 
partes  vero  alias  in  fublimi  dicantur  efle;  Erunt 
propterca  reclas  AB ,  CD9  in  uno  plano,  in  quo 
nimirura  trian^ulum  EFG  ,  confiftere  demonftra- 
vimus.  Quocirca  fi  duas  re&ae  lincx  ie  mutuo 
feccnt,  in  uuo  funt  plauo.  Atquc  triangulum 
omne  in  uno  elt  plano.  Quod  erat  demonftran- 
dum. 

«K   THEOR.  3.  PROPOS.  3. 

Si  duo  plana  fe  mutuo  fecent ,  commu- 
nis  eorum  feftio  efl:  linea  re£bu 

JS£*'  QEce,u  fe  mutuo  plana  AB,  CD>  fitque  cont* 
Xxrn*    O  mun[$  eorum  feaio  EF.    Dico  EF ,  eilc  H- 

•  **■*•-  •  neam 
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ncam  redtam.  Si  enim  non  credatur  cffe  re&a, 
ducatur  in  plano  AB ,  rc&a  EGF,  &  in  planp 
CD  ,  refta  EHF.  Refta*  igirur  EGrF,  EHF, 
cum  eofdcm  habeant  terminos  E,  &  F ,  fiiperfi* 
ciem  includent.  Quod  ficri  non  poteft  ,  ex  14* 
pronunciato  T.-lib.  Communis  ergo  fe£Ho  EF, 
refta  erit  linca  ;  Ac  proinde  fi  dup  plana  fe  mu* 
tuo  fecent ,  eorum  fedtio  elt  linea  reda.  Quod  . 
erat  oftendendum. 

Aliter.  Sccenr  fe  rurfus  plaria  AB ,  CD , 
fintque  termini  fe&ionis  communis  E,  &  F, 
pundta ,  quas  connc&antur  rcd>a  EF.  Si  igitur 
refta  EF ,  in  utroque  plano  exiftit,  conftat  pro- 
pofitum  :  Ipfa  cnim  erit  communis  fe&io.  Si 
vero  EF  ,  rcita  in  neutro  eorum  dicatur  cffc, 
tunc  fi  111  altcrutro  corum  re£ta  ducatur  EGF,  .. 
concludent  riirfus  duae  rccte  EF,  EGF,  fiipec- 
ficiem ,  cum  cofdem  habeant  terminos  E,  &  F» 
Si  denique  recta  EF,  in  altero  tantum  plano  efle 
credatur ,  tunc  fi  in  aitero  ducatur  re&a  EHF  ; 
includent  iterum  dus  rcdtae  EF,  EHF,  fuperfi-  , 
ciem.  Quod  eft  aMurdum.  Eft  ergo  re£fa  EF, 
in  utroque  plano  AB,  CD;  atque  adeo  commii* 
nis  corum  feftio  eft. 


THEOR.   4.    P  R  O  P  O  S.   4.         ir 

* • 

Si  refta  linea  rcftis  duabus  lineis  fe  mu- 
tuo  fecantibus ,  in  communi  fe&iqne  ad  re- 
ftos  angulos  infiftat.  Ula  dufto  etiam  per 
ipfas  plano  ad  angulos  reftos  erit. 


* .  * 
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REfta  linea  AB ,    infiftat  duabus  «eftis  CD ,  TJE£ 
EF ,  ad  redos  angulos  in  communi  earum  ^~     * 
ie&ione  B.    Dico  reftam  AB  ,   ad  angulos  guo-  *•'  ** 
que  redtos  efft  plano  ,  quod  per  jpfas  ducitur,        '.  ; 
feu  in  quo  exiftunt.    Cum  enim  £e  mutuo  fecent 
in  B;  a  erunt  ipfac  in  uno  plano,  quod  fit  CEDF.  a  £  wul 
Sumantur  inter  fe  xquales  rcftfe  BG,  BH;  item 
ietfte  BI ,  BK  ;  ducanturque  rcd»  GK,  1H ;  & 

T  3  in 
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in  eodem  plano   per  B,  ducatur  rcda  LM,  le- 

cans  reftas  GK,  IH,  in  puudis  L,  &  M.  De- 

mittantur  quoque  ex  A,  pundo  ia   fublimi  ad 

idem  planum  redx  AG,  AL,  AK?  AH,  AM, 

AI.    Quoniam  igitur  latera  BG  ,  BK,  triauguli 

BGK,   lateribus  BH,   BI ,    trianguli   BHI  ,  ex 

bif-pi**  conftru&ione  funt  acqualia ;  b  &  anguli  quoque 

rpfis  contenti  GBK,  HBI ,  cum  fint  ad  verticeiu 

c4.fr**  B,  oppofiti,  acquales  :  ^Erunt  bafcs  GK,   HIt 

inter  fe  y  &  anguli  BKG,  BIH,  inter  fe  quoque 

aequales. 

itffrimi      Rurfus  dcatn  anguli  KBL,  IBM,  ad  vcrticcm 

B,  oppofiti  fint  sequales;  erunt  duo  anguli  KBL, 

BKL  ;  trianguli  BKL  ,    duobus  angulis  IBM  , 

BIM  ,  trianguli  BIM  ,  apquales;  Sunt  autcm  & 

latera  BK,  BI,  quibus  adjaccnc  xqualia*  ex  con- 

i%6Jrdd  ftru&ione.    tlgitur  &  reliqua  latera  KL  ,  LB, 

reliquis  lateribus  IM,  MB,  aequalia  erunt. 

PraBterea  cum  latcra  AB,  BG,  trianguli  ABG, 
xqualia  fint  lateribus  AB,  BH,  trianguli  ABH, 
ex  conftru&ione ;  &  anguli  ipfis  ccntenti  ABG, 
f^frkd  ABH.  acqualcs ,  ncmpe  refti,  ex  hypothcfi  f  fe- 
runt  &  bafes  AG ,  AH,  acquales.  Simili  argu- 
mento  aequales  erunt  re&ae  lineae  AI ,  AK. 

Amplius  quia  latera  AI,  IH,  trianguli  AIH, 

lateribus  AK ,  KG ,  trianguli  AKG  ,   a&qualia 

funt  ;  &  bafis  AH ,  bali  AG,  ex  ha^enus  de- 

g  ^.frimi  monftratis  ,  /ernnt  etiam  anguli  AIH  ,  AKG, 

•  di&is  lateribus  comprehenfi ,  aequales. 

Itaque  cum  latera  AK,  KX,  trianguli  AKL, 

acqualia  fint  lateribus  AI.  1M,  trianguli  AIM; 

&  anguli  ipfis  contenti  AKL,  AIM,  aequales 

k+frlm  etiam,  ut  hactenus  demonftravimus ;  ierunt  quo* 

que  bafes  AL,  AM,  atquales. 

Quoniam  denique  latera  AB,  BL,  trianguli 
ABL  ,  acqualia  funt  lateribus  AB,  J3M*  trian- 
guli  ABM  ;  &  bafis  AL,  bafi  AM,  ex  demon* 
t  t.prim  ftratis  ;  $  crunt  quoque  anguli  AoL,  ABM, 
diais  lateribus  comprehenfi ,  acquales  ;  qui  cum 
l  r  fint  deinceps  ,  refti  erunt ,  ex  defin.  10.  lib.  r. 
Quare  re6U  AB ,  reftos  angulos  cfficit  cum  re- 

da 
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6ka  LM ,  qu»  in  plano  fubje&o  ipfim  tangit  in . 
B ;  Eademque  ratione  oftendetur  ,  redam  ABf ' 
cutn  ontnibus  re&is  ,  quae  in.  eodem  plano  ipfani 
tangent  in  B,  angulos  reflos  conftituere,  etiam- 
ii    intcr  punaa  G  ,  I ,  &  K  ,  H,  du6&  fint , 
dummodo  redse  GI  ,  KH,  jungantur;  vel  cen»      *-**• 
litcrae  difponantur  ,  ut  prius ,  quemadmodum  ia  J**11' 
hac  figura  apparet,  ubi  eatdem  funt  literac,  &  ta-  W  * 
men  LM,  non  ducitur  a  finiftra  in  dezteram,  ut 
in  figura  quinta ,  fed  a  fuperiori  parte  rerfus  in* 
feriorem.    Quocirca   refta    AB ,  plano   CEDF, 
quod  per  redas  CD ,  EF  ,  ducitur ,  ad   reftos 
angulos  erit,  ci    defin.    3.   hujus  lib.    Si  reda 
igitur  linea  rcdis  duabus  lineis  fe  mutuo  fecanti- 
bus,  &c.    Quod  demonftrandum  erat. 

THEOR.   5.    P  R  O  P  O  S.   5.        f; 

Si  refta  linea  re&is  tribus  lineis  fe  mutuo 
tangentibus,  in  communi  feclione  ad  reftos 
angulos  infiflat :  lllx  trcs  xc£tx  in  uuo  funt 
plano. 

INfiftat  re&a  linea  AB,  tribus  reAis  lineis  BC,      TJB. 
BD,  BE  ,  fe  tangentibus  in  B,  ad  reftos  an-  XXW. 
Silos  in  communi  earum  fe&ione,  feu  tafltu  B.  H-  7* 
ico  tres  redas  BC ,  BD ,  BE  *  in  uno  plano 
efle.    4^um  enim  quxlibct  dus  in  uno  fintpla-  a  a.  tmd. 
no,  propterea  quod   produdae  ad  partes  Bv  fe  j 

mutuo  fecent  in  B;  fint  BC,  BD,  inplano  FC; 
Et  fi  fieri  poteft  ,  re&a  BE,  non  ponatur  in  eo* 
dem  plano,  fed  in  fublimi.    4Quoniam  vero  duss  b  a««*J. 
redx  AB,  BE,  in  uno  funt  plano ,  cum  fe  mu- 
tuo  fecent  in  B ,  fint  ambs  in<  plano  AE.    Et 
quia  plana  FC ,  AE ,  fibi  mutuo  occurrunt  in 
B;  HeceiTario  produda  fe  mutuo  fecabunt.    c  Sit  c  ;•  md. 
ecgo   eorum  communis  fcftio  rcfta  BQ.    Quia 
vcro  re&a  AB ,  ad  angulos  re&os  ponitur  redtis 
BC,  BD;  derit  propterea  &  plano  FC,  per  ipfas  d  4.  mrJ^ 
dp&o  ad  re&ofc  angulos ;  ac  proinde  ad  reaos 

T  4  angu- 
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aagulos  mt  reftas  BG  ,  qti»  ipfam  in  B,  tangit, 
ex  defitu  3.  hujus  lib.  Quare  rccti  anguli  ABE, 
ABG,  exiftentes  inplano  AG,  pcr  redtas  AB, 
BE ,  dufto  asquales  inter  fe  erunt ,  pars  &  to- 
tum.  Quod  eft  abfurdam-  Duabus  igitur  reftis 
BC,£D,  in  uno  plano  FC,  cxiftcntibus,  non 
crit  BE  ,  iu  fublimi,  fed  in  codem  cum  ipfis  pla- 
>no.  Quocirca  fi  recta  linca  rcctis  tribas  lineis  fe 
mutuo  ta&gentibus ,  &c.  Quod  erat  oftcndcn- 
dum.    • 

'THEOR.    6.     P  R  O  P  O  S.   6. 

Si  duae  reftae  lineae  eidem  plano  ad  redtos 
fint  angulos ;  Paralleloc  erunc  illae  reftae  li- 
neae» 


YAB.  Clnt  dufc  redtas  lineae  AB  ,  CD  ,  eidcm  plano 
3CXW.     &  EF  ,  ad  angulos  re&os  111  punctis  B,  &  D. 
&  8,      Dico  illas  efle  paraHelas.    Dudta  enim  redta  BD, 
in  plano  EF ,  erunt  an^uli  ABD,  CDB  ,  re&i, 
ex  defin.  3.  hujus  lib.    Jam  in  eodem  plano  EF, 
ducatur  DG,  ad  BD,  pLrpendicularis,  ponantur- 
que  aequales  AB  ,    I)G.    Connedtantur    dcinde 
reft»    BG ,  GA  ,  AD.    Quoniam   igitur  latera 
AB,  BD,  trianguli  BAD,  csqualia  funt  lateribus 
GD,  DB,  trianguli  GDB,  cx  conftruaione ;  &. 
£anguli  quoque  ipfis  coutenti  ABD,  GDB,  aequa- 
i'+friml  les,  nempe  redti;  *erunt  baits  jcquaies  AD,  GB. 
Rurfus  quia  latera  AB,  BG.  trianguli  ABG,  ae- 
qualia  funt  lateribus  GD,  DA,  trianguli  GDA. 
b$?*imi  Eft  autem  &  bafis  communis  AG,  ^erunt  angu- 
li  ABG,   GDA,  a&quales:  Eft  autem  ABG,  re- 
fius,  et  defin.   3.  hujus  iib.    Igicur  &  GDA, 
re&us  erit.    Quoniam  vero   ex  eadem  defin.  an- 
:  *•    gulus  quoquc  GDC ,  re£tus  eft;  erit  refta  GD, 
tribus  reftts  DB ,  D A ,  DC  ,  ad  angulos  redos. 
•  y.  wuU  c Quare  re&ae  DB,  DA,  DC,  in  uno  eruntpla- 
-  no  ,  hoc  eft  ,  CD,  erit  in  plano  per  recias  uB^ 

0  V^DA)  dufto :  dE&  autem  AB,  in*eodem  plano, 

in 
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in  quo  DB>  DA.    Reda  igitur,  CD  ,  in  eodcm 

crit  cum  AJB ,  plano.    Quocirca  cum  anguli  in- 

terni  ABD ,  CDB,  fint  redi;  *crunt  rea*  AB,  «****!$ 

CD,  parallelae.    Si  duae  itaque  rettas  lineae  eidem 

plano  ad  rc&os  fint  angulos ,   &c.    Quod  erat 

demonftrandum. 

THEOR.    7.    PROPOS,    7.        ?ij, 

* 

Si  duae  fint  parallelae  re&ae  Jineae  ,  in  qtia- 
rum  utraque  fumpta  fint  quaelibet  punth. : 
Illa  linea ,  quae  ad  haec  punfta  adjungitur  > 
in  eodem  eft  cum  parallelis  plano. 

TN  parallelis  AB,  CD,  fumantur  utcunque  duo>      ^B. 
•*■  punda  E ,  &  F  ,  qux  redta  conne&antur  EF.  XXPM* 
Pico  reftam  EF,  in  eodem  efle  plano,  in  quo,  H*  9z 
per  definitionem  parallelarum,  funt  parallelae  AB, 
CD.    Si  enim  re£ta  EF  ,  non    concedatur  eflb 
in  eodem  plano  parallelarum ,  fed  extra ,   feett 
jam  aliud  planum  fuperficiem    parallelarum  pec  . 
punfta  E ,   &  F ,  fitque  communis  fe&io  horum 
planorum  EGF,  aqu»  redta  linea  crit.    Dujb  igi- a.  j»g*fc 
tur  re&«  EF ,   EGF  ,  cum  habeant  eofdem  t  jn 
minos  E,  &  F.  fuperficiem  claudent.    ^Quod  bio.frm: 
eft  abfurdum-    Non  ergo  extra  planum  parallda- 
rum  AB,  CD  ,  erit  recta  EF.    Quare  fi  duae  fii)t 
parallels  reftae  lineae,  in  quarum  utraque  fumpta 
fint   quaelibet   punda :  Illa    linea,  quas  ad  haec 
pun&a  adjungitur,  in  eodem  eft  cum  parallelis 
plano.    Quoa.erat  demonftraudum. 

■« 

T  H  E  O  R.   8.    P  R  O  P  O  S.   g.        &$ 

*  •  .*  4 

Siduae  fint  parallelae  re&ae  lineae,  quarum 
altera  ad  reftos  cuidam  plano  fit  angulos ; 
&  relicjua  eideiri  plano  ad  reftos  angulos  erit. 

Slnt  parallelae  xe&x.  AB,  CD ;  fitque  CD,  pla-      TJM 
no  EFi  ad  angulos  redos.    Dico  &  A'B%,  xxvih 

T  s  cidemjfc  **K 
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eidem  plano  EP ,  eflfe  ad  re£kos  angulos.    Dufia 
cnim  re&a  BD ,  in  plano  EF,  eric  per  defin.  3. 
a'*f»frtot  hujus  lib.  angulus  CDB^  re&us  :  *Sunc  autem 
duo  CDB,  ABD,  duobus  re&is  ssquales.    Igitur 
&  ABD,  re£kus  eric.    Jam  in  ptano  EF,  daca- 
tur  B6  ,  perpendicularis   ad  BD  ;  ponanturque 
aequales  BG ,  CD.    Conjungancur  deinde  re&jc 
DG,  GC,  CB.    Quoniam  igicur  laceraCD,  DB, 
trianguli  CDB,  «qualia  func  lateribus  GB,  BD, 
trian^uli  GBD ,  ex  conftru&ione,  &  anguli  quo- 
que  ipfis  contenci  CDB,  GBD,  xquales,  nimi- 
b+/rNrfrum  rc&i:  *Erunc  bafes   CB  ,  GD ,  squales  ; 
Rurfus  quia  latera  CD ,  DG ,  crianguli  CDG , 
acqualia  liint  laceribus  GB,  BC,  Crianguli  GBCT 
ct.fpmiSc  bafts  eft  communis  CG.  *EruncanguliCDG, 
,         GBC  ,  didis  laceribus  comprehenfi  «quales.    Eft 
aucem  CDG ,  re&us  ex  definicione  3.  hujus  lib. 
Igicur  &  GBC,  redus  erit.    Quare  refta  GB, 
duabus  reSis  BD ,  BC ,  fe  mutuo  fecancibus  in 
B.    (Si  namque  producerencurDB,  CB,  fecarent 
fefe  in  B,  ob  angulum  CBD,)   ad  redos  ongu- 
d  4!  **&  los  exiftic ;  d  ac  proinde  ad  re&os  angutos  eric 
plano  per  BD ,  BC  ,  du&o  :  Eft  autem  in  hoc 
%  y+wul.  eodem  plano  re&a  AB;  ipropcerea  quod  rcStm 
BD,  BC,  in   eodem  funt  piano^in  quo  paral- 
lelse  AB,  CD;  cum  pundb  B,  C,  D,  eiiftant 
in  parallelis  AB ,  CD.    Igicur  &  GB,  reda  re- 
€tx  BA ,  ad  redos  cric  angulos  ex  definitione  3. 
hujus  lib.    Quare  cum  AB,   reda  fit  ad  redas 
f  4I  *uU  BG  ,  BD  ;  /  eric  quoque  AB ,  reda  ad  planum 
per  BG,  BD,  ductum,  hoc  eft,  ad  planum  EF. 
Si  duae  igicur  finc  parallel»  teStx  iines,  quarum 
alcera  ad   re&os  cuidam  plano  fic  angulos  :  Et 
reliqua  eidem  plano  ad  reftos  angulos  eric.  Quod 
erac  oftendendum. 

i*.;    THEOR,  9.  PROPOS.  9. 


f       r 


•  «*  i 


Quae  eidem  rc6te  lineae  func  paraUele , 
x  fed 


L  I  B  E  R   VNDECIMUS.    299 

•fed    non  in   codem   cum  illa  plano  :    Hac 
<juoque  func  inter  fe  parallelaj. 

Clnt  recte  AB ,  CD  ,  !pfi  EF,  parallelac;  non 
^  fint  autem  in  eodem  cum  EFj  plano.    Dico  XXPIL 
AB  ,  CD,  parallelas  quoque  efle.    Nam  a  quo-  fg.  iu 
libct  pun&o  G ,  reftx  ElF  ,  ad  ipfam  EF,  du- 
cantur    duat   perpendicularcs  ;'  GH,  quidcm  in 
plano  paralleTarum  AB,  EF ,  at  GI,  in  plano 
parallelarum   CD  ,    EF.    Quoniam   igitur  EG , 
re&a  eft   ad  duas  refias  Gli,  GI,  fe  tangeiucs 
mutuo  in  G  ;  *erit  refta  quoque  ad  planum  per  *  *  ^uL. 
ipfas  GH,  GI,  du&um.    Quamobrem  cum  fint 
parallelas  AB ,  EF ,  &  EF ,  fit  re£ta  ad  planum 
per  GH  ,  GI ,  du&um  ;  b  erit  quoque  AB,  ad  b  8.  «rfj 
idem  planum  refta.    Similiter  cum  unt  parallel* 
CD,  EF,  fit  autem  EF,  re&a  ad  planum  per 
GH  ,  GI ,  du&um  ;  c  erit  etiam  CD  ,  rcfia  ad  c  8« 
idem  planum ;  JAtque  proinde  re&ae  AB,  CD>*  *• 
cum  re&ac  iint  ad  idem  planum  per  GH,  GI, 
du&tim,  parallelae  erunt.    Quac  igitureidem  rccias' 
lioeac  funt  parallelas,  fed  non  in  eodem  cum  flla 
plano,  hae  guoque  funt  inter  feparallela*.    Quod 
erat  demonttrandum. 

T  H  E  O  R.   10.    P  R  O  P  O  S.   10.       *; 

Si  duae  re&ae  lineae  fe  mutuo  tangentes  ad 
duas  reftas  fe  mutuo  tangentes  ilnt  paralle- 
lae ,  non  autem  in  eodem  plano :  Ulae  an- 
gulos  aequales  comprehendenc. 

Slnt  red*  AB,  AC ,  fe  tangcntes  ln  A ,  para!-  -Sjf** 
lelse  reftfs  DE,   DF,  fe  tangentibus  '»!>;  j^J* 
Bon  fint  autem  AB  ,  AC,  in  eodem  plano,  in7**    ^. 
guo  DE,  DF.    Dico  an^ulos  BAC,  EDF,  ab 
ipfis  comprehenfos  cflo  aeauales.    Ponantur  enfm 
AB,  DE,  inter  fr  aequaus,  &  AC,  DF,  inter 
fc,  ducanturquc  r.ctae  BC  ,  EF,  BE,  AD,  CF. 
Quoniam  igitur  AB ,  DE ,  parallelae  fiint  &  a^ 

quales ; 
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gj3,/rtei  quales ;  *erunt  quoque  BE^  AD,  parallelas  & 
aequales.  Simili  argumente  parallels  erunt  & 
«quales  CF,  AD.    Quare  cum  BE,  CF,  paral- 

b  o.  mti.  }elx  &  xqualcs  fint  eidem  AD ,  b  erunt   etiam 

^{y.frmi  BE  ,  CF  ,  inter  fe  paralicls  &  aqualcs  ;  c  Ac 

propterea  parallelae  &  aequales  erunt  re£be  BG, 

'  ■         EF.    Quia  ergo  latera  AB,  AC,  trianguli  ABC, 

aequalia  funt  lateribus  DE,  DF,  trianguli  DEF, 

ex  conftruftione  ;  &  bafis  BC,  bafi  EF  ,  aequa- 

i  S.frimi  lis  ,  ut  modo  demonftravimus  ;  ^Erunt  &  anguli 
BAC  ,  EDF  ,  di&is  lateribus  comprehcnfi ,  ae- 
quales.  Si  igttur  duae  redtas  lineae  fe  mutuo  tan- 
gentes,  &c.    Quod  erat  oftendendum. 


, %.*  %•    •  • 


.*  s 
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A  dato   punfto  in  fublimi ,  ad  fubjefhim 
Iplanum  perpendicularem  reftam   iineam  du- 
■  '  :cere. 

TjiBsQ*  *  punfto  A  ,  in  fublimi  ad  fubje&um  pla- 

TLXVll.   f      num  BC,  ducenda  pcrpendicularis.    Ducatur 

fg.  i$»  iin.  plano  EC ,  reda  utcunquc  DE,  *ad  quam  cx 

1 11. prtmi  A«  deducatur  perpendicularis  AF.    £Et  m  plano 

bi  iprtmt  BC  ,    per  F,   ad   DE ,   perpendicu lar is  ducatur 

cn.  frimi  GH,  c  ad  quam  ex  A,  perpendicularis  demittatur 

Al.    Dico  AI  ,  efTe  perpendicularem  ad  planum 

d}i,friw*fubje&um  BC    JDu&a  enim  in  plano  BC,  per 

I,  ipfi  DE,  parallela  KL  ,   cum  DF,  ad  redos 

-angulos  fit  duabus  FA  ,  FH,  cx  conftru&ione, 

e  +>  **d.  *ac  prpinde  re&a  ad  pianum  per  FA,  FH,  du- 

t  8.  mut.  flum  ,  /erit  quoque  KI ,  ad  idem  planuta  per 

g  %.  tmd.  FA,  FH  ,  du&um  re&a.    ^Quoniam  vero  AI, 

.•  *  *       Jn  eodem  eft   cum  re&isFA,  FH,  plano,  tan- 

::    \ '  .gitque  re&am  KI,  in  I;  erit  per  definitionem  3. 

-'.  -.  •.  hujus  lib.   angulus  KIA,  re&us;  atqueadeo  AI, 

h  +mm\'iad  cedos  angulos  erit  duabus  Kl,  IF.    Hgitur 

Ar ,  ad  planum  BC ,  refta  erfc.    A  dato  ergo 

ipundto  in  fublimi ,  ad  fubjeftum  pUnurti  perpen- 

dicularem  redam  lincam  duximus.    Quod  facka- 

jdum  erat» 

PROBL 
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P  R  O  B  L.  2.    P  R  O  P  O  S.  12.        ',$: 

■ 

m 

Dato  plano  a  punfto,  quod  in  iUo  datum 
eft,  ad  refilos  angulos  reftam  lineam  exci-  ^  t 

tare. 

Slt  i  dato  punfto  A ,  111  plano  BC,  ducenda      TsiB. 
perpendicularis  ad  datum  planum  BC ,  aEx  XXllh' 
quovis  pun&o  D  ,  in  fublimr  demittatur  ad  pla-  fc  14. 
numBC,  perpendicularis  DE  ,  quac  fi  ceciderit  « *  *•  w* 
in  A ,  pundum  ,  faftum  erit ,  quod  proponitur  : 
Si  vero  ceciderit  in  ajiud  puncrum   £  ;  extenfa 
refta  per  E,  &  A,  ^ducatur   per  A,  ipfi  DE,  bji./nW 
parallela  AF ,  in.plano  GH,  per  DE,  EA,  du- 
do.    Dico  AF ,  re&am  tfle  ad  planum  datum  ^ 

BC    Cum  enim  DE,  AF,  parallelae  fint ;  & 
DE  ,  reda  ad  planum  BC  ,  ex  conltru6Hone%: 
rerit  quoque  AF ,  ad  idem  planum  BC ,  refia.  c  8«  wuL 
Itaque  dato  plano ,   a  punfto  ,  quod  in  illo  da- 
tum  eft,  &c.    Quod  facicndum  erat. 

THEOR.    11..PKOPOS.    13.      ^: 

Dato  plano  ,  a  punfto  ,  quod  in  illo  da- 
tum  eft ,  duae  re6te  lineoe  ad  reftos  angulos 
non  excitabuntur ,  ad  eafdem  partes. 

Clt  datum  planum  AB.    Dico  &  dato  ejus  pun»     tab. 
^&C,  ad  eafdem  partes  non  pofe  educi  du-  XXVth 
as    perpcndiculares    ad    planurn    AB.    Ducantur  fit-  '/• 
enim   fi  poteft  fieri ,    duae  perpcndiculares   CD , 
CE,  ad  planum  AB ,  &  per  CD.  CE,  *quae  in  *  *•  muh 
uno ,    eodemque   plano    funt ,    ducatur  planum 
FG,  fecans  plaaum  AB,  per  re&am  lineam  GH. 
Cum  igitur  £C,  DC,  reflae  fint  ad  planum  AB; 
erunt  per  dcfin.  3.  hujus  lib.  anguli  ECG,  DCG, 
re&i,  ac  proindc  aequales  pars,  &  totum.  Quod 
eft  abfurdutn.    Dato   igitur    plano  , '  i  pundo ,         ;    , 
quod  in  illo  datum  eft,  duae  reftas  line*  ad  re-  '  - 

aos      #*  '^ 
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6o»  angulos  non  eickabuntur  ,  ad  eafiiem  par- 
tes.    Quod  erat  dcmoaftrandum. 

Aliter.  Ducantur ,  fi  fieri  poteft ,  ex  C ,  ad 
planum  AB  ,  du*  perpendicalares  CD  .  C£. 
Cum  ighur  dux  DC ,  EC,  veBtx  fint  ad  idem 
b  <•  md.  pianum  AB;  Jcrunt  lpfe  inter  le  parallelac,  cum 
tamen  conveniant  in  pun&o  C.  Quod  eft  ab- 
furdum. 

r;   *?      THEOR.   12.    P  R  O  P  O  S.    14. 

•  * 

Ad  quae  plana ,  eadem  refta  linea  refcta 
efl ;  Ula  funt  parallela. 

TAt  Clt  reda  AB ,  ad  plana  CD,  EF,  rcfla.    Dico 

XXJW.    &  parallela  efle  plana  CD,  EF.    Si  enim  noa 

ff    1*      crcdamur  efle  parallela ,  prodada  inter  fe  con- 

«  j.  %*d.  venient.    Comreniant  ad  partes  C,  E,  a&.  faci- 

ant  communem  feftionem  re&am  Hneam  GH^ 

In   qua  fumpto  punfto   utcunque   I ,  ducantur 

rtclx  IA,  IB,  in  planis   GCD ,  GEF.    Quia 

igitur  AB  ,  reda  ponitur  ad  plana  GCD,  GEF, 

erunt  per  defin.  3/  hujus  lib.  duo  anguli  IAB  , 

bi^.frin"  1BA,  redi,  in  triangulo  ABI.    £Sed  &  minores 

duobus  re&is  funt.    Quod  eft  abfurdum.    Igitur 

plana  CD,  EF,  produ&a  nunquam  inter  fe  con* 

vcniunt.    Parallela    ergo   funt.    Ad    quac    igkur 

plana  ,  eadem  reda  liuea  refta  eft  ,  &c.    Quod 

crat  demonftrandum. 

x*.        THEO  R.    13.   JP  R  O  P  O  S.    15. 

.  *  Si  duae  reftae  lineae  fe  mutuo  tangentcs , 
ad  duas  re&as  fe  mutuo  tangentes  llnt  pa- 
rallelae ,  non  in  eodem  confiftentes  plano  : 
Parallela  funt,  per  quae  illa  ducuntur,  plana. 

TAB.  Clnt  duac  reQx  linec  AB ,  AC,  fe  tangentes  in 
arxra/.    ^  A>  parallete  duabus  roftis  lineis  DE  f  DF ,      _ 
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fe  tangentibus  in  D,  exiftentibusque  nnalio  cum 
fllis  plano.    Dico  &  plana  BC ,  EF,  pcff  ipias 
du&a,  effe   parallela.    Ex  A,  a  enim  deducatur  au«mC 
ad  planum  EF  ,  perpendicularis  AG ,   occurrens 
pjano  EF  ,    in   pundo  G.    b  Deinde  m  plano  h^i.prhmi 
feF,  per  G,  ducantur  GH,  GI,  ipfis  DE,  DF, 
paralielsc.    Quoniam    igitur   xeStx  AB  ,    GH , 
paralle!»  funt  ipfi  DE ;  *erunt  &  AB,  GH,c^w/. 
ixiter  fk  parallela.    dAc  proinde  anguli  BAG,  **9/ri*< 
AGH,  duobus  re&is  xguales:  Eft  autem  AGH, 
rc&us  ex  defin.  3.  hujus  lib.    Re6his  ergo  erit 
&  angulus  BAG.    Simili  argumento  concludes, 
angulum  CAG ,  re&um  effc.    Itaque  cum  reda 
GA  ,  fit  rcfia  duabus  AB  ,  AC,  #re£ta  quoque  •  4r  ""^ 
crit  GA,  ad  planum  BC,  per  ipfas  duftum.    Eft 
autem  &  refta  ad  planum  EF,  ex  confiru&ione. 
f  Igitur   parallcla  iunt  plana  BC ,  EF.    Si  ergo  f  « 


dus  redt»  lineae  fc  mutuo  tangcntes,  &c.    Quod 
ctat  demonftraudum. 

SCHOLIVM. 

Dato  plano  ,  per  datum  punftum ,  eptod  in  e* 

non  eft,  parallelum  planum  ducere. 

• 
Datum  plannm  fit  AB  ,  punSnmqne  extta  ipfim      Tjtk\ 
Jit  C,  per  quod  ducendum  fit  planmm  plamo  AB%  XXrtU. 
parallelum*    In  plano  AB  ,    ducuntur  ntcmuqne  dtut  Jtg*  |. 
reda  DB  ,  DA,fe  tangentes  in  £>,  pmmSo,  *J*o 
ad  C  ,   reSa  ducatur    uC.     Deinde  in  plano  BC9 
per  reSas  DB9  DC ,  duffo  ,  fagatur  CE,  ipfi  DB%  *  M-F*1"* 
paralleU,     Et  in  plano   AC  t  per  reclas  DA^  DC  % 
dudo  fiat   quoque  CF%  ipfi  DA ,  parallela.     Dica 
planum  EF%  per  reclat  CE  ,  CF,  du&um ,  paralle» 
lum  efie  plano  dato    AB.    Cum    enim    duet   rc8* 
D&  „DA  ,  fe   tangentes  in  Ds  duabus  rcSis  CE9 
CF  9  fe   tanjrentibus  in   C  ,   exiftentibufqne  in  alio 
cum  illis  plano  parallcl*  fint ,  gparallela  ermnt  pUaut  gT«*j| 
AB  f  EF,  ptr  ipfas  du8a,    Quod  efi  propofitmm. 
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itL        THEOR.    14,    PROPOS.    16. 

Si  jlao  plana  parallela  plano  quopiam  le- 
centur  :    coinmunes    illorum   feftiones    fiinc 

parallelae. 

2\*#  CEccntur  plana  AB  ,  CD  ,  parallela  plano  EF, 

XXWli     *>  per  redas  EH,  GF.    Dico  communes  feaio- 

ff  4       ncs  eorum  EH ,   GF  ,  effe  lineas  parallelas.    Si 

cnim  non  funt  narallela,  produ&se  inter  fe  con- 

vcnient ,  cum  nnt  in  plano  EF,  fecante.    Con- 

»  *•  ^  venlant  igitur  in   punao  h    a  Quia  ergo    tota 

re&a  HEI  ,  in  uno  eft  plano  ,  nimirum  in  AB  9 

produfto  ;  Item  tota  reaa  FGI ,  in  uno  quoque 

cft  platto  ,  videlicet  in  CD ,  produ&o;  conveni- 

ent  etiam  plana  AB,  CD,  produdta  ad  I.    Quod 

cft  abfurdum,  cum  ponantur  parallela.    Sum  igi— 

tur  re&se  EH,  GF ,   parallelae.    Quare  fi   duo 

plana    parallela   piaoo   quopiam    fccentur,    &c» 

Quod  erat  demonftrandum. 

w».     T  H  E  O  R.    15.    P  R  O  P  O  S.    17. 

Si   du«   reGbe   lineae  parallelis  planis  le> 
centur ;  In  eafdein  rationes  fecabuncur. 

TjtB.  Yl  Efia  lineae  AB ,  CD,  lecentur  planis  paral- 

Xffiy*    XX   lclis  EF,  GH  ,  IKf  in  punftis  L,  Mf  N, 

jfcT /.      O,  P,  Q.    Dico  eas  fecari  proportionaliter,  hoc 

eft ,  fegmenta  earum  inter  di&a  plana  intercepta 

efle  proportionalia ,  ut    quidem  LM ,  ad  MN , 

ita  effe  OP ,  ad  PQ.    Ducantur  enim  re&ae  LO , 

NQ ,  in  planis  El*  ,  IK ,  &  conjungatur  rctEta 

LQ ,  occurrens  plano  GH ,   in  R ,  pun&o  ,  i 

.   .  <juo  ad  pun&a  M ,  P ,  re&«  ducantur  RM ,  RP , 

f  a«  tmd.  in  eodem  plano  GH.  aEritque  triangulumLNQ, 

in  uno  plano:  fimiliter  triangulum  LOQ,  inuno 

plano.    Quoniam  vero  plana  parallela  GH,  IK, 

li&miJ.  fccantur  plano  trianguli  LNQ,  *erunt  commu- 

'  ~  ne$ 
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nes  feSiones  eorum  MJt ,  NQ,  parallete.    Pad 

ratione    parallclae    crunt    RP  ,  LO.    *Quam  ob  c  %.fm% 

rem  erit  ut  LR  ,   ad  RQ,    ita  LM  ,  ad  MN; 

Item  ut  LR,  ad  RQ,  ita  OP,  ad  PO ;  Ac  pro- 

inde  ut  LM  ,   ad  MN,  ita  OP,  ad  PQ.    Si  igi-  ^ 

tur  du«  reftae  lincae  parallelis  planis  fecentur,  &c, 

Quod  erat  demonitrandum.  1    is. 

T  H  E  O  L    16,    P  R  O  P  O  S.    i8,      ™j) 

-  +  •■ 
Si  re&a  linea  plano  cuipiam  ad  reftos  Gt 

angulos :  Et  omnia  ,  quae  per  ipfam  ,  plana 

eidem  plano  ad  reftos  angulos  erunt. 

Slt  refta  AB ,  ad  planum   CD ,  refta.    Dico      TjiW^ 
omnia  plana  per  redam  AB,  dufta,  efle  re#a  XXnil, 
ad  idem  planum  CD.    Duftum  enim  fit  per  AB,  fig.  6* 
planum  EF,  fecans  plahum  CD,  per  refiam  li- 
neam  FG.    Sumpto  deinde  pun&o  H,  utcunque 
in  refta  FG  ,  iducatur  in   plano  £F,  ipfi  AB,  igi./rinj 
parallela  HI.    Quoniam  igitur  AB,  IH,  paralle- 
lae  funt ;  &  AB  ,  ponitur  reda  ad  planum  CD ; 
£erit  quoque  IH ,  ad  idem  planum  CD,  reda:  b  8-  «**} 
ac  proinde  per  defin.  3.  hujus  lib.  ad  communem 
ieftionem  FG ,    perpendicularis.    Eadem  ratione 
omnes  lineae  ,  quae   in  plano  EF ,  ipfi  AB,  du* 
centur  parallelac  ,  erunt  ad  planum  CD ,  re&ae ; 
ac  proinde  per  defin.  3.  hujus  lib.  ad  communem 
fettionem  FG  ,•  perr>endiculares.    Quare  reftum 
erit  planum  EF,  ad  planum  CD .  per  defin.  4. 
hujus  lib.    Similique  argumento  ofteudentur  om* 
nta  alia  plana  per  reftam  AB ,  duda  ad  planum 
CD ,   effe  re&a.    Si  igitur  reaa  linea  plano  cui- 
piam  ad  re&os  fit  angulos ,  &c.    Quod  erat  de* 
monftrandum. 

THEOR.    17.    PROPOS.  19.        a« 

Si  duo  plana  fe   mutuo  fecantia  ,    plano 
cuidara   ad  re&os  fint  angulos  ,    communis 

V  etiam 
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etiam  illorum  fedtio  ad  re&os  eidem  plano 
'    .  "     angulos  erit. 

Tjt2,  Cltit  duo  plana  AB ,  CD .  fe  tnutuo  fecantia 

JXtfU-         P^  ^ncam  reftam  EF,  ad  planum  GH,  re£hu 

jt  -       *Dlc6  communem  illoram  fe&ionem  EF,  re&am 

quoque   effe   ad  idem  planum  GH*    Aut  enim 

EF,  ad  JBF ,  DF,  cpmmuoes  fe&iones  planorum 

.,    '•    AB,  CD,  cum  plano  GH,  re&a  eft,  aut  non. 

i  +  mi.  Si  reda  eft  EF,  ad  BF,  DF,  arefta  quoque  erit 

aa  planum  GH,  quOd  per  ipfas  ducitur.    Si  vero 

EF,  cpncedatur  refta  ad  alteram  re&arum  BF, 

DF  ,    tantum   fit   ea    refia   ad    BF.    Quoniam 

igitur  planum   AB ,    ad  planum  GH ,    ponrtur 

redum  ;    erit  EF,  gux  m  piano  AB,  *d  BF , 

v         ..  communem   ejus   fectionem     cum    plano  GH , 

ducitur  perpendicularis  ,   ad  planum  GH  ,  refta, 

ez  4.  defin*  hujus  lib.    Idem  concludcs  6  EF  , 

conccdatur  rcdta  ad  DF.    Erit  enim  &  tuncEF, 

ad  planum  GH  ,   reda    ex  defin.  4.  hujus  lib. 

cum  perpendicularis  ponatur  ad  DF,  communem 

fe&ionem  plani  CD  ,  cum  plano  GH ,  -ducatur* 

3ue  in  plano  CD,  ad  planum  GH ,  re&o.  Si 
eriique  EF  ,  ad  neutram  BF  ,   DF ,  efle  crcdo» 

btifrtmi  tur  re&a;  4ducatur  ez  F,  in  plano  AB,  ad  BF, 
communem  ejus  fe&ionem  cum  plano  GH,  per- 
pendicularis  FI ;  Item  in  plano  CD ,  ad  DF , 
communem  ejus  feftionem  cum  plano  GH , 
perpendiculafis  FK.  Quoniam  igjtur  planumAB, 
redum  ponirur  ad  planum  GH,  erit  guoque  pcr- 
pendicularis.IF,  quas  in  plano  AB,  aa  BF,  com- 
jnunera  cjus  fedionem  cum  plono  GH,  ducitur, 
re&a  ad-  planum  GH',^  ex  4.  dcfin.  hujus  Kb. 
Eadem  nttione  crit  KF ,  ad  idem  planum  GH  9 
re&a ;  Ac  proinde  a  punfto  F ,  ad  planumGH* 
duas    perpendiculares    funt    excitatx.    Quod  fieri 

ci%.puL  non  P°^c  fpPra  'demonftratum  eft.  Quare  EFy 
" "•  refta  erit  acl  planum  GH.  Si  duo  igitur  plana 
fe  mutuo  fecantia  plano  cuidam  ad  redos  fint 
ttugulos$  &c.    Quod  erat  demonftrandum. 

THEOK. 
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THEOR.    18.    PROPO&    20.       & 

Si  fblidus    angulus  tribus    anguKs   planis 

contineatur :   Ex  his  duo  quilibet  ut  ut  af- 

fiimpti  tertio  funt  majores. 

»  •  . 

COntineatur  angulus   folidus  ad  A  ,  tribus  an-      1  Ahl 
gulis    planis  BAC  ,    CAD  y   DAB.    Dico  JOOTU^ 
quoslibet  duos    reliquo    efle   majares.    Si   esun  ff>i  j£* 
omnes  tres  fint  a&quales ,  perfpicuum  eft ,  quofvls 
duos  majores  efle  rcliquo  :  Sfvero  duo  tantura 
fint  aequales ,  &   tertius  utrovis  minor ,  conftat      v 
quoque    quoslibet    duos    reliquo    majores   efl*. 
Quod  fi  unus ,   videlicet  BAC,  fit  maximus,  re- 
liqui  autem  five  aequales  ,   five  inaequales  ,  mam- 
feftum  etiam  eft ,  quemlibet  horum  cum  maximo  i  %   .  .  „ 
illo  BAC  ,    relicjuo    efle   majorem.    Dico  jam 
hoc  angulo  maximo  BAC ,  majorcs  qi^oque  effe 
angulos  duos  BAD  ,  DAC.    In  plano  enim  per 
AB.AC,  dudo  *fiat  angulus  BAE  ,   angulo  it}*frW 
^BAD ,  asqualis  ;    &  rcfta  AE  ,   aecjualis  refix  , 
AD.    Deinde  in  eodem  plano  per  E  ,  extendatur 
refta  BC  ,  fecans  re^as  AB,  AC,  in  B,  &  C; 
conjunganturque  re&a  BD ,   DC.    Quoniam  igi- 
tur  latera  AD ,  AB  ,    trianguli  BAD ,  ^oualja 
funt  lateribus  AE  ,  AB  ,  trianguli  BAE;  #  ao- 
guli  quoque  ipfis  contenti  ,    per  conftiu&iouem 
icquales  ;   b  erunt    bafes   BD  ,    BE.  ,    aequalep.  h^prM 
*  Quia  vero  latera  DB,  DC  ,  majora  funt  lateje  cio.fnmi 
BC  ;  fi  demantur  aequalcs  re&ae  BD ,  BE ,  reli^- 
quetur  re£a  CD  ,  major  quam  C£.    Cum  igitur 
latera  AD ,  AC ,   trianguli  DAC,    «qualia  fint 
lateribus  AE,  AC,  trianguli  EAC;  &  bafisCD, 
major  bafc  CE  ;  dcvlt  angulus  CAD  ,  angulo 
CAE ,    major.    Additis  ergo  aequalibus  angulis 
BAD  ,  BAE ,    erunt  duo  anguli  CAD  ,  BAD  , 
•jnajorss  duobus  angulis  CAE ,  BAE,  hoc  eft , 
toto  angulo  BAC  ,  qui  masirpus  omnium  pone- 
t  batur.    Ac  proinde   duo   quilibet  multo  majores 
#mnt  reliquonoh  max:mo.    Quocuca  fi  folidus 

V  2  angu* 
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angulus    tribus    angulis  planis  contineatur, 
Quod  erat  oftcndendum. 

THEOR.    19.     P  R  O  P  O  S.    21. 

Omnis  folidus  angulus  fub  minoribus  y 
quam  quatuor-  re&is  angulis  planis  conti- 
Hetur. 


XjgB   CI*    angulus  folidus  A,  contetitus  tribus  planfs 
XXrOL '  r  anguits  BAC ,  CAD  ,  D AB.    Dico  hos  tres 
fg.  p.      angulos  minores  eife  quatuor  reftis.     Dudis  enim 
re&is  BC,  CD,  DB,  erunt  conftituti  tres  anguli 
iblidi  B ,  C ,  D ,  quorum  quilibet  fub  tribus  an- 
"gulis  planis  continetur ,   nempe  B ,   fub  CBA  y 
~ABD  ,  DBC    At  C,  fub  BCA  ,  ACD.  DCB: 
aao.wrf.;D,  vero  fub  CDA ,   ADB ,  BDC.    *Quonram 
Vero  duo  anguli   CBA  ,    ABD ,    majores    fiint 
angulo   CBD ;    fimiliterque   duo   anguli   BCA  , 
"ACD  ,    majores    angulo  BCD  ;  &  duo  anguK 
•       CDA  ,  ADB  ,  majores  angulo  CDB :  erunt  ftx 
anguiiCBA,  ABD,  BCA,  ACD,  CDA,  ADBf 
tribus    angulis    CBD ,    BCD,   CDB,   majores. 
bj».jr»wi;^Hi  autem  tres  aequales  funt  duobus  redtfs.    Illi 
•  ergo  fex  duobus  re&is  erunt  majores.    Cum  igi- 
'  tur  fex  illi ,  una  cum  tribus  ad  A  ,  acquales  fint 
~fex  re&is    propter   triangula  tria  BAC ,  CAD  , 
qaf  W  DAB )   (ffunt  enim  anguli  cujuslibet  trianguli 
-  duobus  re&is  sequales)  fi  aufcrantur  fci  iili  duo- 
bus  re<3is  majores  ,  relinquentur  tres  ad  A,  foli- 
dum  angulum  conllituentes,  quatuor  re&is  mino- 
'  res.    Omnis  ergo  folidus  angulus ,    &c.    Quod 
erat  demonltrandum. 


♦    «  t 
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T  K  E  O  R.   20.  •PROPOS.  ,22. 

Si  fuerint  tres  anguli  plani,  quorum  dno 
ut  libet  affumpti  reliquo  iint  majores ;  com- 
prehendant  autcm  iplos  reftae  Iine*e  ©quales; 

fieri 
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iieri  poteft  ,   ut  ex  lineis  aequales  illas  reftas 
conne&entibus  triangulum  conftituatur. 

Slnt  tres  anguli  plani  A  ,  B,  C,  contenti  re&is       TjtB. 
aequalibus  AD  ,  AE ,   BF  ,  BG  ,  CH,CI,jm 
hac  tamen  legc,  ut  duo  quilibet  reliquo  fint  ma-  K%  *•• 
jores.     Dico  ex  cribus  reais  DE,  FG,  HI,  quae 
rcdtas  illas  zquales  conne&unt ,  triangulum  poffe 
conftitui ;  hoc  ett  ,  trium  reftarum  T)E  ,  FG  , 
HI  ,  quaslibet  duas   reliqua  effe  majores.    Nam 
hoc  pofito  ,  /iex  ipfis  triangulum  facile  conficie-  tix.frmi 
tur.     Quod   enim  duae   DE  ,  FG,  majores  fint, 
quam  HI ,  ita  oftendetur.    *Fiat  angulus  DAK,  bij./nrai 
angulo  B ,  aequalis ,   cadatque  primilm  AK ,  ad 
partes   AD  ,  ita  ut  fiat    tctus  *  duidam    angulus 
EAK ,   ex  duobus  EAD  ,  DAK ,   compofitus ; 

Suod  quidem  continget  ,  quando  duo  anguli 
>AE,  Sc  B ,  duobus  reclis'  funt  minbres.  Pona- 
tur  AK,  ipfi  AD,  aequalis,  conneftanturque  re- 
Gtx  KD,  KE.  Quoniam  igitur  latcra  AK,  AD, 
trianguli  AKD  ,  aequalia  funt  lateribus  BF,  BG, 
trianguli  BFG  ;  &  anguli  ipfis  contenti  DAK, 
&  B,  aequales;  *erunt  &  bafes  KD,  FG,  aequa-  c  ^frmi 
les.  Rurfus  quia  latera  AK  ,  AE  ,  trianguli 
AKE,  aequalia  funt  iattribus  CH,  CI;  &  angu- 
lus  EAK,  major  angulo  C,  propterea  quod  auo 
atigulx  DAE  ,  &  B  ,  majores  ponuntur  angu- 
lo  C  ;  J  erit  &  .  bafis  EK. ,  major  bafc  HI  :  it^.prmi 
*funt  autem  redae  ED,  DK,  majores  refia  EK.  tx^frtmi 
Igitur  multo  majores  erunt  ED ,  DK ,  quam 
HI.  Cum  ergo  DK ,  oftenfa  fjt  aequalis  refta 
FG;  erunt  quoque  DE,  FG,  majores  quam  HJ. 
Quod  eft  propontum. 

Cadat   deinde    AK ,  in  reftum  &  continuum     7^/1! 
ipfi  AE  :   quod  quidem  accidet ,  cjuando-  duo  an-  xxnii. 
guli  DAE  ,  &  B  ,  duobus  re&is  funt  aequales.  ^.   ,,' 
ronaturque  AK,  ipfi  AD ,  aequalis  rurfiim,  & 
conne&atur    refta   KD.    /Erit ,  igittir  ut    prius  f  ^prmd 
XD,  ipfi  FG  ,*  «qualis.   / Quoniam  vero  reftae  gib/rm 
ED  ,  DK,  majores  funt  reda  KE,  &  KE,  «- 
«jualis  efl  rc&is  CH,  CI ,  ex  hypothcfi,  &  con- 

v  3  ftm&i#- 
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ftru&ione ;  erunt    quoque   ED ,   DK  ,  majorcs 
txio',frinti  duabus   GH ,   CI  :  b  Hae   autcm  majores   fiint  , 

3uam    HI.    Igitur    multo   majores    crunt    ED , 
)K,  quam  HI.    Cum  ergo  DK ,   oftcnfa  Gt  ae- 
•    qualis  lpfi  FG  ;  erunt  quoque  DE  ,  FG  ,  majo- 
res  quam  HI.    Quod  eit  propofirum. 
TjiB.      Cadat  poftremo  AK,  ad  partcs  AE  ,    ita   ut 
XXIX.     nec  angulus  totus  componatur  ex  angulis  EAD, 
fg.  i.      DAK,  nec  refta  fit  EAK ;  quod  demum  eveni- 
et ,  quando  duo  anguli  DAE ,  &    B ,  duobus 
re&is  funt   majores.    Ponaturque    rurfum  AK , 
ipfi  AD,  «qualis,  &  ducantur  re&e  KD ,   KE. 
i  4\frtmt  lErit  igitur  ,  ut  prius  ,   KD  ,   ipli  FG,  «qualis. 
%xi>fnmi  iQuoniam  vero    du»  DE ,  DK ,  majores  iuot 
duabus  AE,  AK,  &  AE,  AK,  «cwales  duabus 
CH ,  CI ,  ex  hypothefi  &  conftru&ione ;  erunt 

?uoque   DE,   DK,    majores  qu^m  CH,  CI  : 
,  H»    autem   majores    funt ,  quam   HI.    Igitur 

multo  erunt  majores  DEV  DK,  quam  HI.  Cum 

ergo  DK  ,  oftenfa  fit   «quaies  ipfi   FG  ;  crunt 

quoque  DE ,  FG',  majores  quam  HI,  quod  eft 

propofitum.    Eodem    modo    concludemus   DE , 

HI ,  majores  effe ,  quam  FG  ,  fi  angulus  DAK, 

r      Angulo  C  ,  fiat  aequalis  ;  Item  FG,  HI ,  majo- 

res,  quam  DE,  fi  angulo  C,  ad  FB,  conftitua* 

miifrmitUT   angulus    asqualis  ,   &c.    mQuare   ex  tribtis 

redis  DE,  FG,  HI,  triangulum  cdnftitui  poteft. 

Si  igitur  ruerint  tres  anguli  plani,  &c.    Quod 

demonftrandum  erat. 

YAB.      Aliter.    Si  tres  anguli  A  ,  B,  C  ,  funt  aequa* 

JTX/Z.      les;  «rerunt  cjuoque  bafes  DE  ,  FG  ,  HI,  aequa- 

fg.  *•       ]es  ;  Ac  promde  quxlibet  dux  reliqua  majores. 

o  ^frbmi  sj  vcro  dUo  tantum  anguli  funt  aequales,  &  ter- 

04.  frimi  tius  minor  ;   #  erunt   quoque  duac  illorum  bafcs 

tHfrimi  aequales ,.  p  Sc  bafis  tertii  utraque  minor:  Quare 

rurfus  quaelibet  du«  majores  erunt  reliqua.  Quod 

fi  unus  eorum ,  nempe  A ,  fjt  maximus ,  five 

.  reliqui  B ,  &  C}  fint  inter  fe  aequales,  five  inaa- 

^i^Ipferf  quales ;  jerit  quoque  bafis  DE^  omnium  msr> 

ma.    Quare  DE ,  FG,  majqres  erunt  quam  Ulz 

Itemj  DJ2  )  HI,  majores  quam  FG.    Dico  jam 

& 
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&  redas  FG,  HI,  majores  effe  rcfta  D£.  rFial  tif^toi 
cnim  angulus  DAK,   aequalis  angolo,  Bf  pona* 
turquc  AK,  ipfi  AD,  aequalis.    Cadet  ergo  pun* 
dum  K  ,  infra  D£  ;  propterea  <juod  per  punfia 
D  ,  K  ,  E  ,  tranfit  circumferentia  tireuli  ex  Af  .  - 

ad  iutervallum  AD ,  dcfcripta ,  ob  aequalitatem 
re&arum  AD  ,  AK  ,  AE.  Connedaotur  drindt 
rcdsc  DK  ,  K£.  Quoniam  igitur  duO  angufi 
B,  &C,   majores  ponuntur  angulo  DAE,  & 

B ,  «qualis  eft  angulo  DAK  ,  per  conftiru&io* 
nem  ;  erit  angulus  C  ,  major  reiiquo  angulo 
KAE.  £t  quia  latera  AD,  AK,  trianguIiAKD, 
sequalia  funt  lateribus  BF  ,  BG ,  trianguli  BFG; 
&  anguli  jpfis  contenti  DAK  r  &  B,   asqualcs; 

jerit  bafis  DK,  baii  FG  »  aeaualis.    Rurfus  quia  •  £frbri 
latera  CH ,  Cl ,  trianguli  CHI ,  acqualia  fiint  lar 
teribus  AK ,  A£  ,.  trianguli  AXE  ,  &  angulus 

C,  ofteufus  major  angulo  KAE  ;  <erit  &  bafis  t%4,prtmi 
Hl ,  mnjor  bafe  KE.    Quare  cum  DK,  oftenia 

fit  «qualis  ipfi  FG  ,    erunt  FG  t  HI  y  majores 

quam  DK,  K£.    «Sed  DK,  KE,  majores  fiint,  uioifHW 

Juam  D£.    Igitur   multo   m^jores  ecunt  FG  , 
II,  quam  D£.    Quod  cft  propofitum. 

P  R  O  B  L.    3.    P  R  O  P  O  3v    23.       wii}; 

Ex  tribus  angulis  planis  ,  quorutn  duo 
quomodocunque  afllimpti  reliquo  funt  majo- 
res ,  folidum  angulum  conftituere.  Oportet 
autem  illos  tres  aogulos  quatuor  reftis  mino* 
res  efle. 

Clnt  tres  anguli  A ,  B ,  C ,  quatuor  reftis  mi-  ~J£f  * 
*■*  nores  ,  hac  conditione ,  ut  quilibef  duo  fint  i      • 
jnajores  reliquo.    Oportet  jam  ex  tribus  anguHs7**  '* 
A,  B,  C,  angulum  folidum  conficere  ,  (jui  ai* 
SOirum  contineatur  tribus  angulis  plaftts ,  qui  diftis  '       M 
tribus  angulis  fint  aequales.    Ponantur  lex  lineg  '  % 
angulos  ai&os  cooinrehendentes  ,   ntifcpe  AD , 
AE,  BF,  BQ»<C»vCI,  gquaks;  &bteqcb«» 

V  4  (urquo 
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$mt.  turque  bafes  DE ,  FG,  HI.  a  Fieri  ergo  poteft, 
ut  ex  DE ,  FG ,  HI ,  triangulum  conftituatur. 
Conftituatur  ex  ipfis  igituc  trian^ulum  KLM  , 
fitque.  tarus  KL  ,  re&«  DE  ;  latus  LM ,  reftae 
feftfa**.  FG;  &  latus  KM,  reftae  HI ,  aequalc.  b  Defcri- 
batur  circa  triangulum  KLM  ,  circulus  ,  cujus 
centrum  N ,  &  quo  ducantur  rc&ae  NK  9  NL  , 
NM.  Eritque  quaclibet  reftarum  angulos  planos 
comprehcndentium ,  nempe  AD ,  AE ,  &c  major 

Sualibet  dudarum  ex  centro  N.  Quod  ita  often* 
etur. :  Cadat  primo  centrum  N ,  intra  triangu- 
Jum  KLM  ;  quod  quidem  fiet ,  quando  triangu- 
Jum  eft  oxygonium  ,  ut  ex  coroll.  propof.  j». 
lib.  4.  conftat.    Si  igitur  AD,  AE,  majores  non 

,  '  \  k      dredantur  ,  quam  NK,  NL  ,   erunt  vel  aequales, 

vel  minores.    Sint  ergo  asquales.    Quoniam  igitur 

latera  AD ,  AE  ,  triangul?  ADE  ,   asqualia  funt 

...  •_  lateribus  NK,  NL,  trianguli  NKL;  &  bafis  DE, 

c  V.prrmj  baii    KL ,    aequalis  :  c  erit  angulus  A  ,   angulo 
KNL  ,  aequalis*    Eodem  argumento  crit  an^ulus 

.„..-.  .,  Bj  angulo  LNM;  &  anguius  C,  angulo  MNK, 
pqualis.  Cum  igitur  tres  anguli  circa  N ,  aequa- 
les  fint  quatuor  re&is  ex  corol.  propof.  15*.  lib. 
x.  erunt  quoque  tres  angijli  A  ,  B,  C,  quatuor 
.,"  ,.  redfcis  a&quales.  Quod  ett  ablurdum ,  ponuntur 
cnim  quatuor  reftis  minorcs.  Non  igitur  aequa- 
les  funt  AD  ,  AE ,  ipfis  NK  ,  NL.  Dico  quod 
neque  minores.  Si  enim  minores  fint  AD,  AE, 
quam  NK ,  NL  ,  abfcindantur  NO  ,  NP  ,  ipfis 
AD,  AE,  aequales,  ducaturquc  re£a  OP-  Quo- 
niam  igitur  e(l  ut  NK  ,  ad  NO,  ita  NL,  ad  NP, 
cum  &  antccedentia  inter  fe,  &  confequentia 
^       flnt  inter  fe  asqualia  ;   erunt  latera  NK,  NL,  tri- 

£  i'7f<*t.  *MRuH  NKL  ,  .fe&a  proportiorialiter,  dtc  proihde 

cifjrMOP  i    ipfi.   KL  ,    parallela  erit.    ^Qujye    angUW 

•'  *     NOP,  NPO,angulisNKL,  NLK,  squaleserunc^ 

&  triangulum  NOP,  triangulo  NKL  ,.fcquiangu~ 

f  4:  fext.  Jum.    / Igitur  •  ecit  ut  :NK  *  ad  KL  y  ita  NO , •:  ad 

g14.fMtAtf.OP.    Eft  auterotJNK*  majfQr  quam  NO-  ^lgi*» 
jur  &  KLyihQoeft  ,  DE,  quat  «qualis  eft  ipfi 

KL,  ««P^^oi^  qivimQP; jQuoar<;a>auai.ltr 
:..■:.  "     ;.   ,  tera 
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tera  AD ,  AE,  trianguli  ADE,  fint  aequalia  la- 
teribus  NO ,  NP,  trianguli  NOP,  &  bafis  DE> 
major  bafe  OP  ,  ierit  &  angulus  A  ,  major  an*  htf frimt 
gulo  ONP.  Eadem  ratione  angulus  B  ,  angulo 
LNM;  &  angulus  C,  angulo  MNK,  major  efle 
oftendetur.  Cum  igitur  tres  anguli  ad  N ,  qua* 
tuor  Ant  re&i*  aequalts ,  ex  corol  propoC  if» 
lib.  1.  erunt  tres  anguli  A ,  B,  C,  majores  qua- 
tuor  rc&is.  Quod  eft  abfurdum ,  ponumur  enim 
quatuor  re&is  mkiores.  Non  igitur  minores  fiint 
AD  ,  AE  ,  quam  NK ,  NL ;  fed  neque  squales. 
Igitur  majores. 

Cadat  deinde  centrum  N,  in  latus  LM,  quod      taM. 
tum  contineet ,  quando  triangulum  KLM  ,  an-  XXDC* 
gulum  LKM,  habuerit    re&um  ,-  ut  ex  eodem  fy.  4.* 
corol.  propof.  f.  Kb.  4*  manifeftum  eft.    Si  igi* 
tur  AD ,  AE ,  dicantur  effe  aequales  ipfis  NK  9 
NL  ;  erunt    quoque  BF ,    BG ,  aequales  eifdem 
NK,  NL.    Cum  ergo  NK,  aqualis  fit  ipfi  NM; 
aequales  erunt  BF ,  BG ,  reift»  LM :  Pofita  auteitt 
fmt  LM,  aequalis  ipfi  FG.    Igitur  BF,  BG,  *- 
quales  quoque  funt  redte  F(2.    iSunr  autem  &  i  toifrbd 
majores  BF  ,  BG  ,  quam  FG.    Quod  eft  abfur- 
dum.    Non  igitur  aequales  funt  AD  ,  AE,  ipfis  1 

NK ,  NL.  Ouod  fi  AD ,  AE  ,  minores  credan* 
tur  ,  quam  NK  ,  NL  ;  erunt  quoque  BF  ,  BG9 
minores  quam  NK ,  NL.  Cum  ergo  NK ,  »- 
qualis  fit  ipfi  NM  ;  mihores  erunt  BF  ,  BG  , 
quam  refta  LM  :  pofita  autem  fuit  LM ,  ipfi  FG  j 
«qualis.  Igitur  BF ,  BG  ,  minores  quooue  iunt 
xe&a  FG.  Qiiotf  eft  abfurdum ,  *cum  nnt  ma-  kta/rW 
jorcs.  Non  ergo  minores  flint  AD ,  AE,  quam  .  ; 
NK,  NL;-fed  neque  aeqnales:  Igitur  majores. 

Cadat  poftremo  centrum  N ,  extra  triangulum      tab: 
-KLM  ,  Jnfra  latus  LM  ,  quod  derrrtim  accidet;  XXX. 
-quando  angulus  LKM  ,  fuerit  bbtufus ,  ut  etfo  u 
corol.  dido  propof;  5-.  lib.  4.  liquet.    Si  igituir 
<licantur  ADV  AE ,  efle  «quales  ipns1  NK  ,  Nt;  :*    *  *:T 
xrnm  &  bafis  DE,  bafi  KL  ,  fc6natur  «qualis-; 
ierft  angulus  A,  angulo  KNL,  a&qualfe.    Eadem  *  *•/»** 
jratione- angulus  G,  "aftgulo  KNM^,  «qualis  etttL 
;  V  s  Quare 
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Quare  totus  angulus  LNM  ,  airgulis  A ,  &  C  , 
aequalis  erit.  Sed  hi  duo  majores  fiint  ez  hypo- 
.  thefi  ,  angulo  B.  Igitur  &  angulas  LNM ,  an- 
gulo  B ,  erit  major.  Rurfus  quia  lateta  NL , 
NM,  trianguli  NLM,  acqualia  funt  lateribus  I3F, 
BG,  trianguli  BFG,  &  bafis  LM,  bafi  FG,  ae- 

m&.prh»i  qpplis  ;  werit  angulus  LNM  ,  angulo  £9  aequa- 
lt*  2  Sed  &  majorem  oftendimus  effe.  Quod  eft 
abftrdum.  Non  igitur  aequales  funt  AD ,  AE  , 
fefi»  NK ,  NL.  Quod  fiAD,AE,  credantur 
eflc  minores ,  qu*m  NK ,  NL  ;  fi  abfcindanrur 
NO,  NP ,  ipfis  AD  ,  AE,  a&quales,  &  ducatur 
H&»  OP,  deoionftrabitur ,  ut  in  primo  cafii, 
aagulus  A,  ma>or  angulo  ONP;  &  eadem  ratio- 

m%j*frbd  m  angulus  C  y  major  angulo  KNM.  »Fiat  an- 
gulus  ONQ ,  avgulo  A  ;  &  angulus  ONR,  an- 

8>lp  C ,  aequalis,  ponaqturque  NQ,  NR,  sequa- 
*  ipfis  AD  ,  AE  *  &  conucftantur  OQ  ,  OR, 
ttdetque  OQ  y  infira  OP ,  propterea  guod  per 
fWn&a  O ,  P,  Q ,  tranfit  circumferentia  circuli 
cx  N,  ad  iatervaUum  NO,  defcripta,  cum  aequa- 

W/***f  !*s  fint  red»  NO ,  NP ,  NQ.  o  Quare  cum  an- 
gulus  PON ;  aqualis  fit  angulo  LKN  ,  externus 
tfttrno;  erit  angukis  QON,  minor  angulo  LKN. 
Eadem  ratione  oftendetur  angulus  NOR ,  minor 
aogulo  NKM,  fi  ducaturOS,  parallela  ipfi  KM. 
Cadet  enim  iimiliter  OR,  infra  OS.  Igiturtotus 
juigulus-LKM  ,  toto  angulo  QOR  ,  major  erit. 
Quoniam  vero  latera  NO ,  NQ,  triapguU  NOQ, 
fsoualia  funt  lateribus  AD,  AE,  trianguli  ADE; 
o» ..  $ft  autem  &  angulus  ONQ,  angulo  A,  aequalis, 

t+/rtm  per  conftru&ionem;  ^crit  OQ,  ipfi  DE,  hoc  eft, 
ipfi  KL  ,  equalis.  Eodem  mfxfo  erit  OR  ,  ipfi 
KM>  «qualis.  Coonexa  jam  recta  QR,  cum  la- 
.  tera  KL ,  KM ,  triangult  LKM,  acqualia  fint  I* 
teribus  OQ  ,  OR ,  triangaii  OOK  >  &  an*i- 
lus   LKM,    major   angulo    QOR,  ut   oftei*» 

qa^ffW  <Jtaus :  f  erk  bafis  LM  ,  hoc  eft  ,  FG ,  m*» 
<       jor  baft  QR.  QuQniam  igkur  latera  BF ,  BQ, 

a .  .•  ;  i  friftagtli  BFG  ,  xqualia  funt  lateribus  NQ,  NR, 
jtianguli  NQJLi  &  hafis  FG,  BMyor  bafe  QR; 


j 
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rerit  tngulus  B,  major  angulo  QNR.  Rurfus  f  tf-frkd 
quiaangulus  ONQ,  angulo  A;  &  angulus  ONR, 
angulo  C,  fa&us  eft  aequalis,  erit  angulus  tqtus 
QNR,  duobus  A,  &  C,  atqualis:  Sed  A,  &  C, 
majores  ponuntur  angulo  B.  Igitur  &  angulus 
QNR,  major  erit  an^ulo  B.  Quod  eft  abfur- 
dum ,  cum  B ,  oftenfus  fit  major  angulo  QNR. 
Non  ergo  minores  funt  AD ,  AE  ,  quam  NK, 
NL;  fed  neque.aequales:  Igitur  majores. 

Jam  vero,  cum  re&ac  AD,  AE,  majores  tiot     TAB. 
re&is  NK,  NL,  ubicunque  centrum  N,  exiftatjxx/X. 
poffit  re&a  AD,  plus  quam  re&a  NK,  quadrato^.  j,  4: 
lineae  T,  per  lemma  annexum,  ita  ut  quadratum     TAM. 
re&ae  AD  ,  aequale  ftt  quadratis  re&arum  NK  ,  XJtJt. 
&  T.    /Ex  centro  N  ,  excitetur  ad  planum  cir-J%»  *• 
culi  KLM",  perpendicularis  NV ,  refte  T,  sequ*-1  *»*di 
lis,  conneftamurque  re&ae  KV,  LV,  MV.  Quo-*      ■  :  * 
uiam  igitur  NV  ,  re£ta  eft    ad   planum    circuli 
KLM ,  re&a  quoque  eadem  erit ,  ex  defin.  3. 
hujus  lib.  ad  re&as  NK,  NL,  NM,  /at  proi»- t*f^*il 
de  quadratum    reflae   VK  ,    quadratis    re&arum. 
KN ,   NV  ,  aequale  erit.    Cum  ergo  &  quadra- 
tum  refias  AD ,  sequale  (it  ex  conftru&ione,  dlF- 
dem  quadmeis  re&arum  KN,  NV  ;  aequalia  erurtt 
inter  fe  quadrata  redarum  VK,    &   AD.    Ac 
propterea  atquales  erunt  re&ae  VK,  AD.    Rurfiis 
quia  latcra  VN ,  NK  ,  trianguli  VNK,  asquaiia  .     • 
funt  tyteribus  VN,  NL,  trianguli  VNL;  &  an- 
culi  ip(is  contend  VNK ,  VNL,  re&i;  «erit  ba-  *$!&* 
iis  VK\  aeqiialis  bafi  VL ;  Atque  eadem  ratione 
fefta  VM.    Quare  tres  refta  VK ,  VL  ,  VM  , 
&quales  fiint  inter  fe :  Oftenia  eft  autem*  re&a 
VK  ,  aequalis  re6te  AD.    Tres  ergo  reftae  VK  9 
JVL  ,  VM  ,:  sgqalesj  fiim  rediB  AD ,  &  ob  ifl,      .  • 
xedis  AE  ,  BF  v  BG  ,  CH  >  Gi;    Quamobiemf 
cum  lajera  V&  4;  VL  ,  trianguli.VKL,  &qtfftUa 
iunt  lateribu*  ADy  A? ,  triang\ili  ADE}  &  btfis 
Kh^  b*fi  VEy  xerh  angulus.KVL  *  angalo  A^* 
:*qUalU#    Non  fecus  demonfl*ahimu&*  angulum 
-LVMv  angulo.B;  &  angukim  KVM,  angute 
,C  *  1  eff*  sqpaklft.    Quare  aqgulut  ftiidut  Yv. 
-:.  contt* 


v    - 
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contmetur  tribus  angulis  planiff  KVL  ,  LVM  ? 
MVK,  qui  «quales  funt  datis-tribus  angulis  pla- 
nis  A  ,  B  ,  C.  £x  tribus  itaque  angulis  planis  , 
&c.    Quod  erat  faciendum. 

LEMMA.     • 

Duabus  datis  reftis  lineis  inaquaUbus ,    invenire 
id  ,   quo  major  plus  potefi ,  quam  minor. 

•  •  • 

XXX.  quarum  ABy  major,  oporteatqtte  invenire,   qm 

fg*  .*•      'AB  ,  plus  pojfit  quam  C.     Divifa  AB ,  bifariam 

. .  i  */f  2?f  defcribatur  ex  centre  D ,  O"  intervalloDA9 

n.quaru  vel  DB>  femicirculus  AEB  ,  a*#  900  aptetur  re&a 

AEf  ipfiC%  Mjualisy  jungaturqui  refta  ER.    Dica 

reflam  AB  ,  ^/«s  poffe  cjuam  C ,    quadrato  re&4 
by  JtrsB.  EB.     b  Cww  *»*«*  angulus  Ey  in  femicircuia  rethu 
C47.frimljiti  cerit  quadratum  ex  A B ,  aquale  quadratisAE9 
B  j  atque  idcvrco  AB  ,  p/«;  poterU  quam  AE9 

wc  eft ,    quam  C,  quadrato  reft<  EB.     Quod  efi 

propofitum. 


f 

Jao 


«"♦.  ,T  H  E  0  R.    21.    P  R  0  P  O  S,    24. 

*       • 

Si    fohdum   parallelis  planis.  contfneatur ; 
adverfa  iliius    plana,   parallelogramma    fmxt 

'fimilia  &  aequalia. 

•  1 

TAM.  ,rit  par allelepipedum  ABEF  j  (  de  hoc  enim  In- 
XXIX.  ts>  telligenda  eft  propofitio)  contentum  juxta 
A-  f-  defin.  50.  hujus  lib.  fexfiguri*  quadrifetetis  AC, 
,....,  *  CF,  FH,  HA,  AF,  BE  ,  quair&m  afiverfe  qua* 
*    1-  2  jibet  fi|)t  paraiidae.    Dico  qu«? is;  btyofita  plana 

«fle  parallelogramma  fimilia ,  &  tftjualia.    Cum 

«enim  paraTlela  plana  BG  ,  CF ,  feceatur  plano 

ii6.wi.AC;  *Eruitt  cpmmuncs  fe&k>ne€  AB,  GD, 

paral- 


[ 
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parallel*.    Similiter   cum  jHana   parallela   AFf 
BE,  fccentur  plano.AC;  crunt  communes  fcdio- 
[  nes   AD  ,  BC ,  pajtf  UeJ«.    Ac  prqindc iparallelo* 
grammum  eft ,  figura  quadrilatera  ABCD.    Non 
!    aliter  oftendexnu*  ,   rehquas  figuras  quadrilateras 
efle   paraHelogramroa.    Dico  jam  oppofita  paralr 
lelogramma  eue  fimilia ,   &  «qualia.    Cura  cnim 
re<a«  AB,   BH,   parallelx  fint  redis  DC,  CE, 
&   non  in  eodem  plano,  fed  in  oppofitis ;  ^erunt  bio^ntf. 
anguli  ABH  ,  DCE  ,  aequalei ;  codemque  argu<- 
mcnto  reliqui  anguli  parallelogrammi  BG,  aequa- 
les    erunt    reliquis  angulis   parallelogrammi  CF. 
tfQuoniam  vero  AB,  ipfi  DC,  in  parallclogran*-  c^frmd 
mo  AC  ;  &  BH ,   ipfi  C£  ,   iu  parallelo^rammp 
BE,  aequalis  eft  ;  erjt  ut  AB  ,  ad  BH,  ita  DC, 
ad  CE.    Ac  proptcrca  ut  BH ,  ad  HG;  ita  CE, 
ad  EF,  &c.  eadcm  dc  caufa:  Erunt  latera  paral- 
•lelogrammorum  BG  ,  CF ,   circa  angulos  s&qua-. 
les,  proportionalia  ;  ac  proinde  parallelogramma 
ipla    fimilia.    Dudtis  jam    diametris  AH ,   DE  , 
^cum  latera  A13,  BH  ,  triauguli  ABH  ,  squalia  dtf.frmd 
fint  lateribus  t)C  ,  CE,  trianguli  DCE;  *&  an-  eio.umft 
gulus  AI3H,  angulo  DCE,  sequalis,  ut  oftenfum 
eft,/erunt  triangula  ABH,  DCE,  aequalia  inter  f  4.  prmd 
fe.    ^Quarc  cum  triangula  ABH,  DCE,  dimidia  g^frmd 
fint  parallelogrammofum  BG  ,  CF  ,  inter  fe  a- 
qualia.    Similiter  demonftrabimus  fimilia  &  acqua* 
lia  efie  parallelogramma  oppofita  AC  ,  GE  ;  & 
AF  ,  BE.    Si  folidum  ergo  parallelis  planis  con- 
tineatur  ,   adverfa  illius  plana ,  parallelogramma 
funt    fimilia  ,    &  «qualia  ,  &c.    Quod  erat  de- 
monftrandum. 

T  H  E  O  R.    22.    PROPOS,    25.        „r; 

Si  folidum  parallelepipedum  plano  fecetur 
adverlis  planis  parallelo  :  Erit  quemadmodum 
bafis  ad  bafim ,  ica  fblidum  ad  folidum. 

SEcetur    parallelepipedum  ABCD ,  plano  EF,      7J^ 
parallelo  oppofiti*  planis  AD ,  JBC.    Dtco  ut  jUfX. 


J 
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cft  bafis  AG,  ad  fiafin  BG,  ita  efle  ioHdont 
AEFD,  ad  folidum  BEFC.  Intelligatur  enim 
'  parallelepipedum  ABCD,  produdum  in  utTamquc 
partem  quantumiibet ,  fumanturque  in  AB,  pro- 
trada  quotcunque  reftae  AK,  KL,  ipfi  AE  ;  & 
tjuotcunque  rectas  BM,  MN,  NO,  ipfi  EB,  «• 

3ualcs.    Deinde  per  pun£ta  K  ,  L,  M  ,  N,0, 
ucantur  plana  KP ,  LQ,MR,  NS,  OT,  pa- 
*  rallcla  planis  AD,  EF,  BC,  pcr  fcholium  pro- 

pof.    if.    hujus   Hb.    Quoniam    igitur     folidum 
AEFD,  continetur  planis  parallelis  ex  hypothefi; 
ia4»«»A  ipfum  parallelepipedum  erit ,  ex  definitione,  *ha- 
bebitque  plana  oppofita,  parallelogramma  flmilia, 
&  sequalia.  v  Eodem   modo  erunt  parallelepipeda 
AKPD  ,    KLQP  ,   EBCF  ,    BMRC  ,  MNSR  , 
NOTS,  ELQF,  EOTF  ;  habebuntque  plana  op- 
pofita  ,   paralielogramma    fimilia  ,    &    aequalia. 
bt 4.primi  * Quoniam  vcro  parallelogramma  AG,  KV,  LX, 
*  cum  fint  fuper  acguales  bafes  AE,   AK,  KL, 

ctA,«fM  squalia  funt ;  &  umilia  quoque  rcum  anguli  u- 
nius  fint  aequales  angulis  aliorum,  &  latera  circa 
angulos   unius    aequalia    lateribus    circa   angulos 
aliorum ,  ideoque  proportionalia.    Eademque  ra- 
tione   aeqjualia   &  umilia    funt    par^llelogramma 
'    AY  ,   KZ  ,    La.    Cum   igitur   squalia   quoque 
fint,  &  fimilia  parallelogfamma  AD,  KP,  LQ: 
JErunt  tria  plana  AG, AY,  AD,  folidi  AEFD, 
aequaiia,  &  fimilia  tribus  planis  KV  ,  KZ .  KP, 
folidt  AKPD  ,  &  tribus  planis  LX  ,    La  ,  LQ, 
At^wrtt  foHdt  KLQP :  rfSunt  autem  tria  in  unoquoquc 
folido  aequaiia ,•  &  fimilia  tribus  reliquis  oppofirs 
in  eodem ,   nempe  AG ,  ipfi  ZF  ;  &  AY  ,  ipfi 
VF  ;   &  AD  ,  ipfi  EF  ,   &c.    lgitur  per  dcfiu. 
10.    hujus    lib.    squalia    funt    foiida   AEFD  , 
AKPD  ,    KLQP.    Eodem    argumento   «qualia 
,  oftendentu*    foUda   EBCF ,  BMRC  ,  MNSR  , 
NOTS.    Quare  quam  multiplex  eit  bafis  LG , 
bafis  AG_,  tam  multiplex  erit  folidum  LEFQ, 
folidi  AEFD.    Et  quam  multiplex  eft  bafisOG, 
,  bafis  BG ,  tam  mukiplex  erit  folidum  OEFT , 
fblidi  BEKC    Quoniam  ycro  fi  t*fis  LG,  (mul- 
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tiplex  bafis  AG,  prmup  magnitudinis,)  acqualfc 

€ft  bafi  OG,   (multiplici   befis   BG  ,    fecunfe 

magnitudinis, )  ^ualejquoque  eft  folidum  LEFQ  f 

(multiplex    folidi    AEFD,  tertiac  magnitudinis) 

folido  OEFT.  (multiplici  folidf  BEFC  ,  quart* 

onagnitudinis , )  propterea  quod  bafibus  LG,  OG, 

-acqualibus  exiftentibus  ,  «qualia  quoque  funt   &c 

fimilia  fex   parallelogramma   folidi   LEFQ ,   ftfc 

-parallelogrammis    folidi  OEFT  :  Si  autem  bafis 

niajor  eft  bafe  ,    folidum  quoque  folido  majus 

cft;  &  fi  minor  ,  minus^  in  quacunque  hoc  fiat 

multiplicatione;  Erit  per  dtfin.  6.  Hb.  j.  ut  ba$s 

AG  ,  prima  magnitudo,  ad  bafin  BG,  fecundam 

magnitudinem ,  ita  folidum  AEFD  ,  tertia  mag- 

nitudo ,  ad  folidum  BEFC  ,  quartam  magnitudi- "    -  "    ! 

nem.    Eadem  ratione  demonftrabitur  effe  foliddpi 

ad  folidum  ,  ut  eft  bafis  DY  ,  ad  bafim  CY ,  & 

ut  bafis  AY  ,  ad  bafin  BY  ,  &  ut  bafis  DG?  ad 

bafin ,    CG.    5i  folidum  igitur   paraHclepipeamn 

piano  fecetur,  &c.    Quod  crat  oftendcndum. 

P  R  O  B  L.   4.    P  R  O  P  O  S.  26.   .     *xnV 

Ad  datam  re£tam  lineam  ,  ejulque  pun* 
£lum  angulum  fblidum  conltitucre  folido  aiK 
gulo  dato  aequalem. 

Slt  ad  pun&um  A  ,   in  data  rcfla  AB  ,  conftt-      tjbj 
tuendus  angulus  folidus  «qualis  angulo  foU-  XXX. 
do  C ,    contento    tribus  angulis    planis    DCE<  9fa  ++ 
DCF,  FCE  ,  non  in  codcm  plano  exiftentibus. 
^Ducatur  cx  F.,   ad  planum  pcr  CD,  CE,  du-au.m& 
dum  pcrpcndicularis  FG  ,  conucdtanturque  re<5te 
'  DF,   DG^  EK,  EG,  CG.    Dcindc  abfcindtfur 
AH.,  aqualis  ipfi   CD^  />fiataue  angulus  HAl,  biyfrM 
angulo  JDCE,  aequalis ;  &  rtjib  AJ,  «dfae  QE, 
squalis.    Rurfus  in  plnno  ppr  AH  ,  AI ,  du#o 
coultituatur    angulus    HAL ,,    *qualis    anguio 
DCG  ,  qiii  in  plano  pcr  CD,  CE„  dudo  exiftjt; 
k  r«<fta  AL  ,  redtx  CG,  «qualis.    *  Ex  L,  ve-  cia.flrt 

xo 
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ro  ad  planum,  in  quo  fiint  tres  AH,  AL,  AT  y 
erigacur  perpendicularis  LK ,  qu«  ipfi  FG ,  a&qua- 
lis  ponatur  ,  &.  conjungatur  re&a  KA.  Dico 
'angulum  folidum  A  ,  contentuin  tribus  angulis 
HAI ,  HAK  ,  KAI  ,  acqualem  effe  dato  angulo 
folido  C.  Conneiis  enim  rectis  HK  ,  HL,  IiC^ 
IL  ;  cum  latera  AH ,  AL^  trianguli  AHL ,  ae- 
qualia  fint  lateribus  CD ,  CG ,  trianguli  CDG  , 
&  anguli  HAL,  DCG,  asquales,  per  conftrudio- 

&  +  primi  nem '>  ^Erunt  bafes  HL,  DG  ,  aequales.  Kurfiis 
quia  ablatis  angulis  awualibus  HAL  ,  DCG  , 
ab  aequalibus  HAI  ,  DCE ,  reliqui  a&quales  funt 
LAI,  GCE  :  Cum  igitur  &  latera  AL,  AI, 
trianguli  ALI  ,  acqualia  fint  lateribus  CG  ,  CE  , 

e  4'.prmi  trianguli  CGE  ,    per  conftrudiionem  ;  e  aequales 

Juoque  erunt  LI ,  GE.  Quia  igitur  latera  LH , 
iK ,  asqualia  funt  lateribus  GD  ,  GF ;  &  angu- 
li ,  HLlC  ,  DGF  ,  re&i  ex  defin.  3.   hujus  lib. 

f  4.  prbmf cmnt  &  bafes  HK,  DF,  aequales.  Quare  cum 
&c  latera  AH,  AK,  trianguli  AHK,  fint  aequa- 
lia  lateribus  CD  ,  CF ,  trianguli  CDF  ,  ex  cori- 
ftrudtione,  (cum  enim  AL,  JLK*  latera  lateribns 
CG ,  GF ,  xqualia  fint  ex  conftruSionc ,  com- 
prehendantque  angulos  aequales,  nimirum  redos, 

X4»prb*i€i  dtfin.  3.  hujus  lib.    ^erunt  bafes  AK  ,   CF  , 

h  $.prM  aequales. )  AErunt  quoque  anguli  HAK ,  DCF  , 
«quales.  Denique  quia  latera  LI  ,  LK ,  funr 
a&quaiialateribusGE,  GF,  &  anguli  ILK,  EGF, 

i  ^.primitcSti  cx   dtfin.   3.   hujus  lib.    t  Erunt  bafes  IK, 

*EF,  xquales  :  Cum  igitur  &  latera  AI  t   AK, 

•  "trianguli  AIK,  lateribus  CE,  CF,  trianguliCEF, 

kB.prmfi  fint  acaualia  ex  conftrufiionc  ;  ierunc  quoquc 
anguli  iAK,  ECF,  aequales.  Sunt  ergo  trcs  an- 
guli  plani  HAI,  HAK,  KAI,  folidum  angulum 
A,  comoonentes  ,  atquales  tribus  angulis  planis 
DCE,  DCF,  FCE,  angulumfolidumC,  compo- 
nentibus.  Atqueproinde  folidus  angulusA,  folido 
angulo  C ,  aequalis.  Ad  datam  itaque  re&am  li- 
ncam,  ejufque  punOum,  angulum  folidum  con- 
ftituimus  folido  angulo  dato  aequaletn.  Quod 
crat  faciendum. 
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P  R  O  B  L.   5.    PROPOS.   27.       ridg 

A  Data  refta  linea ,  dato  folido  parallele? 
pipedo  fimile  &  fimiliter  pofiturh  folidum 
parallclepipedum  defcribere.  ' 

;C  It  1  data  refta  AB  ,  defcribendum  parallelepir      TA*l 
^  pedum  fimile ,  fimiliterque  pofitum  parallele-  XXX 
pipedo  CD.    *Fiat  ad  re&am  AB,  ejulquc  punr/f'  S- 
fltum  A,  angulus  folidus  «qualis  angulo  folido  **$•**» 
C  ,  ita  ut  tres  anguli  plani  HAl,  IAB,  BAH, 
aqiiales  fint  tribus  angulis  planis  ,  ECG,  GCF," 
FCE.  Deinde  ut  eft  CF,  ad  CG ,  Jficfiat  AB,  bnjkn 
ad  AI,  &  ut  CG,  ad  CE,  ita  AI,  ad  AH,  erit- 

?ue  ex  aequo,  ut  CF,   ad  CE^  ita  AB,  ad  AH...  .  ;: 
oft  hxc,  perficiatur  paralklepipedum  AK,  com* 
pletis  nimirum  parallclogrammis  BH,  HI ,  IB, 
&  per  I,  B,  H,  dudis  planis  IK  ,  BK ,  HK, 

?u«   parallela    fint   parallelogrammis  BH,  HI, 
B.    Dico  parallelepipedum  AK  ,  parallelepipedo  . 
CD,  fimile  eflfe  fi militerque  pofitum.    Cum  eniqi' 
anguli  BAH,  FCE,  fint  aequales,  &  latera  circa* 
jplos  proportionalia,  nempe  ut  BA  ,  ad  AH,  ita 
FC ,  ad  CE  ,   ex  conftrufiione,'  erunt  parallelo- 

framma  HB ,  EF  ,  finvlia,  fimilitcrque  pofita. 
ladem  ratione  fimiiia  erunt ,  fimilitcrque  pofita 
parallclogramma  HI  ,  EG  ,  &  IB  ,  GF.  Tria 
igitur  plana  BH ,  HI  ,  IB  ,  folidi  AK ,  fimilia 
funt  ,  fimiiitcrque  pofita  tribus  planis  FE ,  EG, 
GF  ,  folidi  CD.  cSuiu  autem  txia  cujuslibet  qs-  c*4.***r 
.qualia  &  fimiiia  tribujs  reliquis  oppofitis.  Quare 
ux  plana  folidi  AK ,  fimilia  funt ,  fimfliterque 
pofita  fcx  planis  folidi  CD .  Ac  proinde  ex  denju 
9.  hujus  iib.  fimilia  funt,  fimilitcrque  pofita  foii- 
da  AK,  CD.  A  data  ergo  rcfta  linea  dato  foli- 
db  paratlelfcrpipedtim  fnnile ,  &  fimiliter  pofitum 
ckfcripfimus.    Quod  erat  facieqdum. 
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spi$      THEOR.    23.    PROPOS.    28. 

Si  folidum  parallelepipedum  plano  fecetur 
pfer  diagbnios  adverforum  planorum  :   Bifari- 
■»  'SBl  fecabitur  folidum  ab  ipfo  plano. 

TjSB.  Qlt  P arallelepipedum  AB,  in  quo  plana  oppofita 
IX  .         ^nt  AlH ,   EB  ,  quorum  diagonii,  feu  diamc- 
K.  &      tti  f  flnt  ffed*  Itae*  CG  ,  DF.     Quonfam  igitur 
%t*prf*t  "tftraqttt  CD ,   GF,  parallela  eft,  a&  sequalis  ipfi 
%»  J.lfc*.  A£,  ctotti  flrttpttaitelofcramrna  CE?  GE;  ferant 
c}ifrtmt4k  intfcrie  pafafreta,  &  tequales  Cu,  GF.    rAc 
ptoitfde ,  -qu»  ipiks  tonjungunt  ^CG  ,  DF  ,  pa- 
5   '  r*     «Htlafc  erunt  &'«quales ,  idcoque  in  uno  phmo. 
.       l>ieo(>tanutn,qtmdperCG,  Df,  dacitur,  fccare 
•*♦*•«••  tn^kriam  «parai tetepipedum  AB.    ^Cum  enim  |>la- 
Ifti  AH  ,  Eli,  trcu  •parallrfo^ramma  EtjuaTia,  St 
tfmilto}  *erutrt  dfmidia,  nimiriim  trismgula  AGC, 
J$fCH ;  fcfD  ,  FDB,  «quaiia  inrer  le:  lum  au- 
<em  &  larcrii  circa  angulos  aiqualts  GAC^  CHG, 
e  dyfori^RED,  £>BF,  i*dportro:ialia.    ^lgitur  fimiliaquo- 
f  a4.«w4*<|ue  ertmt  di&a  ttiatigula.    ^Cum  i#tur  &  paral- 
letogtmimufn  AF,  sequale  fit  &  fim'!e  parallclo- 
•gtamtnb  Cl^;  &  AD,  ?pfi  GB;  &  CF,  comma- 
~iie:  Enmt  duo  triangula  AGC,  EFD,  &  paral- 
lclogtamma  AF,  AO,  CF,  prifnuftfc  ACGFED, 
fcqualia  &  tfmilfa  daobus  triattjcalis  HCG,  BDF, 
&   psmllelograivfnft   Ci>  ,  BG,   CF  ,   pritmatte 
•HGCDBF,  proptereaquc  prifmata  xqualia  erunt, 
<<<x  defin.  to.  'frujus   l?b. "  Quae  cum  componant 
■-'  '  *       -panfllefeptyectam  A:B ,  fcflum  erit  paralleleplpe- 
vdtrm  AB,  feitariam.  Itaque  fi  folidum  parallclept- 
^edum  ptono  fecetur,  &c.    Quod  erat  demon- 

itrandum. 
nb:'.  T  H  t  O  R.  24.    P  R  0  P  O  S.    29. 

Solida »  parallelepipeda  fuper  eandem  bailn 
conftituta ,  &  in  eadem  altitudine ,  quorum 

infi* 
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infiftentes  lineae  in  iifdem  coJIocantur  re&is 
lineis ,  funt  inter  fe  aequalia. 

CUper  bafin  AB  ,  in  eadem  altitudine,  hoc  eft,      7AM1 
**  inter    eadem    plana  parallela  ,   fint  conftituta  XXX. 
duo    parallelep^peda   ACDE  ,  AFGE  ,  quorum  fg.  74 
infiftentes  lines&  cx  quatuor  angulis  bafis  exeuntef 
in  iifdem  collocentur    lineis  ,   nempeAI,AK* 
EL,  EM,  in  re<3a  IM;  &  HC,  HF,  BD.  BG, 
in    refta    CG.     Dico    parajlelepipeda   ACDE  , 
AFGE,   efle  inter   tc  ^qualia.    *Cum  eniin  *- ilffrM 
qualia  fint  parallelogramma  AL  ,    AM~,  fiiper       '  — 
eatfem  bafi  AE,  &  in  eifdem  parallelis  conftituta; 
erunt,  ablato  coaununi  trapefcio  AELK,  jpqualia 
quocjuc  triangala  AIK ,  ELM.    *Quoniam  vero  b}+priml 
©mni^  latera  trianguli  AJK.  «qualia  fant  omnl- 
bus    lateribus    trian^uli   JHCF ;    erit   triapguium 
AIK,  trian^ulo  HCF,  aequiangulum,*4c  aeauale, 
perea,  quae  mcollario  8.  propoClib.  1.  oftfndiipus,; 
e  Acpropterea  lateradrcaacqualesanguloshabebunt  c  4../?**. 
propQrtionaiia  ,    ideoqme    inter    fe    erunt  fimilfy. 
Ead^m  ratione  triangulum  ELM,  triangulo  BDG, 
aequale  erit  &  fi  nile.    JKurfusparallelogranunum  di^.»»* 
AU  ,   awjuale  eft  &  fimile  parallelogrammo  ED  ; 
&  eadem    ratibn>:  paraJlelogrammum  AJ?  ,  W-        .    - 
rallelograffwpo   JEG  :    e  Sed   &   IF,    ipfi   LQ  ,  e*6.*m*z 
«quale    eft   cum    btfe?'  1K ,  LM ,    flnt   aequ*- 
les.    (fNam  cum  redae ,  iL,  KM,  spquales  fiqt  f^frtm 
ipfi  A£ ,  erunt  quoque  inter  fe  aequales  :  quare  , 

.copupuai  4ernpta  KL,  «qualeserunt  IK,  LM.)  -  * 
Erunt  ergo  omriia  piana  prifmatis  AlljLFCH, 
a&qualia  &  fimi  ja  omnibus  planis  priimatis 
£LMGD8.  Igi,tu.r  ex  d*fiu.  10.  bujus  lib.  adqua- 
lia  ^runt  did^  prif  nata  ;  [Ac  propterea  addito 
cpnimMtni  folido  4HF&LDBE  ,  aequalia  fient  :n 
.  ptf  al^eweda  iupec  eajvjtem  feafin ,  ccc  Quod 
cr#  4fW«ftraAfeBi. 
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xxx.      T  H  E  O  R.    25.    P  R  O  P  O  S.    30. 

r 

Solida  parallelepipeda  fuper  eandem  bafin. 
-\  ...  conftituta,  &  in  eadem  akitudine ,   quorum 
infiftentes    lineae  non  in  iifdem  colJocantur 
reftis  lineis :  inter  fe  funt  aequalia. 

.  TAB.  CUperbafni  AB  ,  ln  eadem  altitudine,  hoc  eft, 
^XXXL      &  inter  eadem  plana   parallela ,    fint    conftituta 
fg.  1.      paraUelepipeda  AIDK,  AMFK,  quorum  infiften- 
tes  lineae  ex  quatuor  ans;ulis  bafis  exeuntes  AC  , 
AE,  KG,  KL,  HI,  HM,  BD,  BF,  nonfint  in 
'  •     cildern  re&is ,  hoc  eft ,  neque  CI,  GD,  protra- 
^        &x  jtranfeant  per  punfta  M  ,  E  ,  F ,  L  ,  neque 
CG  ,  ID.,  produdac  &c.    Dico   parallelepipeda 
AIDK,  AMFK,  effe  «qualia.    Cum  euim  plana 
CD  ,  EF  1  oppofita  bafi  AB,  fint  in  eodem  pla- 
no  ,  ob  eandem  altitudincm  parallelepipedeirum; 
producantur  in  eo  plano  re£te  CG ,  IL),  ouarum 
CG ,  fecet  EWf ,  LF  ,  protra&ae  in  punttis  N , 
.O;  Et  ID  ,   eaidem  in  pundis  P,  Q;  adjungan- 
ii+prhm  turque  redte  AN,  KO,  HP ,  BQ.    *Quia  igitur 
recte  PQ,  MF ,  funt  «quales  ,  cum  opponantur 
in  parallelogrammo  FP ;  &  MF  ,  ipfi  HB ,  eft 
awjualis  ;  erunt  &  PQ,  HB ,  aequales:  Sunt  au- 
tem    &    parallelae  ,    propter    pacallelogrammmn 
pihprimi  HIDB.    *Igitur  &  HP ,    BQ,  parallehe  funt  & 
•aquales  ,  ideoque  parallelogrammum  eft  HPQB. 
*  Eadem   ratione   parallelogramma  erunt  HPNA  y 
ANOK,  KOQB:  Eftautem&  parallelogrammum 
NOQP.     Igitur     parallelepipedum    eft    APQK. 
«ip.au/. 'Quamobrem   paraUeleprpeaum  AIDK  ,  aequale 
eft  parallelcpipedo  APQK.,  cum  utriufquc  eadem 
fit  bafis   AB ,  &  Infiftentes  lines  funt  in  re&is 
eifdem  CO  ,  IQP    Eodem  modo  eidem  parallele- 
pidedo    APQK ,    «quale    erit    parallelcpipedum 
AMFK,  quum  utriufque  eadem  fit  bafis  AB,  & 
infiftentes  linex  fint  in  re&is  eifdem  NM ,  OF. 
Ouare  Pirallelepipeia  AIDK,  AMFK,  imcr  fc 
-        -  fira 
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iimt  «qualia.    Solida  igitur  parallclcpipcda  fupcr 
eandem  bafim,  &c.    Quod  erat  dejnonftrandum. 

THEOR.    26.    P  R  O  P  O  S.    31.      **' 

Solida  parallelepipeda  fuper  aequajes  bafes 
conftituta  ,  &  in  cadcm  altitudine  ; .  aequalia 
iunt  inter  fe. 

CUper  xquales  bafes  AB,  CD,  in  eadem  altitu-  TJM< 
&  dine  fint  conllituta  parallelepipeda  AEFG  ,  XKXi. 
CHIK.  Dico  haec  paralielepipeda  efle  aequalia  H\  *• 
imer  fe.  Sint  enim  primum  tnfiftentes  Iincas 
AM,  GN,  LE,  BF,  ad  bafin  AB;  &  infiftentes  . 
CP,  KQy  OH,  DI,  ad  bafinCD,  pcrpendicula- 
res.  Quo  pofito,  erunt  omoes  di&ae  perpendicu- 
lares  inter  fc  aequales  ,  propter  eandem  parallele- 
pipedorum  altitudinem,  Producatur  CK  ,  in  re- 
clum,  fitque  KR,  aequalis  ipfi  LB,  &  fiat  angu- 
lus  RKS ,  in  piano  QK,  extcnfo  aequalis  angulo 
BLA,  ponaturque  KS  ,  aequalis  ipfi  LA;  &  per- 
ficiatur  parallelogrammum  KT  ,  fuper  quod  ad 
altitudinem  perpendicularis  KQ,  conitruatur  pa- 
rallelcpipedum  QSTV.  Quoniam  igitur  latera 
KR  ,  KS  ,  aequalia  funt  lateribus  LB ,  LA ,  & 
anguli  RKS  ,  BLA  ,  aequales ;  erunt  parallelo- 
gramma  KT  ,  LG  ,  aequalia  &  limilia  ;  Rurfus 
quia  latera  KQ ,  KS,  aequalia  funt  lateribus  LE, 
LA  ,  &  auguli  QKS ,  ELA,  refti,  pcr  defin.  3. 
hujus  lib.  co  quod  KQ  ,  LE  ,  re&ae  ponantur 
ad  plana  KT  ,  LG ,  erunt  &  parallelogramma 
QS,  EA,  aequalia  &  flmilia.  Eodem  modo  cum 
latcra  KR,  KQ,  «qualia  fint  lateribus  LB,  LE, 
&  anguli  QKR ,  ELB,  refti,  cx  cadem  dcfin.  3. 
hujus  lib.  erunt  quoque  parallelogramma  KV, 
LF ,  aequalia  &  fimilta.  Quare  cum  tria  plana, 
KT  ,  QS  ,  KV  ,  parallelepipcdi  QSTV ,  aequalia 
-fint  &  iimtlia,  tribus  planis  LG,  EA,  LF,  pa- 
rallelepipedt  AEFG,  ^tam  autem  illa,  quam  h^c 
pqualia.  fint   &  firailia  qribus  reliauis  appofitig. 

X  3  Erunt, 


* 
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£rutit,   per  defin.   10.  hujus  Hb.  paratlelepipeda 
Q$TV,  EAGF,  intcr  fe  aequalia. 


V  ^_„     , , 

*;  &  6D .  gR,  in  Z  ,'perficiaturquc  parallelcpi- 
pedum  IKRa.  Quoniam  igitur  parallelepipeda 
QSTV,  QdgV,  eandem  habent  bafin  KV  ,  funt- 
que  in  eadem  altitudine,  nempe  inter  eadem  pla- 
na  parallela  KV,  dX,  &  infiftcntcs  ipforum  linea* 
KS,  Kd,  RT,  Rg,  QY,  Qe,  VX,  Vb,  collo- 
cs^.ml.  caotur  in  eifdem  re&is  dT  ,  eX,  fip£a  inter  fc 

;,  squalia     erunt.     Eft     autem     parallelepipedum 

QSTV,  parallelepipedo  EAGF  ,  «quale  :  IKitur 

*  •  cidem  parallelepipedo  EAGF  ,  aequale  erit  paral- 
t ...  teleptpedum  QdgV. 

^xrprhd     ^Quoniam   vero  parallelo^ramma  KT  ,   Kg, 

asqualia  funt  inter  le;  &  KT ,  awuale  eft   ipfi 

Lfc ,  erit  &  Kg ,  ipfi  LG  ,  hoc  eft  ,  ipfi  CD , 

acquate;  cum  bafes  LG  ,  CD,  ponantur  aequales. 

ef.<l*tHt.  tQuarc  crit ,  ut  CD,  ad  DR,  ita  Kg,  ad  DR: 

ttfw$d*fUt  autem  CD ,  bafis  ad  bafin  DR,  ita  eft  foJi- 

dum  CHIK ,  ad  folidum  KlaR  ;  cum  paraUele- 

pipedum  CHaR,  ftcetur  plano  IK ,   planis  op- 

f  pofitfc  CH,  aR,  parallelo.  aEt  eadem  ratione  ut 

Ks,  ad  DR ,  ka  eft  folidum  QdgV,  ad  folidum 
IKRa  ;  cum  &  parallelepjpedum  Idga ,   fccetur 
gp.jfcfc  planoKV,  oppofitisplantsDa,  db,  parallelo.  jrlgi- 
tur  atqualia  erunt  parallelepipeda  CHIK,  QdgV, 
fl\  cum  eandem  habeanc  proporcionem  ad  idem  foli- 

■]  '  dum  IKRa,  nimirum  eandem ,  quam  habent  ba- 

£:  fes    aoquales    CD ,    Kg.  ad    eandem  bafin  DR. 

jV*  Quare  cum  parallelepipedum  QdgV ,  fit.  oftenfum 

r  asquale  parailelepipedo    AEFG  ;  fcaualia  quoque 

•  crunt  parallelepipeda  A£EG  ,  CHIK.    Quod  eft 

propofitum» 

Tj4E      Sint  jam  nequc  infiftentes  linea*   AM  >  GN> 
XXXI.  '^E,  BF,  ad  bafin  AB,  neque  CP,  JCQ,  OH> 
*       DI,  ad  bafin  CD  ,  ptrpendiculares :  bEt  i  pun- 
4rt  £fe  E,  F,  JM  ,  N  ,  demittantur  ER,  FS  ,  MT, 
NV,  ad  planum  ,  vx  quo-bafu  AB,  perpcndicu- 

lares; 


l 
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Jares ;  Item  i  pun&is,  H,  I ,  P,  Qv  ad  pUnvun* 
m  quo  bafis  ,  CD ,  perpendiculare*   HX,  IY  , 
PZ,  Qa.    Erunt  autem  omnes  hx  perpendicula- 
res  inter  fe  aequales ,   cum  fipt  attitudines  difto- 
rum   parallelepipedorum  a&quale$.    Dtjc^ntur  re- 
fi«  RS  ,  SV  ,  VT  ,   TR:  Item  redae  XY.  Ya, 
a2,  ZX,  ut  fiant  parallelepipeda  ETVJF,  H£al, .       • 
qu^.   cum   fint    ejuldem  ahitudiflis.,   hafcantque  . 
infiftentes  lineas  perpendiculares  f  ejujtt  inter  & 
«qualia,  ut  oftenfum  eft.    /Sed  p^Uelepiped\im  i  %j.  & 
OETVF ,  aequale  eft  parallelepipcdo  AEFG>  cuigi  30.  *»£ 
hoc  eandem  cum  illo  habeat  fcafin  E£I ,  ej^adcnv 
que  altimdincm ;  Et  parallclepipedum  H3al»  3- 
quale  eft  eadem  ratione   paraHelcpipedo  CHIK; 
cum  hoc  eandcm  cutn  illo  bafin  HQ,   eand$pv* 
que  altitudinem  poffidcat.    Igimr  &  inter  fe  2*- 

?|ualia  fynt  parallclcpiped^  AEFG  ,  CHIlt.  , 
demque  oftendctur,  fi  unius  par^Helepipedi  injS- 
ftentes  lineae  fint  perpendiciilarcs  ad  bafin ,  altepuf 
vero  non.  Quocirca  folida  parallelepiped^  iqpff 
aequales  bafes  conftituta^  &c.  Quod  demoflr 
ftrspidum  erat. 

S   C    H  Q    L    I   V  M  : 

Solida  paraihlepipeda  ayjuafit  fupey  aqnaks  kefcs* 
in  eadem  funt  alritudine.  Ex  paralhleptpeda  acptaUa 
in  eadtm  altitudine  fuper  atpudes  funt  bafesy  finon 
habucrint  eandcm  bafin. 

Si  euiwt  nnum  altero  credatur  ahiu$%  fi  aif  eo  ab- 
fcindatur  farallelepipcdum  iu  eadem  cum  altero  aiti*  ^ 

tudine  Pfient  aqualia  abfciffum  ,   &  alterum*    Cum  pj  !•«*»# 
ergp  &r   totum  pouatur  aqnale  altcri  %  aqualc  crif 
abfciffum  tefi.    Q*od  cfi  abfurdum. 

Quod  fi  in  eadcm  fint  altitudine  ,  &  bafit  unins 
creaatnr  major  bafe  aUerius ,  fi  ab  ea  abfcindatnr 
bafis  *auato  akcri  ,  &  fnfer  abfciffam  iutelhgatur 
faralieUpipcdum  epfdsm  akhudms  »  denwuftrafjmuc 
aodem  modo  fartem  toti  cffe  tqaalem*    Quod  cfi  abr 

x  4  arfffioiL 
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:  JHEOL   vj.    PROPOS.    32. 

•    iiolida  paialleiepipeda  fub  eadem  akhn- 
dme  ,  inter  fe  fiint ,  ut  bafes. 

Slnt  dao  paralldepipcda  ABCD ,  EFGH,  eruP 
dem  attitudinis  fiiper  bafes  AB,   £F.    Dico 

fg  4-      efle  ibltdam  ab  folidum ,  ut  cfl  bifis  ad  bafi  j. 

«tffflh»  *Saper  reftaro  enim  EK,  conftraatur  parallelo- 
grammum  IK,  acquale  parallelo^rammo  AB,  in 
angalo  IEK,  qai  fit  xqualis  anguto  £NF.  Con- 
-ftkuent  aatem  parallelo^ramma  EF ,  IK,  totum 
paralleiogrammum  unum  FI ,  uc  in  45*.  propofL 
Hb.  1.  dcmonllratum  cft.  Si  igitur  aiia  plana 
"parallelepipedi  EFGH ,  producantur  ad  partcs 
•EG,  perficiaturque  totum  unum  parallelcpipcdum 

iji.wMd.  IFLH  ;  *enmt  paralleleppeda  ABCD  ,  IKLM, 
sequalia ,  cilm  babeaht  zquales  bafes  ,  per  coc- 
ftniAionem  AB,  IK,  &  eaadem  altitudinem,  ex 

b7.frite  hypothefi.  4Quare  erk  ut  folidum  IKLM ,  ad 
folidum  EFGH ,  ita  folidum  ABCD  ,  ad   idcm 

ca/wMArolidum  EFGH :  cEft  autem  folidum  IKLM, 
ad  folidum  EFGH,  ut  hafis  IK,  hoc  eft,  illi 
acqualis  bafis  AB ,  ad  bafin  EF.  Igitur  &  foli- 
dumABCD,  erit  adfolidumEFGH,  utbafisAB, 
ad  bafin  EF.  Solida  ergo  parallelepipeda  fub  ca- 
dem  altitudine  inter  fe  funt  ,  ut  bafes.  Quod 
crat  demonftrandum. 

niL       T  H  E  O  R.    28.    P  R  O  P  O  S.    33. 

Simifia   fotida    parallelepipeda  ,    inter  fe 
•     funt  in  triplicata  ratione  homologorum  la- 
terum. 

TAB  Clnt  fimilia  parallelepipeda  ABCD ,  FEGH,  fu- 

XXXI.     *     P^  t»fe*  fimiles  AB ,  EF ,  in  quibus  latera 

jg.  f.     -homologa   fint    AI  ,    EK.    Dico    ptoportionera 

parallelepipediABCD,  adpa^allelepipcdumEFGH, 

eflb 
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«0e  triplicatam  proportioois  latcrum  homologo» 
mm  AI ,    EK.    Ptoducatur  enim  AI  ,«  ad  L  , 
&  fit  IL ,  sequalis  ipfi  EK  ,  vel  GR;  Item  DI , 
ad  M  ,  &  fit  IM ,  aequaiis  ipfi  HK  ,  vel  GO ; 
Item  BI*  ad  N,  &  fit  IN,  aequaUs  ipfi  KF,  vel 
GS.    Deinde  compktis   parallelogrammis  LM  , 
XcN,  1T  ,    perfidatur  parallelepipedum  TXIV.  •        :.  - 
Quoatam  vero  lacera  1L  ',   1M  ,  aiqualia  funt  la- 
teribus  GR,  GO ;  ,&  anguli  contcdti  atqiialcs  ,       *•* 
-cum  angulus  LIM  ,  fic  aequalis  angulo  AID , 
nqui  ob  fimilitudinem  parallelepipedorum  «qualis  aif. jrjbi 
eit  angulo  EKH  ,  feu  RGO  ;  crunt  parallelo- 
gramma  IX,  GF  ,-  fitnilia ,  &  «qualfa.*  Eadem 
ratione  fimilia  cruntv,  &  sequalia  LN,  RS;  itcm 
IT  ,  GE.    Quare  triaplanalX,  LN,  IT>  paral- 
lelcpipedi  TXIV  ,   fimilia  funt ,  &  «qualia  tribus 
planis  GF,  RS  ;  GE^,   paxalielepipedi  EFGH  : 
4Sunt  autem  tria  cujulque  fimilia  &  sequalia  tri-  bt+mt* 
bus  rcliquis  oppofitis.    Jgitur  aequatia  func  8c  fi- 
milia  parallekptpeda  TXIV  ,  EF(SH,  ex  defin. 
10.  hujus  lib.    Rurfiis-  complctis  paraltelogram- 
mis  MB,  BL,  LM,  perficiatur  parallelcpipedum 
MPBL  ;  Item   compktis  parallelogramnvs  IY, 
DL  ,  IQ  ,   perficiatur    paraUelepipedum    IYQZ. 
Quoniam  igitur  ob  fimilitudinem  parallelepipeao- 
rum  ABCD ,  EFGH  ,  eft  ut  AI ,  ad  EK  ,  hoc 
eft,  ad  IL,  ita  DI,  ad  HK,  hoc  eft,  ad  IM; 
&  BI,  ad  FK,  hoc  eft,  ad  IN.  cljt  autem  AI,  c  i.jS»; 
ad  IL ,   ita  cft  parallelogrammum  AD  ,  ad  DL;     . . 
Et  ut  DI,  ad  IM  ,  ita  parailelogrammum  DL, 
ad  LM;  &  ut  BI,  ad  IN,  ita  parallelogrammum 
BL  ,  ad  LN.    Igitur  erit  ut  AD ,  *d  DL ,  ita 
DL ,  ad  LM  ;  &  BL  ,  ad  LN.    ^Sed  ut  AD,  dja.jttt 
bafis  ad  DL  ,  bafin  ,    ita  eft   parallelepipedum 
ADCB,  ad  parallelcpipedum  DLYQ:  &  ut  bafis 
DL,  ad  bafin  LM,  ita  parallelepjpedum  DLYQ, 
*ad  parallelepipcdum  LMBP  ;  &  ut  bafis  BL,  ad  .      . 
bafinXN,  ita  p*rallelepipedum  LMBP,  «ad  paral- 
lelepipcdum    LNTX.    Quare   erit ,  M  parallelc* 
pip^dum  ADCB,  ad  paralleleprpedum  DLYQj 
jta  parallelcpipedum  DLYQ ,  ad  ptfai^jepjpedtiu) 

X  s  *   "  IMBP, 
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JLMBP ,  &  pmllepipotom  LMfiP,  ad  parallele» 
pipedum  LNTX.    Ac  prouide  quatuor  ouaotica~ 
tes  funt  continue  propartienalos  ADCB,  DLYQ, 
LMBP,  LNTX,  ideoqueproportio  prinne  ADGB, 
ad  guartam  LNTX ,  hoc^eft,  ad  EFGH,  eric 
triphcau  proportionis  primac  ADCB ,  ad  fecuo- 

«}a.m£  dam  DLYQ,  ez  defin.  10.  lib.  5*«  rUt  autem 
ADCB  ,  ad  DLYQ ,  ita  cft  bafis  AD,  ad  bafin 

t  ufiKt.  DL  ;  /£t  utAD,  ad  DL ,  ita  eft  reda  AI,  ad 
IL,  boc  eft,  ad  EK.    Igitur  proportio  parallele- 

.  ,  • .,  pipedi  ADCB ,  ad  parailelepipeduin  EFGH  ,  cft 
triplicata  proportionis  homologorum  laterum  , 
Biinirum  AI ,  ad  EK.  Quapropter  fimilia  folida 
parallelepipeda,  interftfuntin  tripiicata  ratione  la- 
terum  homologorum.  Quod  crat  demonftrandum. 

COIOLLARIUM. 

B*  hoc  ptTfptcpam  cft ,  6  f uarint  qoatoor  Uooi  f*£be 
oontinus  proportiooalei  ,  ut  tft  priau  ad  qatmm. ,  taa 
cJTc  paralleleptpcdoa  fuper  primam  deicriptom  ad  patal* 
lclepipedum  fimiie ,  fimiiitcrquc  <tefcriptuai  fuper  facuo- 
dum.  Quia  tam  parallclcpipedum  ad  parallcleptpadum  • 
ut  dcrnombatum  eft ,  quam  prima  lioea  ad  qu vttm ,  c* 
defin.  10.  lib.  r.  habet  proporttonsm  tripltcaram  pw 
tibnis  primae  ifnes  ad  fecuadam  ,  oimiru-ji  lattrum 
motogorum. 


proppr- 
ho- 


mlr.  .  T  H  E  O  R.    29.    PROFOS.    34. 
ttn.    < 

'   «-ffilquaUum   iblidorum   p^alldeptpedQruia 
bafes  ,  &  altkudines  reciprocantur ;  Et  quo~ 
...  .:  . ,    rom  folidoram  parallelepfpedorum  bafes  ,  ^  & 
altitudines  reciprocantur  ;  illa  funt  awjualku 

...  Clat.  «qnalia  parallelepipeda  AjDCB ,  EHQf, 

•rrr/     **  foper  bafcs  AD ,  EHl    0fco  bafes  AD,  EH, 

iTt     8t  ahitudines  parallelepipedonw»  ADCB,  EHGP, 

'■'         efle  redproeas  ,  hoc  eft ,  effe  ut  AJ> ,  ad  EH, 

Ita  aidrudhwm  folidi  EHGF  ,  ad  altitudinem  fo- 

M  ADCB.    Sim  enkn  prinmm  infiftcntes  Buee 

'-    -  AI, 
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AI ,  EK ,  perpendiculares  ad  bafes  AD ,  KH  , 
ita  ut  AI  y  EK  ,  fiut  per  defio.  4.  lib.  6.  attitu- 
dines  paraUelepipedorum.  Si  igitur  altitudines 
AI  ,  £K  ,  funt  aquaks;  cutn  &  parallelepipeda 
xqualia  ponantur  ;  erunt  &  bafes  AD,  EH,  «• 
quales  ,  per  ea,  quss  ad  finem  propoC  31«  hujus 
lib.  oftendimus.  Quare  erit  9  ut  bafis  AD ,  ad 
bafin  EH,  ita  altitudo  EK,  ad  altitudinem  Al: 
Ac  proinde  bafes  &  altitudines  funt  reciprocae. 

Quod  fi  altitudines  AI ,  EK ,  inaequales  fae*      jabI 
rint;  fit  EK,  major,  ex  qua  abfcindatur  EL,  *?&  xxxr* 
AI  ,  atqualis  ;  &  pcr  L  ,  ducatur  planum  LM.,  fc  «* 
paralklum.bafi  EH ,  per    fcholium  propof.   15-. 
hujus  lib.    Quoniam  lgitur   acqualia  funt  folida 
ADCB,  EHGF;  «ertt  ut  ADCB,  ad  folidum  ay.mfc*; 
EHML  ,  ita  EHGF,  ad  idesn  fblkium  EHML: 
*Ut  autem  folidum  ADCB,  ad  fblidum  EHML,  b3*m4 
ita  eft    bafis  AD ,  ad  bafin  EH ,   cum  acquales 
ponantur  altitudiars  AI,  EL,  ut  folidumEHGF, 
ad  folidum  EHML  ,  ita  eft  eadem  ratione  bafis 
KN ,  ad  bafin   LN  ,    cum   hac    ratione    folida 
EHGF  ,  EHML,  eandem  habeant  atritudinem, 
fi  nimirum  bafes  ponantur  KN ,  LN ;  eruut  enim 
inter    eadem   plana  parallela  KN,  GH.    Ig'tur 
erlt   ut  bafis  AD,  ad  bafin  EH ,  ita  bafis  KN, 
ad  bafin  LN:  *Sed  ut  KN,  ad  LN,  ita  ett  refta  c  i.fimi 
EK,  ad  redam  EL  ,  hoc  eft,  ad  AI,  ipfi  EL, 
aequalem.    Quare   erit    ut  bafls  AD ,  ad    bafirt 
EH  ,  ita  altitudo  EK ,  ad  altitudincm  AI  ;  Ac 
propterea  reciproc*  funt  bafes,  &  altkudines* 

Sint  jam  baies  &  altitudines  reciproc».    Dico     TAK 
parallelepipeda  efle  xqualia.    Si   enim  altrtudines  XXXU 
EK ,  AI ,  funt  Muales  ;  cum  fit  bafis  AD,  ad  h<  * 
bafin  EH,  utaltitudo  EK,  td  altitudinem  AI ,  ez 
hypothdi  ;  erunt  &  bafes    AD ,  EH ,  equales* 
d  Quare  paralkleDipeda  ADCB ,   EHGF  ,  cum  d  jtfltf 
fequales  Jiabeant  bafes,  &  altitudinem  eaodcm, 
inter  fe  sequalia  erunt. 

Quod  fi  altitudo  EK  ,  major  ruertt ,  abfbtoda-     TAMl 
tur  EL  ,  iofi  AI  s  sbqoalis ,  &  per  L  ,  dacamr  XXXL 
planum  LM ,  parallelum  bafi  EH.    Qui*  itfxm  fg.  y, 

cx 
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cx  hypothcfi  eft  ,  ttt  bafis  AD ,  dd  bafin  EH, 
ita  altitudo  EK,  ad  altitudinem  AI,  hoc  eft9  ad 

t}t.md.  EL)  ipfi  AI ,  aequalem;  *Ut  autem  balis  AD, 
ad  bafin  EH,  tta  eft  folidum  ADCB,  ad  folidum 
EHML  ,  cum  alcitudines  AI,  EL,  scquales  po- 

f  i.fixt.  nantur.   /Et  ut  EK  ,  ad  EL ,  ita  eft ,  K.N,  ad 

g$U»ui.  LN;  ;Ur  autem  bafis  KN,  ad  bafin  LN,  ita  eft 
folidum  EHGF,  ad  foIidumEHML,  cum  folida 
EHGF,  EHML,  eandem  habeant  altitudinem, 
-  v  '  fi  bafes  ponantur  KN ,  LN  ;  erunt  enim  hac 
ratione  inter  plana  paraliela  KN ,  GH ;  Erit 
utfolidumADCB,  adfolidumEHML,  itafolidum 

h  $4 mf*  EHGF ,  ad    idem    folidum  EHML;  b  ideoque 
aeqoalia  erunt  folida  ADCB,  EHGF. 
TAB.      Sed  proponantur  jam  parallelepipeda  ABCD  v 

XXXI/.     EFGH  ,  iqualia ,  qilorum  infiftentcs  lineat  AI , 

fig.u  KD ,  BM,  LC ;  EN,  OH,  FO,  PG,  non  fint 
perpendiculares  ad  bafes  AB,EF.  Demittantur 
autem  k  pundis  I,  D,  M,  C  ,  ad  planum  bafis 

nu.«x/.  AB,  perpendiculares  IR,  DS,  MV,  CT;  *Item 
"  i  punftis  N  ,  H  ,  Q,  G,  ad  planum  bafis  EF, 
perpendiculares  NX ,  HY,  Qa,  GZ:  connedan- 
turque  re£he  RS,  TV,  RT,  SV;  XY  ,  Za,  XZ, 
Ya:  Eruntque  perpendiculares  RI ,  XNf  paralle- 
lepipedorum  altitudines,  ex  dcfin.  4.  lib.  6.  Dico 

'-  \.  rurlus  ,  ut  bafis  AB ,  ad  bafiu  EF  ,  ita  efle  alti- 
tudinem  XN  ,  ad  altitudinein  RI.  Cum  enim 
atqualia  finc  folida  ABCD,  EFGH,  ex  hypothefi. 

i  19.  [vd  fit  aatem  ABCD  ,  aequale  folido  RVCD,  f  quod 

30«  imd.  habeant  eandem  bafin  CD ,  eandemque  altitudi* 
Aem  RI;  &  EFGH,  eadem  ratione,  aequale  fo- 
lido  XaGH  :  Erunt  &  parallelepipeda  RVCD , 
XaGH  ,  «qualia.  Quare  cum  habeant  infiftences 
lineas  pcrpendiculares  ad  bafes  CD ,  GH  ;  erit , 
ut  jam  demonftratum  eft,  ut  bafis  CD,  ad  bafin 

i t+wd*  GH ,  hoc  eft ,  ut  bafis  AB  ,  ad  bafin  EF  ,  k  ita 
altitudo  XN ,  ad  altitudioem  RL  Ac  proptere* 
bafes  &  altitudines  funt  reciprocae, 

~ .  T  -  Sint  jam  bafes  atque  altitudines  recipf  ocs.  Di» 
co  paraljelepipeda  efle  aequalia.    Conuru&a  enim 

.    6gura>  ut  pritts;  Cun*  fc  ut  bafis  AB  j  ad  bafi* 
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£F ,  ita  altitudo  XN ,  ad  altitudfnem  RI  ;  /Sit  1*4*  «ffi 

autem  AB ,  ipfi  CD,  &  EF,  ipfi  GH,  asqualis ; 

crit  quoque  ut  bafis  CD  .  folidi  RVCD ,  ad  ba-        '    1 

fm  GH ,  folidi  XaGH,  ita  altitudo  XN,  ad  alti- 

tudinem  RI.    Quare  cum  XN,  RI,  fint  infiften- 

tes  lineae   perpendiculares    ad  bafes  CD ,  GH ;  ^ 

erunt ;  ut  jam  oftenfum  eft ,  aequaiia  parallelepi- 

peda  RVCD  ,  XaGH.    wSunt  autem  h«c  paral-  mtf.vel 

lepipeda  parallelepipedis  ABCD ,  EFGH  ,  aqua-  30.  mja\ 

lia.    Igitur  quoque  aequalia  erunt  parallelepipeda 

ABCD,  EFGH:  Idemque  oftendetur,  fi  infiften- 

tes  lineae  unius  parallelepipedi  fuerint  perpendicu- 

larcs  ad  bafin ,  alterius  vero  non.    Quamobrem, 

jEqualium    folidorum  parallelepipedorum  bafes, 

&    altitudines    reciprocantur  ,    &c.    Quod   erat 

oftendeudum. 

SCHOLIUM. 

Omnia  bac  qu*  demonflrata  funt  in  fex  proximis 
propofitionibnt  ,  nimirum  29,  30,  31,  32,  33,  fcf  34. 
convcniunt  quoque  prifmatis  ,   aua  babent  duo  plana  ! 

oppofita   triantularia  ,  fi  prtdid*  bypotbefes  firven- 
tur.     Nam  fi duobus  prifmatis  ejufmodi  ejufdem  alr  , 

titudinis  ,  Isf  fupcr  eandem  bafin  y  vei  fuper  aquaUs 
bafes  conflitutis ,  apponantur  duo  alia  prifmata  illis 
tequalia  &  fimilia  ,  conficientnr  duo  paralUlepipeda 
ejufdem  altitudinis ,  &  fuper  eandem^  vel  aquaUs 
bafes  exiftentia.  m  Quart  aqnalia  ernnt  ejufmodi  mio,  30? 
paralteUpipeda;  ac  prosnde  &  data  prifmata%  tormm  w/  |i. 
videlictt  dimidia.  und.  \ 

Rurfus  ,  fi  duobns  prifmatis  pradiSis  ejnfdem  at- 
titudinis  ,   &  fuper   diverfas  bafes  conjlitutis  adiici-  ) 

antur  duo    alia   prifmata   illis   aqualia  &  fimtlia ,    ~"  j 

conficientur  iterum  duo  parallelepipcda  ejufdem  alti- 
tudtnis.    nQuare  erit  paralUUpipednm  ad  paralleit-  oj»-«dtf 
pipedum  ,   ut  bafis  ad  bafin  \    O  Atque  adeo  prifma  ^if-ftmt. 
ad  prifma  ,  ttempe  dimidium  nnint  paralUpipeds 9  ad 
dimidsnm  alterius  ,  nt  eadem  bafis  ad  bafin%  fi  prif»    •  - 
matum  bafis  fntrint  paralUU$ramma ,  vtl  certe  nt 
triangnlnm  ad  triangntnm  ,   dirmSum  fciiicet  nnins 
iafis  ad  dimidinm  aktrims  r  fi  bafts  frifmatmm  fmt* 
rint  triangula.  Prajtt* 
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'3  ,?r*mm*  ,  fi  +nims  prifmatis  prafmm  fimVtm* 
fddautur  atia  dm*  pnfluat*  ittis  **uali*  &  fim&a9 

f%l*uu*\  ssmflitueutur  4m  paratieicpiped*  fimilia  ,  ?<f«*  imtar 
jie  hakeut  propartitmem  iripUcatam  propmrtipmts  la$e- 
nm  bfmoUgotum,    fyuur  &  prifiuata  %  eprum  uimi~ 

mf*aumt.jr*m  dimi4i*%  qcum  e*udem  kaheani  proportioucum 
*um  paraJiekptfedit ,  pnpprtiouem  bakebuut  tripiica- 
Jam  priptruemfi  e*run4$m  iattrum  bmolfigtrum  9 
av*  auoqu*  fmm  later*  bumakga  prifmatum. 

Jlemifae  fi  dtftit  duobut  prifmatis  a*ualibus  *d- 
p/ugOMtur  ajia  duo  prifmata  UJis  afUaU*  &  fimtiia , 
xampuuautmr  du*   par*Uehpipeda  0<fm*H*   euruudcm 

t^und  aititmdtuum  tum  frifmatis*  tQuare  cum  bafes,  & 
/dtitmdiue*  p*raiJ*lepiped*rmm  fimt  reeiprocai  &  ba- 
fiei  prifmatum  eadem  fiut,  vel  certe  triauguia  earum 

txf^tuut.  dtmidia  seaudem  babeutia  proportionem  \  Eruut  quo~ 
ame  bafet  prifmatum  &  eorum  aititudiues  rectprocai* 
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THEOR.   30.    PROPOS.   3 j. 

.    /    .Si  fuerint  duo  plani  anguli  aequales,  quo- 

-n*m  vmicibu*  fublimes  rectae  lineae  infiftant, 

Hju«  cum  lineis  primo  pofiris  angulos  conti- 

jtieant  eequales  ,  ucrumque  utrique ;  In  fubli- 

;inibus  autem  lineis  quaelibet  fumpta  fuerinc 

fj?iuttSta,  &  ab  his  aci  plana ,  in  quibus  coa- 

.  •  ti&im  anguli  primum  poiiti ,   ducfce  fuerint 

-  '.^arpQiKboulares^  a  pun&is  vero,  quae  in  pla- 

nis   a  perpendicularibus    iiunt  ,    ad  aqgulo? 

jfrimum  pofitos  adjun&ae  fuerint  reftae  firieae: 

Bae    cum   fubjimibus  aequalcs   anguios  com- 

.  prebcndunt. 

Tj*b.  Clat  duo  aogulj  pUui  aquales  BAC  ,  EDF , 

JXXU.    &  quorum  vertititius  A  >  &  P ,  iofiftaflt  extra 

fig.  t.     ifrfbruui  plM»  fot>iim*$  tc&*  Jin».,  AG  ,  DH  , 

iu  ut  «ngujiis  BAG.,  mgulo  EDH  >  &  *ngulus 

vCAG ,  augKlo  FDH,  fit  Muaife:  i  fiHuptis  au- 

iem*tt*ftis  G>  Hti*  wSis  A.G,  DHV  demk- 

tmtur 


:i 


.    !*  A 


/i/asit   VTMDECIMUS.   3^ 

<tantftrad  piana,  ur  quibus  aiwuli  BAC ,  -EDF, 
exiftuflt,  perpeodicutares  GI,  HK<,  incidentes  in 
punda  I ,  K ,  &  adjungautur  rcft«  IA ,  KD. 
Dico  afigulos  GAl ,  HJDK ,  effe  «qualcs  inter 
fe  ;  Nam  fi  AG  ,  DH  ,  lunt  ina&qualcs  aufcra- 
tur  a  jnajori  AG,  ipfi  DH,  aequuhs  linea  AL, 
&  ex  L,  in  pfeno  trianguli  AGI ,  ducatur  ipi 
GI  ,  parailela    LM*    Quoniam   igkur   parallelae 
funt  GI ,   LM,  &  cft  GI  ,  ad  planum  anguli 
BAC,  re&a;  *erit  quoque  LM,  ad  idetnplanum  a  g  **£ 
re&a  :  ducaatur  autcm  ex  pun&is  M,  K,  ad  re- 
tfas  AB«   AC ,  DE,  DF,  perpendieulares  MBf 
MC,  KE,  KF,  &  conneftautur  refta  BC,  BL, 
LC,  EF,  £H,  Hf .    Et  quia  LM,  refta  eft  ad 
plamim  anguH  BAC  ,  ipfa  xcdum  aitgulum  eii*    •,-.-> -^j 
cict  cum  re6ta  AM  ,  in  codcm  plano  duda  per 
(k&h^  3.    hujus   Hb.    k  Quarc   quadcatuni   redae  btfprkat 
AL,  «quale  crit  •quadatis  re&arum  AM,  ML ; 
.  *Elt  autcisn  quadraiura  rcdte  AM  ,    equale  qua-  cff*pM 
dracis  rcctarum  Ai\  £M ,  ciun&  angnlus  ACM ,    + 
rccius    fit ,    cx  •cimitnucuoiie..   Quadratuai   ergo 
redtee  AL,  aequale  eft  quadratis  rcftarum  A<2,   , 
CM,  ML  :  «At  -quadcaris  redarum  CM,  ML,  &+j.fmM 
gaquale  cft  qiiadriftum  rtfte  CL  ,  euxn  angulus 
CML ,  reftujs  fi;  per  difin.  $-  huflis  Jib.    Igitur 
<}ttadraium  tk&x  AL,  oj^uale  icft  qutdratis  rcda- 
rum  AC,  CL;  *Ac  promde  angulus  ACL,  re-  e+S.frfod 
ttus  cnt.   /Rurfus  qaia  quadratum  re&x  AL.f47.^M 
«qualc  cft  quadrattis  reftaruin  AM  ,  ML :  ?  Eft  g+j.frmi 
autem  quadratum  ra£te  AM  ,  xqu&le  quadratis 
rc£tavum  AB ,    BM  ,  cum  angulus  ABM  ,  per 
conltrudlrouem  ,    fit    redus.    Igkar  >quadratum 
rcftx  Ab,  a>quale  cft  quadratis  ledamm  AB, 
BM,  ML:  ^At  quadrttis  mftarum  SM,  ML,  h+j.frim 
xquale  cft  quadratum  rcdarBL,  quod  &  angu-    .*  i~  *> 

lus  BML  ,  iit  rcdkus  cx  defaL  3.  hayus  Bb. 
Quadratum  ergo  r^t^  AL ,  cquak  cft  quadmtis 
rcdarum  AB,  BL;  ipi(aptereaxpic  angulus  AiBL,  i&priml 
erit  redus.  Non  aliter  oftcndentur  re&i  anguli 
DFH,  DEH.  Quoniam  igitur  anguli  ABL , 
LAB  •  trianguli   ABL  9    sequales  fiint   angulis 

DEH, 
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DEH,.BDE  ,•  trianguli  DEH  ;  funtque  later* 
|a$fr*w«'AL,  I)H,:aequaIia;  ^Erunt &  reliqua  lateraAJB* 
BL,  retkjuis  lateribus  DE,  EH,  aequalia.  Eodem 
■ "  argumento  aequales.  erunt  re£te  AC ,  CL  ,  reStis 
DF,  FH*    Quare  cum.lateta  AR,  AC,  triangu- 
]i  ABC  ,  aequalia  fint  lateribus  DE ,   DF ,  triao- 
.guli  DEF  ;  .&  anguli  contenti  BAC ,   EDF,  ae- 
1  l  Jrtw^l*  •>  ex  hypothefi  ;  /erunt  &  bafes  BC  ,  £F, 
*r      imer  le  ,  &  anguli  ABC  ,  ACB,  angulis  DEF  , 
-   ,k  ..       DFE,  aequales.  Sunt  autem  &  toti  anguliABM, 
ACM,-totis  angulisDEK,  DFK,  aequales;  cum 
tomnes  fint  re&i.     Igitur  &  reliqui  anguli  MBC, 
MCB ,  reliquis  anguiis   KEF ,    KFE  ,  aequales 
crunt  ;    Ac  propterea  cum  &  latera  BC ,  EF  , 
fiut  oltenfa  aequalia  ;   merunt  latera  BM  ,  CM  , 
lateribus  EK ,   FK  ,  aequalia.    Quia  igitur  latera 
AC,  CM,  trianguli  ACM  ,  seaualia  iunt  oftenfa 
lateribus  DF  ,  FK,    trianguli  DFK,    &  anguli 
ACM  ,  DFK  ,  funt  redi*;  n erunt  &  bales  AM , 
DK,  inter  fe  aequales.    CSun  autem  aequales  fint 
jjlSjP"   ■  ottenfae  refise  BL,  EH  ,  erunt  etiam  carum  qua- 
itTfrim  drata    aequalia.    o  Quia   vero    quadratum    redtae 
BL  ,  aequale  eft  quadratis  reftarum  BM  ,  M  L  , 
&  quadratum  reftae  EH,  quadratis  re&arum  EKt 
KH,  quod  anguli  BML,  EKH,  reSi  fint,   ex 
defin.  3.  hujus  lib.    Erunt  &  quadrata  redarum 
BM,  ML,  sequalia  quadratis  re&arumEK,  KH. 
.  Ablatis  ergo  quadratis  re&arum  BM  ,  EK  ,  quae 
aequalia  funt,  quod  re&ae  HM,  EK,  oftenfae  finc 
aequales  ;  reliqua  quadrata  redarum  LM  ,   HK  , 
aequaHa  erunt ;  ac  proinde  reflae  LM  ,  HK ,  ae- 
quales.    Quam  ob  rem  cum  latera  AL ,  AM, 
.  trianguli  ALM,  squalia  fint  lateribus  DH,  DKf 
trianguli  DHK ,  &  bafis  LM  ,  bafi  HK,  aequa- 
mi.frimi^i  perurrt  &  anguli  LAM  ,  HDK,  aequales. 
.  Si  igitur  fuerint  duo  anguK  plani  aequales ,  quo- 
rum  verticibus  fublimes  reftae  lineae  infiftant,  &c. 
Quod  oftendendum  erat. 
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COROLLARIUM. 

Itaque  9  fi  fuerint  «Juo  anguli  plani  aequalcs  ,  quorura 
▼erticibus  fbWiraes  rrtSbe  linca;  srquales  iofiftant  ,  qua* 
cum  Uneis  primo  pofitis  angulos  contineant  scqoalci  % 
«crnmqqe  utrique.  Erunt  i  pun&is  tztrcmis  linearum 
fublimium  ad  planum  «sgulornm  primo  pofitorum  dc* 
miflx  perpendicularts  inter  fe  arqualcs.  Nam  proptereai 
qood  anguli  plani  BAC  ♦  EDF  ,  ponuntur  sequalcs  ,•  fe 
Jublimos  xqual.s  AL  ,  DH  ^  conitituoot  anguku  aoquaksj 
LAB,  HDfi  Item  LAC  ,  HDF  :  dcmonfiistiinMija* 
demifiaa  perpendicularcs  LM ,  HK,  efle  aequalc*.  -  .  -  j 

T  iJ  E  O  R.    31.    P  R  O  P  O  S.    36.     xttfigi 

Si  tres  refte  lineae  proportionalcs  fiierint: 
Quod  ex  his  tribus  fit  fohdum  parallelepipe- 
dum  ,  aequale  cft  dcfcripto  a  media  linea 
folido  parallelepipedo  ,  quod  aequilaterum 
quidem  fit ,  scquiangulum  vero  praedi&o. 

Slnt  continue  proportionales  refifc  A  ,  B ,  C      tam: 
Conftituaturquc  angulus  folidus  E,  ex  tribus  XXXll.  ' 
angulis  planis  quibufcunque  DEF,  DEG,  FEG,  &.  *j " 
ita  ut  re£U  DE,  ipii  A;  &  EF,  ipfi  B;  &  EG, 
ipfi  C,  iit  cequalis.    Completis  autem  par^llelo- 
graramis  DF,   FG  ,  GD,  perficiatur  parallelept- 
pediim  DH  ;  quod  fub  tribus  refitis  A  ,  B9  C- 
dicitur  cominen,  aut  ex  ipfis  fieri.    *L)einde  ad  a*6«**at 
reSam  IK,  ejufque  pun&um  K,  fiat  folidus  an- 
gulus  K ,  Kqualis  lblido  angulo  E  ,  ex  tribus 
angulis  planis  IKL,  IKM,  LKM,  qui  aequales 
fint  tribus  DEF,  DEG,  FEG,  ita  ut  re&se  IK, 
KL  ,  KM  ,  aequales  iint  medias  linex  B.    Com- 
pletis  vero  parallelogrammis  IL,  LM,  MI,  per* 
ficiatur  parallelepipedum  1N ,  quod  contineri  di- 
citur  fub  linea  B,  fcu  ex  ipfa  defcribi.    Dico  fo* 
lidum  DH  ,    gquale  efTe  lolido  IN,    Cum  enim 
fit  ut  DE,  ad  IK,  ita  KM,  ad  EG,  (quod  DE. 
ipfi  A ;,  &  1K  ,  KM,   ipfi  B ;  &  EG,  ipfi  C, 

Y  fumpta 
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fumpja  fit  xqualis,)  &  anguli  DEG  ,  IKM,  *- 

bi+fixi-  qualea.    lErunt  parallelogramma  DG  ,  IM  ,  ae- 

qualia ,  propcerea  quod  latera  habent  ctrca  aequa- 

'  les   angulos   reciproca  :    Quouiam   vero   anguli 

plani  OEG  ,  IKM,  funt  aequales,  quorum  vcr- 

ticibus  infiftunt  fublimcs  line*e  aequales  £Ft  KLL, 

quae  asquales  aogulos  comprchenduut  cum  lineis 

primo  poGtis ,  ex  conftrudione ,  utrumque  utrr- 

que;   Erunt  perpendiculares  cx  F,  L^-ad  plana 

bafium  DG ,  IM,  demiflfe,  nimirum  altitudioes 

parallelepipedorum  DH ,  IN ,  fi  bafes  finc  DG  , 

iM ,  inter  fe  acquales  ,  per  coroll.  propof.  prae- 

(]i*f»i.  cedentis.  € Quare  parallelepipcda  DH,  IN;  (Cum 

habeant  bafcs  DG  ,  IM ,  aequales  ,  &   qpquales 

.   .  quoque  altitudines,)  inter  fe  xqualta  erunt.    Si 

tres  lgitur  rcft»  lineae  proportionales  fuerint,  &c. 

Quod  erat  demonftrandum. 

«srir.      T  H  E  O  R.    32.     P  R  O  P  O  S.    37. 

Si  quatuor  reftae  lineas  proportionales  fue- 
rint :  &  folida  parallelepipeda  quae  ab  ipfis 
&  fimilia  ,  &  fimiliter  defcribuntur ,  pro- 
portionalia  erunt.  £t  fl  folida  parallelepipe- 
da  ,  quae  &  fimilia ,  &  fimiliter  defcnbun- 
tur ,  fuerint  proportionalia  :  Ec  ipfc  reftae 
lineas  proportionales  erunt. 

..  TjiB.  Clnt  quatuor  re&ac  proportlonalcs  A,  B,  G,  D; 
TXXH,  &  ut  quidem  A  ,.ad  B,  ita  C,  ad  D;  conftitu- 
ft>  4*  anturque  fuper  A,  &  B,  duo  parallelcpipeda  A, 
&  B  ,  fimilia  ,  fimiliterque  dcfcripta  ;  itcm  fupcr 
C,  &  D  ,  alia  duo  C,  &  D,  fimilia  fimflitcrquc 
pofita,  fivc  hacc  fint  illis  fimilia,  five  non.  Dico 
cfle  quoque  foJida  A,  B,  Cf  D,  proportionalia; 
Ut  quidem  folidum  A,  ad  folidum  B,  ita  foli- 
dum  C  ,  ad  folidum  U.  Inventantur  enim  per 
fcholium  propof.  11.  lib.-6.  duabus  re&is  A,  B, 
alix  du«  continue  proponionales  E ,  P.  Itcm 
jduabus  C,  D,  ali»-G,  H.    Quoniam  igitur  fuat 

quatuor 
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quatuor  lines  A ,  B ,  E ,  F ,  &  quaruor  lineas 
aliae  C ,  D ,  G,  H,  qu«  binje  in  eadem  ratione 
fumuntur;  erit  ex  aequo  ,  ut  A,  ad  F,  ita  C,  ad 
H.  Ut  aittera  A ,  ad  F  ?  ita  eft  folidum  A ,  ad  ' 
folidnm  B ,  &  ut  C  ,  ad  H  ,  ita  folidum  C,  ad 
folidum  D  ,  ex  coroll.  propof.  33.  hujus  lib. 
Igitur  crit  ut  folidum  A.  ad  folidumB,  ita  foli« 
dum  C,  ad  folidum  D.    Quod  eft  propofitum.    - 

Sfttt  jam  c  contrario  fojida  A,  B,  G,  D,  pro*  '■    + 

portionalia.  Dico  rc&as  A,  B,  C,  D,  efle  quo- 
que  yroportioualcs  :   <?Tribus  enim  re&is  A ,  Bf  t  i%.fix$l 
C» ,   mveniatur  quarta  proportionalis    Iy  ^iuper  b%y,mad^ 

?uam  delcribatur  parallelepipedum  ipfi  D ,  vel 
!,  fimile,  fimiliterque  pofitum.  Quoniam  igitur 
eft,  ut  re&a  A  ,  ad  rcdtam  B ,  ita  refia  C ,  ad 
re&am  I  ;  erit  quoquc,  ut  jam  eft  oftenfum,  ut 
folidum  A  ,  ad  folidum  B ,  ita  folidum  C ,  ad 
folidum  1.  Ut  autcm  folidum  A ,  ad  folidum 
B ,  it?  ponitur  quoque  folidum  C ,  ad  folidum 
D  :  Igitur  erit  utfolidum  C  ,  ad  lolidum  I,  ita 
idem  ioltium  C,  ad  folidum  D.  fAtque  idcirco  cf.jm*\ 
aqualia  erunt  loiida  I ,  &  D.  Qux  cum  fint  fi« 
milia  fimiliterquc  defcripta ,  continebuntur  planis 
«qualibus  ,  per  defin.  10.  hujus  lib.  Sed  plana 
stquaiia,  &  fimijia  habent  latera  homologa  xqua- 
lia,  per  lemma  propof.  22.  Iib.  6.  Igitur  re&ae 
I ,  &  D  ,  xquales  iiint.  Ac  propterea  erit,  ut 
reda  C  ,  ad  1 ,  rcdam ,  ita  eadem  C ,  ad  redam 
D.    Pofita  eft  autem  C  ,  ad  I ,  ut  refta  A  ,   ad  ' 

B.  Quare  erit  ut  redra  A  ,  ad  redam  B,  ita  re* 
daC,  ad  re&am  D.  ltaque  fi  quatuor  red* 
linese  proportionales  fuerint ,  &c.  Quod  erat 
demonitrandum. 

Brevius  tota  ha?c  propofitio  demonftrabitur  cum 
Thcone,  hoc  modo.  Ponatur  primum  ut  re&a 
A,  ai  re&am  B,  ita  reila  C,  ad  redam  D*  Di- 
co  efle  quoquc  ut  folidum  A,  ad  folidum  B, 
ita  folidum  C,  ad  folidum  D.  ^Cum  enim  fit  d]],m£ 
proportio  folidi  A,  ad  folidum  B,  triplicata  pro- 
portionis  reds  A  ,  ad  re&am  B ;  Item  proportio 
folidi  C ,  ad  folidum  D ,  triplicata  proportionis 

Y  2  rcdtaD 
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tt&z  Cy  ad  re&axu  D:  erunt  proportionej  folidi 
A,  ad  folidum  B  ,  &  folidi  C , .  ad  fblidum  D, 
equakt ;  quandoquidem  jriplicat»  funt  proporcio* 
'  imm  equaliura ,  nempe  reda  A ,  ad  re&ara  JB  * 
&  re&e  C ,  ad  re&am  D,  Quod  cft  primuni- 
Rjurfus  ponatur  fecundo  efle  ut  fqtfdum  A*  ad 
folidum  Ji,  ita  folidum  C,  ad  lblfflutn  D.  Dico 
efle  quoque,  ut  redam  A,  ad  rc&ara  B,  ica  re- 
Hiymi.  &VQ  C,  ad  reftam  D.#  rCum  enim  fit  propor- 
tio  foUdi  A*  ad  folidum  B,  triplicata  proportio- 

Sit  re&as  A  ,  ad  redam  B.  Item  proportio  folt- 
i  C,  ad  folidum  D>  triplicata  proportionis  red» 
C ,  ad  refi*m  D  :  erunt  proportioncs  redaium 
A,  ad  B,  &  C,  ad  D,  aequales;  quandoquidem 
Ctfum  nroportione3  triplicatie,  mmirum  foltdt  A, 
ad  Cblidum  B;  &  folidi  C,  ad  folidum  D,  aeqoa- 
lcs  ponuntur,    Quod  eii  fecundum. 

VPl,     THEOR.    sj.    PROPO&.58. 

•'  Si  planum   ad  planum  rectum  ftferit ;  & 

ab  allquo  pun£to  eorum ,  quoe  in  uno  funt 
planorum ,  ad  alterum  pknum  perpcndicu- 
tgris  du&a  fueric :  m  corhmunem  fedtionem 
cadet  planorum  dutla  perpendicuTaris.  . 

TAB.  T>Lanum  cnim  AB,  re£tum  fit  ad  planutn  ACy 

XXXIL    *    fitque  eorum  communis  fc&io  recta  AD ;  & 

fg*  f*      «b  E  ,   pundo  plani  AB  t  ad  planum  AC  ,  per* 

ptadicularis   demittatur  :   quam    dico    cadere   iu 

fcommuoem  fe&ionem  AD.    Nam  fi  fieri  potefi, 

tix./rim  cadat  extra  ad  puu&um  F  ,  *&  ab  F,   in  plauo 

AC,    ducatur  ad  rettam  AD  ,    perpendicularis 

&G ;  conne&aturaue   re&a   £G ,  in  plano  AB. 

Ouoaiam  jgitur  FG  ,  perpendicularis  cft  ad  com- 

munem  feflionem  AD  ,  eiit  quoque  perpendicu» 

laris  ad  planum  AB ,  ex  defin.  4*  hujus  lib.   at- 

que  adeo  &  ad  refifcam  GE ,  per  3.  dcfin.  hujus 

lib.    Eft  autem  &  EF,  refia  ad  FG,  per  qtndeqi 

3.  defin-    Igitur  in  triangulo  EFG  ,  duo  anguU 

EFGf 
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EFG  ,  £GF  ,   refti  funt  ,  quod  eft  abfurdom , . 

Jcum  duobus  re&is  fint  minores.    Perpendicul*-  h*yf*f$ 

tis  ergo  ex  E  ,  demiiia  ad  planum  AC ,  non  ttr 

tra  communem  fe&icjnem  AD  ,  cadet ,  ergo  ik 

ipfam  cadat,  necefferft.    Quamobron,  fi  plantitfi 

ad  pianum  redtum  tuerit  ,  &c.    Quod  erat  dct-         -   ] 

monilraadum, 

«        i 

THEOR,    34.    P  R  O  P  O  S.    3$.     *«£' 

Si  folidi  parallelcpiped?  eorum ,    quae  ex       • 

adverfo,  planorum  latera  bifariam  fe&a  firir; 

j>er  fe&iones  autera  planafmt  extenfa:  com- 

munis  fe&io  planorum ,   &  folidi  paralletev 

pipedi  diameter  ,   bifariam   fe    mutuo  feca- 

bunt. 

« 
Clnt  parallelepipedi    AR,  plaoa  oppoita  AC,      Tjtm 
^  £D  ,  quorum  omnia  ktera  bifariam  feda  fltlt  XXXU. 
in  pun&is  I,  K ,  L,  M,  N,  O,  P,  Q,  per  quae  /fe.  &  ' 
eitenia  fint  duo  plana  1N  ,  KO,  cjilorum  fcafo 
communis  fit  rc&a  RS  :  Ducatur  ltem  diametor 
AB.    Dico  rcdam  RS ,  &  diametftim  A6,  fe    ;...,.s 
mutuo    fecare    bifariam.    Connexis    cnim    redis 
RB,  RD ,  SA,  SC  ;  confidercntur  duo  trlanftula 
AQS,  COS.    Quouiam  igitur  latera  AQ  ,  QS, 
trianguli  AQS,  xqualia  lunt  lateribus  CD»  OS, 
trianguli  COS  ;  (Sunr  enim  AO,  CO ,  dimidia 
redarum  aequalium  AG,  CH,  o&  QS,  OS,  *dua-  ■34Jri"f 
bus  aequalibus  AN ,  HN,  &auales,  eun*  mt  p*- 
ralleiogramma  AS,  HS,)  toc  angulus  AQS,  ac-  btp.pmrf 
oualis  alterno  angulo  COS:  *  Erunt  &  bafes  A3>  t  ^frhm 
CS  ,  aequales  ;  &  anguli  ASQ ,  CSO ,  &quales. 
«JAtqui  anguli  ASQ,  ASO,  ftqualc*  fcm  Saobas  d  *±tfm 
teQto.    Igitur  &  CSO ,  ASO ,  Aiobtfs  flint  redft 
«quales  :  e  Ac  proptere»  AS ,  CS«  otf*r«  re&oft  ctt/fM 
lineam   conftinieuf.    Eodeiff*  modo  triteudeueur 
4fle  gqualts  BR,  DR ,  &  uflam  ez  ds*  compotfi 
lfaeatfc  re&am*    Rurfot  quia  utraqat  AD  ,  BC , 
jftnllc!»  ifi ,  &  «qwalis  reda  FH;  ab  parrikio- 
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f  9; s»£  gcamma  AF,  FC,  /Ipfa  quoque  inter  £e  parnlle- 

4BWW  la*  &VLXi!  >  &  «quates.  */  Quare  &  rcAac  AC  , 
BD,  earum  ertrenu  conjungentes,  parallcls  fuut 
&  aequales  ;  Ac  proinde  ipfamm  dimidii  AS  > 
BR.,  «quales  funt.    Quia  vero  AC,  BD  ,  paral- 

Ii  j.mut.  lcte  funt;  Aerunt  re£fce  AB,  RS,  in  eodem  cum 
ipfis  plano,  idcoque  fe  mutuo  fecabunt,   in  pun- 

i  »9-  &  cko  videlicet  T.    *Cum  autem  duo  anguli  AST, 

if.frims.  ATS,  trianguli  AST,  «quales  fint  duobus  angu- 
lis  BR.T  ,  BTR. ,  trianguli  BRT  ;  &    latus  AS  , 

kx&frimi  lateri  BR  :  iErunt  reliqua  latera  TA ,  TS,  reli- 

3uis  lateribus  TB ,  TR ,  squalia ;  Ac  propterea 
LB,  RS,  fe  mutuo  fecant  bifariam  inT.  Si  igi* 
tur  folidi  paralletepipedi  eorum,  quae  ex  adverfo, 
&c.    Quod  erat  oftendendum. 

COROLLARIUM. 


Hioc  efictair  •  io  omni  parallelepipedo  diimetros  ©m- 
aes  fe   fDotuo  biftritra  fecare  in  uno  puodo  ,   nimtrum 
,         in  pun&o  T  ,  in  quo  bifariam  dmdunt  •  ut  bic  dctnan- 
ftnttim  eft,  rc&am  RS. 

tooi      T  H  E  O  R.   35.    P  R  O  P  O  S.    40. 

Sifuerint  duo  prifmata  «qualis  altitudinis, 
quorum  hoc  quidem  habeat  baiin ,  parallelo- 
grammum  ;  illud  vero ,  triangulum  ;  duplum 
autem^  fuerit  parallelogrammum  trianguli  : 
uEqualia  erunt  ipfa  prifmaca. 

TJiV.  Clnt  duo  prifmata  acqualis  altitudinis  ABCDEF, 

XXXilh    ^  GHIKLM ,  quorura  illud  bafim  habeat  paral- 

/fc.*i.      lelogrammum   ABCD ,   hoc    vero ,  triangulujii 

GHI  ;   fitque  parallelogrammum  AC  f  trianguli 

GHI ,  duplum.    Dico  h*c  prifmata  efle  aequalia- 

Perficiantur  enim  parallelepipeda  AN,  GQ;  Quod  . 

quidem  fiet ,   fi  plana  triangulorum  extendantur, 

perficianturque  parallelogramma  BN,  AO  ;•  GP  , 

'     MQ.    Si  enim   couneftamur  refi»  NO/PQ, 

con- 
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conftimta  .emnt  duo  parallelepipeda  AN,  GQ, 
ejufdem  altitudinis  cum  prifmatis.  Nam  plarn 
horum  folidorum  oppoilta  efle  parallela ,  facile 
collifcetur  a  propof.  ly.  hujus  lib.  «  Queniam  a  J4->rfa* 
igitur  paraUclogrammum  GP  ,  duplum  cff  trian- 
guli  GHI ;  Ponitur  autem  &  parallelogrammmn 
AC,  ejufdem  wianjmli.GHl  ,  duplum  :  awjuaUa 
crunt  parallelogramma  AC,  GP.  iQuare  paral-  b  ji.wsf: 
lelepipeda  AN  ,  GQ ,  ejufclem  altkudinis  fuper 
«quak-s  bafes  AC  ,  GP  ■  inter  fe  funt  asqualia; 
Atquc  propteiea  eorum  dimidia,  nimirum  prifma- 
ta  ABCDEF,  GHIKLM,  (mam  parallelepipe-  cO,m£ 
da  AN,  GQ,  pcr  diamctros  CF,  DE,  HI,  LK, 
planorum' adveriorum  fecantur  bifariam  ,  in  bina 
fcilicet  prifmata)  scqualra  quoque  funt  inter  fe. 
Itaquc  fi  fuerint  duo  prifmata  xqualis  ahitudinis, 
&c.    Quod  erat  demonftrandum, 
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EU  CLI  D  I  S 

ELEMENTUM 

DUODECIMUM. 

■ 

£t  folidorum  fecundom. 


C  i     T  H  E  O  R.   i.    PROPOS.    t, 

Quae  in  circulis  polygona  fimilia ;  inter 
fe  fiint ,  ut  a  diametris  quadrata. 

TAB.  0Int  duo  Po,yg0na  finriK*  ABCDE,  FGHIK, 

XXXUl    ^S  tetetipt*  ,n  circulis  »  quorum  diametri  AL  , 

jfc  a.  '  *-'  FM.    Dico  5ta   efle.  polygonum  ABCDB, 

ad   polygonum    FGHIK  j    ut    quadratum   dia- 

metfi  AL  ,    ad  quadratum  diametri  FM.    Sub- 

tendantur  enim  aftgulis  aequalibus  ABC ,   FGH  , 

reft»  AC,    FH  f    &  ctinne&antur' re&«"  BL  , 

GM.    Quonianf   tgkur  pb   fimilitudinem  *poly- 

gonorum  eft ,    ut  AB  %  ad  BC ',  ita    FG  ,  ad 

a  6.fixt.  GH;  *eruht  triangula  ABC,"FGH,  «quiangula, 

cum  circa  angulos  aequales  ABC  ,  FGH  ,  habe- 

biUtrtii.  ant  latera  proportionalia  :    iEft.autem  augulus 

ALB,  angulo  ACB ;  &  angulus  FMG;  angulo 

FHG  ,  aequalis.    Igitur  &  anguli  ALB  ,  FMG, 

sequales  erunt.  Cuth  ergo  &  anguli  ABL ,  FGM  > 

c%umU.  ftquales  fint,  *nempe  redi  in  femicirculis  exiften- 

6%%,fnmi  tes  ;   ^erunt  &  reliqui  BAL  ,  GFM  ,  «quales. 

%4.fixt.  *Quare  erit  ut  AL  ,  ad  AB,   ita  FM  ,  ad  FGj 

Sr^tfMJlandQ,  ut  AL,  4  FM,  ita  AB,   ad 

FG. 
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FG.   /Igftur  eft  ut  qpadratum  ex  AL-,  ad  tyua»  f  aa^sr: 

dcatmn  cx  FM  ,  ita  polygonum  ABGDE  ,  iuper 

AB  ,  ad  polygonum  FGHIK,  fuper  FG  ;  cum 

tam  quadrata,  quam  polygona  fint  figurae  fimi* 

les,  iimiliterque  defcriptas.    Quae  itaque  in  arao- 

lis  polygona  fimilia;  inter  fe  iuitt,  ut  a  diamctris 

quadrata/   Quod  erat  demonftrandumi 


*• 


TKEOR.    2.    P  R  O  P  O  S.  -a. 

Circuli  inter  (c  font ,  quemaclmodum 
a  diametris  quadrata.  * 

Clnt  duo  circuli  ABQD  ,  EFGH,  quorum  dia-      Tjim: 
^  metri   AC  ,  EG.    Dico  effe ,   ut  quadratum  XXXOi^ 
diametri  AC ,  ad  quadratum  diametri  EG ,    ita  H%  %\ 
circulum  ABCD;  ad  circulum  EFGH.    Si  enim 
res  non  ita  fe  habet ;  Sit  ut  quadratum  diametri 
AC  ,ad  quadratum  diametri   EG ,  ita  circulus 
ABCD,  ad  aliquam  magnitudinem,  nempe  ad  I, 
quae  vel  mmor  erit ,  vel  major  circulo  EFGH. 
Si  enim  effet  xqualis ,  *haberet  circulus  ABCD,  tj.fht} 
ad  circulum  EFGH ,  &  ad  I ,   eandem  propor- 
tionem  ;  ac  propterea  effet  circulus  ABCD,  ad 
circulum  EFGH ,  ut  quadratum  diarrtetri  AC  , 
ad  quadratum  diamctri  EG ,  quod  non  concedi- 
tur.    Sit  ergo  primum  I  ?  minor  ,  quarn  circulus 
EFGH ,   magnitudine  fcilicet  K ,  ita  ut  circulus 
EFGH  ,  aequalis  fit  magnitudinibus  I,  &  K,  H- 
mul.    Infcnbatur  in  circulo  EFGH ,  quadratum 
EFGH;  quod  quia  dimidium   eit   quadrati  cir- 
ca  eundem   circulum   defcripti,  ut  ad   propof. 
9.  lib.   4.    oftendimus ,   majus  erit  .    quam  di- 
nridium   circuli  EFGIi.    Secenttr    bifariam  pet 
ripheri»  EF,  FG,  GH,   HE  ,   in  pundis  L, 
M ,  N ,   O  ,  adjunganturque  re£x  LE ,   LF  %  .        • 
MF,  MG,  NG,  NH,  OH,  OE^   Ducatur  per: 
L)  re&a  TV  ,  jtangens  circulurn  in  L  ,  qiixpa* 
rallela  erit   ipfi    EF,  ut  ad  prppof*  27.  lib.  gn 
bftendimus  ,  occuwatque  re&s  H£  ,  GF  >  jJro^        y 
4udis  in<  T  ;  &  V.    *Quia  ergd  triangulum'  Mm 

Y  s  ELFf 
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ELF,  dimidinm  eft  jNVtil*>grammi  T^PV ;  m^ 
jus  crit  triangulum  ELF ,    quam  ^fej^V^  flg- 
mentt  ctrculi  ELF.    Eadem  ratione  «puit  Aliqua 
ttiangula  majora  9  quam  dimtdta   fegmeatonnp  , 
io  quihus  fiint.   Omnia    igfcur   triangthi   fimul 
majora  funt ,  quam  dim^um  omnittiL.  fegmcDta- 
rum  fimul.  *Quqd  fi  ruwus  ^riphorfeEL,  LF, 
&c.  fecentur  h&riam ,  &  adjungaocuc  rc6te  li- 
neae ,  conftituentur  eodem  modo^riangula,  qu« 
aiajora  erunt  fimul  ,    quam  ^imidiu»  0|qmwd 
fcpnentorunrfimuL ,  in  quibus  Jhiit ;  &  ucjdSn» 
ccps.    Quoniam  vefo }   ui  circulo  EFGH ,  au- 
feratur  plu#  quam  <  dimidium ,  nempe  quadratum 
EFGB;  &  i  rdiquis  Cfegmentis  plus  quam  ditaf- 
dtum,  nempe  triangula  £LF,.  FMG,  &fc.  atquq 
in  hunc  modum  jTemper  fiat  detra&io;  relihquitur 
'*        tandem  minbr  magnitudo,  quam  K,  cxcefius  in- 
ter  circulum  EFGcH,  &  magnitutfnem  I,  uti  ex 
fubje&o  lemmate  conftat.    SUp  jam  circpli  fcg- 
menta  relJAa  EL,  LF,  FM,  &c.  ftmul  Tum£ra 
miggca,  quam  magnitudo  K.    Cum  igttur  ctrcu- 
IiiigEJFGH,  «equatis  ponatur  magokudinibus  1, 

*       ^v¥tf  fimul  t  «  ex  circutordetrahatttur  difita  feg- 

m4fyty.&  ex  L,  &  K,  fcfe  magnitudo  £,  qy« 

majdr eft  prafatis  circuli  legmentis;  erit  reliquum 

polygonum  ELFMGNHO,  majus  reiiqua  mag- 

nhudine  I.  Inicribaturin  circulo  ABCD,  polygo* 

mimAPBOCRDS,  rtmilepolygonoELFMGNH». 

Quod  quidem  facile  fict ,  fi  femicirciili  ABC, 

ADC,  bifariam  fecentuc  in  B,  &  D:  &  rorfus 

imferenti»  AB ,  BC,  CD ,  DA,  SifarUm  fe 

,  R,S;  &  fic  deinceps.  donec  in  tot  paf'- 

:quajes  divifa  fit  circumterentia  ABCD ,  ia 

quot  diftributa  eft  ckcuraferentia  EFGH.    Nam 

jundfr  redis  AP ,  PB,  BQ ,  &c.  erit  figura  in- 

fcripta   fimiiis   figur*  ELFMGNHO,  ut  patet. 

1 £**  WlQuoniam  igitur  eft  polrgonum  APBQCRDS, 

ad  polygonum  ELFMGNHO  ,  ut   quadratam 

djamctri  AG  ,  ad  quadratum  diametri  E(J  ,  boc 

ft  ,  per  hypothcfim ,  ut  circulus  ABCD,  ad  I; 

;ft   autcm    polygonum    APBQCRJDS ,   minus 

crit 


& 


I 

4 
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erit    dlrculo    ABCD.  "  e  Igkur  -  &    potygonum  «I4**tf 
ELFMGNHO,  minus  crit  quam  I.    Oftenfum 
autem  eft  &  majus.*  Quod  cft  abfutdum.    Non 
i  igitur  minor  cft  magnitudo  I  ,  circulo  EFGH. 

i  Quamquam  autcm  in  figura   confertur  major 

s  circulus   cum  minore ;  eodem  tamen  mpdo  de~ 

E  inonftrabimus ,  minorem  xrirculum  EFGH  ,  noat 

poffe  ad  magnitudftiem  ,  quas  minor  fit  ,  quam 
;  •  major  circulus  ABCD,  habere  eandem  prDpnrtio^ 
[  nem  ,  quam   habet   quadratum  diametri   rninoria 

EG  ,  ad  qutdratum  majoris  diametri  AC ;  ltw 
ut  gcneraJiter  &  univerfc  dcmonftratum  fit,  nun- 
quam  quadrftum  diametri  alicujus  circuli  ad 
quadratum  diamctri  alterius  circuli  eaudem  ha- 
bere  poffe  propordonem  9  auam  habet  prior  cir- 
culus  ad  msgnitudinem  poueriore  circulo  mino- 
norem  :  five  prior  circulus  major  fit  pofttriore, 
five  minor. 

. ,  Sit  deinde  magnitudo  I,  major  circulo  EFGH. 
Cum  ergo  ponatur  circulus  ABCD,  ad  I,  cffe 
ut  quadratum  diametri  AC,  ad  quadratum  dia- 
mccri  EG  ;  erit  &  convcrterido  I ,  ad  circulum 
ABCD ,  ut  quadratum  diametri  EG ,  *d  quadra» 
tum  diametri  AC.  Ponatur  ut  I ,  ad  citculum 
ABCD ,  tta  circulus  EFGH ,  ad  tnagnitudinem 
aliquam,  nempe  ad  K.  Et  quia  I,  major  poni- 
tur  circulo  EFGH ,  /major  quoque  erit  cireulus  fnpii*} 
ABCD,  magnitudine  K.  Ouare  erie  ut  quadra- 
!  tum  diametri  EG  ,  ad  auadratum  diametn  AC  , 
ita  drculus  EFGH  .  ad  magnitudmein  K ,  quas 
xninor  eft  jcirculo  ABCD.  Qudd  eft  ^bfurdum. 
Oftcnfum  enim  eft  jam  in  priori  parte  generaliter, 
non  poffe  effe  ut  quadratum  drametri  ad  quadra* 
tum  diametri,  ita  circulum  ad  magnitudinem  cir- 
culo  minorem  :  five  prior  eirculus  major  fit  po- 
fteriore  ,  five  npnor.  Q&amvis  autem  circulut 
ABCD ,  major  cft  ,  &  EFGH  ,  minor  ;  eadem 
tamen  ratione  oftendemus  ,  quadratum  diaroetri 
circuli  EFGH,  ad  quadratum  d*ametri  circuli 
ABCD ,  non  poffe  hab^re  «randem  proportionem,* 
quam  babet  circulus  EFGH,  ad  magmtndii\ern 

circulo 
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ciicultr  ABCD  ,'  majbrem  :  qufa  Nft&tlr  ibWo 
■ptobabimus,  (fi  illud  ccncedatur)  qjftdntfuin  dfc- 
tnetri  AC  ,   a»  quadratum  diametrt  Ej5  ,   cgtbdcjn 
habereproportionem,  quam  tiabet  ctrculusAifflE*» 
•d    jnaenttudiuem    circulo    ^p»^**      '"!"■*■ 
qaod  talfum  effe  jarft  in 
rJemonttratura  eft  :  liiut 
*        quoque  demonftratum  fit . 
otametri  altcujus    circult  a 
«lterius  circuli  eandapi  habe 
quam  habet  prior  cwculus 
fleriore  circulp.majorem,  i 
jor  fil  pofterfore ,  five   aS 
<fi  magnitudol,  circalo  t 
nor  eft  oltenla ,  «qualis   i; 
ponatur  ,  ut  quadratum  dia 
rum  diametri.EG,  ita  cii 
ki^mlm,  ffit  autem  u't   circulus  AI 
«reulus  ABCD',  ad  circi 
qualis  eft  magnittldini  I;  E 
tum  dmmetri  AC ,  ad  qu; 
kz  circQlusf*ABClJ  ,  ad  c 
circulus  ABCJ),  ciicuto£ 

minor.  Otrculi  i^icur  fnter  le  lunt  j  qufmadinb- 
dum  i  diametris  quadrata.  Quod  cmi  oftendca- 
Aim. 

COROLI.   A    R  I    U4f.     ' 

Htoc  fit  ,  hm  do  rirculum  id  circuiom  ,  dt  fblns^ 
mitii  in  jlta  defcriptuai  ad  poljpjauro  fimua  m  Sac 
tfdaipnuB.  Qjjooitm  ura  circufui  ad  ctrcaluM  .  auara 
pfAffHbam   cd   folygonua»  tft ,    at  quadntOi 


ad  qoadntam  duuietri » teluti  dcmoiuaatin  cft, 

LEMMA. 

Dndm  wipimutii&w  indquditmfetpfttis  fi  i 
Mt/W*  mftrmr  majtu  fum  tmmAimm  ;  <y  4 
I* ,  fftfff  rtUqmm  *H ,  w/Su  iwratfcatwr  «m^w 
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<pam  dmidam;  <r  tm  fmftr  jkt :  rtimmmm 
tmtdm  tputdam  ftagnitmm  ,  mut  mitnr  trit  /ww 
pftta  minore  magutudmt. 

Prepofitd  fim  dud  magnitudines  inaquales  AB  9      TjiMi 
&*  C,  quarum  ABy  fit  major.     Dico  fi  ex  AB%  J**1^ 
auferatur  majus  quam  dimutium  ;  Cr  ab  eo ,  quod  **  ^" 

reliquum  eft  ,  rurfum  majus  quam  dimidium;  atque 

hoc  femperfiat:  relinquitandemmagnitudinem  quan* 

dam  ,  tjud  miner  fit  quam  C.     MuUiplicetur  enim 

C  ,  toties  ,  dome  mapiitudo  fatta  DE  ,  majorfit 

quam  AB  ,   ita  ut  DE ,  Jfc  multrplex  ipfius  C  , 

proxime  major  quam  AB.     Divifa  autem  DEy  ut 

partes  DF ,  H7,  C£,  /p/f  C,  tqvales,  detrahatur 

V  rr  -rff  B  ,  mm/Vm  ^mzjk  dimidium  AH  y  Cr  ex  reli* 

qua  HB ,    maius  quam  dimidium  HI »  *ty»*  Aflt 

feiQpcr  fiat ,  donec  partes  ipfius  AB  ,  muttitudiua 

aquales.fint  partibus  ipfius  DB.     Sint  ergojam  par~ 

tesAH>  HI,  1B>  tot,   quot  fwt  ipfd  DF9  FG% 

GE.     Quia  ighur  D£,  major  eft  quam  AB;  At 

ex  DE9  ablatum  efi  DF*  mirms  quam  dimidium% 

vil  certe  dimidium;  fi.  DE9  ipfius  C,  fit  duplex\ 

ex  AB ,  vero  majus  quam  dimidium  AH:  Erit  re- 

licjtium  FEz>    reiiquo    HB  y  mapts.     (Cum  enim 

DE  ,  major  fit  quam  AB ;  fi  ex  DE ,  dimidium 

auferetur  y   nec  non  p*  ex  AB  ,   dimidium  p   ejfet 

quoque  reliquum  ex   DE  ,   majus  reliquo  ex  AB. . 

$i  ergo  ex  DE  ,  auferatur  mtnus  quam  dimktium,       •  < 

vel  certe  dimidiumy  Cr  ex  AB9  majusquamdi- 

midium  ;  erit  reliqmm  ex  P£ ,   majus  retiquo  ex 

AB.)   Rurfus  quamauh  FE  ,  major  efi  quam  HB9 

auferturque  ex  FE ,  dmidium  F<3  9  vel  certe  udaut 

^KeBU9U1mW        UBm*U^^m^^^U^U^WF      %  Mw        dk    dm&     A  '         ^rflfVr  f*^       *9^0UUw&r       •^^PBr#WJ^i 

ipfius  Cy  at  ex  HB ,  majus*  quam  dimdium  HI9 
erit  eodem  modt  reliquum  CE7  majus  relujuo  IB: 
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mque  ita  frwtimd*  e-fitndtmus  tm 
fartem  ipfuuDB,  qualit  bic  efi  GE,'tn*jardm  *ffh> 
fofirema  parte  ipfius  AB,  quaiu  hic  efilB.  Ctma 
ergo  Gtj^y  pefirema  far*  ipfm  DE,  tqualis  jatyp 
C)  -ffit  qtuqut  C,  majer  quam  £#,  pofirema  fmrs 
m;,$/uuJBH  SeJiaaiguurefiJ/t,  mJfrtiude, 
,    wtner  efi  magnmudme  ^mff"""  eMmjt  — 


dinibus  innqnatibus  preptjEfigL ft  k  mojari  0 
majus,  tr$.  Qtad  ermaptnnfb&idim.  J-^jf\i 
Idem  demonfirakitur  ,'  fi  ex  AB ,  aufenumi,  «6- 
midium  AH ',  Cr  exretiqu*.  HB ,  rurfus  djmrnsdm 
HI^  trc.  tfgm  tviemratieneeritreUemmSE, 
.  majus  reliqua  f$B  ,  smc  *•»  <r  reUquum  GE,  mm- 
jus  reliqmp  IB ;  cum  ex  mftjori  DE ,  abiatum  Jit 
DF ,  minus  quam  dtmidium,  vel  ci  ; 

©-  ex  minoriAB ,  dimidium  AH, 

fl),         THEOJt.    5.    P"R  0  F 

Omtiisjjpjrms  trlangulareai.nabens  ba- 
fim ,  djywSpf  in  duas  pyramide»  asquales  , 
&  fimiles  mter  fe  ,  triangidares'  habentes 
bafes ,  &  fimjjes  coti ;  Ef  m  duo  prifinata 
«equalia ,  tyra  duo  prifmata  majora  funr,  di- 
midio  totius  pyyamidis. 

yjB.  *S*C  W*am'si  CUJUS  bafis  triangulum  ABC,  ver- 

XXXnr.        *<*  D.    Sccciitur    omnia  ejus  latera  buariam 

fy  t ,  t.  i»  E,F,  G,  H,  I,   K,,   cpniiegtanturque  re&x  " 

"  '       EF,  FG,  GE,  HI,  IKV  KH,  HG,  HE,  EI, 

IF.    Diviia  itaque'  eft  pyramis  in  duas  pyramides 

AEGH,  HIKD,  quarum  bafes  trian&ula  AEG, 

HifC  ,   verticcs  H  ,   D  ;  nec  non  in  duo  folidi 

-EBFGHI,  CFGHIK,  quse  mox  ofiendemus  efl« 

prifmata,   quorum  iliius  baiis  e(l  paralleloeram- 

'ffium  EBFG ,  &  triangula  oppofita  EHG,  BIF; 

hujus  vero  bafis  e(t  triangulum  CFG ,  cui  oppo- 

■itut 
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nftut  triangulom  KIJ3 ,  habeotq*e  hsc  prifinata 
terminurn  communem ,  parallelogrammum  FGHI ; 
&  cum  duabus  illfc  pyramidibus  componunt  to- 
tam  pyjamidem ,  ut  cpnftat ,  fi  re&e  corjcipktur 
pyramidis  vcrtex  D  ,  in  fuMimt ,  nec  non  ejus 
triangula  cireumjacentia.  J>tco  igitur  duas  illas 
pyramfefes  efle  aqiales  ,  &  fimiles  intpr  fe  ,  & 
fimiles  toti  ;  Item  duo  hsec  prifinata  eflc  inter  fe 
jequalia,  &  majora  dimidio  totios  pyramidis.  Cum 
cnim  latera  AD  ,  BD,  trianguli  ADB,  fefla  fint 
bifariam  ,  ac  prpindc  propbrtionaHter ,  a  erunt  a  i. 
HI ,  AB  ,  -farallcl^.  Eadem  rarione  parallelx 
cruntlK,  BC,  &*HK,  AC ;  &  £G,  BC;  & 
EF,  AC;&FG2  AB;  &  EH,  BD;  &EI,  AD* 
&  IF,  DC;  &  HG,  DC.  ^SuJit  auya»  &  red*  b  *.  «t 
FG  ,  HI ,  cum  parallelx  fint  ipfi  ABL  inter  fe  ;  " 

parallelx ;  Atauc    eadem  ratione  patfleto  funt 
GH,  FI,   cum  fint  pardkl*   ipfi  DC.    Quare 
parallelogramma  funt  AETH  ,  HEBI  ,  1DHE  f 
EBFG,  GHKC,  CKIF,  EGHL    Quonfcun  vcro 
rcdae  H£,  HG,  reftis  QB,  DC,  funt  parallel*; 
*erunt  anguli  EHG  ,  BDC , . arauales :  Ac  eadem  cio«jm£ 
ratione  «qualcs  erunt  anguli  HEG ,  EBC  ;  & 
HGE,  DCB.    ^Proportionalia  igiturffint  latera  d  ±fi*$: 
trianguli  HEG  ,   lateribus  trianguli  HBC ,  circa 
aeaualcs  anguloi ;  ac  proinde  (imile  cft  triangulmn 
HEG,  triangulo  DBC.    Sunt  autem  &  triangula        *    • 
HAE  t  HAG  ,   AEG  ,  triangulis  DAB,  DAC> 
ABC,   fimilia  per  coroll.  propof.  4«,  lib.  6.    Py- 
ramis  er#>  AEGH,  pyramidi  ABCD,  firriilis  eft, 

gr  defin.   9.  lib.  rt*.    Rurfus  quia  veBtm  HI , 
K,  redis  AB,  AG,  funt  parallete,<*erunt  an- 0  icttrt 
guli  IHK  ,  BAC ,  «qualcs.    Eadem  rationt  «• 
guales  crunt  anguli  HIK,  ABC;  &  HKI,  ACK  " 
/Quare  latera  trianguli  HIK  ,   lateribus  triangun  f  4.  Jk*i    1 
ABC,  circa  «quales  angulos  funt  ptoportionalia; 
ac  propterea  triangulum  HIK  ,  triangulo  ABC  y 
fimile  eft  :  Sunt  autem  &  triangul*  DHI ,  DIK, 
DKH ,  triangulis  DAB  ,  DBC,  DCA ,  fimiiia,  n 

Er  idem  coroll.  propof.  4.  lib.  6.    Pyramta  ergo 
IKD,  firailis  cft  quoque  cidcm  pyramidiABCD, 

per 


1 
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pcr  defin.  9.  fflt  n.    QaotRam  a&tem^fttaagufa 
AHE,  HJW  ,  fimilk  fum  triangulo  ADB,  nt 

gii.yfe*.  oAenfiim  cft  ex  cofoll.  propof.  4«  lib.  6.  ^ipla 
quoque-  inter  &  fimilia  crunt.  Cum  igifcir  fint 
Utper  rcdas  atqoales  AH  ,  HD ,  conftituta;  ijpfm 
cfont  aequatia  ,  per  iemma  propoC  xx.  lib.  6L 
Simili  argmnento  atqualia  erflnr  8l  fimilia  trian- 
gula  AHG ,  HDK,  cum  fimilia  fiat  oftenfe  tri- 
angulo  ADC  ,  &  conftituta  iuper  acquales  reftas 
AH,  HD.  Pari  ratione  aoqualia,  &  firtrilia  erjint 
%  .  triangula  A£<2 ,  HIK ,  cum  fimitia  fifit  ofifenfa 
triangulo  ABC ,  &  fiiper  reftas  poflta  AE,  HI , 

bl+fnmt  ^qu»  atqualts  fiint ,  ob.paraflelogrammmn  AEIH. 
fion  lecus  squalia  erunt  &  •  fitfrilja  triangala 
EHG  ,  WK ,  <mm  fint  oftenfa  fimlli*  txianjptlo 

i  j4.fr/wi  JJDC,  JCfcabeant  reflas  H£,  PI,  fquat  atquales 
iiuu^  cKjmalMogrammuro  HEJD.  Pfranudcs 
igitur  AEGH ,  HIKD,  aequaie*  funt  &  fimilcs, 
jpet  io>  <k£a.  Mb.  II.  quandoqui^cm  omnia  tri» 
aogula  unius  aaqualta  fiint  &  fimiHa  omnftras 
triangulis  akerte  ,  ut  4cmonitratiun  eft. 

%***»*     Rurfbft,  tqrf*  raftat  EH,  HG,  GE,  aeqaales 

fum ,  &  parallelat  re&is  fil ,  IF,  FB,  ob  paral» 

.     *.  :    telogramgs  EHIB,  FGHI,  BFGE;  erunt  trian- 

.gula  EHG ,  BIF,  aequiaftgula  inter  fe,  &  aequa- 

Har,  per  coroll.  propof.  8.  lib.  1.    Ac  propterea 

1  ijnnd.  &  fimiUa  :  /Suat  autem.&  paratlela  ;  cum  EH, 
HG ,  per  quas  ducitur  planum  EHG  ,  parallclae 
fint  re&is  BI  ,  IF,  per  quas  planum  BIF,  duci- 
tur.  Igitur  folidum  BIFGHJl  ,  contentum  duo- 
bus  rrmngulis  EHG ,  BIF,  ex  adverfo  aequalfbns 
&  fimitfbas,  &  parallelis;  &  tribus  parallelo- 
granorif  EGFB ,  BEHI,  IFGH,  prifma  eft.  ex 
4lfin>    Eodem  modo  prifma  oftendetur  folidam 

•H^CFGHIK.  wCum  enim  redat  FC,  CG  ,  GF, 
xqualef  fint,  &paralletere&isIK,  JKH,  HI,  ob 
paralielogrAmma  CPIK ,  CGHK ,  FGHI ;  crunt 
triangurla  CFG,  HIK,  aequalia,  &  aequiangula  h> 

nifjmd.  terfe,  acproptercafimilia:  *Suntautem&paraIlela, 
quodteftaeCF,  CG,  perquasduciturplanumCFG, 
paraUel*  fiat  re&is  KI ,  KH,  pcr  quas  planum 

jUHy 
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KIH,  ducitur.  Igitur  folidum  CFGHIK  ,  con- 
tentum  duobus  triangulis  CFG  ,  KlH,ex  ad- 
verfo  «qualibus  &  fimilibus,  &  parallelis;  atque 
tribus  parallelogrammis  CFIK,  KHGC,1FGH, 
prifma  eft.  Quouiam  vero  prifmata  EBFGHl  9 
CFGHIK,  funt  ejufdem  altitudinis,  nempe  inter 
plana  paralleia  BCGE,  HIK,  &  parallelogram- 
mum  EBFG,  bafis  illius.  duplum  cft  trianguli 
CFG,  bafis  hujus,  per  fcholium  propof.  41.  lib. 
x.    olpfa  inter  fe  aequalia  erunt.  040***^ 

Denique  quia  prifina  EBFGHI,  majus  eft  py- 
ramide  EBFI  ,  tocum  parte;  Eft  autem  pyramis 
EBFI ,  aqualis  &  fiffiiiis  pyramidi  AEGH  ,  nec 
non  pyramidi  HiKD  ,  ut  perfpicuum  eft  «x  ae- 
qualitate  &  fimilitudine  triangulorum :  Majora 
erunt  prifmata  EBFGHI ,  CFGHIK,  pyramidH 
bus  AEGH,  HiKD.  Ac  proinde  illa  quidem 
dimidium  pyramidis  AHCD  ,  excedent ,  h«  vero 
i  dimidio  ejufdem  deficient.  Quando  enim  totum 
in  duas  partes  inxquales  fecatur ,  major  dimi- 
dium  ejus  fuperat,  minor  vero  i  dimidio  deficit. 
Omnis  igitur  pyramis  triangularem  habens  bafin, 
&c.    Quod  erat  oltendendum. 

T  H  E  O  R.    4.    PR.OPOS.   4.         •>} 

Si  fuerint  dura  pyramidcs  ejufdem  altitu- 
dinis  ,  triangulares  iiabentes  bafes  ;  fit  autem 
iliarum  utraque  divifa  &  in  duas  pyramides 
aequales  inter  fe ,  &  iimiles  toti ;  &  in  duo 
prifmata  aequalia  ;  Ac  eodem  modo  divifa 
iit  utraque  pyramidum ,  quae  ex  fuperiore  \ 
divifione  natae  funt ,  idque  femper  fiat ;  erit 
ut  unius  pyramidis  bafis  ad  alterius  pyrami- 
cfis  bafim  ,  ita  &  omnia ,  quae  in  una  py- 
ramide ,  prifinata ,  ad  omnia ,  quae  in  alte- 
xa  pyranude,  prifinata  multitudine  aequalia. 

Slnt  fupcr  bafes  trtangulares  ABC ,  EFG  ,  du*      T*m 
pyramidts  ABCD ,   EFGH,  ejufdem  altitudi-  "^- 

Z  ais.A-fe 
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•ais ,  qufcraln  Etfera  bifariam  dividantur  ia  pundrs 

i,  k,  l,  m,  n,  o,  p,  q,  r,  s,  t,  v, 

conneftanturque  re&x  IL ,  LK,  KN,  NO,  OM, 
MN,  LM,  MJ;  PR,  RQ,  QT,TV,  VS,  ST, 
RS,  SP  v  ^ta  \tt  pyramis  utraque  fe&a  fit  ia  binas 
pyramkjes  xquales  inter  fe ,  &  (imiles  toti ,  ni- 
mirum  rn  AILM,  MNOD  ;  EPRS,  STVH;  & 
jn  bina.prtfmata  fcqualia  IBKLMN,  CKLMNO; 
PFQRST ,  GQRSTV  ;  ut  vult  propofitio  prasce- 
dens  :  eodcmquc  modo  intclligantur  eife  divife 
pyraftiidcsfaftxAlLM,  MNOD;  EPRS,  STVH, 
&    fic    deinceps.    Dico  ica  efle  omnia  prifmata 

•  foda .  ifc    pytainidc   ABCD  ,  ad  omnia  prifmata 

generata  in  pyramide  EFGH,  illis  mnltitudinc 
ssqualil,  ut  ert  bafis  ABC,  ad  bafin  EFG.  Cum 
cnim  fit  \it  BC  ,  ad  CK ,  ita  FG ,  ad  GQ ,  eo 
quod  utraqtie  linea  divifa  eft  bifariam,  fint  autem 
triangufa  AfiC ,  LKC  ,  fimilia  fimiliterque  pofi* 
ta;  Ieem  triaogukrXFG ,  RQG,  ex  corbll.  pro* 

ata./fof-  poi.  4.  lib.  6.  *Erit  quoquc  ut  triangulum 
ABC,  ad  triangulum  LKC,  ita  triangulum  EFG, 
ad  «riatteulum  RQG.  Et  permutando,  ut  ABC, 
ad  EFG  ,  ita  LKC  ,  ad  RQG  ,  ita  eft  prifma 
CKLMNO,  adprifmaGQRSTV,  ut  mox  often- 
demus  v^tque  ideo  ita  pri^ma  IBKLMN ,  ad 
prifoia  jPFQRST  ,  cum  haec  illis  fint  asqualia : 
Et  Ut  unum  pritma ,  videlicet    IBKLMN ,    ad 

btxiuittt.  ^num  prifma  PFQRST  ,  b  ita  funt  duo  prifmat* 
IBKLMN,  CKLMNO,  adduoprifmataPFQRST, 
GQRSTV.  l^itur  erunt  quocjue,  ut  bafis  ABC, 
itd  baftn  EFG  ,  ita  duo  prilmata  in  pyramide 
ABCD  ,  ad  duo  prifmata  in  pyramide  EFGH. 
8tmili  argumcuto  oftendemus  ,  ita  efle  bina  prif- 
niata  in  pyrantfdibus  AILM  ,  MNOD,  faftis  in 
pyramide  ABCD.  ad  bina  prifmata  in  pyramidibus 
EPRS ,  STVH ,  faftis  in  pyramide  EFGH  ,  ut 
funt  bafes  AIL  ,  MNO ,  iilarum  pyramidum  ad 
bafes  EPR ,  STV  ,  harum  pyramidum ;  &  fic 
deinceps  eadem  femper  fa&a  divifione.  Sed  ut 
illse  bales  ad  has  ,  ita  eft  LKC  ,  bafis  quas  iilts 
tft  squalis  &  fimilis ,  ad  bafin  RQG  ,  quas  hfc 

eft 
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cft  «qualis  ,  &  fimilis ,  ut  in  pnecedenti  eft  de- 
monftratum ,  hoc  eft  ,  ita  eft  bafis  ABC ,  ad  ba- 
fin  EFG.  Igitur  erunt  quoque ,  ut  bafis  ABC, 
ad  bafin  EFG  ,  ita  prifmata  cujuslibet  pyramidis 
fsStx  in  pyramide  AUCD,  ad  prifmata  cujuslibet 
pyramidis  fadte  in  pyramide  EFGH  :  Ac  propte» 
rea  erunt  quoque,  ut  prifmata  pyramidis  ABCD, 
ad  prifmata  pyramidis  EFGH ,  ita  prilmata  tam 
pyramidis  AlLM,  ad  priimata  pyramidis  EPRS, 
quam  prifraata  pyramidis  MNOD  ,  ad  prifmata 
pyramidis  STVH  ;  &  ita  deinceps.  Quare  curn 
fint ,  ut  duo  prifmata  pyramidis  ABCD  ,  ad  duo 
prifmata  pyramidis  EFGH  ,  *ita  omnia  prifmata  cit-ffto: 
in  pyramidibus  AI3CD  ,  AILM ,  MNOD  ,  |j| 
limul  ad  omnia  prifmata  in  pyramidibus  EFCSR 
EPRS,  STVH,  &c.  fimul,  fi  hax  illis  rrwltitu- 
dine  fint  asqualia;  Erunt  quoque,  ut  bafis  ABC, 
ad  bafin  EFG  ,  ita  oinnia  prifmata  in  pyramida 
ABCD ,  ad  omnia  prifmata  in  pyramide  EFGHL 
Quocirca  fi  fuerint  duas  pyramides  ejufdem  alti* 
tudinis  ,  triangulares  habentes  bafes  ,  &c.  Quod 
erat  demonftrandum. 

L  E  M  M  A. 

Quod  autem  ftt  LKC \  ad  QRG ,  ka  prifma 
CKLMNO,  adprifmaGQRSTr,  haofiendemus. 
Intelltgantur  ex  verticibus  D  ,  H  ,  ad  bafes  ABCf 
EFG9  demijfa  perpendiculares ,  eput  erunt  altimdines 
atjuales  pjramidum  jtBCD ,  EFGH.  Quoniam 
igitur  plana  parallela  A  BC ,  MNO ,  dfecant  dnas  Itf&oi. 
reSas9  nempe  DC ,  0*  perpendicularem  ex  D,  de+ 
miffam  propertionaliter ,  JecaturautemDC,  bifariam 
in  O  >  fecabaur  tjuoque  perpendicuiaris  ex  D  9  da~ 
tmffa  bifariam  in  pmnfto  ,  cui  planum  MNO  ,  oc~> 
currh.  Eadem  ratione  perpendicuiaris  ex  H  y  dt* 
mijfa  bifariam  fecabitur  k  plano  STV.  Quare  cum 
tou  perpendsctiares  ponantur  atpudes  ,  erunt  Cr  di- 
miduy  nempe  prifmatum  altaudines3  aquales ;  Ac 
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froinde  frifmata  CKLMNO ,    GQRSIV  %   eum 

hobeant  altitudines  dquales  ,  inter  fe  ermt  ,  ut  bafes 
LKC>  RQG  ,  per  ea,  qtu  adpropof  34.  lib.  1 1. 
demenflravimus. 

$        .THEOR.5.     PROPO&5. 

Sub  eadem  altitudine  exiftentes  pyrami- 
des ,  &  tf  iangulares  habentes  bafes  ,  inter 
fe  funt ,  ut  bafes. 

tM B.  £Lnt  pyramides  ejufdem  altitudinis  ABCD,  EFGH , 
XXKllh  •Pquarum  bafes  triangula  ABC  ,  EFG.  Dico 
fg.  7.  eue  pyramidem  ad  pyramidem ,  ut  eft  bafis  ,  ad 
bafin.  Si  enim  non  ita  fit,  ponatur  ut  bafis  ABC, 
ad  bafin  EFG ,  ita  pyramis  ABCD ,  ad  folidum 
X  ;  quod  vel  minus  erit,  vel  majus  pyramide 
EFGH.  Sit  primo  minus  ,  magnitudine  Y.  Di- 
yidatur  pvramis  EFGH ,  in  duas  pvramides  ae- 
quales ,  &  duo  prifmaca  aequaiia ,  juxta  propof. 
3.  hujus  lib.  Rurfus  eodcm  modo  fa&ae  pyrair.i- 
des  in  pyramide  EFGH ,  in  binas  pyrarriides  ae- 
quales ,  &  in  bina  prifmata  «qualia,  &  fic  dein- 
ceps.  Quoniam  igitur ,  fi  a  pyramide  EFGH  , 
auferatur  plus  quam  dimidium ,  nempe  duo  prif- 
a  yimd.  mata  PFQRST  ,  'GQRSTV  ;  a qua  majora  funt 
dimidio  pyramidis  EKGH :  Item  a  rcliquis  pyra- 
midibus  EPRS  ,  STVH  ,  p.us  quam  dimidiam  , 
earum  fcilicet  prifmata,  &  ficdeinceps;  relinque- 
tur  tandem  minor  magnitudo  quam  Y  ,  eicciTus 
pyramidis  EFGH ,  fupra  folidum  X.  pcr  lemma 
propof.  i.  hujus  lib.  Sit  ergo  jam  reli&a  mag- 
nitudo  minor.  Cum  autem  pyramis  EFGH  , 
«qualis  ponatur  folidis  X,  Y;  erunt  reliqua  prifc 
mata  in  pyramide  EFGH,  majora  folido  X.  Di- 
yidatur  pyramis  ABCD,  in  duas  pyramides  «- 
quales,  &  duo  prifmata  aequalia,  &  eodem  xnodo 
fa&ae  pyramides  AILM,  MNOD,  in  binas  pyra- 
mides  aquales,  &  biua  prifmata  acqualia;  Atquc 
Jkoc  totks  fiat,  quQties  id  ftdum  fiiit  in  pyrami- 
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de  EFGH.  rQuoniam  igitur  funt  omnia  prifma-  c  +ML 
ta  in  pyramide  ABCD ,  ad  omnia  prifmata  nu- 
mero  aequalia  in  pyramideEFGH,  ut  bafis  ABC, 
ad  bafin  EFG  ,  hoc  eft,  ut  pyramis  ABCD ,  ad 
folidum  X  :  Sunt  autcm  omnia  prifmata  in  pyra- 
mide  ABCD,  minora,  quamtota  pyramisABCD; 
d  erunt  quoque  omnia  prifmata  in  py  ramide  ii+.fmnil 
EFGH ,  minora  quam  folidum  X.  Oftenfa  vero 
funt  &  majora.  Quod  cft  ablUrdum.  Non  ergo, 
minus  elt  lolidum  a,  pyramide  JlFGH. 

Sit  deinde  folidum  X,  pyramide  EFGH,  ma-  *' 

jus.  Quoniam  igirur  ponitur  pyramis  ABCD, 
ad  folidum  X  ,  ut  bafis  ABC  ,  ad  bafin  EFG  : 
Erft  convertendo  folidum  X  ,  ad  pyramidem 
ABCD,  ut  bafis  EFG,  ad  bafin  ABC.  Ponatur,  •  .  r 
ut  folidum  X  ,  ad  pyramidem  ABCD  ,  ita  pyra- 
mis  EFGH  ,  ad  folidum  Y.  Et  quia  folidum 
X  ,  majus  ponitur  pyramide  EFGri ,  e  crit  &ei4^^ 
pyramis  ABCD ,  major  folido  Y.  Quare  erit,  •  „  • 
ut  bafis  EFG ,  ad  bafin  ABC,  ita  pyramis  EFGH, 
ad  folidum  Y,  quod  minus  eft  pyramide  ABCD. 
Quod  eft  abfurdum.  OUenfum  enim  eft  jam, 
non  pofle  efle,  ut  eft,  baiis  ad  bafin,  ita  pyrami- 
dem  ad  folidum  pyramide  minus.  Non  ergo 
majus  eft  folidum  X,  pyramide  EFGH,  fed  ne- 
que  minus ,  eft  oftenfum.  Igitur  squale  eft. 
Quare  cum  ponatur  ut  bafis  ABC,  ad  bafin 
EFG  ,  ita  pyramis  ABCD  ,  ad  folidum  X  ;  /fit  f  o.f*m/. 
autem  pyramis  ABCD,  ad  folidum  X  ,  ut  ad 
pyramidem  EFGH  ,  folido  X ,  «qualem  :  Erit 
quoque  ut  bafis  ABC  ,  ad  bafin  EFG  ,  ita  pyra» 
mis  ABCD  ,  ad  pyramidem  EFGH.  Sub  eadem 
ergo  altitudine  exiftentes  pyramides  ,  &c.  Quod 
erat  oftendendum. 

corollarium; 

Hioc  fit,  pmmidcs  cju&cm  altitudiois  ftipet  cindtxn  > 
vel  aequalcs  bafes  triangularcs  conftitutas  9  effc  inter  fe 
csqualcs  i  propterea  quod  caodcm  proportiomm  babcnc 
cum  bafibus  ,  quas  arqualcs  ponuntur  >  ?cl  ccrto  una  fc 
fjfon* 
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Sub    eadem   altitudinc  exifbntes  pyrami- 
•  des  ,  &  polygonas  habentes  bafes  ,    inter  fe 
funt,  ut  bafes. 

-r^»  Clnt  Pf ramides  ABCDEF,  GHIKLM,  quarum 

XXXlll         ba*es    ?°]Y*onx   ABCDE  ,    GHIKL ,  latera 
2    g#  "  -  multitudine  «qualia  habentes.    Dico  elfc  pyrami- 
***    *      dem  ad  pyramidem,  ut  eft  bafis  ad  bafin.    Reib- 
lutis  enitn  bafibus  in  trianguia  numero  asqualia; 
erit  quxlibet  pyramis  in  totidem  pyramides  trtan- 
if  (fntj  gulares  divifa.    dQuia  vero  e(t ,  ut  bafis  ABC, 
#ad  bafin  ACD ,  ita  pyramis  ABCIF  ,  ad  pyrami~ 
dem  ACDF  ;  eric  componendo  ut  bafis  ABCD, 
ad  bafin  ACD,   ita  pyramis  ABCDF  ,  ad  pyra- 
bftdmd.  mfdem  ACDF  :  JSed  rurfus  eft  ut  bafis  ACD  , 
'  ad  bafin  ADE ,  ita  pyramis  ACDF  ,  ad  pyrami- 
dem  ADEF.    Igitur  ex  «cjuo  ut  bafis  ABCD, 
,ad  bafin  ADE,  ita  pyramis   ABCDF,  ad  pyra- 
midem   ADEF.    Componendo  ergo  erit  ut  bafis 
ABCDE,  ad  bafin  ADE,  itapyramis  ABCDEF, 
ad  pyramidem  ADEF.    Simili  argumento  erit  ut 
*afis    GHIKL  ,    ad    bafim   GKL ,   ita    pyramis 
GHIKLM  ,  ad  pyramidem  GKLM  ;  &  conver- 
tendo  ut  bafis  GKL ,  ad  bafin  GHIKL,  ita  py- 
ej'.4M.  ramis  GKLM,  ad  pyramidem  GHIKLM.  <  Rur- 
fus  quoniam  eft,  ut  bafis  ADE,  ad  bafin  GKL, 
ita  pyramis  ADEF,  ad  pyramidem  GKLM  ;  E- 
runt  quatuor   bafes    AliCDE  ,    ADE  ,  GKL , 
GHIKL,  jn  eifdem  proportionibus  cum  quatuor 
pyramidibus     ABCDEF  ,    ADEF  ,    GKLM  , 
GHIKLM,  ut  manifeftum  eft  ex  demonftratione. 
Quare  ex  aequo,  erit  ut  bafis  ABCDE,  ad  bafin 
GH(KL,  ita  pyramis  ABCDEF,  ad  pTramidem 
GHIKLM  :  Ac  propterea ,  fub  eadem  altittrdine 
exlfteotes   pyramides  ,   &c    Quod  erat   demon- 
ftrapdum* 
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Quamvis   bujus  propofitionis  demonfiratto  de   illit 
duntaxat  fyramidihus    ejttfdem   altitMflinix  loquaPttr  y 
fecundum  interpretes  ,   quarum  hafes  polygona  latora 
babtnt  muititudine  aquaita  ,  fasile  tqmest  idem  etiam 
demon/hahimus    de    pyramidihus   ejufdem    altitqdinis 
quarum  untns  hafis  plura  continet  laterat  qftam  hafis 
aherins.  Sint  enim  du,c  pyramides  ejujden^  altitudinis 
ABCDEt\  GHIK ,  auarum  illius,  bafis  fit  poly&oua,       ?*& 
nempe  pentagona%  bujus  rero  triangidaris?     Dtio  effe  XXXtiU 
fyramidem    ad    pyramidem  ,   ut   efi    bafix   aa\    bafip.  fg-  9» 
Refoluto  enim  pentagono  in  triangula ,   efit  £5?  fyra^ 
mis  in  tyramides  numcro  aquales,  divifq.'    dQuoniam  d  f»duom\ 
vero  eji ,    ut  hafis  ABC  ,  prima  quanutasy  qd  bafm 
GHI ,  fecundam  quantitatem  ,   ita  pyranfii  ABCFy 
tertia    quantitat    ad   pyramidem    GHJK  ,  quartam 
quantitatem;  &  eodem  modo  K  ut  hafij  ACD,y  qutnta 
faantitaS)  ad  bifin  GHI,  fecundam  quantitjatem ,  it# 
fyramis    ACDf \  fexta    qu^ntitas  ,    ad  pyramidfW 
GHIK  ,    quartam    quaniitatem,  :    e  Erit    utt    hafis  eiflfritf? 
ABCD  ,    prima   quantitat    cum    quinta  y    ad  bafiu 
GH!%  fecundam  quantitatem  %  ita  pyramis  ABCDF% 
tertia  quantitas  cum  fexta^  ad  pyramidem  GHtK^ 
quartam   quantitatem.     Kurfus    quta    ejl  ,   */.  bafis 
ABCD  ,  prima  quantitas ,  ad  bafin  GHI,  ficunda/p 
quantitatem%  ita  pyramis  A3CDb\  tertia  q#a#tttaJi9 
ad  pyramidem    GHIK  ,    quartam   quantitatem »    *f 
modo  efi  ofienfum:  fc5f  ut  hafis  ADE%  quiflta  quanr  f  jldmdl 
titas  ad  bafin  GHl ,  fecundam  quantitatem  .  ita  i 
ramis  ADEF^  fexta  quantitas  ad  pyramidem  GHl) 
quartam  quantitatem  \   g  Erit  etiam  bafis  JtBCD£$  gtfftffaf* 
frima  quantitas  cum  qutnta  ,   ad  bafin  GHt  yfccutt- 
dam  quantitatem  ,    ita   pyramis    ABCDEF \  tertia 
quantitas  cum  fexta  ,   ad  pyramidem  GHIK  ,  quar- 
tam  quautftatem.     Quod  ejl  pnpofitum.  '  Eodem  mo- 
do  femper  procedendum  efi  ,  fi  jplura  fuerint  triamgu- 
l/i  im  bafi  poJygona^ 

T  K  E  O  R.   7.    PAOPO6.7,         f. 

Omne  prifina  triangularem  habens  baftra , 
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dividitur  in  tres  pyramides  aequales  inter  fe, 
triangulares  bafes  habentes. 

TJB.  Clt  prifma  ABCDEF ,  cujus  duo  trJangula  op- 
XXXIK  y  pofita,  xqualia,  ac  fimilia  ABF,  DCE.  Dico 
fg.  i.  ipfum  prifma  frcari  iii  tres  pyramides  triangulares 
inter  fe  asquales.  Ducantur  enim  in  tribus  paral- 
Wogrammts  tres  diametri,  nempe  AC,  in  ABCD; 
•$4jr**CF,  inBCEF,  FD,  in  ADEF.  a  Quouiam 
hf,dmd.  igitur  triangula  ABC,  ADC,  aequalia  funt;  £cft- 

?ue  ut  bafis  ABC ,  ad  bafin  AL)C  ,  ita  pyramis 
LBCF  ,  ad  pyramidem  ADCF,  cum  h«  pyrami- 
des  eandem  habeant  altitudinem  ,  nemps  perpen- 
dicutarem  ex  F,  vertice  ad  planum  ABCD,  de- 
miflam  ;  Erunt  &  pyramides  ABCF  ,  ADCF  , 
inter  fe  aequales.  Eadem  ratione  aequales  erunt 
pyramides  ADFC  ,  EFDC,  fuper  «quales  bafes 
ADF,  EFD,  confttuta,  &  fub  eadem  altitudine, 
nempe  perpendiculari  &  vertice  C  ,  ad  planum 
ADEF ,  demifla.  Eft  autem  pyramis  ADCF , 
eadem   pyramidi   ADFC,    cum  illa  contineatur 

3uatuor  planis ,  ncmpe  bafi  ADC  ,  &  trianguTs 
lDF  ,  ACF  ,  DCF  ;  haec  Yero  eifdem  quatuor 
planis,  nimirum  bafi  A.DF,  &  trianpilis  ADC, 
ACF,  DCF.  Igitur  trcs  pyramides  ABCF, 
ADCF,  EFDC,  fcu  CDEF ,  (qua  eadem  eft 
pyramidi  EFDC  ,  cum  tam  EFDC  ,  quam 
CDEF,  contineatur  planis  CDE ,  EFD,  DCF, 
FCE,>  totum  prifma  componentes,  ut  perfpicu- 
um  eft  ,  «quales  iiint  inter  fe ;  Ac  propterea 
prifma  ABCDEF ;  in  tres  pyramides  aequales  eft 
divifum.  Quo  circa  omne  prifma  triangularem 
kabens  bafin,  &c.    Quod  erat  demonftrandum. 

COROLLARIUM. 

Hinc  colli^rtur  9  quamlibce  pyramidtm  eff«  teniam 
partcm  prifmitts  ,  qaoi  eaudem  cam  ttla  habet  &  ba- 
fim  »  3c  altitadtoem  :  9fo  prifmi  quodltbec  triplam  eflb 
Pframidti  9  qaap  caadem  cttm  ipfo  aabtt  &  bafiat  &  al- 
fitmiincm. 
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Sit  enim  primuni  pyramis  ABFC,  triangularm  baberts      TA^ 
bafin  ABF  i   &  prifma  ABCDEF  .   lub  eascm  4tr>udi  -    XXXi*;  1 

eandem  babens  bafin  triaogularem  ABF.  Dico  pynim  fig.  *• 
dem  efle  tertiam  partem  prifmstis.  Nam  (1  lucatur  r  cfci 
DF  t  efit  prifma  divitum  tn  tres  pyrami^es  aequil  s 
ABCF  .  ADCF  ,  CDEF  ,  c  ut  demondrirum  cft  *  Aj  c  7#  Aajg^ 
proptcrea  pyramis  ABCF  ,  boc  cft  ,  pyramis  ABFC  > 
(cum  haec  illi  fit  xqualis,  immo  eadem  ,  qucH  eif.ic<xi 
planis  comprebendatur  ABF  ,  FCA ,  ABC,  CBF,)  t  r  ia 
pars  erk  prifmatis  ABCDEF.  Cum  igitur  pvranis  ABFC  » 
tequalis  fit  cuicunque  attcri  pyramidt  fab  cadem  ahifudl- 
oe  ,  &  fuper  candt-m  bafin  ABF  ,  conftitutx,  ex  coroll. 
propoC  f.  hujus  lib.  manifcflum  eft  ,  quamlibet  p*ra- 
midem  tffe  tertiara  pcrtcra  prifmatis,  quod  candem  cum 
illa  babet  bafin  trtanpufartm  &  altitudinem  $  ac  propterca 
prifma  i  contrario  ffle  pyrsmidis  triplam. 

Sit  deinde   pyramis   ABCDE ,  cujus  bafis  rc&ilineum      TJM 
quodcunque    ABCD   ,    quotlibet    laterum  1    &    pufma  XXX&* 
ABCDEFGH  ,  fub  eadem  altitudine  candcm  habens  bi  f.   «_ 
fiml    Dico  rurfus  pvramidem  cfle  prifmatis  part-m  tcr- 
tfam.    Refoluu    enim  bafi  ABCD ,   fc   plano  oppodro 
EFGH,  in  trtangola  numcro  aequalia  ADB,  BCD,  EHF, 
FGH  9  erit   priima  in   totidem  prifimta  bafes  habcn'?* 
criangubres  divifum.     Du&is  ergo  rcctis  AH ,  BH ,  DF» 
CF  ,  crit ,   itt  dcmonftutum  eft,  pynmis  ADBH,  tcrtia 
pers  prifmatia  ABFEHD.    Hem  pyramis   BCDF  ,  tertit 
pars  prifmatis  CDHGFB.    Qgare  erit  ur  pyramisADBH, 
ad  prifma    ABFEHD  ,  ita  pyramis   BCDF  ,  ad   prifma 
CDHGFB  ,  d  Ac  propterea  ut  una  p? ramis  ad  fuum  prif  At* 
ma  \   ita  omncs  pvramides  ad  omnh  prtfmara  •  boc  eft , 
ad  prifma  ABCDEFGH.  Igiturpyramhe*  ADBH,  BCDF, 
fimul   tertiam   partem  corftituent  prtfmatii  ABCDEFGH. 
Sunt  autem  pyramides  ADBH,  BCDF,  sequaies  ptramiii 
ABCDE  j  propterea  quoi  pyramidts   ADBH  ,.  ADBE  , 
lupcr  eandcm   bafin ,    &   iuper   e*A  m  attitudioe  ,    rf- 
mtrum    inter      pUoa    paralltla  ,    funr     x<juales  ,     e* 
coroll.    propof.   f.  hujus  lib.     Eademqac  ranone  srqualta 
fttnt  pyiamidts  BCDF  ,   BCDE  ,   fuper  eandem  Wafim , 
&  (up*r  cadem  altitudinc.    Quaproprer  cum  pyramidea 
ADBE,  BCDE  •  componant  totam  pvraoudem  ABCDE» 
crit  &  pyramic  ABCDE,  terria  para  prifmatis  ABCDEFGH* 
Cum  igitur  pyramia  ABCDE  ,  ssqualis  fit  cuicunque  alte- 
ri  pyramidi  fub  eadem  altkudine  8c  fuper  eandem  bcfiQi 
ABCD ,  conftitiit? ,  per  coroll.  propoC  f .  bujus  lib.   per- 
ipicuom  «ft ,  quamlibct  py  ramidcm  cfle  tertiam  pamm 

Z/  frifii^ 


prifimtii,    qaod  eandeJji  fupi  ilU.  hi>«  046«  mutrilate- 
nm,  eindemque  iltttuJinom. 

Quoii  li  bifii  pyramidis  ,  »c  prifimtii  plur»  fnb:;»t- 
l*ter«  ,  eodem  moio  nftcndetur,  pyrunijcm  vfle  priTma- 
tit  partem  tcrtiam."  Nim  diviiis .  polvgbni*  in  riiin^ula  ■ 
fcftum  erit  prifmi  in  totiiem  prifmjti  biiis  hibenm 
triingulires.  Unde  fingutx  pvnmidci  r.rijtngulares  horutn 
prifmatum  enint  tertix  pirtei  iinj>u!omm  priimituro. 
Cum  igitur  omnci  hse  pyrunidei  seqtults  fint  pynmidi 
b»Gm  babenti  poljgonum  pti(m«ij  piupoiiti  ,  ccmfta 
propofitum. 

J    C    H    0    L    I    U   M 

Sub  eadem  alatndine  exifimtia  prifmata ,  qnaf- 
Cunqne  habeant  vafti ,    irtter  fffiu*  »    «  hafes. 

Quamvit  tnim  ho,c  dcmonftratnm  fit  i*  fib.  it.de 
frtfmatis  ,  fwtim  du»  ftana  oppofita ,  paralitla ,  £s* 
fqualia  ,  futt  trianguta  ,t  /«*/  esrjun,  kafes  Jimt  pm- 
rwtlpgxtmina  ,  %erticts  vert  iimta  rtSa  t  mee  mam 
de  paraliflepiptOM  ,  f«#  Mwm  prifmatum  '" 
"'  '■"        '    ww/iWi 


;  jV*w  13»«  id  iffmm 

m/trfe  dt  tmmibms  prifmatit  ,    qmormm  dma  ptama  4 

mtrfa»Jhe  bafts,  Jfmmt  poiygoua,  anamvis  pfmra  latm- 

ra ,  Jtm  anguli  im  amimt  bafe  referiamtmr  ,    qmam  im 

itafe  alttrim.     Simt    iriinr   dnt>   prifmata  ejufdem  ai- 

-3M*  titmamit  /tSCQEFGrflK,  LMNVPQ_RS  ,  tmarmm 

XXXir.    .^fn    fmt    jjxmrie    mululater*.     Oico    mt    efi  bafii 

H-  *■       ABCDE .  ad  bafim  LMNO  ,   ita  tffe  frifma    ad 

prifma.     Si  enim  tx  omutbnt  anjtnlis  mtrtufamt  bafis 

ad  mnmm  puuSum  fuptrioiit  plani ,   quod  bafi  tppo- 

mitnr  ,  fsnea  reSa  dmtantnr  ,   coufurgent  dn*  fyram 

midet  fub  tadem  altitndime  tmna  prtfmatii  babtmm 

eafdem  bafis  i  Ac  proinde  per  taroll.  pt*da&nm  kmt- 

jmj    profaf.    atutlieft    pyramis    tertia    pars  trit  Jmi 

titMnmt.  frifmatU.  ■  a£««*  **  rtm  erit ,  mt  pyrmmis  ad  pf 

•    *  ramidtm ,  ita  prifma  ad  prifma :  Std  pyramis  ad  py~ 

jmidtm  ejb,  nt  bafit  ad  bafin,  mt  ojitnfum  tfi  prtfaf. 

4.  ejufqut  fcmoiit.     tritnr   trit  qmaqnt   ut  bdfis  ad 

b*fiu,  ita  frifmm  ad  frifma.    Qmd  efi  prtfofitmm. 

'   frHEOlU 


THEOR,   3.    fROPOS.   8.        tffe* 

.    Similcs  pyramldes,    cpm  triangulares  ha-;  ■■•■?** 
bent  bafes ,  in  triplicata  funt  homologoruni 
laterum  ratione. 

Slnt    pyramides    fimiles    trfangulares    ABCB,     TAUi 
EFGH ,  ita  ut  bafes  ABC,  EFG,  ftm  fimi-  XXXl^ 
les  ,    &  reliqua .  triangula  unws   fifflilia    reliquis  fc  f% 
triangulis  alterius.    Dico    proportionem   pyrami- 
dum  efTe  triplicatam  proportionis ,  quam  habent 
latera  homolo£a,  ncmpe  BC,-  FG.    Extendantur 
enim  plana  triangulorum  ABC ,  CBD ,   DAB  , 
perficianturque  parallelogramma  BI  ,   BK  ,  BL. 
Deinde   ducantur  LM  ,  IM  ,  reftis    AI  ,  Ak, 
parallelae  convenientes  in  M  ,  conne&aturque  re- 
fla  KM.    Erit  igitur  completum  parallelepipeduin . 
BM ,  ejufdem   cum  pyramide  altitudinis  ;  cum 
plana  folidi  BM ,  fint  parallela,  ut  facile  collf^i-      '"\  " 
lur  ex  propof.  if.  lib.  n.    Rurfus  eodem  modo 
perficiatur  paralLelepipedum  FQ-    Quoniam  igitur 
ob  fimilituaincm  pyramidum,  anguli  plani  ABC, 
•EFG,   funt  «quales  ,  cftque  ut  AB,  ad  BC,  ita 
.EF  ,  ad  FG  ;   erunt  parallelogramma  BI ,  FN, 
fimilia.    Eodem  modo  cum  anguli  ABD,  EFH, 
fint  aquales,  fitque  ut  AB,  ad  BD,  ita  EF,  ad 
FH  ;  Item  angul!  DBC  ,  HFG  ,  acquales,  &  ut 
DB,  ad  BC,  ita  HF,  ad  FG:  erunt  &  paralle- 
logramma  BL,  BK,  parallelogrammis  FP,  FO , 
fimilia.    a  Scd  tam  tria  BI ,  BK  ,  BL,  paralicfe-a  14,1*/, 
pi.  edi  BM  ,  reliquis  tribiis  oppofitis  DM  ,  AM, 
CM  ,  quam  tria  FN ,   FO  ,  FP  ,  parallelcpipedi 
FQ ,  reliqui*  oppofitis  tribus  HQ ,  EQ  ,  GQ , 
^funt  equalia ,  &  firailia.    J^itur  fex  plana  cii-bi+.mutl 
cumfcribtntia  iolidum  BM ,   fimilia  funt  fex  pU-  • .  \  -  • 
m"s  folidumFQ,  ambientibus ;  Ac  propterea  ex 
tjefiri.  9.  lib.  <r.  fimtlia  funt  paralieiepipeda  BJVfc, 
FQ.    Quoniarti  veto-  duftis  raftls  LI,  PN,  *pr»-  cV«ffW 
inata  DBCILA,  HFGNPE,  habent  eandem  pro* 
fcortumem',  qu&m  pafalleJepipeda  BM,  FQ, **d- . 
lum  dupU  j  &  pyramides  ABCD ,  EFGH ,  •'&(*•••  ^  L  ; 
-    -  '  ■  •    ■  ■  •■•  xiah 
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^LjZJT*"  ■**  ""**■■  •  *»*•  PTTuado 
*^- ^*  «wwoprM  touwt  tripIianBi. 

^™__™   w        '   GH     Nlal  ■  "  wculit  E      [_ 
«E»r  k  «rjij,  Tpcatut  rtfee  SB,  EC,  LH,  Ll' 

m  «w*  tmwl.b  G3L  .  LHI ,  IIX.  Qrjotiam  «,,,<, 
M  *™»am  ioBiirjjTif  m  ,  trijn^oli  AEP  ,  GLM 
acxna  *.  *  wjfim*  Ffct.utiaki  K.LG.  »«1».' 
■■  jr  3  .  «  14  .  tx  *L.  «4  LG:  Ut  toum  BA^ 
■r  Ti  .  ■!}.  uU,  prcfc*  fioulifaaioMi  trrar.m! 
■-n  fciJ  -  -i-A  L-or  ea  iqoo  crit ,  trt  FE,  »«■ 
Ei.  a  *L  .w  _i  3Lu3b  cjtt  <ft  ut  EB,  «4  BA 
k.  ..?  *t  F? .  *t  7»JB,aj  /i nOu  A8R  ,  GHL  t  fie 
tt  i>  m  *'  -  «  -~J.  «I  HM,  cnm  ob  .pmnijQm 
K^-».-=^n  taiM*  int  Mwi<  ABF  ,  GHM  }  £rit 
*■«  *  *xb>  *  Si  .  •»  BF ,  rn  LH  ,  *J  HM- 
«*  -  m>  -o>K.«n.  >i  U,  h  HL  ,  ad 
^i  t  *  »  >ff  .  aLH.idHM.eritaiiAi 
;t»  »  *-r     «  ^  .  w  J3  .  «  «L,  *d  MH.    ;  Qun  ' 

MWM        ■»   >*•   *   «n«*i  «■«  rJWBCBui  FEB 

«*,x  3»r  wnt  *  M|*  fSA  ,  KAB  ,  ABE  , 
■  ■  v  «tJ  ■*■.  3BC. .  icdb.  Iptar  pjmmi- 
M  *iW--  itiLM ,  m  «i»  %  «&  l>.  firoilcj  Arnc 
■W  w«  «Diw  ««tv  |,  !■  Ii  IBCF ,  LHIM  . 
M  .-jki¥  Ji^Jt  <K^«wjf«cc ,  h  dnaoutntata 
I       I    ■  *   4^  •  **T  •  CD£F,  M  pti>mr4c« 
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c£HLM,  LUIM,  IKLM.  fiognbe  ad  fiogolas,  triplicatam 
proporcioncm  habebuot  laterom  homologorum  AB  >  BC  > 
CD  ,  ad  GH  ,  HJ.  IK,  fiogolorura  ad  fingula.  Cum 
igitur  AB ,  BC ,  CD  ,  ad  GH ,  HI ,  IK ,  habeant  onam 
&  eandem  proportiooem  ,  ob  fimilitudinem  bafium 
ABCDE,  GHIftL  ;  habebunt  quoquc  pyramidca  ABRF, 
EBCF  ,  CDEF,  ad  pyramide»  GHLM  >  LHIM,  ItCLM, 
unam  eandcmque  proporttooem  ,  triplicatam  folicst  illi- 
«s  j  i  Atquc  idcirco  crit  ut  una  pyramia  ABEF,  ad  onam  iia.f«M^ 
pyraroidem  GHLM  ,  tta  omnes  pyramidca,  ncmpe  pyra- 
mis  ABCDEF  ,  ad  omnea  pyramides  ,  nimirom  ad  pyra* 
^nidem  GHIKLM.  Qoam  ob  rcm  >  icum  pyrtmk  k8.4tft«V 
ABEF  ,  ad  pyramidcm  GHLM  ,  habeat  triplicatam  pio- 
portionem  homologorom  latcrom  AB ,  GH  j  habcbit 
qooqoc  pyramia  AfiCDRF  ,  ad  pyramidem  GHIKLM, 
triplicatam  proportioncm  eorundcm  laterom  homologo^ 
rum  AB ,  GH.    Quod  eft  propofitum. 

THEOR.  9.    PROPOS.9,         *fc 

JEqualium  pyramidum,  &  triangulares  ba- 
fes  habentium ,  reciprocantur  bafes  &  alfi- 
tudines.  Et  quarum  pyramidum  triangulares 
bafes  habentium  reciprocantur  bafes  &  alti- 
tudines ,  illae  iunt  aequales. 

Slnt   acquales    pyramides    triangulares   ABCD,       TA%, 
EFUH.    Dico  earum  bafes  ABC  ,  EFG ,  &  XXXIK 
altitudines  efle  reciprocas,  hoc  eft*  effe  ut  ABC«  fg.  7* 
ad  EFG  ,  ita  altitudinem  pyramidis  EFGH,  ad 
altitudinem  pyramidis  ABCD.    Si  enim  perfician- 
tur,  ut  in  praecedenti  propofitione  di&um  eft.  pa- 
rallelepipeda  BM ,    FQ  ,  earundem   altitudinurjt 
cum    pyramidibus ,    conne&anturque  rec3«  LI  y 
PN;  erunt  prifmata  DBCILA,  HFGNPE ,  cum 
int  tripla  pyramidum,  cjufc  aequales  ponuntur, 
inter  fe  gqualia;  Ac  proinde  parallelepipeda  BM, 
FQ,  cum  fint  prifinatum  dupla,  sequalia  quoque 
erunt.    a  Quare  bafes  eorum  &  altitudines  reci-  a  34*  q£ 
procabuntur ,   hoc  eft,  erit  ut  bafis  BI,  ad  bafin 
FN ,  ita  altitudo  folidi  FQ,  ad  altitudinem  folidi 
1M:  *Ut  autejo  bafis  Bl9  ad  bafi»  FJJ,  ita  cft  bi/4fa||j 

triut* 
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tfiaagulum  AfiC  >  td  triftdgulum  EFG.    Igitur 

crit  quoque ,  ut  tafit  ABC ,  ad  bafia  EFG  ,  ita 
altitudo  pyramidifc  EFGH ,  ad  altitudinem  pyra- 
midis  ABCD,  cum  altitudines  pyramidum  eaedem 
dnt,  quae  parallelopipedorum ;  Ac  propterea  bafcs 
&  altitudines  pyramidum  xqualium  reciprocantur. 
Sint  iam  bafes  &  altftudincs  recjprocae.  £>ico 
pyramides  effo  xquales.    Conftrufta  enim  figura, 

c\j>ftint\  ut  prius;  *cum  ut  ut  ABC,  ad  EFG,  ita  paral- 

klogrammuin  J31  ,   ad  parallelogrammum    FN  ; 

.  Jtntquc  eedem  altttudines  paralletepipedorum,   & 

pynamidum  ;  erunt  quoque  bafes  parallelepipedo- 

il^mid .  Itim,  &  altitudines  eorunckm  redprocx  ;  iAc 
ptopttrea  ittter  fe  .  aetjualia  ewat  paraltelepipcda 
BM,F^.  Quare&prifmataDBClLA^HFGNPE, 
eorum  dimidia ,  squaKa  enint :  Atque  propterea 
pyramides  quoque ,  prifmatum  tertiac  partes  ,  ae- 
quales  eruut.  jfiquaiimn  ighur  pyramidum ,  Sc 
triangulares  bafes  habentium  x  &c.  Quod  erat 
dctoortftrandum. 

**       THEOH    10,    P  R  O  P  O  S.     10. 

Omnis  conus  tertia  pars  efl:  cylindri  ean- 
dcm  cum  ipfo  bafin  habentis  ,    &   alritudi- 

flem  aequalem. 

i 

T/tn.  TLJAbeant  conus  &  cylindrus  bafin  eandem  cir- 
XXX*K    ^^  culum  ABCD,  &  altitudinein  candcm.    Di-  '] 

fy.  8.  co  conum  cylindri  cfle  tertiam  partem.  Sj  enim 
conus  non  credatur  cfle  tertia  pars  cylindri,  non 
<*it  cylindrus  coui  triplus ,  led  vel  major ,  vel 
mmor  triplo  coni.  Sit  primum  major  quarn  tri-  # 
ptas  coni ,  magnitudine  E  9  ita  ut  cylindrus  fit 
«tjuaiis  triplo  coni  &  magokudini  E  ,  fimui.  In- 
fcribftur  m  ctrcuJo  quadratum  ABCD ,  &  circa 
eundern,  quadnrtum  FGHI;  intelliga&turque  fu- 
per  hsc  quadrati  fub  altitudine  coni,  &  cyliadri, 
crefta  duo  parallelepipeda.  Quoniam  igkar  qut- 
dratum  ABCD,  imidkim  eft  qnadrati  FGHI, 

at 
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ut  ad  proptiC  9.  Ifb-  4.  oftendtmus ;  m  eftque  ut  •)&•**£ 
bafis  ad  bafin  ,  ka  paratf elepi^edum  ad  paraliele- 
pipedum  ejufdefcvaHitudinis  ;  Erit  &  parallelepi- 
pedum  bafis  ABCD  ,  dimidmm  parallelepipedi 
bafis  FGHI  ;  Ac  promde  parallelepipedum  bafis 
ABCD ,  majus  erit ,  ouam  dimidium  cylindri , 
cujus  bafis  circuhis  ABCD.  Secentur  bifariam 
peripheriae  AB ,  BC ,  CD ,  DA  ,  in  punftis  K, 
L,  M,  N,  adjungauturque  rc&ae  KA,  KB,  LB, 
LC,  MG",  MD ,  ND,  NA.  Ducatur  quoque 
per  K ,  re&a  OP ,  tangens  circuLum  in  K,  quse 
parallela  erit  ipfi  AB ,  ut  *ad  propof.  17.  lib.  3. 
-oftendimus  ,  occurratque  re&is  DA ,  CB ,  produ- 
dis  in  P,  &  O;  &  fuper  AKB,  ABOP,  intelli- 
gantur  prilmata  fub  altitudine  coni  &  cylindri. 
*Quia  ergo  triangulum  AKB  ,  dimidium  eft  pa-  b  41. frbtd 
rallelogrammi  ABOP ;  erit  quoque  prifma  baffs 
AKB,  dimicKumprifmatis.  feuparallelepipcdibafia 
ABOP:  cumfitprifma,  adprifma  utbafisadbafim, 

Suemadmodum,  ad  propof.  7.  hujus  lib.  demon- 
ravimus;  Ac  propterea  prifma  baih  AKB ,  ma- 
jus  erit,  quam  dimidinm  fegmenti  cylindri,  cujus 
bafis  figura  contenta  linea  refta  AB ,  &  periphe- 
ria  AKB.  Eadem  ratrone  erunt  prilmata ,  quo- 
rum  bafes  reHqua  triangula  BLC,  CMD,  jDNA, 
&  altitudo  eadem ,  quae  cohi  &  cylindri ,  majo* 
ra,  quam  dimidia  fegmentorupi  cylindri,  quorum 
bafes  circuli  fegmenta.  Omnia  igitur  h«c  prif- 
mata  fimul  majora  lunt ,  quam  ctiroidia  omnhim 
fegmentorum  cylindri  fimul.  Quod  fi  rurfus  pe- 
riphcriae  AK,  KB,  &c.  fecentur  bifariam,  &  ad- 
jungantur  redas  lineae ,  conftitucntur  eodem  mo- 
do  prifmata  ejufdtm  altitudinis  cum  cono .  & 
cylindro  ,  quse  majora  erunt  fimul ,  quam  aimi- 
dia  omnium  fegmentorum  cylindri  fimul ,  quo- 
rum  bafcs  circuli  fegntrdnta  ,  &  fic  deittceps. 
Quoniam  rero  fi  i  cylindro,  cnjus  bafh  cinculus 
AfeCD ,  auferatur  plus  quam  dimidnini ,  nempc 
<p*a!lelep?peduni  bafis  'ABCto ;  &  *  rdftjuis  fqj- 
tnefltis  pTus  qrfart  dimidium ,  nhoiruxn  prifmata 
ialium  AKB,  BLC,  &<:.  «ttjae  ih  4tuftc  Inodum 

f<Hip« 
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lunper  6ac  detractia  ;  rejinquitur  tandeni  mioor 
nu ,iik.,do,  quain  £ ,  eiceilus  cylindri  fupra  tri- 
jjjuiii  coni,  per  lemma  propof. ».  hujus  lib.  Sint 
jam  iejimenta  cylindri  relicta  bafium  AK,  KB  , 
'  L,  &c.  (qiuequidcmbalesfuntcirculiiegmewa,  ) 
,lni'ui  fumpca,  minora  quam  £.  Cum  igitur  cy- 
lindrus  squalis  ponarur  triplo  coni  &  magnku- 
(iini  E,  fimui;  Si  cx  cylindro  auferantur  fegmen- 
ta  dicia,  &  ei  triplo  coni  una  cum  magnitudine 
£  ,  ipfa  magnitudo  £  ,  quie  major  elt  dictis  cy- 
Jindri  fe^mentis ,  erit  reliquum  prifma  bafis  mui- 
tan^ulx  AKBLCMDN,  eandem  habeos  altitudi- 
iura  ciim  codo  ,  &  cylindro ,  majus  quam  reli- 
.fjuum  triplum  coni ;  ideoquc  conus  minor  crit, 
quain  ttrtia  pars  prifmatis.  Quare  cum  difli 
priimaiis  fit  tenia  pars  pyramis  ,  cujut  eadem 
Ciim  ip.l'o  bafis  &  altitudo,  ei  coroll.  propof  7.. 
liujus  lib.  £rir  conus  minor  dicta  pyrsmide,  ro- 
tum  panc.  Quod  tft  abfurdum.  Non  igitur  ma- 
'jor  tft  cyiindrus  triplo  coui. 

Sit  dciiide  cylindrus  minor  triplo  coni,  ac  pro- 
indc  conus  major  quam  tertia  pars  cylindri.  Sit 
try,o  conus  major  quam  tcrtia  pars  cylindri,  mag- 
nitudihc  £  ;  ita  ut  conus  equalis  fit  tcrtia:  parti 
cyiii.dri,  &  magflitudini  £,  (imut.  Infcribatur 
ruiiiiS  111  ciiculo  quadratum  A6CD  ,  &  circa 
umdcm  ,  quadratum  FGHI  ;  intdligattturqne  lu- 
pcr  hxc  quadrata,  pyramides  fub  altitudine  coni 
&  cylindri.  Quoniain  i>>itur  quadratum  AI3CD  , 
oimidium  eft  quadrati  FGHI  ,  ut  ad  propof-  9. 
46.  «W  lib'  4-  demondravimuSj  ^cftqueut  bafis  ad  bafin, 
ita  pyramis  ad  pyramidem  cjufdem  altitudinis  ; 
£rit  quoque  pyramis  fuper  ABCD,  dimidium 
pyramidis  fuper  bafin  FGHI ;  ac  proinde  pyramts 
luper  bafiu  ABCD  ,  major  crit  dimidio  coni , 
Cuius  bafis  circului  ABCD.  Secentur  peripberix 
AB,  BC,  CD,  DA,  btlariam  in  K,  L,  M, 
N,  adjunganturque  recta  AK ,  KB,  BL,  LC, 
.CM,  MD,  DN,  NA.  Ducatur  quoque  per  K» 
rccta  OP,  tangen»  eirculum  in  K,  qiue  parallela 
erit  ipfi  AB ,  ut  ad  ptopof.  27.  lib.  3.  demotr* 
ftravimu)', 
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ftravimut,  occurratque  refiis  DA,  Clfc,  <pfDdu&is 
in  P,  &  O,  &  fuper  AKB,  ABOP,  imeliigantur 
pyramides  fub  altitudine  coni  &  cylifldri.  *Quia  e^ijrfcrf 
ergo  triangulum  AKB.,  dimidium  eft  paralklo* 
grammi  ABOP ,  erit  quoque  pyramte  fuper  bafin 
AKfi  ,  dimidiura  pyrainufis  fuper  bafin  ABOP  > 
/cum  pyramidcs  habc.nt  proportionem  eandem  ,  f  &4q£ 
quam   bafes  ;    ac   proinde   pyramis    ftiper   bafln  ""* 

AKB ,  major  erit  dimidio  legmeml  coni ,  cujus 
bafis  figura  contenta  linca  rcdta  AB ,  &  pcripbe- 
ria  AKB.  Eadem  ratioue  erunt  pyramides,  ou«- 
rum  bafes  relioua  triaugula  BLC ,  CMD$  DNA, 
&  altitudo  eadem  cum  couo  &  cyiindro ,  majo» 
res ,  quam  dimidia  fegmentorum  coni,  <]uorum 
ba£es  circuli  fegmenta.  Omnes  igitur  h*  pyra- 
mides  fimul  majorcs  funt ,  quam  dimidia  omnt» 
um  fegmentorum  coni  fimul.  Quod  fi  rurfus 
peripherteAK,  KB,  BL,  LC,  CM,  MD,  DN, 
NA  ,  fecentur  bifariam  ,  &  adjungantur  redat  H* 
jie»  iu  codcm  circulo ,  conftituentur  codem  mo- 
do  pyramides  ejufdcm  akitudinft  cum  cono  $c 
cylindro,  qux  majores  erunt  fimul,  quam  dimi- 
dia  omnium  fegmentorum  coni  fimul ,  quorum 
bafes  circuii  fcgmenca  ;  &  fic  deinceps.  Quoni- 
am  vcro  fi  a  cono,  cujus  bafis  circulus  ABCD, 
auftratur  plus  quam  dimidium ,  nempe  pyramis 
lupcr  bafiu  ABCD ,  quam  majorem  efle  oftendi» 
mus  ,  quam  dimidium  coni ,  cujus  bafis  eft  cir^ 
culus  ABCD ;  &  &  reliquis  fegmentis  plus  quam 
dimidium  ,  nlmirum  pyramidcs  bafium  AKB, 
BLC  ,  CMD  ,  DNA ;  atque  in  hunc  modum 
femper  tiat  detractio  ;  relinquitur  tandem  minor 
magnitudo,  quam  £,  excefifus  coni  fupra  tertiam 
partem  cylindri:  per  lemma  propof.  a.  huius  Jib. 
Sfnt  jam  fegmenta  coni  reli&a  bafium  AK,  KB, 
BL,  LC,  CM,  MD,  DN,  NA,  (qu*  qnidem 
bafes  funt  circuli  fegmenta,)  fimul  fumpta  mi- 
nora ,  quam  E.  Cum  igitur  conus  rqualis  po* 
natur  tertis  parti  cylindri,  &  magnitudini  £9 
fimul;  fi  ex  cono  detrahantur  ftgmenta  pr&dida, 
4l  es  ttttia  parte  «r  lindri  una  cum  magnitudine 

Aa  £t 
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v£/  if^  ^msnitudo  E,  qus  major  eft  prx&ris 
i<?«uri  fegmenti*  ;  erit  reliqua  pyramis,cuj£s  bafis 

fe*^-sf«  .palygonum  AKBJXMI3N ,  eandem  habens  al- 
-titudincm  cum  coao  &  cylindro ,  major  quatn 
^cttia  pars  lylipfto  *eliqua  >  *c  ptoindc  rriplum 
tdjdte  pyramjdis  rtfajus  crit  cylindro.     Quocirca , 

^^  ^  |    cum  prifm*  eandem  habcns  bafim  cum  di&a  py- 

j.mnjid^ ,  eandemque    altitudincm   cum   cono    & 

d$ylindro  ,  ,<tripium  fit  ipfius  [lyramidis ,  ut  fupra 

.*u  coqolh  propof.  7*  hujus  iib.  a  nobis  cft  dc- 

^ionftratuni , .  crrt  hujufcemodj -prifma  majus  cy- 

#ljnidrO  ,  parjs   tptp,    .Quod  <:ft    ablurdum.    Non 

j^ga.  cylindrus,  uwior  elt  triplo  coni :  Sed  ncquc 

jfnaJ9r'try>U>  *ft  oftenfus.    Igitur  aequalis  c(l  tri- 

-plo  <:qpi  ,;.proptcreaque  conus  tcrtia  pars  elt  cy- 

Jindri. ,  Ojftftis.  igjtur  gonus  tertia  pars  cft  cylin- 

^difi , ,  eand^io^um  ipfo  baiim  habentis,  &  altitu- 

iin|n)(»qualem.   ,Qaod  erat  dcmonftraudum. 


•  «r*. 


•;  T  TT  E  GR.    ri.    PROPOS.    11, 

X,      t  I  * '    •  "i      ?  » 

fV  Sut>  eadem  altitudine  exiftentes  coni  & 
•cyliqdri ,  infer  ie  funt ,   ut  bafes. 


.'1 


TA  B  <£}*&  fab  caderr}  altitudinc  coni  &  cylindri,  quo» 
XXXlK  -     «rum  bafe$  'circuto  ABCD  ,  EFGH,  altittidincs 
fil-  9.     -xera  sequalts.  IK  ,  .LM«  .  Dico  ut  cft  bafis  ad 
jbifccn ,   itu  effe  conum  ad  conuin ,  &  cylindrum 
jad  cyiindrum.:   Si  enim  hoc  non  credatur ,  fit  ut 
feiiis   ABCD., .  ad    bafim   EFGH  ,    ita    conus 
-ABGDK  y  .ad  aliquam  magnirudinem,  nempe  ad 
rN,  ,qu»  anel  major^rit,  vel  minotcono  EFGHM. 
il.qmnt.&\  earra  tflbt.Kquatjs ,  *habecgt  couus  ABCDK, 
^dyicooum;  EPCjjHM  ,  &.  ad  N,  proportionem 
if&ndcm;  ac  propterea  eflet  conus.ad  conum ,  tft 
-b^is.  ad  haiia  :  tquod  ndn  conceditur.    Sit  ergo 
-prmum  N,minor  quam  conus  EFGHM,  TMgr 
rnicudine  O ,  ica  ux  conus  EFGHM^  ^equalis  fit 
rrn^nitudu)'busN ,  &  O,  iirmiu    Infchbatur  in 
:;^ij:culo  KFGJd,  ,quadratun;  EF.GH,  4ividantu»- 
v.  -    .  que 


L  IB  E  R    D  U€.D  &C  f.IKVS^  371- 

?uc>eripheriaB.EF ,  FG>  GHf  BBv:brforiam  m 
y  Q,  R,  S  ,  &  -adjun^ntur  rt#afc££;,:,PFf 
FQ,  &fc.  Quoniara  iftitur  fi  <jjc  cQto^Er&HMy 
detrahrftur  pyramis  fuper  bafin  EFGH  ,:*ju£leixi; 
alf  itudinis  ,  &  a  rcllquis  icgrouHi$.aifl3aafttar  py-> 
Famidts  ejufdem  atticudinis  b*fium  EBF,.  FQG,. 
&£•  atque  in  huiic  modum  ltmpcr  fcat-detfa&io^ 
femper  pius  dimidio.  fubtrahitur ,  ufrjn  poft^ripro 
parte  pracedciuis .  propufitiouis  /jftCiHuin  ctit ;  r#s 
linquetufr  tand.m  lrrnor  magnhudot,;  quam  O  ,* 
csedTufc  coni  EFGHM- ;  lutptr  N.,.;pflr,  ltiooi-i 
propof.  'i.  bujus,  ttix  Siiit  crgQ  jaip  %qn<?nta 
coiit  relicta  bafium  EP  ,  PF ,  . FQ,,  §IQ*  (qiiaj 
quidem  bafcs  fdmdrculi  firgmeuta) » fimul  imnp- 
ta,  minpra  quain.O.  Cum  igitur  conusEI^HM, 
ponatur  aaqualis  tnagnkudinibus  N,  &;Oi,  flrftuj; 
ii  cx  cono  detrahantur  ditta  com  ^lcgppfttt.,'  & 
aNv&O,   ipft  Jua^oitudQ  Oy;.<]U*  prfcfcliQj  ... 

xoni  fcfcinenris  roajor  cit ,  crit..  rcljqua  pjrarnjs* *  k  4 

rcujui   bafis    polygonum'  .EPFQGRtiSL  ejufii«*u    ' 
altitudinis  cum  cona^    major  qutfin.Nl  teliqu* 
•aiagnitudo.    Infcribatur  in  circulo  ABCJ>y  £0-    .•    . 
lygonum"  ATBVCXDY   ,      fimite    poiygono       *  * 
EPFQGRHS,  ut  in  propof.  2.;hujus .  lfr.  docui- 
mus  ,    ducaittur^uc    circiilorum  ..diametri   #D», 
FHi    Quoniam  igftur  ptf  coroU.,ptx'OD£  2..hu- 
jus  fib.   eft  ut   circaltis   ABCD,   ^d^cincxlum 
EFGH,  ita  polvi*onum  ATfcVOfDY  /,■  aji  poly- 
gottmn  EPFQCxRrHS':  Ut  autern  ejrculusABCD, 
.ad  ctrculum  JlFGH,  ita  poiiitur  conus  ABCDK, 
:\d  maguitudihem  H.    *&  ut  pQlygonum,  ad  po-  c  6*i»i) 
lygomirt,  ita  eft  pyrarais  ad  pyramWsn*  ej&ifcm 
a!trtudinis  cum   couis  ;  Erit  quoque    ut  pyramis 
ATBVCXDYK  ***  pyramidcrn  EPF^GRHSM, 
ut  conus  ABCDK ,   ad  N.    Cum  igitur  pyramis 
-ATfcVCXDYK  ,,*maor  fit  cono  ABjCD^fars 
*ofo.,;-*erit   &  pyram.s   EPFQGRHSM,  y».ini*or  difpfef] 
quam  W:  Oftenft  aucem  ruit, &  major..  Quod 
"cft  abfiirdum.'   Non  tgitur  minor  cft- magnitudo 
N,  cono  PFGHM- 

r  Sit  ftcundo  N ,:  major  cono»BPGHM;-  -€um 
1   ■  •'  •"  ^  •"  -  •  • "   "  '  • '  A  rr  2—         :^  ■-  *  igiHir 
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ifcftur  ponatur  ut  circalus  ABCD ,  ad  circ&lu» 
EFGH,  ita  conus  ABCDK,  ad  N;  Erk  &  con* 
vertendb  ut  circulus  EFGH,  ad  circuIumABCD, 
ita  N ,  ad  comiro  ABCDK.  Ponatur  ut  N  ,  ad 
conum  ABCDK ,  ita  conus  EFGHM ,  ad  mag- 
nitudinem  O-  Et  quia  N ,  major  ponitur  cono 
EFGHM  ;  major  quoque  erit  conus  ABCDK , 
qu-am  O.  Quare  erit  ut  circulus  EFGH ,  ad 
cifculittn  ABCD  ,  ita  conus  EFGHM,  ad  mag- 
nitudteetti  O  ,  ou»  minor  eft  cono  ABCDK. 
Quod  eft  abniraum.  Oftenfum  enim  cft  jam, 
fton  poAe  effe  conum  ad  magnitudinem  minorem 
fclio  cono  y  ut  eft  bafis  illius  coni  ad  bafin  hujus 
cfOtfi.  Non  crgo  major  cft  N ,  magnitado  cono 
EFGHM.  Sed  neque  minor  eft  oftenfa ;  ALqua- 
lis  igitur  eft.  Quapropter  cum  pouatur,  ut  batis 
ARCD,  ad  bafih  EFGH,  ita  conus  ABCDK  , 

r  T*  tHtmi'  *d  N;  'Sitttutem,  ut  conus  ABCDK,  adN,  ita 
7,"*ni'Cdaii  ABCDK,  ad  conum  EFGHM,  erit 
^uoquc  ut  bafis  ABCD ,  ad  baiin  EFGH ,   iu 
conus  ABCDK,  ad  conum  EFGHM. 

fir.fffffff,  jfQaoniam  autem,  ut  conus  ABCDK,  ad  co- 
toum  EFGHM,  ita  cft  cyHndrus  ABCDK,  (qui 
triphrs  eft  coni ABCDK  J  ad  cy lindrum  EFGHM ; 
(qri  triplu*  eft  coni  EFGHM.)  Erit  quoquc  ut 
bafis  ABCD,  ad  bafin  EFGH,  ita  cylindrus 
ABGDK,  *d  cylindrum  EFGHM.  Quod  tamen 
todem  modo  confirmari  potcft ,  quo  ufi  fiimus 
Jn  cofris,  fi  loco  conorum,  &  pyramidum,  con- 
cipiafttur  tyifftdri ,  &  prifinata.    Sub.eadem  ergo 

'-  .'.  altitudirte    eiiftentcs    coni    &    cylindri ,  inter  fe 

femt,  tit  btfes.   Quod  erat  dcmonftrandum. 

C  O  R  O  L  L   A  R  I  U   M. 

Hioc  flt ,  ebnbi  Sc  cyttndra  ejufdcm  alcituJints  fupo 
^tndtnv ,  frel  «rqotlcc  btics  conftittttoj  »  eflc  toter  Jc  av 
quAlts  : .  proptcrea  quod  candcm  proportioiiem  babeot  , 
quam  bafiec  *  qm  «quakf  poountor  ,  fcl  ectte  noa  fc 
cadem. 
-^eoi  AqtflfOr.»  omoc  fc  cyliodros  moales  fupct  cmW 
.  dtm »  ref  xquaios  tafcs  »  to  cadcm  dw  altinulioe  :  El 
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ftqtulcs  in  eadcm  tlritodine,  ftper  mqtnfa  teft»  dfc,  fi 
oon  habncrint  eandcm.  Quod  oftcndcmi)*  aon  ^lifimi » 
*c  coofcrfum  propof.  $i.  lib.  n.  demoqftntiim  fck» 

T  H  E  O  R.    12.    P  R  O  ?  O  S;    12.       *; 

Similes  coni  ,    &   cylindri ,  in  triplicata     .  r   , 
ratione  funt  diametrorum ,    qu&  in  bqfibu;. 

Slnt  fimiles  coni ,  &  cylindri  ,  quoruxn  tafts      Tjib. 
circuli  ABCD,  EFGH,  axes  vero  1K,  LM,  XXXK 
&  diametri  bafium  BD ,  FH.    Dico  conum  ifl  fg.  1. 
conum,  &  cylindrum  ad  cylindrum,  lufyere  pro- 
portionem  tripticatam  diamctri  ad  diamctrum.    Si        .    } 
cnim  hoc  non  crcdatur,  habcat  conut  ABCDK, 
ad  altquara  magnitudincm  N  ,  proportionem  trl- 
plicatam  diametri  BD ,  ad  diametrum  FH.    Erit- 

Sue  N ,  vcl  mlnor  ,  yel  rrlajor  cono  EFGHM»  -  * 
i  enim  eflet  sequalis  ,  ^haberet  conus  ABCDK,  ay.'f«far. 
ad  conum  EFGHM  ,  &  ad  N  >  proporripnetn 
candem;  Ac  proindc  pfoportio  coni  ABCDK,  ad 
conum  EFGHM ,  effet  quoque  tripllcata  prppor- 
tionis  diametri  BD,  ad  diametrum  FH;  qvod  non 
conceditur.  Sit  crgo  primum  N,  minor  qnam 
conus  EFGHM  ,  magnftudine  O ;  Fiatque  eadejn 
prorfus  confiruaio  figurx  ,  qu«  ?n  precedenti 
propofltionc,  itaut  rarfuspyramisEPFQGRHSM, 
inajor  oftendatur ,  quam  N.  Ducantur  dejnde 
reda&  KB ,  KT  *  MF ,  MP  ,  ut  habeantur  duo 
triangulaBKT,  FMP,  pyramidumATBVCXDYK. 
JEPFQGRHSM ;  &  conneftantur  reA*  TI,  PL. 
Quoniam  igitur  coni  ABCDK,  EFGHM,  fimiles 
ponuntur;  crit,  ei  ia.  deftn.  lib.  11.  ut  dlameter 
BD ,  ad  diametrum  f  H»  b  ac  propterea  ut  femi-  bij-.fw**. 
diameter  Bl,  ad  femidiametrum  FL,  ita  *xis  I 
ad  axem  LM ;  Ac  permutando  ut  BI ,  ad  I 
Ita  FL  ,  ad  Ltf.  Cum  igitur  aqguli  BH 
FLM,  refti  fint,*  ex  defin.  3.  lib.  11.  quod  cont 
tedi  ponantur,  proptereaque  axes  re£H  ad  eonjjn 
bafes  ;  rErunt  triangula  BlK,  FLM9  «quiangu-  c  6.  fixt. 
Ia  ;  WAc  propterea  ut  KB  ,  a0  Bl,  ita  crit  MF.  d  +f<xt. 

Aa  3  jtf 


:*d  «A^Utiwera  W  ,  ad  BT,  ita  FLy  *d  FP, 

*  Ob  firflHftudtatem  trtatigulorum  81T,  FLP;  (Cmn 

enift  SWfeufi  BIT  ,  FLP  ,  ftififtemes  timilibus  ar- 

cubus  BT,  FP,  fint  aequales,  ut  in  fcholio  pro- 

po£  22.01%:  3.  oftenfum  efl.;  ftjque  ut  BI  ,   ad 

IT,  ita  FL,  ad  LP  ,   ob  aequalitatem  tam  linca- 

§  f./fe*«:*um  BI  ,   IT ,  quam  FL9  LP;.*trunt  trjangula 

BIT,  FLP,  .fimilia.)    Igimr  cx  xquo,  ut  KB, 

ad  BT,  ita   MF,    ad   FP.    Rurfus  quia'  Tatcra 

T       :KIj  J&>  xrianguli  KI£,  aequaluj  fuat  Uuribu* 

Ifclfi  ITv  ttauguii  KIT,  &  anguli  ditts  l.atcribtis 

co^ijpheh^  refti,  ex  dyfin.  3.  llb. 11.  cum  asis 

IK  t,:  re&iis   ponatur  ,'  ad   ckculum,  'ABCD , 


£  i»^ier^  Wfes  *B,  KT,.  asqualcs...  Eodem  mo- 

♦,/^  do /cqu^lef  erunt  re&ae  Mt  V.  MP  ;   Ac  prop- 

.'terea,rca*  KB,  KT,  xedis  MFt  MP,  propor- 

.liooalet  .crunt ,  .cum  utrobique-  f\i , proportio ?jqua- 

*  m  **h*  litatis.   jr  Quouiam  ver o  ut  K  0 ,  ad  I3T ,  itji  KT, 

*7?r "ld  randMT  i  Itcm  ut  M>\,  ad  FP,  ita  MP, 

.ad  eandein-  FP  :-  Erat  autera  ut  KB ,  ad  BT,  ita 

MF*  ;ad  FP  ':  Erit  quoquc.  ut  KT  %  ad.  BT;.ita 

!MP,  ad  FP  ;  Et  couvcrxendo  ut  BT ,  ad  TK, 

ita  FP,  ad.PM-    Qaare  cum  fit  ut  TK,  adKK, 

ita  ?M  , .  ad  MF ,  &  ut  KB',  ad.  BT,  .iU  MF,    . 

,  ad  FP.;  Et  ut  BT ,  ad  TK,  ita  FP,  ad  PM,  ve- 

luti  oflenfiiiri  eft;  habcbunt/rijiugulaBKT^  FMP^ 

h  6.fix*  later*'propoitionaliai  .h icteoque  xquiaugula  crunt; 

.  Ac  prQJnde 'finiilia ,    cx    dLfiuitibue.    Npn  altcr 

.  oltcndentur  reliqua  triangula  ambicntiapyramides 

ATBVCXDYK,  EPFQGRHSM,  ijittr  fe  fimi- 

J/a   eflfc  :    Qu»   cum    fint   multkudine  «qualia^ 

erunt  cljds  pyramides  fimtles,    ex  defin.  p.  ijb- 

11.    Quocirca  in  triplicata  proportione  erunt  hO- 

mologoi;um  l^tetum  BT,  FP,  ex  corolL  propofl 

f8.;haius  lib.    Vt  autem  BT,  ad  FP  ,  ita  ctt, 

'  Bl  ,,,ad  FL ,  ob. fimilitudiuem  trianguWum  BIT, 

InI^FLP;  /Et  ut  BI,  acTFL,  ita-BD,  ad  FM..  I#- 
tur  .pyramis  ad^  pyramidem  Jiabebit  quoqua  pro*- 

{Wio^em  triplicatam    diametrdrum  jBD.   FH^ 
^onebatur  ^uton  &  .proportio  coni  ABCDK  f 
ad  N,,  ealuridem  diamecrofum   ^iplicata*    Igit>ir 
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*kut  pyrattft  ATBVCXDYK;,,  ad  jtyramfderii 
JEP-FQGRHSM,  ita  conus  ABCbjK: '  ad  "  N.' 
Quarc  cum  pyranifc  ATBVCXDYK1,.  rnincir  fii  ,  , . 
cono  ABCDK  ,  pars  toto<; "**riir«:  pyrariris  fiVhBr 
EPFQGRHSM,  minor  quam  N;  Oftetifa  auteril 
eft  &  major.  Quod  eft  «bfurdunl.  Non  igiW 
minor  eit  ma^nitudo  N,  cofto  EFQHM. "*■••* 
<  Sit  deindc  N  ,  raajor  cono  EFGHM.  Cqki 
crgo  ponatur  conus*  ABCDK-,  ad'N,>  habere  pfo«i 
portionem  triplicntam  diamttrt  BD  ,  ad  diam«£ 
trum  FH;  Habeat  atitem  &  pyrami*  ATBVCXDYK; 
ad  pyramidom  EPFQGRHSM',  triplfcatam  pro* 
portioium  carundcni  diaimtroranv,i-ttt:prDXtnfe 
oitcndimus:  EritutconusABCDK,  adN,  itapyra- 

ml^ATBVCXDYK^dpyramiden^ITO^RHSRr;     ~ 
&convertcndo*utN,  adconumABCDJ?,  itapyra* 
jBisEPFQGRJiSM^dpyramidemATBVCXDJfK. 
Quarccum  ex  coroll.cproppf.  8,  hujujTlib.  pyrami* 
EPFQGRHSM,  ad  pyramidefh  ATByOCDYK; 
habeat   proportionem    triplicatam -"  fiofflblogotuni 
laterum  PF  ,ad  TB  ,  hoc  cft  ,  diametri  FH ,,  ad 
diamttrum  BD  $  hibebit  qubqfre  'N  /  VfconuS 
ABCDK,  proportiohem  nipHcattfn  ;d?altietri  FH„ 
*d  diametrum  liD;    Pbnafur-  -ut  ffk  fcd:7:ojiijjiF 
ABCDK,  ««conus  EFGHMi  flidPnfe^nkiidt^ 
©.    HabeWt  igitat  «&  conus  EFGHM  ,<  ad  i 
proportionenr  triplicatam  diametrTFH^  'ad  dfaifit?- 
tram  BJ).    Etqaia«N,  major  poAitur  quam  qo** 
Afts.EFGHM  ,<  i  crit  quoque  conus  &BGDK  ,>4 1*to*i 
inajar  quam  O*    Quaproptcr  oonus-KFGHM^. 
ad  magnitudiaem  O  ,  mmorem  cono*ABCDK, 
propottionem  habet  tripHcatam.diamctfiFH;  acr 
diamctrum  fiD.  «Quod  eff  abfurdumJ  •  Oftenfqjrf 
cft  enim,  non,  pbfleconum  ad'mognitudihem  alia 
cono  minorem  y .  praportiohem  habef e  triDltcatani 
qj**r,  jquaui;  iiabemr  bafmm  dfametrirf-Noa tr%$. 
majoi;  eft  magnitudp  N«,  cono  EFG]HMV  -Secf 
neque   minor   eft  .♦oftenfa*    iEqdaUs  -lgftur '  eft  ;' 
wac  proinde  xoftus  ABCDK,  csndem  habet  vTO^mj^Aa. 
potftoiiem.  ad  conum  EFGHM;  &  ad  N.    C\un 
ago  ponalur  oOmiiAtBCDK^  a4Ny  invtriplicata 
^v...  •  -  Aa4  pro- 
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propottioiu;  $»me*osaij»  BD ,  &  FH ;  erie  q«*> 
q&e  conu*  ABCDK  ,  ad  conum  EFGHM  y  in 

*•  ^^  ^Vundcm  diametrorum  proportione  triplicata. 

wl*f**r  m  Quoniam  vero  ,  quam  proportionem  habenr 
coni,  eandem  quoque  obtinent  cylindri,  eorum 
tripli ;  habebit  quoque  cylindrus  ad  cylindrum 
proportionem  di&metrorum  in  bafibus  triplicatara. 
Quod  tamen  eodem  modo  dcmonftrabitur  ,  quo 
ufi  fumus  in  conis ,  fi  modo  loco  conorum  ,  & 
pyramidum  aflumantur  cylindri ,  atque  prifinata. 
Similes  igitur  coni,  &  cylindri  in  triplicata  ratio- 
ne  funt  diamctrorum,  qu®  in  bafibus.  Quod 
ofteadeadum  erat. 

*     ;THEOH    13.    P  R  O  P  O  S.    13. 

•  $H  Cyfindrus  plano  lecettir  adverfis  pJania 
parallelo  :  Erit  ut  cylindrus  ad  cylindrura  t 
ita  axis  ad  axem. 

*£*  CEcctur  cylindrus  ABCD,  plano  GH,  paralle- 
xxxr.    i^  lo  ^ejflg  planj$  ^B,  CD  ,  quod ,  quidem 

!*•  *?  &cet  aiem  EP,  in  I.  Dico  ut  eft  cylindrus 
ABHG  ,  ad  cylindrum  GHCD,  ita  eflb  azem 
EI ,  ad  axem  IP.  IntelHgattir  enim  cylindrus 
ABCD,  in  utramque  partem,  una  cum  ejus  aie 
&  re&angulo  EC ,  ad  cujus  revolutiooem  de» 
,  fcriptns  eft  cylindrus  f  protraftus  quanrumlibct: 
Sumantueque  in  aze  produfto  quotcunque  re6k» 
EK',  KL  ,  stquales  ipfl  E£  :  Item  quotcunque 
re&x  FM  ,  MN,  NO,  sequales  ipfi  FI.  Deinde 
•er  pun^a  I ,  K,  L,  M,  N,  O  ducantur  reft» 
IH,  KP  ,  LQ  ,  MT ,  NV  ,  OX,  parallel*,  & 
«quales  reftis  EB ,  FC;  qux  quidem  ad  rerolu- 

fonem  rrdan^li  EC,  defcribent  circulos  GH, 
&,  Qs  *  Ta*  VZ,  XY,  pamllelos  &  sequales 
circulis  AB,  CD ,  ob  «qualftatem  femidiametro- 
rum,  qua  femper  inter  fe  aquidift*ntc«  eircumfe- 
runtur.  Ac  propterea  crlindri  erunt  SP,  PA 
AH,  HD,  DT,  TZ,  ZX,  et  defiaitioae;  com! 
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tranenttt  totum  cyjindrum  SQX-Y.  Quonism 
*cro  tuncylmdti  Sr,  PA  ,  AH,  fuper  bafes  s>- 
qualcs  QS  ,  PR.  j  BA,  &  fub  altkudiiiitHis  atqnt- 
libus  ICL,  EK,  IE,  Egualet  funt,  quam  cyltn- 
dri  XZ,  ZT,  TD  ,  DH ,  lupcr  equales  bafe* 
XV  ,  VZ  ,  Ta,  CD,  &  fub  alttrudmifauf  sequ*- 
libus  NO,  MN,  FMT  IF,  ei  coroll.  ptopofi 
11.  hujuj  lib.  £rit  tam  muttiplcx  eylindruB 
SH ,  cylindri  AH,  quam  multiplex  eft  alis  IL, 
ipfius  aiit  I£  ;  ttetn  tam  mulriplei  cf lindnit  " 
XG  ,  cylindri  CG,  quam  multrpki  eft  aiis  10; 
ipfius  axis  1F.  Quoniam  autem  fi  axis  IL; 
(multiplex  1£  ,  tprims  magnitudtnis)  aequalit  cft 
axi  10,  (multiptici  aiis  IF,  fecunds  magmtadr* 
nis)  xqualis  quoque  eft  cylindrus  SH,  (multtplcx 
cylmdrt  AH  ,  tenias  magnitudinis)  cylindro  XG,  " '  ' ' ' 
(mufriplici  cylindri  CG,  quartae  magnitudinis)  ut 
ex  cotoll.  propof.  it.  hujus  lib.  liquet.  Si  rcro 
aiis  major  eft  aie  ,  cylindrus  quoque  cylindro 
major  ett  ;  Et  fl  tninor ,  minor  in  quactinquC 
toc  contingai  multiplicatione ;  Ertt  per  defin.  6. 
lib.  f.  i»  axis  IE,  prima  magnitudo  ad  axent 
1F ,  fccundarn  magnitudinem,  ut  cyllndrus  AH, 
tettia  maguitudo  ad  cylindrum  CG  ,  quartam 
magnttudinem.  Si  cylindrut  i^itut  plano  fecetur 
advetfls  planis  paral.elo  ;  erit  ut  cylindrus  ad 
cytindrum  ,  ita  axis.  ad  axem.  Quod  erat  de- 
tnonfttandum. 

THEOR.   14.    PROPOS.  14.       & 

Surier  squatibus  bafibus  exiftences  conj,  '■"-..-. 
&  cylindri ;  inter  fe  funt ,  ut  altitudines.    . 


Slnt  fuper  baftt  tquales  AB ,  C 
ABE,  CpF,'8c,  *io  cy!indri  AB 

(Juorum  arcs ,-  iru  irltituditics,  (2 
&  cylindrii  re&it  airs  ipfl  funt  altii 
MF-.  Dico  .ffe  rbnum  ABE,  ad  t 
aVsylindrum  ABGH,  «d  cyluidrui 
cxt  tirjtudo1  LE  , '  ad  altitudinem  M 
A«J 


XXX**. 
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tur  enim  cyltodrw  ABQHi^Md  partts  GHT  on 
cum  ejus  axe  LE^  &  red^^Uld  AG  ;  «brfaoifar 
Jjirque  axisEN  ,.  aqualis  ^li- MF,  &  ctrai  ceo* 
Irum  N,  intelligauir  circulujXMVaequalis  &  pa- 
fallelu*  circulo  GH,  .ut  fiat  cyliitSrus  GHOP, 
^ufdera  altitudtnis  outn  .cyfindro  CDIK.    Qao- 
ttiam  igimr  ^eyliu^ri  HPV  Clji  cum  fiaheanc  aequa- 
7es  baies  &  aUiludifles:,  squaks  fiixu,  ex  coroll. 
ay .fritf.  pnopof.  ia.  hujtnr  )ib.  #cyHndrus  AG  ,  ad  ipfos 
biy&td.  faudem  habebk  proportjonem.    b  Eft  autem  cp 
jjndrus  A^i  v  ad  cylimirum  HP«   ut  axxs,  fto 
altitudo  LE,  %4  Rxcmv  feu  altitudincm  £N9  boc 
J^  ?  altitudificiprMF  ,    fibi  .aequalem.     Igitur  & 
ijjlindrus,  AG  « -^  cylindrunL  Ci,  ertt  quoqae, 
^«akitu^P  .LE  v  a<A  al titudinem  MF* 
c\*d**L   ;f£uij*,Y«to  coni  ABE*  CDF,  funt  tertiae  fw- 
*;.$»*.  ffs  cylin^orum  AG,  CI;  dipQ  habebunt  eandem 
tyto}    cylmdri*    proportionem. ;  Ac    prdinde   erit 
qwqque  couus  ABE,  ad  conum  CDF,  ut  alritu» 
4q,  LE,  ad.altitudinejn  MF.  .Stiper  sequalibus 
ijitur,  bafibuf  /exiltentes  coni  &  cylindri  v  inter  fe 
$int,  ut  aititudiues.    Quod  Qflfco<Unduin  erat. 


sQ.      «f  H  K  O-R;   15.    PR:OPOS.    15. . 

•♦••4      -         •       .  4  ^ 

..'^gualium  conorum  ,.  &  fytodiprum  reci- 
procantur   bafcs   &    altitudines :.  &  quorom 
conorum ,  &  cylindrorum  reciprocantur  ba- 
,x     fe?t  $c  aitkudines  ,*  illi  func  aeqoales. 

TJB.  CJflt.aequakf  coni  ABC%  DEF ,  &«qua1es  cy- 

XXXK    °  linOri  AJBGH  ,   DEIK ,  «motfim  bafes  AB, 

fg.  4.      DE  ;'  axes  aftitudiriesve  LC  ,  MF.    Dico  bafes 

8c  altitudinr     ^        ^  v         A     "^  "' 

fe  ^AB/aA  bafin  squakm  DE ,  Ka  aUitudo  M^, 


*^t 


• 
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-*d  altihicjiflem  aequalem  LC.    Ac  proin4c  baics 
atque  altitudincs  funt  rcciprocae. 

Quod  fi  altitudines  LC. ,  .MF^  maqu^les  fiier 
rint,   fu  JMF.,  major,  cx  qp  abfcindatur  M*N, 
ipfi   LC  ,  xqualis ;  &  pcr  Is ,  ducatur  plaouro  .,    .x 
ON  ,  buii  D£.  parallelum,  ut  in  fchalio  propof.  '       !'  * 
if.  lib.   zi.    docuimus,    ut    fiarit   duo.  cylindrj  v   .. 
DO  ,   OK.    Quoniam  igitur  aequales    ponuritijf     *    '    4 
cylindri   ABGH  ,    DEIK  ;   *  erit   ut   cylindru*  ty.ftoi 
ABGH,  #d  cyttndrum  DO,  ita  cylindrus  DEIK* 
ad  eundem   cyjindrum  DO.    £Eft  autem  ui  ^fC  tal#*< 
.lindrus  ABGH,    ad   cylindrurn    IX),  fta  bafi$*     *  v^ 
AB,  ad  b*jfin  DE,  cum  aequales  fint  altitudiaes: 
*Jtem  ut  cylindrus  DEIK ,  ad  cylindrum  DO*  ci, 
.ita  altitudo  MF,  ad  altitudinem  MN,  cum  bafc* 
fint  asquales ,  irnmo  una  &  eadcm  DE.    Igitur, 
crit.quoque  ut.  bafis  AB,  ad  bafio  DEvita  altir- 
Xudo  MF,  ad  altitudinem  MN,  hoc  eft,  ad  huic 
.aequalcm.LC ;  Ac  propterea  reciprocas  iant.bafes 
&  altitudineg*  .... 

In  conis  vero  ita  concluderrms  propofitum.  Si 
coni  ABC,  DEF,  fint  a&quales;  erunt  &  cyJin- 
dri  ABGH,  DEIK,  awju^Ies,  ^cum  coni  fiut  di- 
cylindromm  tertiae  partes.  Quare  ut  oftenfurj| 
eft,  ex  asqualitatc  cylindrorum  fequetur,  bafes  & 
altitudines  effe  reciprocas ;  Ac  propterea,  cx  as-v 
qualitate  conorum  etiam  fequctur,  bafes  &  alti* 
tudines  reciprocas  cfle.  Quod  tamcn  eodem 
prorfus  modo  demonftrari  pottft ,  quo  ufi  furius 
in  cyiindris,  fi  modo  fiib  altitudinibu*  MN,  NF* 
conftituautur  duo  conif  ut  in  figura  apparct. 

Scd  jam  bafes  atque  altitudines  reciprocentur. 
Dico    corios    &    cyfindros  cfle   asquales.    Quod 
quidem  in    cylindris   confirraabitur.,  hac  ratione* 
Si  altitudines  £,C\  MF  ,..fiiU..asquales,  curn  Jft  ^-  \ 
ut  bafis-  AB>  fid.bafin,  DE,  ita  altitudo  MF,'  a4     •  ■•"-- 
iltftudin^ih  aqualcSp  LC;  erunt'.&  bafes  ^B^       l  >n 
DE^atqujiles;  Ac  proptcrea  cjfliridri  fuper  aeaua?  " 
fes  BafesJUB?'  D£4  &  jfubalfitudinibus  «qualious^ 
LC,!Mr,  saualcs  eruht ,  ei  coroll.»propof.  itl 

fiujas  lib. ;  .    -.  .    ,       •   .. 
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Quod  fl  altitudines  fucrint  inscquales,  fiat  con- 
ftru&io  ,  ut  prius.  Quia  igitur  ponitur,  ut  bafis 
AB ,  ad  bafi»  DE ,  ita  altitudo  MF  ,  ad  altitu* 
dinem  LC ,  hoc  eft ,    ad    huic   equalem    MN. 

tnJmJL  *E*  autem  ut  bafis  AB,   ad  bafin  DE  ,   ita  cy- 
lindrus  ABGH ,  ad  cylindrum  DO  ,  cum  aiti- 

t\±dmi.  tudines  fint  «quales  :  /ltem  ut  aititudo  MF,  ad 
altitudinem  MN ,  ita  cylindrus  DEIK,  ad  cylin- 

-•  •-  :  drum  DO  ,  cum  bafes  fint  equates  :  erit  ut  cy- 
Undrus  ABGH,  ad  cylindrum  DQ,  ka  cylindnis 

f  >f*A*  DEIK,  ad  eunlem  cylindrum  DOj  ^ldeoque 

cylindrus  ABGH  ?  tytindro  D£lK,  «qualis  erit. 

Atvero  inconferoWerit  demonftratio.    !8  cono- 

.  a-3.  l  -•  tum  ABC ,  DEF ,  ^bafe^  altitudines  rdctorocentur  f 
feeiprocabuntur  qdoque  bafes,  •&  altftudines  cylin- 
*rorum  ABGH,  DEIK,  •cumesdem  fint  bafes, 
altitudinesque  conoruta,  &  cyltndforum.  Quam 
6b  rem,  ut  oftenfain  fuk,  cylindri,  ideoque  co- 
M$  eorum  terti» :  partes ,  gquales  efunt.  De* 
jnonftrari  tamen   poteft   codem.  modo  conos  efle 

Sualcs  ,  quo  ofteiidimus  cyliridro*  s&quales  efle. 
qualium  igitur  conorum  fc  tylindrorum  reci- 
.tt*fe-ai?  procantur  bafes  &  altitudiaeSj  &c-  Quod  ertt 

demonftrandum. 

*    *t  • 
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.  Duobus  circulus  circa  idem  centrum  exi- 
ftentibus ,  in  majori  circulo  pdlygonum  ae- 
quilaterum  ,  &  pariurn  laterum  mfcribere, 
<juod  non  tangat  minorem  circulunu 


TAm  Clnt  duo  circuli  ABC ,  DE ,  circ*  idem  cen^ 

ryyy    y  ttum  F ,  oporteatque  iri  xpajori  ABC ,  infcri- 

jjTj,/    6ere  polygonam  aqaiiaterum,  cujus  latera  nu« 

***         lhero  pan  continentur,    non  tangens  minorem 

J)E.    Extetidatur  j*r  centrum  Jfcrea*  AQ,  fa 

4*4$  cirtfulum  DE  •  in  E,  wmfto,  &  per  Ef 

ducitur  GH,  ad  AC,  perpendtcularis ,  qux  tan- 

tet  pirculum  DE ,  in  E ,  cx  coroll.  prt>po£  i& 


liU  3.  Quoaiam  feitur :  arcus  AQC  .  major  eft 
arcu  GC -,  fi  e*  AGC ,  auieratur  dimidium  AB, 
&  cx  refiduo  BG,  donidium  BI ,  &  ex  refiduo 
1C ,  dimidium  IK  ,  &  fic  dehlceps  ;  reltnquetu* 
tandem  minor  arcus  quam  CG ,  per  lemma  pro* 
pof.  1.  hujus  lib.  Sit  igitur  jam  arcus  CK,  arcu 
CG ,  minor ,  &  fubtendatur  re&a  CK.  Dico  re- 
ftam  CK  ,  efle  unum  latus  polygoni  infcribendu 
Si  enim  arcus  BI ,  dividatur  in  partes  numero  & 
magnitudine  a&quales  partibus  arcus  CI ;  &  qua- 
drans  AB,  in  totidem  pattcs  a&qualcs  dividatur, 
in  quot  divifus,  eft  quadrans  BC  ;  nec  non  femi- 
circulus  AHC,  in  totidem  partes,  quot  continet 
femicirculus  ABC ;  deinde  omnibus  arcubus  re-  •  . 
€tdt  lineas  fubtendantur ,  ^quas  cquales  ouidem  **#***(& 
erunt  ipfi  reS»  CK  ,  eo  ^uvd  arcus  arcui  CK, 
«qualcs  fubtendant :  Defcnpttftn  ertt  potygonum 
in  circulo  ABC ,  &  aquriaterum ,  &  parium  la- 
^terum.  Quod  quidem  *um  tangere  circulum  mtr 
norem  DE,  ita  oftendewr.  £x  K,  ad  AG,  de- 
mittacur  perpendicularis  KL ,  fefcans  ipfam  AC, 
in  M.  Quoniam  igitur  anguli  GEM ,  KME  , 
refti  funt ;  c  erunt  rc&«  GH  ,  KL  ,  parattela.  ci&frM 
Quare  cum  reda  GH ,  tangat  circulum  DE,  in 
folo  pundo  E;  rctta  KL,*rit  tota  extra  diftum 
circulum,  nec  uaquam  vpfuiii  continget,  quod 
nunquam  cum  redta  GW ,  conveniat.  Mulfo 
igitur  minus  re&a  CK  ,  qu«  )ongius  i  dtrcufo 
DE  ,  abeft ,  quam  KL  ,  circulum  D£ .  tanget. 
Ac  proptcrea  neque  alia  latera  polygoni  mfcripti, 
cum  sequalia  fint  lateri  CK  .  rfkieoquc  sequaliter  d  144*1$. 
cum  Ck,  i  centro  F ,  «iiftent,  ctrculum  DE^  - 
contingenr.  •  Duobus  itaque  cfcculis  circa  idem 
centrum  exiftentibus  ,  in  ifiajwri  circulo  ,  &c. 
Quod  crat  faciendum. 

C  O  R  O  L  L  A  R  I  U   M. 


Htac  tft  totoifeftum  ,  li  afc  criMttitttt  faauis  fulp» 
goni  Jofoiprf  ,  qood  com  diiflwttto  <c6nfenit,  «I  4Jatta»* 
tmm  docttiir  pefpcujttcubrii ,  haac  ttuUo  modo>  dnhnn 
*UWNbi  paJTe  cwKMif»  w  ftd.Mta  *xm  ipfem  «M 

H» 
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flitfij&tiott  *nuto^&  liti&-  Kk  ,  qutt  ctrai  (focarur  «b 
^xMma  ptaidn:  K.  ,:  titeri^  CfC  •,  cum  dkmetfo  AO » 
ctnrcnjomii »  al  AQ »?  diamctrum  pcrpdodiadtf h  ,  o&cn£» 


^  •  «. 
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;:!I>ttabus   Ipheeris.  circa  idem  centrum 

fteticibiis ,  in  rftajori  fphaera  folidum  polye- 
ctrara"iri(cribcre ,  quod  non  taugat  minoris 
fpftame  iuperficiem. 

2\rfB.  -CJnt  du*  fpbasw&.ABCD ,  EFGH ',  'circa  idem 

..XfcJfJtt  y  .'jeeptrum  I  y  oporteatque  111  majuri  ABCI>  , 

fe  u.      iOfcrbere.  fQUdum.polf  edrum,.ltaii»uUflaunim , 

Jquad  non  tangat  miaorem  fphecam  EFGH.    Se- 

-ccntur  amba*  fpharae  plaiio  aliquoper  centruxn, 

fintqu?  comznuncs  feftfoncs  fa&as  in  fphaeris  plarm 

-AByl) ,  EFGJH,   quas  circuli  eruilt,  cx:  defcrip- 

.rione  Xphatrx ,  habentes  idem  ceatrum  fphzrarum 

X  rNam  femicirculi,  ad  quorum  circumvolutio- 

....  ^7-~  .aetn  fphaera  defcribuntur,  circumdufti  coogrucut 

:fcak>nibus  ABCD,  EFGH.    Quaredia*  feaio- 

nes-  circuii  erunt.    Vel  certe ,  quia  omncs  lincac 

re#x  cadentcs  ex  .1,  ad  peripherias  fedionum  funt 

.aeqjitfles,  cuin  ducantur  cx  centro   (phs&rarum  , 

,ad  eanun  fapetficiem;  crunt  jpfsc  fe&ioncs  circu- 

li,  es  dcflnitione  circuli.    Ducantur  in  his  circu- 

.  iis  diauictri  AC,  BD  ,  fefe  in  ccntro  I,  fecantcs 

':  /..r:S)    ad  angulos  rcctos ,  ut.fint  quadranrcs  AB,  BC, 

ai6.Vw^CD,   DA,  8;c    iDeinde    in    rnajop   circulo 

.  ABQD ,  infcribatur  ppljgonum.npn  taiigens  mi- 

.  .norem  circulum  EFGH.    Quod  quidem  ut  fa- 

cilius  omnia  dcmonitrentur,:ia  huac  modum  effi- 

ciatur.    Ex  G  ,  ad  EG  ,  ducatur  perpendicularis 

Gg  ,  ad  circuqnfereotinin  ufijue  rcpci^i  ABCD  , 

quac  circulum  EI^GH,  tanget  in  G,   ex  coroll. 

jb  1 .  mutrK  propuf.  •  16.  Jib.  3.    E t  recl*  %  *  *  applicetur  in 

. J.ckeulo  ABCD , .  r^a  equalis  Ac  .  Quia  vero  (i 

xratcai^  Cg ,.  inteiligatUr,fubtettdi  reftfl>,  *u  fiat  tri- 

ci^frwd  «dguhun  GCg^  riatu*  Cg,  pppolitum.xnajori  an- 
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;£ulo,  nempe.re£to>  fnajus  «ft'latereGg,  qubd  *.% 
minori  angulo  opponitttr,   nirriirum  acuto ;  :erit-  - 
.qnoque  re&a  Cgy^ajor  refta  Ae ;  ac  proinde 
arcus  Cg,  arcu-Ae,  majfcr  erit ,  ut  conftat  ex 
Xcholio  prapof.  i8^  Iii>.  J.    Abfcindatur  ergo  W-~%.     '  ! 
cus.Cd ,»  arcui  Ae,  «qualis.  .  Quod  fi  ex  qu*- 
drante  (JD  ,  dimidiwm  auferatur  DL,  &  ex  reli- 
quo.CL,  dimidoum  LK  ,  &  fic  deinceps;  relin- 
.  quetur  tandem  •  arcus  -  njunor  arcii  Cd ,  feu  arcu 
Ac,per  lemrna^  propof.  z.  lib.  hujus.    Sit  ergo 
.  jam.arcus  CR,  minor';  Eritque  re&a  CK ,  lub- 
tenfa  minor.  quam  re«fta  Ae,  hoc  eft,  quam  Gg, 
t*x.  fchoKo  propofl  ^9.;  liU  3^  Dico  igitur,  tc*™*:*^ 
&am  CK.,.  efTe.  unum'  latus  polygoni  «quilatiri 
infcribendi.  .  Mam.  -cum  retfa  fubtfendtfis  arcum 
.  Cd , .  minorem  arcu  .  Cg  ,   non  '  tangat -  circuluni ,v* <\ ; ' r; 
.  EFGH,  ut  ex  demonftratione  prse^dentis  prop<iC 
.patet;  multo  minus.rc&a  GK,  fiibtenden*  arcunr**^*  - 
-jriinorem   arcu  Cd  ,'  *enndem   cifculum   tadgdt. 
,  Rurfus  duda  diametror  KN,  retfigatur  ex  ceritio  ei*.«M& 
-I  ,  ad  plana  circulorura  ABCH,  EFGH*  per- 
peiidicularis"  IO  y   acfcutrens    fuperfirciei   fphswx 
inajoris  in  O;.  Et  per  re&As  OI  ,  AC,   &  Of  ,*»»•    c 
KN,  plana  ducantur  ^/quak  adxircuium  ABCP,  f  i8.mC 
^reda  erunt ,    cfiitjcntque    commones-  fe£Uone$:,.W-  *  ? 
'circujos,  ut  jaui  diftura  «eft,  quorum  femicircdli 
ilut  {iDCy  NOK.  Qalavero  anguirQlC,  OIK, 
.  recli  funt ,  cx  defin*  3.  .lib.   li^  v/quadrantes^c-  gftMxf* 
rum  OC,  OK;  atqne.adea  cum  cireuli  ABCD,  urtu> 
AOCr  NOK  ,  ,«qualas  .fint?  quod  eorurp  diame- 
.  trf  finr&  fpfosne  jjiajoris  diametri,  erunt  quoque 
quadrarues  CD^  OC  r  OK  v  «quates.    Si  igitiir 
arcus  DL  ,  h\  tot  paites.asquales  dittribuaturi  ia 
quot  diyiius.f*it.  arcusjCL  ;  &.quadrantcs  OC, 
OK.,  in  arcy^  tiuinora:&  magniujdih<S'^qaakSft:^  .x  •. 
arpuUis  quadrant^  -CD;.iir£runc  redsi  his  omni-  hi^Jcrtiil 
bus  arcubus  aeq^ibu^lubtenfe^  niinirum  CK  , 
':KL  ,  XM  ,'MO^  CB9  :£QvpQILvRO;  KS, 
.ST,  TV,  ;VOf.,acquales.->  Qonjundiis  autem  rcdis 
PS.,  -QT^RVj^demkcaniut.cxP,  &  S,  ad  pfc. 
num.circikjii  A5C^^.»rpcttdicuiai;w;PX,  SY, 


-         &4  EVQLJDIS   GEOMMTMM. 

$,}lmd.  tquc  in  eowrouncs  fiftkniet  AC,  NK,  cadent; 

fc  6*  *mL  ieruntque.inter  fe  paraltels. 

Quoni^m  jgitur    trianguloram   PC3C,  SKF  t 
anguli  FXC,  SYK ,  rc&i  fiinc ,  ex  defin.  3.  iib. 

1*7/*»*.  u.  &  anguii  PCX,  SKYf,  cqualcs,  ouod  & 
*quales  fim  pcriphcri*  AQP ,  NOS,  quibas  in- 
fiitunt ;  <Nam  fi  ex  fcmicircnlis  AOC,  NOK, 
gqualjtas  demantur  arcus  sequaks  CP,  KS,  rc- 
liqui  arcus  AQP  ,  NOS ,  rauales  quoque  ernnt. ) 
Erunt  d\iQ  anguii  PCX  ,  PXC ,  trianguli  PCX  , 
soualcs  duobus  angulis  SKY,  SYK ,  trianguli 
S&Y.    Sunt  autein  &  laiera  PC,  SK  ,  reftis  «1- 

maffriM  gutfs  oppofita .   squatia ;    m  Igkur  reliqua  latcra 

PX,  X€>  rdiquis  lateribus  SY.YK,  aequalia 

,  erum.    Quare  cum  redae  PX ,  SY  ,  «quales  fint 

0}}.frM^c  parfliele  ;  fi  connedatnr  rcda  XY,  #*qualci 
.jquu^ue  erunt  &  parallete  PS,  XY,  inter  fefe. 

•  !♦/<*.  «At  quia  &  red*  CK  ,  XY  ,  paraMcls  funt , 

Ed  latera  IC ,  IK ,  proportionaliter  fe£bi  iur. 
cnisn  ex  femidiametris  IC,  IK,  sequalibus 
antur  aquates  te&x  CX  ,  KY  ,  relinquemur 
&  IX »  1Y  ,  «quales  ;  Ac  profnde  erit ,  ut  IX, 
p|>  wrf.ad  XC,  ita  IY,  ad  YK.)  /»Erunt  parallelae  quo- 
-  • ,  •  tjue  PS,  CK  *.inter  fe,  cum  utraque  paraUela  fit 
q  7*  wmL  jpfi  XY.,  *  ideoque  cas  conjungentcs  rcdhe  CPy 
KS ;  i&  eodcm  cum  ipfis  plano  esiftcnt.  Totum 
igtrur  qtiadrilaterum  CKSP  ,  in  uno  erit  plano. 
Quod  fi  aQ,  &  T,  4emittantur  ad  planum 
circuH  ABCD,  perpendiculares ,  &  conne&anrur 
refiaeQCTK,  oftendemus  fimiliterCK,  QT% 
cffc  parailelas:  atque  adeo  ipfas  PS,  QT,  inter 
fe  paralielas  efle,  cum  eidem  CK,  fint  parallelat» 
totumque  quadrilasqrurn  PSTQ ,  in  uno  effe  plt- 
oo.  Eadem  ratione  in  uno  erit  plano  quadrilate* 
t  t.mi.tvm  QTVR>  r£ft  autem  &  triangulum  RVO, 
in  uno  plano*  Si  igitur  eadem  conftro&io  czht* 
beatur  fuper  teliqua  latera  KL  ,  LM  ,  MD  , 
du&is  fcilicet  quadrantibus  OL,  MO,  OPvnec 
aon  in  teliquis  tribus  quartts ,  ac  reliquo  hemt- 
^>h«rio,  nt  tota  fph«ra  inajor  repleatur  ouadri- 
tateris^  «Oiangulis,  quafimiUiiuntpMdiftis  tnter 

qu^ 
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•uadrantes  OC,  OK ,  fuper  latus  CK;  cqnftru- 
Ctte ,  infcriptum  crit  m  fphaera  majori  folidum 
polyedrum  circumfcriptum  difiis  quadrilateris  at- 
que  triangulis.  Hoc  ergo  dico  non  tangere  f)>hft-» 
ram  minorem  EFQH. 

Ducatur  enim  ex  I ,  ad  planum  CKSP,  pcrpcn* 
dicularis  IZ  ,  connectanturque  te&tt  ZC  ,  2K. 
Cadere  autem  pcrpendicularem  IZ ,  intra  quadri* 
laterum  CKSP ,  in  fcholio  fequenti  oftendemus. 
Quoniam  igitur  ex  dcfin.  3.  lib.  n.  angulilZC, 
IZK,  re&i  funt;  lerit  quadratum  rc&aelC;  qua-  $  47.^*4 
dratis  re&arum  IZ  ,  ZC,  &  quadrafum  re&« 
IK,  quadratis  reftarum  IZ,  ZK,  «qualc.  Oum 
ergo  quadrata  rertarum  aequalium  IC,  1K,  «qua- 
lia  fint ,  erunt  &  quadrata  redarum  IZ  ,  ZC  % 
quadratis  re&amtn  1Z,  ZK,  aequalia,  Ac  proin- 
de  dempto  com.nuni  quadrato  YL ,  reliqua  qua* 
drata  re&arum  ZC,  ZK,  «qualia  erunt,  ideoque 
&  ipfe  tcStx  ZC ,  ZK,  aequales.  Simiiiter  often- 
demus  reftas ,  qua  ex  Z  ,  ad  PSj  ducencur ,  •- 
quales  efle  &  iuter  fe  &  reftis  ZCj  ZK.  Quare 
circulus  ex  Z  ,  ad  intervallum  ZC ,  defcriptua 
per  quatuor  pun&a  C,  K,  S,  P,  tranfibit.  Ea- 
demque  ratione  circa  reliqua  quadrilatera  PSTQ, 
QTVR ,  &  trian$ulum  RVO  ,  ctrculos  dclcriH 
pofle ,  demonftrabimus.  Quoniam  yero  ,  ut  po- 
fte*  oftendemus ,  angulus  CZK ,  obtufus  eft ; 
*erit  quadratum  reftfcCK,  majus  qiiadratis  refta-  tU%.  fi£ 
rum  ZC  ,  ZK  ;  ideoque  cutri  h*c  quadrata  «-  *  ' 
qualia  fint,  majus  erit  quadratum  re&x  CK,  du- 
plo  quadrati  rect»  ZC. 

Ducatur  ex  K ,  ad  redam  AC ,  perpendicularia 
Ka.  Com  igitur  AC ,  dupla  fit  ipfius  AI ,  & 
Aa ,  major  fit ,  quam  AI ,  erit  AC ,  minor  du- 
plo  ipfius  Aa.  Quam  ob  rem  cum  fit,  *ut  AC,  u  f*/M9 
ad  Aa,  ita  re&angulum  fub  AC,  aC,  ad  redan- 
gulum  fub  Aa  ,  aC ,  quod  bafes  horum  reftan- 
gutorum  fint  AC ,  Aa ,  &  eadem  altitudo  aC  ; 
crit  quoque  redangulum  fiib  AC,  aC,  minus 
duplo  reoangult  fub  Aa,  aC.  *Eft  autem  re-4xi7. 
ftangulum  fub  AC ,  aC  ,  aequale  quadrato  recW 

Bb  CK# 
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CK>  &K  re&aogplum  fub  Aa ,  aC ,  sequale  qua- 
drato  ro$a*  K^;  quod  rcda  CK,  inter  AC,  aC, 


fit  medja  prqpoEtionaiis ;  &  reda  Ka  v  inter  Aa, 
aC,  ex  coroll.  propof.  8.  lib.  6.  (fi  euim  conne- 
deretuf  redba  A>K,  fieret  triangulum  rc&angulum 
ACK- )  Jgiuu  &  quadratum  re£te  CK ,  xninus 
erit  duplp  qnadrati  re6te  Ka.  Ac  propterca  currt 
q,uadratum  rc&#  CK  ,  ottenfum  fit  majus  effc 
duplo;  quadrat.i  re&x  ZC ,  erit  quadratum  reds 

jMrttffeLKa,  majus  quadcato  rc&a  2C.  jQuoniam  vero 
"'  qjipdvatuo*  rettx.  IC  ,  aequale  eft  quadratis  refia- 
rum  IZ,,  ZC  ,  &  cjuadratum  redte  IK,  quadra- 
tis  reftamm  Ia ,  aK  ;  Suntque  aequalia  quadrata 
rcdacum  %apqualium  IC ,  IK ,  erunt  &  quadrata 
o&awro.  IZ,,  ZC  ,  aequalia  quadratis  rc&arum 
Li,  a£,  Si  ergo  ex  his  dematur  quadranup  rna- 
jus<,  nempe  recte  aK ;  &  ex  illis  minus ,  videli-  4 
cet  redte  ZC,  erit  reliquum  quadratum  teBtm 
1Z  r  majus  quadrato  rehquo  reci»  la ;  ideoque 
te&a<  IZ ,  major  quam  reda  la.  Quapropter 
Qum  puactum  a ,  non  tangat  fphaerarn  minorem 
EFGH,  quod  per  coroll.  propof.  pnecedentis  r«- 
<9n  Ka  ,.  tota  fit  extra  di&atn  fphaeram ;  muko 
minus.  punduin  Z ,  longius  diftans  eandem  fphac- 
ram  contin^Qt.  Ac  proinde  com  omnia  alia  pun- 
<fta.  plani  CKSP,  longius  abfint  1  fphxra  £FGH, 
qiiam  puncium  Z ,  ut  mox  oftendemus  ,  non 
tangct  planum  CKSP,  fphaeram  EFGH. 

Sed  &  expeditius  ex  ipfa  fere  conftru&ione  fi- 
gurae  oftendcmus ,  planum  CKSP ,  non  tangere 
fphseram  minorem  EFGH  y  fi  prius  ducatur  «Sa 
Ig,  hoc  modo.  Quoniam  ex  conftruftione  often- 
fum  fuit  %  re<ftam  CK,  minorem  efle  reda  Gg: 

^ww  ^Eft  autem  CK,  major  quam  ZC,  quod  angu- 
lus  CZK  %  obtufus  fit ,  ut  mox  demonftrabitur; 
multo-  major  erit  Gg,  quam  ZC ;  Ac  propterea 
quadratuuv  rcfkae  Gg ,  majus  quadrato  roBtm  ZC 

Hj.frbm  *Quia  yero  quadratum  re&«  Ig,  «quale  eft  qua- 
dratis  redarum  IG,  Gg  ;  &  quadratum  radfae 
IC  r  quadratis  rec^amm  IZ ,  ZC ;  funt  autem 
quadrata  rcitarum  Ig.9.lC9  «qualium  «qualra; 

crunt 
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erunc  &  quaurata  rtdarum  1G ,  Gg  9  quadratis 
redarum  IZ ,  ZC,  jequalia:  Dempto  ergo  fllmc 
quadrato  red»  Gg,  &  hinc  quadrato  redfc  ZC; 
relinquetur  quadratum  redae  IG,  miuus  quadrato 
redx  IZ;  Ac  propterea  rcda  IG,  minor,  quam 
12.  Quam  ob  rcm,  cum  1G,  fit  fyhxtx  mino- 
ris  EFGH ,  femidiameter  ,  exiftet  fundum  Z  , 
extra  eandem  fphxrara ;  Et  proinde ,  ut  priws  y 
ptanum  CKSP  ,  fphaeram  EFGH ,  nequaqaam 
continget. 
/  Ducatur  rurfus  ex  I  ^  ad  planutn  PSTQ,  per- 

fendicularis  Ib ,  erttque  b ,  centrum  circuli  circa 
STQ,  dcfcripti,  ut  demonftratum  cft ;  Connexis 
autem  redis  bP  ,  IP ,  cum  angulus  IbP  ,  redus 
fit ,  ex  3.  defin.  lib.  11.  £erit  quadratum  redae 
IP,  «qualc  quadraiis  redarum  Ib^  bP.  Quia 
vero  &  quadratum  rcdae  IC,  (quod  «quate  cft 

?uadrato  redae  IP,  ob  squalitatem  redaruai  IG, 
P,)  «quale  eft  quadratis  redarum  IZ ,  ZC ; 
erunt  quadrata  redaruzn  Ib,  bP,  quadratis  reda- 
rum  IZ  ,  ZC ,  fcqualia ;  Eft  autem  quadratum 
red«  ZC ,  majus  quadrato  re&#-bP^  <juod  & 
linea  ZC,  major  fit ,  quam  linea  bP ,  ut  poftca 
oftendemus.  Reliquum  igitur  quadtatum  redas 
Ib,  reliquo  quadrato  redx  IZ,  majus  erit;  ideo- 
<jue  &  linea  Ib,  major  quam  liftea  IZ;  Ac  pro- 
inde  multo  magis  pundum  b,  extra  fphaeram, 
EFGH,  exiftet,  quam  pundum  Z  :  proptereaque 
multo  minus  planum  PSTQ,  quam  CRSP,  tati- 
get  lphaeram  minorem  EFGH.  Eodem  modb  de- 
monftrabimus,  qilod  neque  reliqua  plaaa  fphae- 
ram  didam  contingere  poffint.  Quocirca ,  dua- 
bus  fphaeris  circa  idem  centrum  exiftcntibus  , .  in 
majori  fphwa  folidum  polyedrum  mfcfipfimus.  f 
<niod  non  tangat  minoris  lph£itt  iuperfickn. 
Quod  erat  feciendum. 

COROLLARtU 


•  »     -  # 


*    Ex  iis  ,  quac  demonftrata  font  f  ttanifcfam  A  ,  fi  ia 
quatit  alia  Iphscra  dcfcribatur  firiidum  potyedrum  firaile 
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mssJi&o  folido  polyedro  ,  proportiooem  poltcdri  io  am 
sjphaera  ad  polyedrum  in  altera  fphsera  cfle  tripJkatam 
eras  ,  qaarn  habent  fphaerarum  diametri.  Nam  fi  ex 
oentris  fphaerarum  ad  omnes  angulo*  bafium ,  di&onjm 
Dotyedrorum  rc£be  linese  ducaotur  ,  didribuentur  pofycdn 
ia  pvramidet  numero  aequates,  &  fimiles  ,  qoanim  ho- 
inojoga  latera  funt  femidiametri  fphaerarumi  ut  cooftat, 
•  „  fi  iotellifcator  harum  fphasrarum  mioor  intra  roajorcm 
tirca  idem  ceotrum  defcripta.  Congruent  eoim  fibt  mu- 
tuo  lineae  redae  Ju&x  a  centris  ad  bafium  angulos  ;  obfimili- 
tudinem  bafium  :  Ac  propterea  pyramides  efficiemur  fi- 
jniies.  Quire  cucn  finpulae  pyramidcs  in  una  {pbsera  ad 
fingulas  pyramides  illts  fimiles  in  aJtera  fphaera  babeant 
proportionem  triplicatam  laterum  homologorum»  hoc  cft, 
Jemidiametrorum  fphaerarom  ,  ut  eonftat  e*  coroll.  pro- 
pof.  8.  hujui  lib.    Siot  autem,  ut  una  pyramis  ad  uoam 

Eyraraidem  ,   ita  omnes  pyramides,  boceft,  (btidum  po- 
/edrum  ex  ipfis  compofitum  ,  ad  omnes  pyraraifcs  ,  id 
cft,  ad  tolidum  polyedrum  ex  ipfis  conftirutum:  Habebft 

Suoque  polyedrum   unius  fphsene  ad  polredrum  aiterios 
thasrae  proporriooem  triplkatam  femidiametrorum ,  arque 
cif^umt*  adao  diametronini  fpbaerarura  ,  <?cum  (emjdiametri  atqoc 
diamctri  caniem  baocaot  proportioocm, 

S   C    H    0    L    I    U   M. 
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Quoniam  vero  ne  nimis  longa  demonfhatio  fia- 
ret  >  nonnutia  in  ea  affumpta  fuerunt ,  ut  vera ; 
epu  tamen  nondum  funt  demonflrata  ;  idchrce  ea 
nunc  breviter  a  nobis  erunt  demonfiranda. 

TjtB.      Primmm  itaque  ofteudeudum  efi,  puuctum  Z,  ca- 

XXXP7.  dere  iutra  auadrilaterumCKSP^  &  angulumCZKf 

A- *•      im   fuadrilatero   CKSP  %   effe    obtufum.    Quod  ut 

,  commidint  fiat ,   defcribatur  circa  dictum  fmadriiate^ 

rum  ex  ceuteo  Z,  circulus.    Quouiam  igitmr  im  f*> 

gmra  prima  eft  ut  IK  f  ad  ii&f  ita  IT,  aATX% 

tfuod  per  coroll.  propof.  4.  lib.  6.   triaugula  ICK% 

IXT.  fimiUa  jf*&)    Efi  autem  IK  ,  makr%  fnam 

*Hfttmt.  /y.  dm/  fcf  KC9   major  duam  TX.    Cum  tfitur 

TX ,  a^ualis  fit  ofieufa  ipfi  SP  i  erit  quoqnc  KC9 

major  quam  SP.  Acpropterea  in  bac  fecundafigura^arcut 

CK%  major  erit  arcu  SPt  ex  fcbolio  frofof.  j&>.  CK 

/  3- 
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3.  tQuare  cum  arcus  CP  f  KS  %  arcui  CK  >fint  ci&ftrffr' 
etqualei,  quod  fcf  line*  CP  %  KS%  ipfi  KC%  liueaj 
fint  aquales  demonftrata  ;  ( fubtenduntur  enim  arcu- 
bus  circulorum  aqualibus ,  ut  ex  confiructkne  figurte 
prima  confiat  )  erunt  quoque  arcus  CP ,  KS% 
arcu  PS  f  majores ;  Atque  idcirco  quilibet  arcus 
CK,CP%  KS%  quadrantem  circuli  CKSP  f  exce* 
det;  atque  a  femictrculo  fuperabitur  %  ac  proindemul- 
to  magis  fegmeutum  SP  f  minus  erit  femtcirculo.  Ex 
quo  fit%  teutrum  Z  f  non  effe  im  iilis  fegmentis%  fed 
extra%  uimirum  intrs  quadrilaterum  CKSP.  Ea- 
dem  ratione  ofiendemus  %  perpendiculares  ex  /,  ad 
flaua  aliorum  quadrilaterorum  demijfas ,  quatts  eft 
Ib.  cadcre  intra  quadrilatera ;  nec  non  &  ferpeudi- 
cularem  ex  /,  ad  triaufulum  0  HV  %  ductam  v  Cadcrc 
intra  ipfum.  Quia*igitur  arcus  CK  >  quadrante  mc- 
jor  eft  ;  angulus  CZK  ,  obtufus  erit%  nempe  recto 
tnajor  f  cum  angulo  recto  in  centro  fubtendatur  qtia- 
draus  chrculi%  ut  perfpicuum  efi  exfcbolio  prupof.zj. 
Ub.  3. 

Secuudo   demonftrandum  efi  f   omnia  alia  punfla  1 

quadrilateri  CKSP  ,  longius  aceutro  /,  nbcjfe%  quam       TjB. 
funSum  Z.    Sumatur  enim  quodcunquc  aliud  pun-  XXXPZ» 
dum  b  f   in    quadrilatero  CKSP  %  &  adjungantur  fig>  |« 
r*&*  lb .  Zb.    Quoniam  ergo  angultts  IZh ,  redits 
eft%  ex  defin.  3,  Itb.  n.    fErit  Intus  illi  oppnfitum  t\%jrtef 
tb%  majus  latere  IZ  >  quod  mimri  angulo  IhZ ,  */- 
nurum  acuto  ,  opponitur  5  Ac  propterea  punclum  b , 
hngius  a  centro  /,  dfiat%  quam  punttum  Z.     Stmi* 
li  aigumcnto  concludemus  f  omnia  aiia  funtita  lougius 
diftare.  l- 

Tertio %   ac  ultimo  probandum  eft  %  re&nm   ZC%  r 

tnajorem  ejfe  re<&a  bP*    Qtiod  ut  aptiut  fiat%  demon- 
ftrandum  prius  erit%  re&am  PJ,  majorem  ejfe  recta 
QT.    Defcribatur    tptur    pars- prtm*   figur*  ,  ea      TAMl 
tfidelicet ,  qua  couUnetur  femidiametris   /w  ,   /JT  ,  XT&til 
10  •  ^  quadrautibus  OC  ,  0Ky  &c.    Demhtantur  4.  a, 
^r/i.^  rx  Qj&T.ad  ptanum  circuli  ABCD,  m  n 
quo  eft  triaugulum  ICK  ,  perpehdicularet  Ql9  Tm% 

«qua   iu    commusiit  feShnes    IC  %   IK  %  cadeuf  %  gj&fltf 
eruntque  inter  fefe  paralkl* 9^u***de  rtOts  PX%  b  ^a« 

Bb3  STt 
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ST9  dtSmm  efi.  Q*odfi  adjungatur  recla  lm\  emnt 
QT%  nU%  paral/ej*~&  mquales  f  quemadmodsem  ofieu* 
i  %•/<**  f*m  fuit  paraUelas  effe  £j  aquales  PS9  XT*  iQuia 
vero  ml  %  ipfi  CK  t  paralleta  eft  >.  quod  lateraICy 
IK  y  proportionaliter  fint  fctta   in  I ,   isf  m .  vclmti 

k$o.frmd  diximus  de  reda  XT  \  kerunt  quoque  ml ,  XT.  pa- 
rallel*.  Q*are  erit  ex  corolL  propof.  4.  Ho  6.  ut 
IT%  ad  2X,    ita  Im  ,   ad  ml  %  eft  autern  IT    maj*r 

li^.frttf.  J*am  Im.     Mgitur  £5*  TX  \   major   erit   quam    rnl ; 
Ac  proinde  &  PS^  qu*  aqualts  eft  ipfi  XT%    rnajur 
erit  quam  QTy   qu*  aquaiis  efl  ipfi  mL 
jjtn      ^oc  er%°  demonjiraio  .  dtfcribamur  ex  centris   Z% 

XXXVt.    ^»  circa  quadrilatera  CKSP%  Ps/(K  ctrcuU  %  egre- 

Jfr.  r.  *    dianturque  e  centris  recla  ZC  %  Z\  ,    ZS  %    ZP \ 

bP ,  bS %  bTy  bQ.     Si  igitur  ZC  ,  non  credatur  mar 

jor  ,    quam  bP  ,  erit   vel  aqualis  ,   vel  minor,     Sit 

primum    aqualis.     Quia  ergo   latera  Z/C  ,   ZC  ,  *- 

qualia  ponuntur  laterihut  bS  ,   £/'  ,   tf  £*/«  iCC, 

mi ffHud  major  efi  bafe  PS ;  m*r/*  angulus  KZC  ,  «*«i/> 
mugulo  SbP  :  ^Eadem  ratione  vnajor  erit  a*.  uIms 
SZP  |  anguio   7bQ^     At  quoniam  bafts  KS  ,  CPf 

«Jp-|r^  bafibus  ST%  PQ%  fuut  aquales  neruut  anguli  KZSf 
CZP  %  anguiis  Sh'T%  PbQ%  aqunUi.  Igitur  quatutr 
angult  ad  Z  ,  mojorcs  erunt  quatuur  angults  ad  i: 
Sunt  autem  &  aqnales  ,  cum  tam  hi  %  'tfuam  ttii 
quatuor  reclis  fint  <equaies  ,  ex  curoB.  1  propof  l<. 
tib.  1.  quod  eft  ab/urdum.  Nvn  igitur  aqualit  afi 
reda  ZC ,  re£U  bP.  4 

Sit  deinde  ZC ,  mimr  f  quam  bP.     Et  ahfcindaw 
tur  b*%  bq%  br%  bt ,  tpfis  ZC  ,    ZK,  ZS ,  ZP ,  #- 

•  %*fiut.  quales^  conneSauturqut  reSa  nq%  qr%  rty  tn  %  O  qud 
paraliela  erunt  redit  PS,  ST  f  TQ .  QP  ,  eo  quod 
re&m  ex  centris  fecta  funt  proportioualiur  ;  ac  pror 
htde  ,*cx  corolU  propof.  4.  lib.  6.    erit  ut  bS  f    ad 

m...        3P  >  itu  bqy  ad  qn.     Cum  ergo  bS ,  major  fit  qmm 

||£4*fc*.  bq%  ^erh  Qjf  SP  ,  major  quam  an.     Eademque  r+> 

* '  ^  ttoue  majores  eruut  ST  *  T£.  QP  ,  w/«  yr,  rt% 
tu  1  Ac  fropterea  c*m  PS  t  tmmr  fit%  qmam  CK9 
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bn,  bq%  kr  r  bt%  reetis  ZC%  ZKt  ZS9  ZP,fint 
<equales;  qeruut  anguli  ad  Z  f  majores  anrulis  ad%  qif.primi 
b:  Suns  autcrq  &  aquaUsr  quod  tdm  illif  qnam  bi 
funt  quatuor  rectis  aquales^  ex  corolL  2.  fropof.  \fm 
itb.  l.  Quod  efi  abfurdum.  Nen  igitur  minor  eft 
recta  ZC ,  qnam  bP :  Sed  neque  aqualb  efl  oftenfa  J 
Major  igttur  efi.    Quod  erat  ojUndtndum. 

THEOL    16.    PftQPOS.    18.      «; 
Sphaerafc  inter  fe  funt  in  triplicata  ra- 
tione  fuarum  diametrorum. 


Slnt  dux.  fph*r*  ABC,  DEF,  qyatum  diametri      TjiBi 
AC,  DF.    Dico  fphgeram  ABCf  ad  fph*ram  XZxn. 
DEF ,  haberc  proportionem    triplicatam  diametri  fit-  *• 
AC ,  ad  diametrum  DF.    Si  enim  hoc  non  con- 
cedatur,  habebit  fphicra  ABC ,.  ad  aliam  fpharam 
GHI ,  minorem ,  vel  KLM  ,  majorem ,  (Jusmh 
DEF,  triplicatam  proportionem  diametri  AC,  ad 
diametrum  DF.    Habeat  primum  fphsera  ABC» 
ad  fphsram  GHl ,  minorem  tphaeca  DEP,  pro- 

Eortionem  triplicatam  diametri  AC,  addiametrum 
)F  ;  intelligaturque  fphatra  GHI ,  concentrica 
fphaerae  DEF.  a  Infcribatur  In  fphaera.  majori  aiy.AftC 
DEF,  polyedrum  DNEOFPQR,  non  tangens 
minorem  fphwam  GHI  ;  Atque  huic  fimile  po- 
iyedrum  ASBTCVXY  ,  infcribatur  in  fphacra 
ABC.  Quoniam  igitur  ponitur  proportio  fpha&rae 
ABC ,  ad  fphxram  GHl ,  triplicata  proportionis 
diamctri  AC,  ad  diametrum  DF  :  Eft  autem  per 
coroil.  przccdcntis  propof.  gt.  proportio  polyedri 
ASBTCVXY,  ad  polyedrumDNEOFPQR,  tri- 
piicata  proportionis  diametri  AC,  ad  diametrum 
DF  :  Erit  ut  Jtphcra  ABC ,.  ad  fphxram  GHI, 
ita  polycdrum  ASBTCVXY  ,  a4  polyedrum 
DNEOFPQR.  Quare  cum  fphsera  ABC  ,,  m*uqr 
fit  polyedro  ASBTCVXY,  bait  &  Jphaera  GHI,  httfuh*: 
major  polycdro  DNEOFPQR,  parstoto»  Quod 
cit  abfurdum.  Non  igitur  habebit  fphaera  ABC, 
ad  {phxram  GHf ,  minorem  fphaera^  XMEFy  propor- 
tionem  tripHcatam  diametri  AC ,  addrtunctrumDF, 
Habeat    fecundo  iphaera  ABG  ,   ad   frhaefam 
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KtM  ,    majorcpi   fphasra    DEF ,    proportioncB 
tripHcatamdfametrf  AC,  ad  diatnetrum  DF.  Cum 
igitur  cx  coroll.  praeeedentis  propof.  &  polyedrum 
ASBTCVXY  ,  ad  polyedrum  DNEOFPQR ,  ht- 
beat  proportionem  triplicatam  diametrt   AC ,  ai 
diamctrum  DF ;   Erit  ut  fphaera  ABC  ,    ad  fphae- 
tam  KLM,  ita  oolyedrum  ASBTCVXY  ,  ad  po- 
Ivedrum   DNEOFPQR :    Et    convcrtendo  f   ut 
Iphcera  KLM ,  ad  fphaeram  ABC,  ica  polyednia 
DNEOFPQR,  ad  polyedrum  ASBTCVXY  :  U 
autem  cx    dicxo    coroll.    prsccdcntis    propofirio- 
pis    polyedrum    DNEOFPQR  ,   ad    polyedrum 
ASBTCVXY  ,  in  triplicata  proportione  diametri 
DF,  ad  dtamctrum  AC.  Igitur  &  fphxra  KLM, 
*d  fphsram  ABC ,  erit  in  triplicara  proporrione 
diametri  DF ,    ad  diametrum  AC.    Ponatur  ut 
fphwa  KLM,  ad  fphxram  ABC,  ita  fphasraDEF, 
ad  aliam  fohararti  Zab.    Habebit  igitur  &  Cphxu 
DEF,  ad  lphseram  Zab,  proportionem  triplieatan 
diametri  DF ,  ad  diametrum  AC.    Et  quia  iphs- 
ra  KLM ,  major  ponitur ,  quam  fphaera  DEF, 
erit  quoquc  fphara*  ABC,   major  quam  fphzra 
Zah.    Quapropter   fph&ra    DEF ,    ad    fphsenuc 
Zab ,  minorem  fphacra  ABC  ,  proportionem  ha* 
het  triplicatam  diametri  DF  ,  ad  diametrum  AC 
Quod  eR  abfhrdum.    Oftenfum   cnim  cft ,    noa 
poffe  fphxram  ad  fphaerarn  alia  fphacra  minorem, 
"proportfonem    habere    triplicatam   diaroctroruir. 
Non   crgo   habebtt    fphatra    ABC ,     ad  fphacram 
TCLM ,    majorem   fphasra   DEF  ,   proportionem 
tripticatam  diamctri  AC,  ad  diametrum  DF:  S*& 
neque.ad  minorem  habet,  ut  demonftraturn  cft: 
Ijjitur  habebtt  ad  fphacram  DEF ,  proportioncra 
<tnplicatam    diametn    AC,    ad   diametrum    DF 
Sphsrac  itaque  inter  fe  funt  in  triplicata  ratione 
fuarttm  diametrorum.    Quod  erat  oftendendum. 

J  COROLLARIUM. 

Hinc  fit,  ita  ef&  fptarram  ad  (pteeram  ,  ut  polyeduua 

io  illi   defcriptum  ad   poiyedrtim   fimile  in  h*c  dcfcrip- 

tttm.    Qgia  t*m  fphara  ad  fphacram  ,  quara  polyedram 

bacT  polycdrum  babet  triplicatam  diametrorum  propoitio* 

(kcm  *  uft  dcmoonritum  cft 
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